
   หนังสือ  4 สี  จำนวน  232  หนา

  กระดาษ  ปรูฟ

 ความหนา  กระดาษปก  210  แกรม

            กระดาษเน�้อใน 48.8 แกรม

4 ส ี จำนวน  232  หนา

ปรูฟ

   หนังสือ 

  กระดาษ

ส่ือการเรียนการสอนอาชีวศึกษา
จาก อักษรเจริญทัศน์ อจท.

แจกฟรีเฉพาะครูผู้สอน
แผนการจัดการเรียนรู้ คู่มือครู

เนื้อหาครบถ้วน ตามหลักสูตร ปวช. 2556

เพิ่มทักษะอาชีพ

บูรณาการความรู้สู่อาเซียน

พร้อมข้อสอบ V-NET

หน้าท่ีพลเมือง
และศีลธรรม

อาเซียนศึกษา การพัฒนาคุณภาพชีวิต

วิทยาศาสตร์
เพ่ือพัฒนาทักษะชีวิต

วิทยาศาสตร์
เพ่ือพัฒนาอาชีพ
ช่างอุตสาหกรรม

คณิตศาสตร์
พ้ืนฐาน

คณิตศาสตร์
พ้ืนฐานอาชีพ

ภาษาไทยพ้ืนฐาน ภาษาไทยเพ่ืออาชีพ

เพิ่มทักษะอาชีพ

ภาษาไทยพ้ืนฐาน

เพิ่มทักษะอาชีพ

ภาษาไทยภาษาไทยเพ่ืออาชีพเพ่ืออาชีพ

เพิ่มทักษะอาชีพ

พ้ืนฐาน ภาษาไทยภาษาไทย คณิตศาสตร์คณิตศาสตร์คณิตศาสตร์
พ้ืนฐาน
คณิตศาสตร์คณิตศาสตร์คณิตศาสตร์คณิตศาสตร์
พ้ืนฐานพ้ืนฐาน

เพ่ืออาชีพเพ่ืออาชีพ คณิตศาสตร์คณิตศาสตร์คณิตศาสตร์
พ้ืนฐานอาชีพ

คณิตศาสตร์คณิตศาสตร์ คณิตศาสตร์คณิตศาสตร์คณิตศาสตร์คณิตศาสตร์
พ้ืนฐานอาชีพพ้ืนฐานอาชีพ

พร้อมข้อสอบ V-NET

วิทยาศาสตร์วิทยาศาสตร์
เพ่ือพัฒนาทักษะชีวิต

พร้อมข้อสอบ V-NET

วิทยาศาสตร์วิทยาศาสตร์
เพ่ือพัฒนาทักษะชีวิต

วิทยาศาสตร์
เพ่ือพัฒนาอาชีพ
ช่างอุตสาหกรรม

พร้อมข้อสอบ V-NET

วิทยาศาสตร์วิทยาศาสตร์
เพ่ือพัฒนาทักษะชีวิตเพ่ือพัฒนาทักษะชีวิต

วิทยาศาสตร์
เพ่ือพัฒนาอาชีพ
ช่างอุตสาหกรรม

พิเศษ

• แผนการจัดการเรียนรู้         
• คู่มือครู 

แจกฟรีเฉพาะครูผู้สอน

   ผ่านกิจกรรมการสอน 3 ข้ันตอน 

อำนวยความสะดวกครูผู้สอน
อย่างสูงสุด ด้วย

นำ    สอน    สรุป

บริษัท อักษรเจริญทัศน์ อจท. จำกัด
142 ถนนตะนาว เขตพระนคร กรุงเทพมหานคร 10200
โทร. /แฟกซ์. 02 6222 999 (อัตโนมัติ 20 คู่สาย) www.aksorn.comAksornACT

คม. คณิตศาสตร์พื้นฐานอาชีพ ปวช.

8 8 5 8 6 4 9 1 3 0 4 7 1

300 .-

แจกฟรี

เฉพาะครูผู้สอน

แจกฟรี

เฉพาะครูผู้สอน

แนะ
กิจกรรมการเรียนการสอน 
ผานกระบวนการสอน 3 ขั้น
กิจกรรมการเรียนการสอน 
ผานกระบวนการสอน 3 ขั้น

เพิ่ม
ขอสอบวัดความสามารถดานการเรียน 
ตามแนวขอสอบ V-NET และการคิดวิเคราะห
ขอสอบวัดความสามารถดานการเรียน
ตามแนวขอสอบV-NET และการคิดวิเคราะห

เสริม
ความรูหรือกิจกรรม เพื่อเกิดทักษะ
การปฏิบัติงาน และการประกอบอาชีพตางๆ 
ในศตวรรษที่ 21

ความรูหรือกิจกรรม เพื่อเกิดทักษะ
การปฏิบัติงาน และการประกอบอาชีพตางๆ 
ความรูหรือกิจกรรม เพื่อเกิดทักษะ
การปฏิบัติงาน และการประกอบอาชีพตางๆ 
ความรูหรือกิจกรรม เพื่อเกิดทักษะ

ในศตวรรษที่ 21
การปฏิบัติงาน และการประกอบอาชีพตางๆ 
ในศตวรรษที่ 21
การปฏิบัติงาน และการประกอบอาชีพตางๆ 

แทรก
กิจกรรมบูรณาการตามแนวคิด
เศรษฐกิจพอเพียงและการเตรียมความพรอม
สูอาเซียน

แนะ
กิจกรรมการเรียนการสอน 

ใช้ประกอบการสอนคู่กับหนังสือเรียน

คู่มือครูคู่มือครู
อาชีวะ อาชีวะ มิติใหม่มิติใหม่

เบญจมาศ จักษุศรี
นิตยา มาปด
ภาสกร ยอดสอน

คู่มือครู
 รห

ัสวิชา 2000 - 1401   คณ
ิตศาสตรพ

ื้น
ฐาน

อาชีพ
ปวช.



เบญจมาศ จักษุศรี

นิตยา มาปด

หนังสือเลมนี้ไดรับการคุมครองตาม พ.ร.บ. ลิขสิทธิ์ หามมิใหผูใด ทําซํ้า คัดลอก เลียนแบบ ทําสําเนา ดัดแปลง จําลองงานจากตนฉบับหรือแปลงเปนรูปแบบอื่นในวิธีตางๆ ทุกวิธี 
ไมวาทั้งหมดหรือบางสวน โดยมิไดรับอนุญาตจากเจาของลิขสิทธิ์ถือเปนการละเมิด ผูกระทําจะตองรับผิดทั้งทางแพงและทางอาญา

คูมือคร ู หมวดวิชา ทักษะชีวิต กลุมวิชา คณิตศาสตร รหัสวิชา 2000-1402 ฟรี!
เฉพาะครูผู้สอน

สงวนลิขสิทธิ์ตามพระราชบัญญัติ

จุดประสงครายวิชา เพื่อให

1.   มคีวามรูความเขาใจ เกดิความคดิรวบยอดเกีย่วกบัสมการเชงิเสน ระบบสมการเชงิเสน สมการกาํลงัสอง

ตัวแปรเดียว เลขยกกําลัง ลอการิทึม พื้นที่และปริมาตร

2.   มทีกัษะกระบวนการคดิและนาํวธิกีารแกปญหาเรือ่ง สมการเชงิเสน ระบบสมการเชงิเสน สมการกาํลงัสอง

ตัวแปรเดียว เลขยกกําลัง ลอการิทึม พื้นที่และปริมาตร ประยุกตใชในงานอาชีพ

3.  มีเจตคติที่ดีในการเรียนรู  สมการเชิงเสน ระบบสมการเชิงเสน สมการกําลังสองตัวแปรเดียว

เลขยกกําลัง ลอการิทึม พื้นที่และปริมาตร

สมรรถนะรายวิชา

1.   นาํความรูเกีย่วกบัสมการเชงิเสนตวัแปรเดยีว ระบบสมการเชงิเสนสองตวัแปรไปใชในสถานการณจรงิ

หรือปญหาที่กําหนด

2. นําความรูเกี่ยวกับสมการกําลังสองตัวแปรเดียวไปใชในสถานการณหรือปญหาที่กําหนด

3. ดําเนินการเกี่ยวกับจํานวนจริงที่อยูในรูปเลขยกกําลังที่มีเลขชี้กําลังเปนจํานวนตรรกยะ

4.  ดําเนินการเกี่ยวกับจํานวนจริงที่อยูในรูปลอการิทึม

5. วัดและเปรียบเทียบความยาว พื้นที่ พื้นที่ผิว และปริมาตรในหนวยมาตรวัดตางๆ

6. ใชความรูเกี่ยวกับความยาว พื้นที่ พื้นที่ผิว และปริมาตร แกปญหาในสถานการณตางๆ

คาํอธบิายรายวชิา

  ศกึษาเก่ียวกับทกัษะการคดิคาํนวณ การแกปญหาเรือ่งสมการเชงิเสน ระบบสมการเชงิเสน สมการกาํลงัสอง

ตัวแปรเดียว เลขยกกําลัง ลอการิทึม พื้นที่และปริมาตร

คณิตศาสตรพื้นฐานอาชีพ
Basic Mathematics for Careers



โซน

1
โซน

2
โซน

3ข้ันตอนการสอน
แบบ 3 ข้ันตอน

ช่วยผู้สอน
เตรียมสอน

ช่วยผู้สอน
เตรียมผู้เรียน

 เพื่อชวยลดภาระผูสอน โดยแนะนํา

เกร็ดความรูสําหรับครู และความรูเสริม

สําหรับผู เรียน แนะนําทักษะทางดาน

การปฏิบัติงานท่ีเหมาะกับอาชีพตางๆ 

รวมทั้งบูรณาการเศรษฐกิจพอเพียงและ

การกาวเขาสูประชาคมอาเซียน

 เพื่อใหผู สอนเตรียมความพรอม

ของผูเรียนในการสอบ V-NET ขอสอบ

คิดวิเคราะห และรวมถึงกจิกรรมทีน่าํไป

สูการเพิม่พนูทกัษะในศตวรรษที่ 21 

 เพื่อใหผู สอนเตรียมจัดกิจกรรม

การเรียนการสอน โดยแนะนําขั้นตอน

การสอน และการจัดกิจกรรมแบบ 3 

ขัน้ตอนอยางละเอยีด เพือ่ใหผูเรยีนบรรลุ

ตามจุดประสงครายวิชาและสมรรถนะ

รายวิชา

• จัดแบงพื้นที่ออกเปนโซน • คนหาขอมูลไดงาย • สะดวก รวดเร็ว และดูเปนระเบียบ

ลักษณะเดน  คู่มือครูอาชีวะ มิติใหม่

หน้า
หนังสือเรียน

หน้า
หนังสือเรียน

โซน

1

โซน

2

โซน

3



แถบสแีละ

สัญลักษณ

1 แถบสีขั้นตอน

2 สัญลักษณ

สัญลักษณ์ วัตถุประสงค์

เกร็ดแนะผูสอน
แทรกความรูเสริมสําหรับผูสอน วิธีสอน แนวทางการจัด
กิจกรรม ขอควรระวัง ขอสังเกต และอื่นๆ เพื่อประโยชน
ในการจัดการเรียนการสอน

ผูเรียนควรรู
ขยายความรูเพิ่มเติมจากเนื้อหา เพื่อใหผูสอนนําไปใช
อธิบายเพิ่มเติมใหผูเรียนไดมีความรูเพิ่มขึ้น

Vocational Skills
ความรูหรือกิจกรรมที่ทําใหผูเรียนเกิดทักษะทางดานการ
ปฏิบัติงาน

บูรณาการอาชีพ
ชี้แนะองคความรูที่เกี่ยวของในการประกอบอาชีพตางๆ

เศรษฐกิจพอเพียง
ความรูหรือกิจกรรมเสริมใหผูสอนนําไปอธิบายเพิ่มเติมให
ผูเรียนมีความเขาใจวิถีชีวิตแบบเศรษฐกิจพอเพียง และ
เชื่อมโยงสูองคความรูได

กาวสูอาเซียน
ความรูหรือกิจกรรมเสริมเพื่อใหผูสอนนําไปใชเตรียมความ
พรอมผูเรียนในการเขาสูประชาคมอาเซียนใน พ.ศ. 2558 
โดยบูรณาการกับวิชาที่กําลังเรียน

สัญลักษณ์ วัตถุประสงค์

ขอสอบแนว V-NET
เปนตัวอยางขอสอบที่มุงเนนการคิด และเปนแนวขอสอบ 
V-NET ในระดับประกาศนียบัตรวิชาชีพ (ปวช.)  เปนขอสอบ
แบบปรนัย พรอมเฉลยอยางละเอียด

ขอสอบเนนคิดวิเคราะห
เปนตัวอยางขอสอบที่มุงเนนการคิดวิเคราะห และเปน
ขอสอบแบบปรนัย พรอมเฉลยอยางละเอียด

ทักษะศตวรรษที่ 21
ความรูหรือกิจกรรมเสริมเพื่อชวยใหผูเรียนเกิดความรูและ
ทักษะที่เชื่อมโยงเขาสูสังคม และระบบเศรษฐกิจที่พึ่งพา
การเรียนรูในศตวรรษที่ 21

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

ข้อสอบแนว
V-NET

แถบสีแสดงขั้นตอนการสอนและการจัดกิจกรรม 3 ขั้นตอน 

เพ� อใหผูสอนทราบวา เปนขั้นตอนการสอนขั้นใด

เปนขั้นที่ผูสอนประมวลความรูตาม

จุดประสงคของผูเรียนโดยตรวจสอบ

จากความคิดรวบยอดที่เกิดขึ้นใหม 

ทั้งทักษะ กระบวนการปฏิบัติ 

การแกปญหา และการตอบคําถาม

เปนขั้นที่ผูสอนไดใชเทคนิควิธีสอนที่

ชวยพัฒนาผูเรียนใหเขาใจในประเด็น

หัวขอที่ศึกษาแลวนําความรูที่เกิดขึ้น

ไปคิดคนตอๆ ไป เพื่อพัฒนาทักษะ

การเรียนรูและการทํางานรวมกัน

เปนขั้นที่ผูสอนนําเขาสูบทเรียนเพื่อ

กระตุนความสนใจของผูเรียน หรือ 

ทบทวนความรูหรือประสบการณเดิม

ของผูเรียน เพื่อเชื่อมโยงเขาสู

บทเรียนใหม



สารบัญ

หนวยการเรียนรู ที่

หนวยการเรียนรู ที่

หนวยการเรียนรู ที่

หนวยการเรียนรู ที่

หนวยการเรียนรู ที่

หนวยการเรียนรู ที่

1

2

3

4

5

6

1.1 รูปแบบทั่วไปของสมการ 2

1.2 รูปแบบทั่วไปของสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 4

1.3 สมบัติการเทากันของจํานวนจริง 6

1.4 การแกสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 8

1.5 โจทยปญหาของสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 15

1.1 รูปแบบทั่วไปของสมการ 2

1.2 รูปแบบทั่วไปของสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 4

1.3 สมบัติการเทากันของจํานวนจริง 6

1.4 การแกสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 8

1.5 โจทยปญหาของสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 15

1.1 รูปแบบทั่วไปของสมการและระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 40
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

สมการเช�งเสนตัวแปรเดียว
Linear Equations in One Variable

หน่วยก�รเรียนรูที่

1. บอกรูปทั่วไปของสมการได้
2. บอกลักษณะของสมการเชิงเส้น
 ตัวแปรเดียวได้
3. แก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

โดยใช้สมบัติการเท่ากันของ
จ�านวนจริงได้

4. แก้โจทย์ปัญหาสมการเชิงเส้น
 ตัวแปรเดียวได้

สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว เปนสมก�รที่มีตัวแปรเพ�ยง

หนึ่งตัว และมีเลขช�้กำ�ลังของตัวแปรเปนหนึ่ง นอกจ�กนี้ยังมีก�รนำ�

สมบัติของก�รเท่�กันของจำ�นวนจร�งม�ใชในก�รแกสมก�รเช�งเสน

ตัวแปรเดียว รวมทั�งก�รแกโจทย์ปญห�ต่�งๆ ดวยสมก�รเช�งเสน

ตัวแปรเดียว

จุดประสงคประจ�ำหนวย

สมรรถนะประจ�ำหนวย

1.  คำ�นวณก�รแกสมก�รเช�งเสน

ตัวแปรเดียว

2.  ประยุกต์ ใชคว�มรู เกี่ ยวกับ

สมก�รเช�งเสนตัวแปรเดียวใน

สถ�นก�รณ์จร�ง หร�อปญห�ที่

กำ�หนด

1

สมการเชิงเสน
ตัวแปรเดียว
มีลักษณะอยางไร

 นาํ Warm-up

 ¡ÒÃ¨Ñ́ ¡Ô̈ ¡ÃÃÁ¡ÒÃàÃÕÂ¹¡ÒÃÊÍ¹¢Í§Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ¹Õé ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ
¨Ñ´¡Ô¨¡ÃÃÁãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒàÃÕÂ¹ÃÙŒâ´Â¡ÒÃÍ‹Ò¹ ¡ÒÃà¢ÕÂ¹ ¡ÒÃµÍºâµŒ áÅÐ
¡ÒÃÇÔà¤ÃÒÐË�»˜ÞËÒ ÃÇÁ·Ñé§¡ÒÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§Ê¶Ò¹¡ÒÃ³�ã¡ÅŒµÑÇ ËÃ×Í
Ê¶Ò¹¡ÒÃ³�¨ÃÔ§·Õè¾ºã¹ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹à»š¹¡Ã³ÕÈÖ¡ÉÒ à¾×èÍ
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ·Õè¾ºã¹ªÕÇÔµ
»ÃÐ¨íÒÇÑ¹áÅÐ§Ò¹ÍÒªÕ¾ä´ŒÍÂ‹Ò§¶Ù¡µŒÍ§àËÁÒÐÊÁ

เปาหมายการเรียนรู

1. นําความรูเรื่อง สมการเชิงเสนตัวแปรเดียว มาใช
ในการแกสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว เพื่อหา
คําตอบของสมการ

2. ประยกุตใชความรูเรือ่ง สมการเชิงเสนตวัแปรเดยีว
ในการแกโจทยปญหาทีเ่กีย่วของกบัชีวติประจาํวนั
และงานอาชีพ

1. สนใจใฝรู / คิดริเริ่มสรางสรรค
2. มีวินัย / รับผิดชอบ
3. ซื่อสัตยสุจริต
4. รักสามัคคี
5. มนุษยสัมพันธ

คุณธรรม / จริยธรรม

นาํ

 ¼ÙŒÊÍ¹àª×èÍÁâÂ§¤ÇÒÁÃÙŒà¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡ÑºÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ â´Â¡ÒÃÊ¹·¹Ò ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
«Ñ¡¶ÒÁ¼ÙŒàÃÕÂ¹ ´Ñ§¹Õé

•  ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤Ố Ç‹Ò ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ
ÁÕ¤ÇÒÁà¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡ÑºªÕÇÔµ»ÃÐ í̈ÒÇÑ¹áÅÐ
§Ò¹ÍÒªÕ¾ÍÂ‹Ò§äÃºŒÒ§

 á¹ÇµÍº 

  ¾Ô̈ ÒÃ³ÒµÒÁ¤íÒµÍº¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹â´ÂãËŒÍÂÙ‹

ã¹´ØÅÂ¾Ô¹Ô̈ ¢Í§¼ÙŒÊÍ¹ àª‹¹ ¡ÒÃËÒ¨íÒ¹Ç¹

·ÕèäÁ‹·ÃÒº¤‹Òâ´ÂÁÕà§×èÍ¹ä¢µ‹Ò§æ ¡ÒÃËÒ

ÍÒÂØ¢Í§¤¹ ¡ÒÃÇÒ§á¼¹ã¹¡ÒÃàÅÕéÂ§ÊÑµÇ�

ã¹¿ÒÃ�Á à»š¹µŒ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

1



 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.1 รูปแบบทั่วไปของสมการ
 สมการ เป็นประโยคสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ที่แสดงถึงการเท่ากันของจ�านวนจริง โดยใช้

เครื่องหมาย “ = ” แทนการเท่ากันของจ�านวน เช่น

    6 + 4 = 10 เป็นสมการที่เป็นจริง

    10 - 2 = 8 เป็นสมการที่เป็นจริง

    3(7 + 9) = (3 × 7) + (3 × 9) เป็นสมการที่เป็นจริง

    5 + (2 × 3) = 11 เป็นสมการที่เป็นเท็จ

    3a - 6 = 4  ไม่สามารถระบุได้ว่าสมการเป็นจริงหรือ

เป็นเท็จ ซึ่งจะขึ้นอยู่กับค่าของตัวแปร a

 ตัวแปร เป็นจ�านวนที่ไม่ทราบค่า หรือจ�านวนที่ต้องการหาค่า นิยมแทนด้วยตัวอักษรหรือ

สัญลักษณ์ เช่น a, b, c, x, y และ z เป็นต้น สมการที่มีตัวแปรปรากฏอยู่ เรียกว่า ประโยคเปิด 

ซึง่ไม่สามารถทราบได้ว่าสมการดงักล่าวเป็นจรงิหรอืเป็นเทจ็ จนกว่าจะน�าค่าๆ หนึง่มาแทนตวัแปร

ในสมการ เช่น

    5 + 4 = x ตัวแปรในสมการคือ x

    11y - 7 = 26 ตัวแปรในสมการคือ y

    3a = 9 ตัวแปรในสมการคือ a

    b - 4
2

 =  8 - 2b
3

 ตัวแปรในสมการคือ b

    m
2

 + (m + 2)
6

 = 5 ตัวแปรในสมการคือ m

    12(z - 4) = 10(z - 3) ตัวแปรในสมการคือ z

สมการเชิงเส้น มีความส�าคัญต่อการประกอบวิชาชีพ 

และการด�าเนินชีวิตประจ�าวัน เช่น โรงงานผสมกาแฟ

แห่งหนึ่งมีการผสมกาแฟชนิด A กับกาแฟชนิด B 

ในปริมาณที่เหมาะสม การค�านวณหาจ�านวนสัตว์เล้ียง 

ในฟาร ์ม และการค�านวณหาปริมาณวัตถุดิบที่ ใช ้ 

ในการท�าขนม เป็นต้น ดังน้ันผู้เรียนจึงมีความจ�าเป็น

ที่จะต้องศึกษา เรื่องสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

อย่างละเอียดต่อไป สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
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 สอน Instruction

 ÊÁ¡ÒÃ·Õèà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ·ÕèÁṎ íÒ¹Ç¹·Ò§ Œ́Ò¹«ŒÒÂ¡Ñº¨íÒ¹Ç¹
·Ò§´ŒÒ¹¢ÇÒà·‹Ò¡Ñ¹
 ÊÁ¡ÒÃ·Õèà»š¹à·ç̈  ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ·ÕèÁṎ íÒ¹Ç¹·Ò§ Œ́Ò¹«ŒÒÂ¡Ñº¨íÒ¹Ç¹
·Ò§´ŒÒ¹¢ÇÒäÁ‹à·‹Ò¡Ñ¹

สอน

1.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹à»š¹ÃÒÂºØ¤¤ÅµÍº¤íÒ¶ÒÁ
µÒÁ»ÃÐà´ç¹ ´Ñ§¹Õé
•  ÊÁ¡ÒÃÁÕÅÑ¡É³ÐáÅÐÃÙ»áºº·ÑèÇä»
ÍÂ‹Ò§äÃºŒÒ§

   ¾Ô¨ÒÃ³ÒµÒÁ¤íÒµÍº¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ â´ÂãËŒ

ÍÂÙ‹ã¹´ØÅÂ¾Ô¹Ô¨¢Í§¼ÙŒÊÍ¹ àª‹¹ ÊÁ¡ÒÃ

à»š¹»ÃÐâÂ¤ÊÑÞÅÑ¡É³�·Ò§¤³ÔµÈÒÊµÃ�·Õè

ÁÕà¤Ã×èÍ§ËÁÒÂà·‹Ò¡ÑºáÊ´§¶Ö§¡ÒÃà·‹Ò¡Ñ¹

¢Í§¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ·Ñé§¹ÕéÊÁ¡ÒÃÍÒ¨ÁÕµÑÇá»Ã

·ÕèäÁ‹·ÃÒº¤‹ÒËÃ×ÍäÁ‹ÁÕµÑÇá»Ã·ÕèäÁ‹·ÃÒº¤‹Ò

¡çä´Œ

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ÃÙ»áºº·ÑèÇä»
¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹
¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒÍ Ô̧ºÒÂ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºÃÙ»áºº·ÑèÇä»áÅÐÍ§¤�»ÃÐ¡Íº
µ‹Ò§æ ¢Í§ÊÁ¡ÒÃË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃº¹¡ÃÐ´Ò¹ 10 ÊÁ¡ÒÃ 
¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÍºÇ‹Òà»š¹
ÊÁ¡ÒÃ·Õèà»š¹¨ÃÔ§ËÃ×Íà»š¹ÊÁ¡ÒÃ·Õèà»š¹à·ç̈

ควรรู
ผูเรียน

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§ÊÁ¡ÒÃà¾ÔèÁàµÔÁ 
à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒàËç¹ÅÑ¡É³ÐáÅÐÃÙ»áºº
µ‹Ò§æ ¢Í§ÊÁ¡ÒÃ áÅÐªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
Ç‹Ò µÑÇá»ÃËÃ×Í¨íÒ¹Ç¹·ÕèäÁ‹·ÃÒº¤‹ÒËÃ×Í
¨íÒ¹Ç¹·ÕèµŒÍ§¡ÒÃËÒ¤‹Ò ÊÒÁÒÃ¶á·¹ä´Œ
´ŒÇÂµÑÇÍÑ¡ÉÃÀÒÉÒÍÑ§¡ÄÉä´Œ·Ñé§µÑÇ¾ÔÁ¾�
àÅç¡áÅÐµÑÇ¾ÔÁ¾�ãËÞ‹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 นาํ Warm-up

นาํ

¢ŒÍã´à»š¹ÊÁ¡ÒÃ·Õèà»š¹à·ç¨
 1. 3x + 1 = 15
 2. 99 + 199 = 298
 3. 856 - 543 = 303
 4. 15 - (5 × 2) = 5
 5. 4a - 2 = 18

ข้อสอบแนว
V-NET
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เป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริงเป็นสมการที่เป็นจริง

เป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จเป็นสมการที่เป็นเท็จ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

สัมประสิทธิ์ของตัวแปร เป็นจ�านวนที่คูณกับตัวแปรในสมการ เช่น

  10y สัมประสิทธิ์ของ y คือ 10

  -2a สัมประสิทธิ์ของ a คือ -2

x สัมประสิทธิ์ของ x คือ 1
b
4

 สัมประสิทธิ์ของ b คือ 1
4

ค�าตอบของสมการ เป็นจ�านวนใดๆ ทีแ่ทนค่าของตวัแปรในสมการท่ีท�าให้สมการน้ันเป็นจรงิ 

เช่น

การแก้สมการ เป็นการหาค�าตอบของสมการ หรือการหาค่าของตัวแปรท่ีท�าให้สมการน้ัน

เป็นจริง ซึ่งอาจท�าการแก้สมการได้โดยการแทนค่าของตัวแปร หรือการใช้สมบัติการเท่ากันของ

จ�านวนจริง และตรวจสอบค�าตอบของสมการที่หาได้ว่าเป็นจริง

Math Notes
 การตรวจสอบค�าตอบของสมการ สามารถท�าได้โดยการแทนค่าของตัวแปรที่ได้จากการแก้สมการ 

แล้วค�านวณค่าทั้งสองข้าง โดยค่าที่ได้จากการค�านวณทั้งสองข้างจะต้องมีค่าเท่ากันเสมอ

 2x - 5 = 9

เมื่อแทน x = 7 ลงในสมการ จะได้ว่า

 2(7) - 5 = 9

 14 - 5 = 9

 9 = 9

ดังนั้น สมการเป็นจริง

นั่นคือ x = 7 เป็นค�าตอบของสมการ

 30x - 5 = 25x + 12

เมื่อแทน x = 10 ลงในสมการ จะได้ว่า

 30(10) - 5 = 25(10) + 12

 300 - 5 = 250 + 12

 295 ≠ 262

ดังนั้น สมการไม่เป็นจริง

นั่นคือ x = 10 ไม่เป็นค�าตอบของสมการ

 10x + 5 = 55

เมื่อแทน x = 5 ลงในสมการ จะได้ว่า

 10(5) + 5 = 55

 50 + 5 = 55

 55 = 55

ดังนั้น สมการเป็นจริง

นั่นคือ x = 5 เป็นค�าตอบของสมการ

 6x - 5 = 0

เมื่อแทน x = 4 ลงในสมการ จะได้ว่า

 6(4) - 5 = 0

 24 - 5 = 0

 19 ≠ 0

ดังนั้น สมการไม่เป็นจริง

นั่นคือ x = 4 ไม่เป็นค�าตอบของสมการ
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 สอน Instruction

สอน

4.  ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂ¤ÇÒÁÃÙŒà¡ÕèÂÇ¡ÑºÍ§¤�»ÃÐ¡Íº
¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹
à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ 5 ÊÁ¡ÒÃÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ 
A4 ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ºÍ¡µÑÇá»ÃáÅÐÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì
ã¹áµ‹ÅÐÊÁ¡ÒÃ àÁ×èÍàÊÃç̈ áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹
µÃÇ¨

5.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ¤ÇÒÁÃÙŒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¤íÒµÍº¢Í§
ÊÁ¡ÒÃáÅÐ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ 

6.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹ÊÃŒÒ§ÊÁ¡ÒÃ·ÕèÁÕ
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ 3 ÊÁ¡ÒÃ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ËÒ¤íÒµÍº
¢Í§áµ‹ÅÐÊÁ¡ÒÃ â´Â·Õè¨ÐµŒÍ§ÁÕ¤íÒµÍº
·Õè·íÒãËŒÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ áÅÐ¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ
ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§¤ÅÐ¡Ñ¹ Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4

7.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 ¤¹ÍÍ¡ÁÒ â´ÂãËŒ
¤¹·Õè 1 à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ·Õèä Œ́ÊÃŒÒ§äÇŒ 1 ÊÁ¡ÒÃ
¾ÃŒÍÁ·Ñé§¤íÒµÍº áÅÐ¤¹·Õè 2 á·¹¤‹Ò
¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍºÇ‹Ò
¤íÒµÍº¹Ñé¹·íÒãËŒÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ËÃ×ÍäÁ‹ 

8.  ¼Ù ŒÊÍ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¡ÒÃ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº ¾Ô¨ÒÃ³ÒµÑÇàÅ×Í¡·Õè 1 ¨ÐàËç¹ä´ŒÇ‹ÒäÁ‹ÊÒÁÒÃ¶
ÃÐºØä´ŒÇ‹ÒÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ËÃ×Íà»š¹à·ç¨ «Öè§¨Ð¢Öé¹ÍÂÙ‹¡Ñº¤‹Ò¢Í§
µÑÇá»Ã x ¾Ô¨ÒÃ³ÒµÑÇàÅ×Í¡·Õè 2, 4 áÅÐ 5 ̈ ÐàËç¹ä´ŒÇ‹Ò¨íÒ¹Ç¹
·Ò§´ŒÒ¹«ŒÒÂ¡Ñº¨íÒ¹Ç¹·Ò§´ŒÒ¹¢ÇÒÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñ¹ËÃ×Í·íÒãËŒ
ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ áÅÐ¾Ô¨ÒÃ³ÒµÑÇàÅ×Í¡·Õè 3 ¨ÐàËç¹ä´ŒÇ‹Ò¨íÒ¹Ç¹
·Ò§´ŒÒ¹«ŒÒÂ¡Ñº¨íÒ¹Ç¹·Ò§´ŒÒ¹¢ÇÒÁÕ¤‹ÒäÁ‹à·‹Ò¡Ñ¹ËÃ×Í·íÒãËŒ
ÊÁ¡ÒÃà»š¹à·ç¨ ¹Ñè¹¤×Í 

  856 - 543 = 303
  313 ≠ 303

µÍº¢ŒÍ 3.

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§ÊÁ¡ÒÃà¾ÔèÁàµÔÁ 
áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ºÍ¡µÑÇá»Ã¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¤×Í
ÍÐäÃ áÅÐ¤‹Ò¢Í§ÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì¢Í§µÑÇá»Ã
ÁÕ¤‹Òà·‹Òã´ à¾×èÍà»š¹¡ÒÃà¾ÔèÁ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁ
à¢ŒÒã¨ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ
¨íÒ¹Ç¹·Ò§´ŒÒ¹«ŒÒÂ¢Í§ÊÁ¡ÒÃà·‹Ò¡Ñº¨íÒ¹Ç¹·Ò§´ŒÒ¹¢ÇÒ¢Í§ÊÁ¡ÒÃ
 ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð
·íÒãËŒ¨íÒ¹Ç¹·Ò§´ŒÒ¹«ŒÒÂ¢Í§ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à·‹Ò¡Ñº¨íÒ¹Ç¹·Ò§´ŒÒ¹¢ÇÒ¢Í§
ÊÁ¡ÒÃ

ควรรู
ผูเรียน

 ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ

 ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃá·¹¤‹Ò¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¨Ð

ดังนั้น สมการเป็นจริงดังนั้น สมการเป็นจริงดังนั้น สมการเป็นจริงดังนั้น สมการเป็นจริงดังนั้น สมการเป็นจริงดังนั้น สมการเป็นจริงดังนั้น สมการเป็นจริงดังนั้น สมการเป็นจริงดังนั้น สมการเป็นจริง

ดังนั้น สมการไม่เป็นจริงดังนั้น สมการไม่เป็นจริงดังนั้น สมการไม่เป็นจริงดังนั้น สมการไม่เป็นจริงดังนั้น สมการไม่เป็นจริงดังนั้น สมการไม่เป็นจริงดังนั้น สมการไม่เป็นจริงดังนั้น สมการไม่เป็นจริงดังนั้น สมการไม่เป็นจริง
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

1.2 รูปแบบทั่วไปของสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
 สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว เป็นสมการท่ีมีตัวแปรหน่ึงตัว และเลขชี้ก�าลังของตัวแปร

เป็นหนึ่ง โดยรูปแบบทั่วไปของสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวที่มี x เป็นตัวแปร คือ

ax + b = 0 เมื่อ a และ b เป็นค่าคงตัว โดยที่ a ≠ 0

เช่น  2x - 5 = 0 เป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

  3x + 4 = 2x + 10 เป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

  x + (y + 12) = 0 ไม่เป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

  2x2 + 1 = 0 ไม่เป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

ax + b = 0 เมื่อ a และ b เป็นค่าคงตัว โดยที่ a ≠ 0

ตัวอย่างที่ 1

จงพิจารณาข้อต่อไปนี้ว่า ข้อใดเป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว และไม่เป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 

พร้อมเหตุผลประกอบ

1. x - 3
x + 7

 ≤ 0 ไม่เป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว เนื่องจาก x - 3
x + 7

 ≤ 0 เป็นอสมการ 

2. x2 - 2x - 48 ≥ 0  ไม่เป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว เนื่องจาก x2 - 2x - 48 ≥ 0 เป็นอสมการ

และเลขชี้ก�าลังของตัวแปรเป็นสอง

3. 3x - 5 = 7x + 9  เป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว เนื่องจาก 3x - 5 = 7x + 9 เป็นสมการที่มี

ตัวแปรหนึ่งตัว คือ x และเลขชี้ก�าลังของตัวแปรเป็นหนึ่ง

4. 2x + 5y = -11  ไม่เป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว เนื่องจาก 2x + 5y = -11 เป็นสมการที่มี

สองตัวแปร คือ x, y

5. y + 2x - 1 = 0  ไม่เป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว เนื่องจาก y + 2x - 1 = 0 เป็นสมการที่มี

สองตัวแปร คือ x, y

6. x2 - x = 6  ไม่เป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว เนื่องจาก x
2 - x = 6 เป็นสมการท่ีมี

เลขชี้ก�าลังของตัวแปรเป็นสอง

7. x

x - 2
 = 2

x - 2
  ไม่เป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว เนื่องจาก x

x - 2
 = 2

x - 2
 เป็นสมการที่มี

เลขชี้ก�าลังของตัวแปรเป็นสอง

Math Notes
 สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว มีค�าตอบของสมการเพียงค�าตอบเดียวเท่านั้น โดยที่ค�าตอบของสมการ

เป็นจ�านวนทีน่�าไปแทนค่าของตวัแปรในสมการแล้วท�าให้สมการนัน้เป็นจรงิ บางครัง้เราเรยีกค�าตอบของ

สมการว่า รากของสมการ
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 สอน Instruction

 9.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ÃÙ»áºº
·ÑèÇä»¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂ

 10.  ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 1 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÑé§¢ŒÍÊÑ§à¡µà¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃã´à»š¹
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ áÅÐÊÁ¡ÒÃ
ã´äÁ‹à»š¹ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

11.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ·Õèà»š¹ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ áÅÐÊÁ¡ÒÃ·ÕèäÁ‹à»š¹ÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇÍÂ‹Ò§ÅÐ 3 ÊÁ¡ÒÃ
¤ÅÐ¡Ñ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹ ¨Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 
6 ¤¹ â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 1 ¾Ô¨ÒÃ³Ò
Ç‹ÒÊÁ¡ÒÃ·Õè 1 º¹¡ÃÐ´Ò¹à»š¹ÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇËÃ×ÍäÁ‹ ¾ÃŒÍÁàËµØ¼Å
»ÃÐ¡Íº ËÅÑ§¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 
2 - 6 ¾Ô̈ ÒÃ³ÒÊÁ¡ÒÃ·Õè 2 - 6 ã¹·íÒ¹Í§
à´ÕÂÇ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 1

12.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

สอน

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃà¹Œ¹ÂíéÒÇ‹ÒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇà»š¹ÊÁ¡ÒÃ·ÕèÁÕµÑÇá»Ãà¾ÕÂ§
Ë¹Öè§µÑÇà·‹Ò¹Ñé¹ áÅÐàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§
µÑÇá»ÃµŒÍ§à»š¹Ë¹Öè§à·‹Ò¹Ñé¹ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§ÊÁ¡ÒÃã¹ÃÙ»áººµ‹Ò§æ ÁÒãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œ¾Ô¨ÒÃ³Ò à¾×èÍà¾ÔèÁ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¢ŒÍã´à»š¹ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ
 1. x + 6 < 0
 2. x

2 + 5 = 0
 3. 3x + 6 = 5
 4. 4x - 6y = 40
 5. 10xy - 15 = 6

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. จงอธิบายความหมายของค�าต่อไปนี้

  1) สมการ ..............................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

  2) ตวัแปร ....................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

  3) สมัประสทิธิข์องตวัแปร ...............................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

  4) รากของสมการ .............................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

  5) สมการเชิงเส้นตวัแปรเดยีว ........................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

 2.  ให้ระบุว่า สมการในแต่ละข้อต่อไปน้ี เป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว หรือไม่เป็นสมการ

เชิงเส้นตัวแปรเดียว

  1) 2x + 3 = 0 ...............................................................................................................................

  2) 2a + 1 = 8 ..............................................................................................................................

  3) -1
2

 y + 2
3
 = 1

2
 ..............................................................................................................................

  4) 8x = x(6x + 22) ..............................................................................................................................

  5) p - 5 = 2p - 1 ..............................................................................................................................

  6) 3(y - 6) - 2(5 + 3x) = 5 ..............................................................................................................................

  7) 9
x
 = 4

6
 ..............................................................................................................................

  8) x(x + 2) = 14 ..............................................................................................................................

  9) (x - 5)(x + 4) = x + 6 ..............................................................................................................................

  10) 5x = 40xy ..............................................................................................................................

 1.

 2.  

ค�าชี้แจง  ให้ผู้เรียนตอบค�าถามต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 1.1

	 เป็นประโยคสัญลักษณทำงคณิตศำสตรที่แสดงถึงกำรเท่ำกันของจ�ำนวนจริง	 โดยใช้

เครือ่งหมำย	“	=	”	แทนกำรเท่ำกันของจ�ำนวน

	 เป็นจ�ำนวนทีไ่ม่ทรำบค่ำ	หรอืจ�ำนวนทีต้่องกำรหำค่ำ	นยิมแทนด้วยตวัอกัษรหรอืสญัลกัษณ	

เช่น	a,	b,	c,	x,	y	และ	z	เป็นต้น

	 เป็นจ�ำนวนทีคู่ณกับตวัแปรในสมกำร

	 เป็นจ�ำนวนทีน่�ำไปแทนค่ำของตวัแปรในสมกำรแล้วท�ำให้สมกำรนัน้เป็นจรงิ

	 เป็นสมกำรทีม่ตีวัแปรหนึง่ตวั	 และเลขชีก้�ำลงัของตวัแปรเป็นหนึง่	

โดยมรีปูทัว่ไป	คือ	ax	+	b	=	0	เมือ่	a	และ	b	เป็นค่ำคงตวั	โดยที	่a	≠	0

เป็นสมกำรเชงิเส้นตวัแปรเดยีว

เป็นสมกำรเชงิเส้นตวัแปรเดยีว

เป็นสมกำรเชงิเส้นตวัแปรเดยีว

ไม่เป็นสมกำรเชงิเส้นตวัแปรเดยีว

เป็นสมกำรเชงิเส้นตวัแปรเดยีว

ไม่เป็นสมกำรเชงิเส้นตวัแปรเดยีว

เป็นสมกำรเชงิเส้นตวัแปรเดยีว

ไม่เป็นสมกำรเชงิเส้นตวัแปรเดยีว

ไม่เป็นสมกำรเชงิเส้นตวัแปรเดยีว

ไม่เป็นสมกำรเชงิเส้นตวัแปรเดยีว
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13.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 1.1
¨Ò¡¹Ñé¹ÊØ ‹ÁµÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒà©ÅÂº¹
¡ÃÐ´Ò¹·ÕÅÐ¢ŒÍ â´Â¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹
¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

14.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»ÃÙ»áºº
·ÑèÇä»¢Í§ÊÁ¡ÒÃ áÅÐÃÙ»áºº·ÑèÇä»¢Í§
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

 ¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨·º·Ç¹¤ÇÒÁÃÙ Œà¡ÕèÂÇ¡Ñº
ÃÙ»áºº·ÑèÇä»¢Í§ÊÁ¡ÒÃ áÅÐÃÙ»áºº
·ÑèÇä»¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ à¾×èÍ
àÊÃÔÁ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¡‹Í¹
·Õè̈ ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 1.1 ́ ŒÇÂ
µ¹àÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº ¾Ô¨ÒÃ³ÒµÑÇàÅ×Í¡·Õè 3 à»š¹ÊÁ¡ÒÃ·ÕèÁÕµÑÇá»Ã
à¾ÕÂ§Ë¹Öè§µÑÇ áÅÐÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§¢Í§µÑÇá»ÃÁÕ¤‹Òà»š¹Ë¹Öè§ ´Ñ§¹Ñé¹
ÊÒÁÒÃ¶ÊÃØ»ä´ŒÇ‹Ò 3x + 6 = 5 à»š¹ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

µÍº¢ŒÍ 3.

 สรปุ Wrap-up

สรปุ
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.3 สมบัติการเทากันของจํานวนจริง
 การแก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว เป็นการหาค�าตอบของสมการที่ก�าหนดให้ โดยใช้สมบัติ

การเท่ากันของจ�านวนจริง ดังนี้

 1) สมบัติสมมาตร (Symmetric Property)

ถ้า a = b แล้ว b = a เมื่อ a และ b เป็นจ�านวนจริงใดๆ

เช่น  ถ้า 10 + 2 = 12 แล้ว 12 = 10 + 2

  ถ้า x = 11 แล้ว 11 = x

  ถ้า 18 - 5x =  8 แล้ว 8 = 18 - 5x  

 2) สมบัติการถ่ายทอด (Transitive Property)

ถ้า a = b แล้ว b = c แล้ว a = c เมื่อ a, b และ c เป็นจ�านวนจริงใดๆ

เช่น  ถ้า m = 20 - 5 และ 20 - 5 = 15 แล้ว m = 15

  ถ้า p = 60 + 4 และ 60 + 4 = 64 แล้ว p = 64

 3) สมบัติการบวก (Additive Property)

 ถ้า a = b แล้ว a + c = b + c

 ถ้า a = b แล้ว a + (-c) = b + (-c)

 เมื่อ a, b และ c เป็นจ�านวนจริงใดๆ

เช่น  ถ้า m = 30 แล้ว m + 6 = 30 + 6

  ถ้า m = 30 แล้ว m + (-6) = 30 + (-6)

 4) สมบัติการคูณ (Multiplicative Property)

 ถ้า a = b แล้ว ac = bc

 ถ้า a = b แล้ว (a)( 1
c
) = (b)( 1

c
) โดยที่ c ≠ 0

 เมื่อ a, b และ c เป็นจ�านวนจริงใดๆ

เช่น  ถ้า x + 2 = 17 แล้ว (x + 2)(5) = (17)(5)   

  ถ้า x = 18 แล้ว (x)( 1
9
) = (18)(1

9
)   

ถ้า a = b แล้ว b = a เมื่อ a และ b เป็นจ�านวนจริงใดๆ

ถ้า a = b แล้ว b = c แล้ว a = c เมื่อ a, b และ c เป็นจ�านวนจริงใดๆ

ถ้า a = b แล้ว a + c = b + c

 ถ้า a = b แล้ว a + (-c) = b + (-c)

 เมื่อ a, b และ c เป็นจ�านวนจริงใดๆ

ถ้า a = b แล้ว ac = bc

 ถ้า a = b แล้ว (a)( 1
c
) = (b)( 1

c
) โดยที่ c ≠≠ 0 0

 เมื่อ a, b และ c เป็นจ�านวนจริงใดๆ
c

 เมื่อ a, b และ c เป็นจ�านวนจริงใดๆ
c c

 เมื่อ a, b และ c เป็นจ�านวนจริงใดๆ
c
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2.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡Œ
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ â´ÂãªŒÊÁºÑµÔ
¡ÒÃà·‹Ò¡Ñ¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§

3.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ áÅŒÇÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§
ÊÁºÑµÔ¡ÒÃà·‹Ò¡Ñ¹¢Í§ í̈Ò¹Ç¹¨ÃÔ§ÊÁºÑµÔÅÐ 
2 µÑÇÍÂ‹Ò§

4.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤Ù‹ ÍÍ¡ÁÒ¹íÒàÊ¹Í
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

5.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹áÊ´§
¤ÇÒÁ¤Ô´àËç¹áÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

สอน

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§à¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÁºÑµÔ
¡ÒÃà·‹Ò¡Ñ¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§áµ‹ÅÐÊÁºÑµÔ
à¾ÔèÁàµÔÁ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§à»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
ä Œ́ÊÍº¶ÒÁ¢ŒÍÊ§ÊÑÂµ‹Ò§æ à¾×èÍàÊÃÔÁÊÃŒÒ§
¤ÇÒÁÃÙŒáÅÐà¾ÔèÁ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¢ŒÍã´à»š¹ÊÁºÑµÔ¡ÒÃ¶‹ÒÂ·Í´
 1. ¶ŒÒ 15 + 6 = 21 áÅŒÇ 21 = 15 + 6
 2. ¶ŒÒ x = 10 + 3 áÅÐ 10 + 3 = 13 áÅŒÇ x = 13
 3. ¶ŒÒ y = 25 áÅŒÇ y - 15 = 25 - 15
 4. ¶ŒÒ y = 38 áÅŒÇ y + 12 = 38 + 12
 5. (8)(x + 6) = 8x + (8)(6)

1.  ¼ÙŒÊÍ¹µÑé§¤íÒ¶ÒÁãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ª‹ÇÂ¡Ñ¹µÍº 
´Ñ§¹Õé
•  ÊÁºÑµÔ¡ÒÃà·‹Ò¡Ñ¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ÁÕ
ÍÐäÃºŒÒ§

  á¹ÇµÍº

   ÊÁºÑµÔÊÁÁÒµÃ ÊÁºÑµÔ¡ÒÃ¶‹ÒÂ·Í´ 

ÊÁºÑµÔ¡ÒÃºÇ¡ ÊÁºÑµÔ¡ÒÃ¤Ù³ áÅÐÊÁºÑµÔ

¡ÒÃá¨¡á¨§

 นาํ Warm-up

นาํ

ควรรู
ผูเรียน

 ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ à«µ¢Í§¨íÒ¹Ç¹·Õèà¡Ô´¨Ò¡¡ÒÃ¹íÒà«µ¢Í§
¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐÂÙà¹ÕÂ¹¡Ñºà«µ¢Í§¨íÒ¹Ç¹ÍµÃÃ¡ÂÐ

ข้อสอบแนว
V-NET

 ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ à«µ¢Í§¨íÒ¹Ç¹·Õèà¡Ô´¨Ò¡¡ÒÃ¹íÒà«µ¢Í§ ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ à«µ¢Í§¨íÒ¹Ç¹·Õèà¡Ô´¨Ò¡¡ÒÃ¹íÒà«µ¢Í§ ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ à«µ¢Í§¨íÒ¹Ç¹·Õèà¡Ô´¨Ò¡¡ÒÃ¹íÒà«µ¢Í§ ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ à«µ¢Í§¨íÒ¹Ç¹·Õèà¡Ô´¨Ò¡¡ÒÃ¹íÒà«µ¢Í§ ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ à«µ¢Í§¨íÒ¹Ç¹·Õèà¡Ô´¨Ò¡¡ÒÃ¹íÒà«µ¢Í§ ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ à«µ¢Í§¨íÒ¹Ç¹·Õèà¡Ô´¨Ò¡¡ÒÃ¹íÒà«µ¢Í§ ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ à«µ¢Í§¨íÒ¹Ç¹·Õèà¡Ô´¨Ò¡¡ÒÃ¹íÒà«µ¢Í§ ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ à«µ¢Í§¨íÒ¹Ç¹·Õèà¡Ô´¨Ò¡¡ÒÃ¹íÒà«µ¢Í§ ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ à«µ¢Í§¨íÒ¹Ç¹·Õèà¡Ô´¨Ò¡¡ÒÃ¹íÒà«µ¢Í§

สมบัติการเทากันของจํานวนจริงสมบัติการเทากันของจํานวนจริงสมบัติการเทากันของจํานวนจริงสมบัติการเทากันของจํานวนจริงสมบัติการเทากันของจํานวนจริงสมบัติการเทากันของจํานวนจริงสมบัติการเทากันของจํานวนจริงสมบัติการเทากันของจํานวนจริง
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

 5) สมบัติการแจกแจง (Distributive Property)

 (a)(b + c) = ab + ac (การแจกแจงทางซ้าย)

 (b + c)(a) = ba + ca (การแจกแจงทางขวา)

 เมื่อ a, b และ c เป็นจ�านวนจริงใดๆ

เช่น   (7)(x + 8) = 7x + (7)(8) 

    =  7x + 56

   (a + 2)(5) = (a)(5) + (2)(5)

    = 5a + 10  

(a)(b + c) = ab + ac (การแจกแจงทางซ้าย)

 (b + c)(a) = ba + ca (การแจกแจงทางขวา)

 เมื่อ a, b และ c เป็นจ�านวนจริงใดๆ

ตัวอย่างที่ 2

จงพิจารณาข้อความต่อไปนี้ว่า อยู่ในรูปแบบของสมบัติใด

 1. ถ้า 15 + 2 = 17  แล้ว  17 = 15 + 2 สมบัติสมมาตร

 2. ถ้า m = 23  แล้ว  m + 6 = 23 + 6 สมบัติการบวก

 3. ถ้า x = 100 - 5  และ  100 - 5 = x  แล้ว  x = 95 สมบัติการถ่ายทอด

 4. ถ้า 60 + 5 = 65  แล้ว  65 = 60 + 5 สมบัติสมมาตร

 5. ถ้า z = 45 - 1  และ  45 - 1 = z  แล้ว  z = 44 สมบัติการถ่ายทอด

 6. (8)(x + 7) = 8x + (8)(7) = 8x + 56 สมบัติการแจกแจง

 7. ถ้า x + 9 = 17  แล้ว  (x + 9)(5) = (17)(5) สมบัติการคูณ

 8. ถ้า x = 26  แล้ว  (x)(1
9
) = (26)(1

9
) สมบัติการคูณ

 9. ถ้า m  =  80  แล้ว  m + (-9)  =  80 + (-9) สมบัติการบวก

 10. (p + 3)(5) = (p)(5) + (3)(5) = 5p + 15 สมบัติการแจกแจง

 11. ถ้า x = 15  แล้ว  x + 5 = 15 + 5 สมบัติการบวก

 12. ถ้า 80 + 7 = 87  แล้ว  87 = 80 + 7 สมบัติสมมาตร

 13. 15(z - 5) = 15z - (5)(15) = 15z - 75 สมบัติการแจกแจง

 14. ถ้า y = 24 - 4 และ 24 - 4 = y แล้ว y = 20 สมบัติการถ่ายทอด
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 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ·º·Ç¹àÃ×èÍ§ ÊÁºÑµÔ¡ÒÃ
à·‹Ò¡Ñ¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ·Õè¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃ
á¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇâ´ÂãªŒÇÔ¸Õ
¶ÒÁ - µÍº ÃÇÁ·Ñé§à»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
ä´Œ«Ñ¡¶ÒÁã¹¢ŒÍÊ§ÊÑÂµ‹Ò§æ 

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

6.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 2 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

7.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§¢ŒÍ¤ÇÒÁ·ÕèÍÂÙ‹ã¹ÃÙ»áºº
¢Í§ÊÁºÑµÔ¡ÒÃà·‹Ò¡Ñ¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§
·Ñé§ 5 ¢ŒÍà¾ÔèÁàµÔÁ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ â´Â
à¢ÕÂ¹â¨·Â�µÑÇÍÂ‹Ò§º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅÐãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹·Ø¡¤¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒÅ§º¹¡ÃÐ´ÒÉ 
A4 àÁ×èÍàÊÃç¨áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÅÑº¡ÃÐ´ÒÉ
¤íÒµÍº¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ à¾×èÍª‹ÇÂ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº

8. ¼ÙŒÊÍ¹à©ÅÂ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº ¨Ò¡·ÄÉ®Õº·¢Í§ÊÁºÑµÔ¡ÒÃ¶‹ÒÂ·Í´ ¤×Í 
¶ŒÒ a = b áÅÐ b = c áÅŒÇ a = c àÁ×èÍ a, b áÅÐ c à»š¹
¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´æ 

  «Öè§µÃ§¡ÑºµÑÇàÅ×Í¡·Õè 2 ́ Ñ§¹Ñé¹ÊÒÁÒÃ¶ÊÃØ»ä´ŒÇ‹Ò ¶ŒÒ x = 10 + 3 
áÅÐ 10 + 3 = 13 áÅŒÇ x = 13 à»š¹ÊÁºÑµÔ¡ÒÃ¶‹ÒÂ·Í´

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

1.4 การแก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
 การแก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว มี 4 กรณี ดังนี้

กรณีที่ 1  จดัรปูสมการใหม่ โดยให้ตวัแปรและค่าคงตวั

อยู่คนละข้างของเครื่องหมายเท่ากับ เช่น

 2x + 4 = x + 26

  น�า 4 ลบออกทั้งสองข้างของสมการ เพื่อให้ค่า

คงตัวอยู่ข้างเดียวกัน จะได้ว่า

  2x + 4 - 4 = x + 26 - 4

 รวมค่าคงตัวเข้าด้วยกัน จะได้ว่า

  2x =  x + 22

  น�า x ลบออกทั้งสองข้างของสมการ เพื่อให้

ตัวแปรอยู่ข้างเดียวกัน จะได้ว่า

  2x - x =  x + 22 - x

  รวมค่า x เข้าด้วยกัน โดยการบวกสัมประสิทธิ์

หน้าตัวแปรที่เหมือนกัน จะได้ว่า

  x = 22

หมายเหตุ หากสมการมีตัวแปรทั้งสองข้างให้ก�าจัด

ตัวแปรข้างที่มีสัมประสิทธิ์น้อยก่อน เช่น

  2x =  x + 25

  น�า -x บวกเข้าทั้งสองข้างของสมการ เพื่อให้

ตัวแปรอยู่ข้างเดียวกัน จะได้ว่า

  2x - x =  x + 25 - x

  x = 25

กรณีที่ 3  ถ้าสมการอยู่ในรูปวงเล็บ ให้ใช้สมบัติการ

แจกแจง เช่น

 12x  = 11(x - 6)

 น�า 11 คูณกับ (x - 6) จะได้ว่า

  12x = 11x - 66

  สามารถแก้สมการได้โดยใช้วิธีท่ี 1 และวิธีท่ี 2 

ตามล�าดับ

 ก�าจัดตัวแปรให้มีสัมประสิทธิ์เป็น 1 ท�าได้โดย

 น�า -11x บวกทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

  12x - 11x = 11x - 66 - 11x

  x = -66

กรณีที่ 2  ก�าจดัตัวแปรให้มสัีมประสิทธิเ์ป็น 1 ซึง่จะได้

ค�าตอบของสมการ เช่น

 2x = x - 6

  สามารถก�าจดัตวัแปรให้มสีมัประสทิธิเ์ป็น 1 ท�าได้

โดยน�า -x บวกทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

  2x + (-x) = x - 6 + (-x)

  x =  6

 5m = 45

  สามารถก�าจดัตวัแปรให้มสีมัประสทิธิเ์ป็น 1 ท�าได้

โดยน�า 1
5
 คูณทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

  (5m)( 1
5
) = 45( 1

5
)

  m = 9

กรณีที่ 4  ถ้าสมการอยู่ในรูปเศษส่วน ให้น�า ค.ร.น. 

ของตัวส่วนคูณเข้าทั้งสองข้างของสมการ 

เช่น 

 x - 4
2

 = 6
5

  น�า ค.ร.น. ของตัวส่วนของสมการคูณตลอด 

ในที่นี้ ค.ร.น. ของตัวส่วน คือ 10 จะได้ว่า

  (10)(x - 4
2

) = ( 6
5
)(10)

  (5)(x - 4) = 12

  5x - 20 = 12

  สามารถแก้สมการได้โดยใช้วิธีท่ี 1 และวิธีที่ 2 

ตามล�าดบั โดยน�า 20 บวกทัง้สองข้างของสมการ 

จะได้ว่า

  5x - 20 + 20 = 12 + 20

  5x = 32

  สามารถก�าจดัตวัแปรให้มสีมัประสทิธิเ์ป็น 1 ท�าได้

โดยน�า 1
5
 คูณทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

  (5x)( 1
5
) = 32( 1

5
)

  x =  32
5
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 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ
ã¹áµ‹ÅÐ¡Ã³Õà¾ÔèÁàµÔÁ¡Ã³ÕÅÐ 2 µÑÇÍÂ‹Ò§ 
â´ÂãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ áÅÐà¾ÔèÁ¤ÇÒÁÃÙŒ
¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ควรรู
ผูเรียน

 ¤.Ã.¹. ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡·ÕèÁÕ¤‹Ò¹ŒÍÂ·ÕèÊØ´ «Öè§¹íÒä»ËÒÃ´ŒÇÂ
¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡Í×è¹æ µÑé§áµ‹ 2 ¨íÒ¹Ç¹¢Öé¹ä» áÅŒÇä´Œ¼ÅËÒÃÅ§µÑÇ¾Í´Õ 
äÁ‹ÁÕàÈÉàËÅ×Í¨Ò¡¡ÒÃËÒÃ

 9.  ¼Ù ŒÊÍ¹áº‹§¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡à»š¹ 4 ¡ÅØ ‹Á 
¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ‹ÁÊ‹§µÑÇá·¹
ÍÍ¡ÁÒ¨ÑºÊÅÒ¡ áÅŒÇÈÖ¡ÉÒ¡Ã³Õµ‹Ò§æ 
¢Í§¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà ṌÂÇ 
´Ñ§¹Õé
 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 1 ÈÖ¡ÉÒ

¡Ã³Õ·Õè 1
 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 2 ÈÖ¡ÉÒ

¡Ã³Õ·Õè 2
 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 3 ÈÖ¡ÉÒ

¡Ã³Õ·Õè 3
 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 4 ÈÖ¡ÉÒ

¡Ã³Õ·Õè 4
 10.  ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ ‹ÁÊ‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒ

ÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹
11.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§

Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

สอน

ข้อสอบแนว
V-NET

¢ŒÍã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ b6  = 18
 1. 108
 2. 109
 3. 110
 4. 111
 5. 112

 ¤.Ã.¹. ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡·ÕèÁÕ¤‹Ò¹ŒÍÂ·ÕèÊØ´ «Öè§¹íÒä»ËÒÃ´ŒÇÂ ¤.Ã.¹. ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡·ÕèÁÕ¤‹Ò¹ŒÍÂ·ÕèÊØ´ «Öè§¹íÒä»ËÒÃ´ŒÇÂ ¤.Ã.¹. ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡·ÕèÁÕ¤‹Ò¹ŒÍÂ·ÕèÊØ´ «Öè§¹íÒä»ËÒÃ´ŒÇÂ ¤.Ã.¹. ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡·ÕèÁÕ¤‹Ò¹ŒÍÂ·ÕèÊØ´ «Öè§¹íÒä»ËÒÃ´ŒÇÂ ¤.Ã.¹. ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡·ÕèÁÕ¤‹Ò¹ŒÍÂ·ÕèÊØ´ «Öè§¹íÒä»ËÒÃ´ŒÇÂ ¤.Ã.¹. ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡·ÕèÁÕ¤‹Ò¹ŒÍÂ·ÕèÊØ´ «Öè§¹íÒä»ËÒÃ´ŒÇÂ ¤.Ã.¹. ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡·ÕèÁÕ¤‹Ò¹ŒÍÂ·ÕèÊØ´ «Öè§¹íÒä»ËÒÃ´ŒÇÂ ¤.Ã.¹. ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡·ÕèÁÕ¤‹Ò¹ŒÍÂ·ÕèÊØ´ «Öè§¹íÒä»ËÒÃ´ŒÇÂ ¤.Ã.¹. ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡·ÕèÁÕ¤‹Ò¹ŒÍÂ·ÕèÊØ´ «Öè§¹íÒä»ËÒÃ´ŒÇÂ ¤.Ã.¹. ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡·ÕèÁÕ¤‹Ò¹ŒÍÂ·ÕèÊØ´ «Öè§¹íÒä»ËÒÃ´ŒÇÂ

 ค.ร.น.  ค.ร.น.  ค.ร.น. 
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอย่างที่ 5

ตัวอย่างที่ 4

จงแก้สมการ 14x + 7 = 63

วิธีท�า จากสมการ 14x + 7  = 63

  น�า 7 ลบออกทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   14x + 7 - 7 = 63 - 7

   14x = 56

  น�า 
1
14 คูณทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   (14x)(
1
14) = (56)(

1
14)

   x =  4

  ดังนั้น x มีค่าเท่ากับ 4

จงแก้สมการ 5z - 18 = -28

วิธีท�า จากสมการ 5z - 18  = -28

  น�า 18 บวกทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   5z - 18 + 18 = -28 + 18

   5z = -10

  น�า 
1
5  คูณทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   (5z)(
1
5 ) = (-10)(

1
5)

   z = -2

  ดังนั้น z มีค่าเท่ากับ -2

ตอบ

ตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

แทนค่า x = 4 ในสมการ จะได้ว่า

 (14)(4) + 7 = 63

 56 + 7 = 63

 63 = 63

ดังนั้น x = 4 คือค�าตอบของสมการ

แทนค่า z = -2 ในสมการ จะได้ว่า

 (5)(-2) - 18 = -28

 (-10) - 18 = -28

 -28 = -28

ดังนั้น z = -2 คือค�าตอบของสมการ

ตัวอย่างที่ 3

จงแก้สมการ x + 17 = 65

วิธีท�า จากสมการ x + 17  = 65

  น�า 17 ลบออกทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   x + 17 - 17 = 65 - 17

   x = 48

  ดังนั้น x มีค่าเท่ากับ 48 ตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ
แทนค่า x = 48 ในสมการ จะได้ว่า

 48 + 17 = 65

 65 = 65

ดังนั้น x = 48 คือค�าตอบของสมการ

9

 สอน Instruction

12.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 3 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 4 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 5 ̈ Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

13.  ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 3 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 4 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 5 ̈ Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

14.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒ·Õèà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ 5 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ËÒ
¤íÒµÍºÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§
¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

15.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ 3 ¢ŒÍ
à¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹

16.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ̧ Õ·íÒâ¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

17.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

สอน

 ¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà ṌÂÇ
à¾ÔèÁàµÔÁ à¾×èÍà¾ÔèÁ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÁÒ¡¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ b
6 = 18

   ¹íÒ 6 ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ¨Ðä´ŒÇ‹Ò
    b

6
(6) = 18(6)

    b = 108
   ´Ñ§¹Ñé¹ b ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº 108

µÍº¢ŒÍ 1.

 ÍÒªÕ¾ÇÔÈÇ¡Ã à»š¹ÍÒªÕ¾·ÕèµŒÍ§ãªŒ¤ÇÒÁÃÙŒà¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ à»š¹¾×é¹°Ò¹ã¹¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³¤Çº¤Ù‹ä»¡ÑºÊÁ¡ÒÃ¢Ñé¹ÊÙ§Í×è¹æ 
à¾×èÍ¤íÒ¹Ç³ËÒ¤‹Òµ‹Ò§æ ·Ò§´ŒÒ¹ÇÔÈÇ¡ÃÃÁ

อาชีพ
บูรณาการ
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอย่างที่ 6

ตัวอย่างที่ 7

จงแก้สมการ 2(x + 3) = 5(x - 1) - 7(x - 3)

วิธีท�า จากสมการ 2(x + 3) = 5(x - 1) - 7(x - 3)

   2x + 6 = 5x - 5 - 7x + 21

   2x + 6 = -2x + 16

  น�า 6 ลบออกทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   2x + 6 - 6 = -2x + 16 - 6

   2x = -2x + 10

  น�า 2x บวกทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   2x + 2x = -2x + 10 + 2x

   4x = 10

  น�า 
1
4 คูณทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   (
1
4)4x =  (

1
4 )10

   x = 2.5

  ดังนั้น  x มีค่าเท่ากับ 2.5

จงหาค่า 5x + 10 จากสมการ x - 3
2

 = 2x + 4
5

วิธีท�า จากสมการ x - 3
2

 =  2x + 4
5

  น�า 10 ซึ่งเป็น ค.ร.น. ของ 2 และ 5 คูณสมการทั้งสองข้าง จะได้ว่า

   (10)(x - 3
2

) = (10)(2x + 4
5

)

   (5)(x - 3) = (2)(2x + 4)

   5x - 15 = 4x + 8

  น�า 15 บวกทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   5x - 15 + 15 = 4x + 8 + 15

   5x =  4x + 23

  น�า 4x ลบออกทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   5x - 4x =  4x + 23 - 4x

   x = 23

  หาค่า 5x + 10 เมื่อ x = 23 จะได้ว่า

   (5)(23) + 10 = 125

  ดังนั้น  5x + 10 มีค่าเท่ากับ 125

ตอบ

ตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

แทนค่า x = 2.5 ในสมการ จะได้ว่า

 2(2.5 + 3) = 5(2.5 - 1) - 7(2.5 - 3)

 (2)(5.5) = (5)(1.5) - (7)(-0.5)

 11 = 7.5 + 3.5

 11 = 11

ดังนั้น  x = 2.5 คือค�าตอบของสมการ

แทนค่า x = 23 ในสมการ จะได้ว่า

 23 - 3
2

 =  (2)(23) + 45

 20
2

 =  46 + 4
5

 20
2

 =  50
5

 10 = 10

ดังนั้น  x = 23 คือค�าตอบของสมการ

10

 สอน Instruction

18.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 6 áÅÐ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 7 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

19.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 6 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 7 

20.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ¡ÒÃá¡Œ
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ 6 ¢ŒÍ â´Â·Õè
¨ÐµŒÍ§ÁÕÃÙ»áºº¢Í§ÊÁ¡ÒÃà»š¹ÃÙ»áºº
à ṌÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃã¹µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 6 áÅÐ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 7 à¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹

21.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ
ËÒ¤íÒµÍºË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

22.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§¢Ñé¹µÍ¹¡ÒÃáÊ´§ÇÔ Õ̧·íÒáÅÐ¤íÒµÍº
·Õèä´Œ

สอน

¤‹Ò¢Í§ x - 1 ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ 5(x + 1) = 4(x - 2) µÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. -13
 2. -14
 3. -15
 4. -16
 5. -17

 ã¹¡ÒÃÍ¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 6 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 7 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃ
¶ÒÁ - µÍº à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ
à¾ÔèÁàµÔÁ 1 - 2 ¢ŒÍ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
V-NET

1010



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1.  6m + 12 = 66

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 2.  4n + 22 = 18

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 3.  3 + m
6

 = 10

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 1.  

 2.  

 3.  

ค�าชี้แจง ให้ผู้เรียนแก้สมการต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 1.2

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 6m	+	12	 =	 66

	 น�ำ	12	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 6m	+	12	-	12	 =	 66	-	12

	 	 6m	 =	 54

	 น�ำ	1
6
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (6m)(1
6
)	 =	 (54)(1

6
)

	 	 m	 =	 9

	 ดงันัน้		 m	มค่ีำเท่ำกับ	9

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 4n	+	22	 =	 18

	 น�ำ	22	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 4n	+	22	-	22	 =	 18	-	22

	 	 4n	 =	 -4

	 น�ำ	1
4
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (4n)(1
4
)	 =	 (-4)(1

4
)

	 	 n	 =	 -1

	 ดงันัน้		 n	มค่ีำเท่ำกับ	-1

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 3	+	m
6

	 =	 10

	 น�ำ	6	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  (3	+	m
6

)(6)	 =	 (10)(6)

	 	 3	+	m	 =	 60

	 น�ำ	3	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 3	+	m	-	3	 =	 60	-	3

	 	 m	 =	 57

	 ดงันัน้		 m	มค่ีำเท่ำกับ	57

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

แทนค่ำ	m	=	9	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (6)(9)	+	12	 =	 66

	 54	+	12	 =	 66

	 66	 =	 66

ดังนั้น		 m	=	9	คือค�ำตอบของสมกำร

แทนค่ำ	n	=	-1	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (4)(-1)	+	22	 =	 18

	 (-4)	+	22	 =	 18

	 18	 =	 18

ดังนั้น		 n	=	-1	คือค�ำตอบของสมกำร

แทนค่ำ	m	=	57	ในสมกำร	จะได้ว่ำ
3	+	57

6 	 =	 10

60
6
	 =	 10

	 10	 =	 10

ดังนั้น		 m	=	57	คือค�ำตอบของสมกำร
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23.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃá¡ ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊ Œ¹
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇµÒÁ·Õèâ¨·Â�¡íÒË¹´¨Ò¡
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 1.2 ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ Ù́à»š¹
µÑÇÍÂ‹Ò§

24.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 1.2

 ã¹¡ÒÃÊÒ Ô̧µ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§¹Ñé¹ 
¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÍ¸ÔºÒÂÇÔ¸Õ·íÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¿˜§·ÕÅÐ
¢Ñé¹µÍ¹ áÅÐà»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹«Ñ¡¶ÒÁ
ËÒ¡¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂ ¹Í¡¨Ò¡¹Õé¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
á¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇà¾ÔèÁàµÔÁ 

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ 5(x + 1) = 4(x - 2)
    5x + 5 = 4x - 8
    5x + 5 - 5 = 4x - 8 - 5
    5x = 4x - 13
    5x - 4x = 4x - 13 - 4x

    x = -13
   á·¹¤‹Ò x = -13 Å§ã¹ x - 1 ¨Ðä´ŒÇ‹Ò -13 - 1 = -14

µÍº¢ŒÍ 2.

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

1 - 2 µÑÇÍÂ‹Ò§ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹à¢ŒÒã¨ÇÔ¸Õ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ áÅÐÊÒÁÒÃ¶
á¡ŒÊÁ¡ÒÃ´ŒÇÂµ¹àÍ§ä´Œ
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 4.  a
5
 + 7 = 27

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 5.  a
4
 + 8 = 13

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 6.  ถ้า 2t + 5 = 41 แล้ว 2t + 10 มีค่าเท่ากับเท่าใด

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ......................................................................................................................................................................................................... 

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 4.  

 5.  

 6.  

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 a
5
	+	7	 =	 27

	 น�ำ	7	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  a
5
	+	7	-	7	 =	 27	-	7

  a
5
	 =	 20

	 น�ำ	5	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  (a
5
)(5)	 =	 (20)(5)

	 	 a	 =	 100

	 ดงันัน้		 a	มค่ีำเท่ำกบั	100

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 a
4
	+	8	 =	 13

	 น�ำ	8	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  a
4
	+	8	-	8	 =	 13	-	8

  a
4
	 =	 5

	 น�ำ	4	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  (a
4
)(4)	 =	 (5)(4)

	 	 a	 =	 20

	 ดงันัน้		 a	มค่ีำเท่ำกบั	20

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 2t	+	5	 =	 41

	 น�ำ	5	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 2t	+	5	-	5	 =	 41	-	5

	 	 2t	 =	 36

	 น�ำ	1
2
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (2t)(1
2
)	 =	 (36)(1

2
)

	 	 t	 =	 18

	 เพรำะฉะนัน้	t	=	18	แทนลงในสมกำร	2t	+	10	จะได้ว่ำ

	 	 (2)(18)	+	10	 =	 36	+	10		=		46	

	 ดงันัน้		 2t	+	10	มค่ีำเท่ำกบั	46

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

แทนค่ำ	a	=	100	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

 100
5

	+	7	 =	 27

	 20	+	7	 =	 27

	 27	 =	 27

ดังนั้น		 a	=	100	คือค�ำตอบของสมกำร

แทนค่ำ	a	=	20	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

 20
4
	+	8	 =	 13

	 5	+	8	 =	 13

	 13	 =	 13

ดังนั้น		 a	=	20	คือค�ำตอบของสมกำร

แทนค่ำ	t	=	18	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (2)(18)	+	5	 =	 41

	 36	+	5	 =	 41

	 41	 =	 41

ดังนั้น		 t	=	18	คือค�ำตอบของสมกำร
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÍ¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº¢Ñé¹µÍ¹ã¹
¡ÒÃµÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¿˜§ã¹áµ‹ÅÐ
¢Ñé¹µÍ¹ áÅŒÇà»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¶ÒÁã¹
¢ŒÍÊ§ÊÑÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃµÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº
¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

25.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ¶Ö§ÇÔ¸Õ¡ÒÃµÃÇ¨ÊÍº
¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

26.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃµÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº¢Í§
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà ṌÂÇã¹áºº½ƒ¡ 
·Ñ¡ÉÐ·Õè 1.2

¶ŒÒ a6 + 10 = 15 áÅŒÇ a ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 26
 2. 27
 3. 28
 4. 29
 5. 30

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 7.  8x - 12 = 60

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 8.  13m - 18 = 99

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 9.  7(2x - 5) + 3 = 122

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 7.  

 8.  

 9.  

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 8x	-	12	 =	 60

	 น�ำ	12	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 8x	-	12	+	12	 =	 60	+	12

	 	 8x	 =	 72

	 น�ำ	1
8
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (8x)(1
8
)	 =	 (72)(1

8
)

  x	 =	 9

	 ดงันัน้		 x	มค่ีำเท่ำกับ	9

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 13m	-	18	 =	 99

	 น�ำ	18	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 13m	-	18	+	18	 =	 99	+	18

	 	 13m	 =	 117

	 น�ำ	 1
13
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (13m)( 1
13
)	 =	 (117)( 1

13
)

	 	 m	 =	 9

	 ดงันัน้		 m	มค่ีำเท่ำกับ	9

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 7(2x	-	5)	+	3	 =	 122

	 	 (14x	-	35)	+	3	 =	 122

	 	 14x	-	35	+	3	 =	 122

	 	 14x	-	32	 =	 122

	 น�ำ	32	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 14x	-	32	+	32	 =	 122	+	32

	 	 14x	 =	 154

	 น�ำ	 1
14
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (14x)( 1
14
)	 =	 (154)( 1

14
)

  x	 =	 11

	 ดงันัน้		 x	มค่ีำเท่ำกับ	11

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

แทนค่ำ	x	=	9	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (8)(9)	-	12	 =	 60

	 72	-	12	 =	 60

	 60	 =	 60

ดังนั้น		 x	=	9	คือค�ำตอบของสมกำร

แทนค่ำ	m	=	9	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (13)(9)	-	18	 =	 99

	 117	-	18	 =	 99

	 99	 =	 99

ดังนั้น		 m	=	9	คือค�ำตอบของสมกำร

แทนค่ำ	x	=	11	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	7[(2)(11)	-	5]	+	3	 =	 122

	 7(22	-	5)	+	3	 =	 122

	 7(17)	+	3	 =	 122

	 119	+	3	 =	 122

	 122	 =	 122	

ดังนั้น		 x	=	11	คือค�ำตอบของสมกำร
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27.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ â´Â
¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ¨Ðª‹ÇÂ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº¢³Ð·ÕèµÑÇá·¹Í¸ÔºÒÂ
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ ËÒ¡¾ºÇ‹ÒµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹
à©ÅÂäÁ‹¶Ù¡µ ŒÍ§ ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹
¤¹Í×è¹ª‹ÇÂ¡Ñ¹á¡Œä¢ãËŒ¶Ù¡µŒÍ§

 ¢³Ð·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹¡íÒÅÑ§·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
·Õè 1.2 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃãËŒ¤íÒªÕéá¨§ã¹ÃÐËÇ‹Ò§¡ÒÃ
·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ãËŒ¢ŒÍÊÑ§à¡µ¡Ñº
¼ÙŒàÃÕÂ¹¢³Ð·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ ËÒ¡¼ÙŒàÃÕÂ¹
Ê§ÊÑÂËÃ×ÍÁÕ¤íÒ¶ÒÁãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ»̃ÞËÒ
àËÅ‹Ò¹Ñé¹á¡‹¼ÙŒàÃÕÂ¹¿˜§¨¹à¡Ô´¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ a
6
 + 10 = 15

    a
6
 + 10 -10 = 15 - 10

    a
6
 = 5

    a
6
(6) = 5(6)  =  30

   ´Ñ§¹Ñé¹ a ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº 30

µÍº¢ŒÍ 5.

สรปุ

 สรปุ Wrap-up
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 10.  4
5
 (n + 17) = 28

  ..............................................  ............................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 11.  ถ้า x - 3
10

 = 2x + 4
15

 แล้ว y = x + 16 มีค่าเท่ากับเท่าใด

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ......................................................................................................................................................................................................... 

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 10.  

 11.  

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 4
5
	(n	+	17)	 =	 28

	 น�ำ	5
4
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  (4
5
)	(n	+	17)(5

4
)	 =	 (28)(5

4
)

	 	 n	+	17	 =	 35

	 น�ำ	17	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 n	+	17	-	17	 =	 35	-	17

	 	 n	 =	 18

	 ดงันัน้		 n	มค่ีำเท่ำกบั	18

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 x	-	3
10

		 =	 2x	+	4
15

 

	 น�ำ	30	ซึง่เป็น	ค.ร.น.	ของ	10	และ	15	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (30)	x	-	3
10

		 =	 (30)	2x	+	4
15

 

	 	 (3)(x	-	3)	 =	 (2)(2x	+	4)

  3x	-	9	 =	 4x	+	8

	 น�ำ	9	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  3x	-	9	+	9	 =	 4x	+	8	+	9

  3x	 =	 4x	+	17

	 น�ำ	4x	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  3x	-	4x	 =	 4x	+	17	-	4x

	 	 -x	 =	 17

	 น�ำ	-1	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (-x)(-1)	 =	 (17)(-1)

  x	 =	 -17

	 เพรำะฉะนัน้	x	=	-17	แทนลงในสมกำร	y	=	x	+	16	จะได้ว่ำ

	 	 y	 =	 -17	+	16

	 	 y	 =	 -1	

	 ดงันัน้		 y	มค่ีำเท่ำกบั	-1

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

แทนค่ำ	n	=	18	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

 4
5
	[(18)	+	17]	 =	 28

  (4
5
)(35)	 =	 28

	 28	 =	 29

ดังนั้น		 n	=	18	คือค�ำตอบของสมกำร

แทนค่ำ	x	=	-17	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

 (-17)	-	3
10 	 =	 (2)(-17)	+	4

15
  -2010 	 =	

-34	+	4
15

 -20
10 	 =	

-30
15

	 -2	 =	 -2

ดังนั้น		 x	=	-17	คือค�ำตอบของสมกำร
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28.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»àÃ×èÍ§ 
ÊÁºÑµÔ¡ÒÃà·‹Ò¡Ñ¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ áÅÐ
¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

29.  ¼Ù ŒÊÍ¹»ÃÐàÁÔ¹¼Å¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙ Œ¨Ò¡¡ÒÃ
µÃÇ¨ÊÍº¡ÒÃ·íÒ¡Ô̈ ¡ÃÃÁáÅÐ¡ÒÃµÃÇ¨
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ÊÃØ»àÃ×èÍ§ ÊÁºÑµÔ¡ÒÃà·‹Ò¡Ñ¹
¢Í§¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ áÅÐ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇà»š¹á¼¹¼Ñ§¤ÇÒÁ¤Ố  ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§à¾ÔèÁàµÔÁ áÅŒÇãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃ
¶ÒÁ - µÍº à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สรปุ Wrap-up

สรปุ

ข้อสอบแนว
V-NET

¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ 3x + 5 = 12.5 â´Â x ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. 1.5
 2. 2.5
 3. 3.5
 4. 4.5
 5. 5.5
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.5 โจทยปญหาของสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
 โจทย์ปัญหาของสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว สามารถน�าไปประยุกต์ใช้ในชีวิตประจ�าวันและ

ในวิชาชีพได้ เช่น การแปรรูปนมสดเป็นนมพาสเจอร์ไรซ์รสหวาน โดยมีวัตถุดิบที่เป็นส่วนผสม

ของน�้าเชื่อม คือ น�้าและน�้าตาลใส่ลงในนมสด การผสมอาหารสัตว์ เป็นต้น

 จากวิธกีารแก้สมการดงัทีก่ล่าวข้างต้น เราสามารถน�าความรูแ้ละวธีิการมาใช้ในการแก้โจทย์

ปัญหา เพื่อหาค�าตอบของโจทย์ปัญหา โดยด�าเนินการ ดังนี้

1) อ่านโจทย์ปัญหาอย่างละเอียด และพิจารณาถึงสิ่งท่ีโจทย์ก�าหนดให้ รวมทั้งสิ่งที่โจทย์

ต้องการหา

 2) ก�าหนดตัวแปรแทนในสิ่งที่โจทย์ต้องการหา

3) สร้างความสมัพนัธ์ระหว่างตวัแปรทีก่�าหนดไว้กบัสิง่ทีโ่จทย์ก�าหนดให้ เพือ่สร้างเป็นสมการ

 4) แก้สมการโดยใช้สมบัติของการเท่ากันของจ�านวนจริง

5) ตรวจสอบค�าตอบที่ได้จากการแก้สมการ

ตัวอย่างที่ 8

เต้ยมีอายุมากกว่าแต้วอยู่ 2 ป ถ้าอายุของเต้ยกับแต้วรวมกันได้ 40 ป อยากทราบว่าเต้ยมีอายุเท่าไร

วิธีท�า ให้เต้ยมีอายุ x ป

  เต้ยมีอายุมากกว่าแต้วอยู่ 2 ป นั่นคือ แต้วจะมีอายุ x - 2 ป

  เขียนสมการได้ ดังนี้

   x + (x - 2) = 40

   2x - 2 = 40

  น�า 2 บวกทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   2x - 2 + 2 = 40 + 2

   2x = 42

  น�า 
1
2  คูณทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   (2x)(
1
2 ) = (42)(

1
2)

   x = 21

  ดังนั้น  เต้ยมีอายุ 21 ป ตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ
แทนค่า x = 21 ในสมการ จะได้ว่า

 21 + (21 - 2) = 40

 21 + 19 = 40

 40 = 40

ดังนั้น  x = 21 คือค�าตอบของสมการ

Math Notes
 การตรวจสอบค�าตอบที่ได้จากสมการ สามารถท�าได้โดยการน�าค่าที่เป็นค�าตอบของสมการแทนค่า

ลงในตัวแปรของสมการ ซึ่งจะท�าให้สมการนั้นเป็นจริง
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 สอน Instruction

สอน

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ
¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà ṌÂÇà¾ÔèÁàµÔÁ 
2 - 3 µÑÇÍÂ‹Ò§ à¾×èÍà¾ÔèÁ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

2.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¢Ñé¹µÍ¹ã¹
¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ

3.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 8 
4.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 8
5.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃµÃÇ¨ÊÍº

¤íÒµÍº·Õèä´Œ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃã¹¡ÃÍº Math 
Notes

 ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡
â¨·Â�»˜ÞËÒ áÅŒÇ¹íÒÁÒà¢ÕÂ¹à»š¹ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ 3x + 5 = 12.5
    3x + 5 - 5 = 12.5 - 5
    3x = 7.5
    3x(13 ) = 7.5 (13 )
    x = 2.5
   ´Ñ§¹Ñé¹ x ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº 2.5

µÍº¢ŒÍ 2.

ควรรู
ผูเรียน

 นาํ Warm-up

นาํ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹¡ÃÐµØŒ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂ
¶Ö§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà ṌÂÇ·Õèä´ŒÈÖ¡ÉÒ
ÁÒ à¾×èÍ´Ù¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¾×é¹°Ò¹¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹

 ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡ ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¨Ò¡

3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์ระหว่างตวัแปรทีก่�าหนดไว้กบัสิง่ทีโ่จทย์ก�าหนดให้ เพือ่สร้างเป็นสมการระหว่างตวัแปรทีก่�าหนดไว้กบัสิง่ทีโ่จทย์ก�าหนดให้ เพือ่สร้างเป็นสมการ3) สร้างความสมัพนัธ์ระหว่างตวัแปรทีก่�าหนดไว้กบัสิง่ทีโ่จทย์ก�าหนดให้ เพือ่สร้างเป็นสมการ3) สร้างความสมัพนัธ์ระหว่างตวัแปรทีก่�าหนดไว้กบัสิง่ทีโ่จทย์ก�าหนดให้ เพือ่สร้างเป็นสมการ3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์3) สร้างความสมัพนัธ์ระหว่างตวัแปรทีก่�าหนดไว้กบัสิง่ทีโ่จทย์ก�าหนดให้ เพือ่สร้างเป็นสมการระหว่างตวัแปรทีก่�าหนดไว้กบัสิง่ทีโ่จทย์ก�าหนดให้ เพือ่สร้างเป็นสมการระหว่างตวัแปรทีก่�าหนดไว้กบัสิง่ทีโ่จทย์ก�าหนดให้ เพือ่สร้างเป็นสมการระหว่างตวัแปรทีก่�าหนดไว้กบัสิง่ทีโ่จทย์ก�าหนดให้ เพือ่สร้างเป็นสมการระหว่างตวัแปรทีก่�าหนดไว้กบัสิง่ทีโ่จทย์ก�าหนดให้ เพือ่สร้างเป็นสมการระหว่างตวัแปรทีก่�าหนดไว้กบัสิง่ทีโ่จทย์ก�าหนดให้ เพือ่สร้างเป็นสมการระหว่างตวัแปรทีก่�าหนดไว้กบัสิง่ทีโ่จทย์ก�าหนดให้ เพือ่สร้างเป็นสมการระหว่างตวัแปรทีก่�าหนดไว้กบัสิง่ทีโ่จทย์ก�าหนดให้ เพือ่สร้างเป็นสมการ
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอย่างที่ 9

ตัวอย่างที่ 10

วิทยาลัยแห่งหนึ่งมีผู้เรียนหญิงเป็น 
7
8 ของผู้เรียนชาย ถ้าผู้เรียนหญิงมี 1,120 คน จงหาจ�านวนผู้เรียน

ชายของวิทยาลัยนี้

วิธีท�า ให้ผู้เรียนชายของวิทยาลัยนี้มี x คน

  ผู้เรียนหญิงเป็น 7
8
 ของผู้เรียนชาย ดังนั้นมีผู้เรียนหญิงจ�านวน 7

8
 x คน

  ถ้ามีผู้เรียนหญิงจ�านวน 1,120 คน

  เขียนสมการได้ ดังนี้

   7
8
 x = 1,120

  น�า 8
7
 คูณทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   ( 7
8
 x)( 8

7
) = (1,120)( 8

7
)

   x = 1,280

  ดังนั้น  จ�านวนผู้เรียนชายของวิทยาลัยนี้ คือ 1,280 คน

จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ 
1
5 ของจ�านวนมาก กับ 

1
3 ของจ�านวนน้อย เท่ากับ 18 

จงหาจ�านวนทั้งสอง

วิธีท�า ให้จ�านวนคี่ทั้งสอง เป็น x และ x + 2 ตามล�าดับ

  1
5
 ของจ�านวนมาก เท่ากับ ( 1

5
)(x + 2) และ 

  1
3
 ของจ�านวนน้อย เท่ากับ 1

3
 x ซึ่งมีผลบวกเท่ากับ 18 

  เขียนสมการได้ ดังนี้

   1
5
 (x + 2) + 1

3
 x  = 18

  น�า 15 ซึ่งเป็น ค.ร.น. ของ 3 และ 5 คูณสมการทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   (15)[ 1
5
(x + 2) + 1

3
 x] = (18)(15)

   8x + 6 = 270

  น�า 6 ลบออกทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   8x = 264

  น�า 1
8
 คูณทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   (8x)( 1
8
) = (264)( 1

8
)

   x = 33

  ดังนั้น  จ�านวนคี่ทั้งสองจ�านวนที่เรียงติดกัน คือ 33 และ 35

ตอบ

ตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

แทนค่า x = 1,280 ในสมการ จะได้ว่า

 (7
8
)(1,280) = 1,120

 1,120 = 1,120

ดังนั้น  x = 1,280 คือค�าตอบของสมการ

แทนค่า x = 33 ในสมการ จะได้ว่า

 (1
5
)(33 + 2) + (1

3
)(33) = 18

 (1
5
)(35) + (1

3
)(33) = 18

 7 + 11 = 18

 18 = 18

ดังนั้น  x = 33 คือค�าตอบของสมการ
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 สอน Instruction

6.  ¼ÙŒÊÍ¹áº‹§¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡à»š¹ 5 ¡ÅØ‹Á áÅŒÇ
ãË ŒÊ ‹§µÑÇá·¹¢Í§¼Ù Œ àÃÕÂ¹áµ ‹ÅÐ¡ÅØ ‹Á
ÍÍ¡ÁÒ¨ÑºÊÅÒ¡à¾×èÍÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§ ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ´Ñ§¹Õé
-  ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 1 ãËŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 9
- ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 2 ãËŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 10
- ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 3 ãËŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 11
- ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 4 ãËŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 12
- ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 5 ãËŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 13

7.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 1 
Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 
¨Ò¡¡ÒÃ·Õèä´ŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 9

8.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 2 
Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 
¨Ò¡¡ÒÃ·Õèä´ŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 10

9.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

สอน

 ¼ÙŒÊÍ¹à»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·ÕèäÁ‹à¢ŒÒã¨ 
ËÃ×ÍÁÕ»˜ÞËÒËÃ×ÍÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂµ‹Ò§æ ä´Œ
«Ñ¡¶ÒÁ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤íÒµÍº·Õèä´Œ¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ·Ø¡¤ÃÑé§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í
¨íÒ¹Ç¹àµçÁÅº·Õèà»š¹àÅ¢¤Õè·ÕèÍÂÙ‹µÔ´¡Ñ¹ àª‹¹ -5 áÅÐ -3, -11 áÅÐ -13, 
5 áÅÐ 7 à»š¹µŒ¹

ควรรู
ผูเรียน

ข้อสอบแนว
V-NET

¡íÒË¹´ãËŒ 5x + 15
5  = 40 áÅŒÇ x + 2 ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 33
 2. 35
 3. 37
 4. 39
 5. 41

 ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í ¨íÒ¹Ç¹¤ÕèÊÍ§¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§¡Ñ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ËÃ×Í

จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ จ�านวนคี่สองจ�านวนเรียงกัน ซึ่งผลบวกของ 
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอย่างที่ 11

ตัวอย่างที่ 12

ธเนศอายุน้อยกว่าพรชัย 7 ป เมื่อ 10 ปที่แล้วอายุของทั้งสองคนมีผลรวมเป็น 27 ป จงหาอายุปัจจุบัน

ของธเนศและพรชัย

วิธีท�า ให้อายุปัจจุบันของธเนศคือ x ป

  ธเนศอายุน้อยกว่าพรชัย 7 ป ดังนั้น พรชัยอายุ x + 7 ป

  เมื่อ 10 ปที่แล้ว ธเนศอายุ x - 10 ป และพรชัยอายุ x + 7 - 10 ป ซึ่งรวมกันได้ 27 ป

  เขียนสมการได้ ดังนี้

   (x - 10) + (x - 3) = 27

   2x - 13 = 27

  น�า 13 บวกทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   2x = 40

  น�า 1
2
 คูณทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   (2x)( 1
2
) = (40)( 1

2
)

x = 20

  ดังนั้น  ปัจจุบันธเนศอายุ 20 ป และพรชัยอายุ 20 + 7 = 27 ป

ลุงบญุขายขนมจบีและซาลาเปาได้ 125 ลกู โดยขายขนมจบีลกูละ 7 บาท และขายซาลาเปาลกูละ 10 บาท

ซึ่งได้เงินรวมทั้งสิ้น 1,100 บาท จงหาว่าลุงบุญขายขนมจีบและซาลาเปาอย่างละกี่ลูก

วิธีท�า ให้ลุงบุญขายขนมจีบได้ x ลูก และขายซาลาเปาได้ 125 - x ลูก

  ขนมจีบลูกละ 7 บาท ขายได้ x ลูก เป็นเงิน 7x บาท

  ซาลาเปาลูกละ 10 บาท ขายได้ 125 - x ลูก เป็นเงิน (10)(125 - x) บาท

  ขายขนมจีบและซาลาเปาได้เงินรวมทั้งสิ้น 1,100 บาท

  เขียนสมการได้ ดังนี้

   7x + 10(125 - x)  = 1,100

   7 x + 1,250 - 10x = 1,100

   1,250 - 3x = 1,100

  น�า 1,250 ลบออกทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   -3x = -150

  น�า - 1
3
 คูณทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   (-3x)(- 1
3
) = (-150)(- 1

3
)

x = 50

  ดังนั้น  ลุงบุญขายขนมจีบได้ 50 ลูก และขายซาลาเปาได้ 125 - 50 = 75 ลูก

ตอบ

ตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

แทนค่า x = 20 ในสมการ จะได้ว่า

 (20 - 10) + (20 - 3) = 27

 10 + 17 = 27

 27 = 27

ดังนั้น  x = 20 คือค�าตอบของสมการ

แทนค่า x = 50 ในสมการ จะได้ว่า

 (7)(50) + 10(125 - 50) = 1,100

 350 + 10(75) = 1,100

 350 + 750 = 1,100

 1,100 = 1,100

ดังนั้น  x = 50 คือค�าตอบของสมการ

17

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ
¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ·Õèà¡ÕèÂÇ¡Ñº
§Ò¹ÍÒªÕ¾à¾ÔèÁàµÔÁ 2 - 3 µÑÇÍÂ‹Ò§ à¾×èÍãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒàËç¹Ç‹Ò ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ã
à´ÕÂÇÊÒÁÒÃ¶»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒ¡Ñº§Ò¹ÍÒªÕ¾
µ‹Ò§æ ä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

10.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ‹Á·Õèä Œ́ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 3 
Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 
¨Ò¡¡ÒÃ·Õèä´ŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 11

11.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ‹Á·Õèä Œ́ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 4 
Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 
¨Ò¡¡ÒÃ·Õèä´ŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 12

12.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

 สอน Instruction

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ 5x + 15
5

 = 40

    5x + 15
5

(5) = 40(5)

    5x + 15 = 200
    5x + 15 - 15 = 200 - 15
    5x = 185
    5x(15 ) = 185 (15 )  =  37
   ´Ñ§¹Ñé¹ x ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº 37 ¹Ñè¹¤×Í x + 2 = 37 + 2 = 39

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอย่างที่ 13

เจ้าของฟาร์มแห่งหนึ่งเลี้ยงโคนมกับนกกระจอกเทศ เมื่อนับหัวของโคนมและนกกระจอกเทศนับได้

รวมกนั 40 หวั และเมือ่นบัขาของโคนมและนกกระจอกเทศรวมทัง้หมดได้ 126 ขา อยากทราบว่า เจ้าของ

ฟาร์มแห่งนี้เลี้ยงโคนมและนกกระจอกเทศอย่างละกี่ตัว

ตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

วิธีท�า ให้เจ้าของฟาร์มเลี้ยงนกกระจอกเทศ x ตัว

  เลี้ยงโคนม 40 - x ตัว

  นกกระจอกเทศ 1 ตัว มี 2 ขา ถ้าเลี้ยงนกกระจอกเทศ x ตัว จะมีขาทั้งหมด 2x ขา

  โคนม 1 ตัว มี 4 ขา ถ้าเลี้ยงโคนม 40 - x ตัว จะมีขาทั้งหมด 4(40 - x) ขา

  เมื่อนับขาของโคนมและนกกระจอกเทศรวมทั้งหมดได้ 126 ขา

  เขียนสมการได้ ดังนี้

   2x + 4(40 - x) = 126

   2x + 160 - 4x = 126

   160 - 2x = 126

  น�า 160 ลบออกทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   160 - 2x - 160 = 126 - 160

   -2x = -34

  น�า - 1
2
 คูณทั้งสองข้างของสมการ จะได้ว่า

   (-2x)(- 1
2
) = (-34)(- 1

2
)

   x = 17

  ดังนั้น เจ้าของฟาร์มแห่งนี้เลี้ยงโคนม 40 - 17 = 23 ตัว 

   และเลี้ยงนกกระจอกเทศ 17 ตัว

แทนค่า x = 17 ในสมการ จะได้ว่า

 (2)(17) + 4(40 - 17) = 126

 34 + (4)(23) = 126

 34 + 92 = 126

 126 = 126

ดังนั้น  x = 17 คือค�าตอบของสมการ

18

 สอน Instruction

สอน

13.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ‹Á·Õèä Œ́ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 5 
Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 
¨Ò¡¡ÒÃ·Õèä´ŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 13

14.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

15.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ‹Á¤Œ¹¤ÇŒÒâ¨·Â�
»˜ÞËÒ¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà ṌÂÇ
¨Ò¡áËÅ‹§àÃÕÂ¹ÃÙŒÍ×è¹æ ËÃ×ÍÊÃŒÒ§â¨·Â�
»˜ÞËÒ¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà ṌÂÇ
ÁÒ¡ÅØ‹ÁÅÐ 8 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ àÁ×èÍ
àÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

ÊÒÁà·‹Ò¢Í§¼ÅºÇ¡¢Í§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§¡Ñº 7 à»š¹ 33 ¨§ËÒÇ‹Ò
¨íÒ¹Ç¹¹Ñé¹µÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. 2
 2. 4
 3. 6
 4. 8
 5. 10

 ¼ÙŒÊÍ¹à¹Œ¹ÂíéÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ
¢Í§â¨·Â�»˜ÞËÒà¾×èÍà¢ÕÂ¹à»š¹ÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇâ´ÂÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�
»˜ÞËÒ¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ
à¾ÔèÁàµÔÁ 5 µÑÇÍÂ‹Ò§ â´ÂãªŒÇÔ Õ̧¡ÒÃÊØ‹Á
¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÒ¶ÒÁ - µÍº à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ
à¢ŒÒã¨¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

Math Corner

VS อสมการสมการ

สมการ เปนประโยคสัญลักษณทางคณิตศาสตรที่มี

เครื่องหมาย “=” อยูดวย เชน

 + 6 = 18 x + 4 = 30

 - 8 = 7 2y - 5 = 0

เราเรียก  ,  , x หรือ y ในสมการวา "ตัวแปร"

ตวัแปร เปนตัวอกัษรหรอืสญัลกัษณทีไ่มทราบคาและ

ปรากฏอยูในสมการ

คาํตอบของสมการ เปนคาของตวัแปรทีแ่ทนลงไปใน

สมการแลวทําใหสมการนั้นๆ เปนจริง

เชน  + 5 = 20 ดังนั้น  คือ 15

นั่นคือคําตอบของสมการเทากับ 15

สมบัติของการเทากัน

1.  สมบัติการบวก เมื่อจํานวนสองจํานวนที่เทากัน 

นําจํานวนอีกจํานวนหน่ึงมาบวกแตละจํานวนที่

เทากันนั้น ผลบวกจะเทากัน

2.  สมบัติการลบ เมื่อจํานวนสองจํานวนที่เทากัน 

นําจํานวนอีกจํานวนหนึ่งมาลบออกจากแตละ

จํานวนที่เทากันนั้น ผลลบจะเทากัน

3.  สมบัติการคูณ เมื่อจํานวนสองจํานวนที่เทากัน 

นําจํานวนอีกจํานวนหน่ึงมาคูณแตละจํานวนที่

เทากันนั้น ผลคูณจะเทากัน

4.  สมบัติการหาร เมื่อจํานวนสองจํานวนที่เทากัน 

นําจํานวนอีกจํานวนหน่ึงมาหารแตละจํานวนที่

เทากันนั้น ผลหารจะเทากัน

อสมการ จําแนกตามลักษณะได 3 แบบ ดังนี้

1.  อสมการที่มีจํานวนจริงบางจํานวนเปนคําตอบ 

เชน คําตอบของอสมการ 0 ≠ 2

2.  อสมการที่มีจํานวนจริงทุกจํานวนเปนคําตอบ 

เชน คําตอบของอสมการ p + 1 < p + 2

3.  อสมการที่ไมมีจํานวนจริงใดเปนคําตอบ เชน 

 คําตอบของอสมการ y - 2 > x

อสมการ เปนประโยคที่แสดงถึงความสัมพันธของ

จํานวนโดยมีสัญลักษณ <, >, ≤, ≥ หรือ ≠ แสดง

ความสัมพันธ

สัญลักษณตางๆ ที่ใชในอสมการ แทนความสัมพันธ 

ดังนี้

< แทนความสัมพันธ นอยกวา หรือไมถึง

> แทนความสัมพันธ มากกวา หรือเกิน

≥ แทนความสัมพันธ มากกวา หรือเทากับ

≤ แทนความสัมพันธ นอยกวา หรือเทากับ

≠ แทนความสัมพันธ ไมเทากับ หรือไมเทากัน

-1

-1

-1

0

0

0

1

1

1

2

2

2

3

3

3

0

R
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 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ãËŒ x à»š¹¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ 
 ¨Ò¡â¨·Â�¡íÒË¹´ à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃä´Œà»š¹ 
  3(x + 7) = 33 
  3x + 21 = 33 
  3x + 21 - 21 = 33 - 21

    3x = 12
    3x(13 ) = 12 (13 )  =  4
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¨íÒ¹Ç¹¹Ñé¹¤×Í 4

µÍº¢ŒÍ 2.

 ÍÒªÕ¾ºÒ§ÍÒªÕ¾¨Ðµ ŒÍ§ÁÕ¤ÇÒÁà¡ÕèÂÇ¢ ŒÍ§¡ÑºÊÁ¡ÒÃã¹·Ò§
¤³ÔµÈÒÊµÃ� àª‹¹ ¹Ñ¡ºÑÞªÕ ¹Ñ¡¤³ÔµÈÒÊµÃ� ¹Ñ¡¤³ÔµÈÒÊµÃ�»ÃÐ¡Ñ¹ÀÑÂ 
¹Ñ¡Ê¶ÔµÔ à»š¹µŒ¹ «Öè§¡ÅØ‹ÁºØ¤¤Å·Õè»ÃÐ¡ÍºÍÒªÕ¾àËÅ‹Ò¹ÕéÁÕ¤ÇÒÁ¨íÒà»š¹µŒÍ§
¹íÒ¤ÇÒÁÃÙŒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃà¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃà¾×èÍËÒ¤íÒµÍº ¡ÒÃ¹íÒ
ÊÁ¡ÒÃä»»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒã¹´ŒÒ¹µ‹Ò§æ ÃÇÁ·Ñé§¡ÒÃ¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃ»ÃÐ¡Íº
ÍÒªÕ¾ àª‹¹ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³àºÕéÂ»ÃÐ¡Ñ¹ÀÑÂ ¡ÒÃ·íÒºÑÞªÕ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³´Í¡àºÕéÂ
à§Ô¹½Ò¡áÅÐà§Ô¹¡ÙŒ à»š¹µŒ¹

อาชีพ
บูรณาการ

16.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹º·¤ÇÒÁàÃ×èÍ§ ÊÁ¡ÒÃ Vs 
ÍÊÁ¡ÒÃ áÅÐÈÖ¡ÉÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¤ÇÒÁ
áµ¡µ‹Ò§ÃÐËÇ‹Ò§ÊÁ¡ÒÃáÅÐÍÊÁ¡ÒÃ 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

17.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÃŒÒ§â¨·Â�»˜ÞËÒàÃ×èÍ§
ÊÁ¡ÒÃáÅÐÍÊÁ¡ÒÃÍÂ‹Ò§ÅÐ 1 ¢ŒÍ Å§ã¹
¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¾ÃŒÍÁ·Ñé§áÊ´§ÇÔ̧ Õ¤Ố  àÊÃç̈
áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

18.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨¼Å§Ò¹áÅÐ¤Ñ´àÅ×Í¡¼Å§Ò¹
·Õè¶Ù¡µŒÍ§ÊÁºÙÃ³� 2 - 3 ¼Å§Ò¹ áÅŒÇãËŒ
à¨ŒÒ¢Í§¼Å§Ò¹áµ‹ÅÐ¤¹ÍÍ¡ÁÒ¹íÒàÊ¹Í
¼Å§Ò¹¢Í§µ¹àÍ§Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

19.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃ
áÅÐÍÊÁ¡ÒÃ

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞà¡ÕèÂÇ¡Ñº
ÊÁ¡ÒÃáÅÐÍÊÁ¡ÒÃà»š¹á¼¹¼Ñ§¤ÇÒÁ¤Ô´ 
à¾×èÍãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ä´ŒàËç¹¶Ö§¤ÇÒÁáµ¡µ‹Ò§
ÃÐËÇ‹Ò§ÊÁ¡ÒÃáÅÐÍÊÁ¡ÒÃÍÂ‹Ò§ªÑ´à¨¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 1.  อีก 8 ปข้างหน้า บอลจะมีอายุ 23 ป แต่อายุของบอลเมื่อ 5 ปที่แล้วเป็น 2
3
  เท่าของอายุ

บุม อยากทราบว่าปัจจุบันบุมอายุเท่าใด

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 2.  จ�านวนคีส่ามจ�านวนเรยีงตดิกนั ผลบวกของจ�านวนคีท่ีน้่อยทีส่ดุกบัจ�านวนคีท่ีม่ากทีส่ดุ มค่ีา

มากกว่า 2
5
 เท่าของ 80 อยู่ 6 จงหาจ�านวนที่อยู่ระหว่างจ�านวนคี่ที่น้อยที่สุดกับจ�านวนคี่ที่

มากที่สุด

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 1.  

 2.  

ค�าช้ีแจง ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าจากโจทย์ที่ก�าหนดให้

แบบฝกทักษะที่ 1.3

วธิที�ำ	 ให้ปจจบุนับุมมอีำย	ุx	ป	และเมือ่	5	ปทีแ่ล้ว	บุมมอีำย	ุx	-	5	ป

	 อกี	8	ปข้ำงหน้ำ	บอลจะมอีำย	ุ23	ป	นัน่คอืปจจบุนับอลมอีำย	ุ23	-	8	=	15	ป

	 เมือ่	5	ปทีแ่ล้ว	บอลมอีำย	ุ15	-	5	=	10	ป

	 อำยขุองบอลเมือ่	5	ปทีแ่ล้วเป็น	2
3
	เท่ำของอำยขุองบุม

	 เขยีนสมกำรได้	ดงันี้

  2
3
 (x	-	5)	 =	 10

  (3
2
)[23 (x	-	5)]	 =	 (3

2
)(10)

  x	-	5	 =	 15

  x	-	5	+	5	 =	 15	+	5

  x	 =	 20

	 ดงันัน้		 ปจจบุนับุมอำย	ุ20	ป

วธิที�ำ	 ให้จ�ำนวนคีท่ีน้่อยทีส่ดุเป็น	x

	 จ�ำนวนคีส่ำมจ�ำนวนเรยีงกนั	คอื	x, x	+	2, x	+	4

	 ผลบวกของจ�ำนวนคีท่ีน้่อยทีส่ดุกบัมำกทีส่ดุ	คอื	x + (x	+	4)	=	2x	+	4

	 ผลบวกของจ�ำนวนคีท่ีน้่อยทีส่ดุกบัมำกทีส่ดุ	มค่ีำมำกกว่ำ	2
5
	เท่ำของ	80	อยู	่6

	 เขยีนสมกำรได้	ดงันี้

	 	 2x	+	4	-	2
5
(80)	 =	 6

	 	 2x	+	4	-	32	 =	 6

	 	 2x	-	28	 =	 6

	 	 2x	 =	 6	+	28	 =	 34

  x	 =	 17

	 ดงันัน้		 จ�ำนวนทีอ่ยูร่ะหว่ำงจ�ำนวนทีน้่อยทีส่ดุกบัจ�ำนวนทีม่ำกทีส่ดุ	คอื	19

20

 สรปุ Wrap-up

สรปุ

20.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢Í§â¨·Â�
»˜ÞËÒ¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà ṌÂÇ
¨Ò¡áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 1.3 â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
àÅ×Í¡ÁÒ 1 ¢ŒÍ

21.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù ‹¡Ñ¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 1.3 àÃ×èÍ§ â¨·Â�»̃ÞËÒ¢Í§ÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃµÕ¤ÇÒÁËÁÒÂ¢Í§â¨·Â�»˜ÞËÒ à¾×èÍ
ÊÃŒÒ§à»š¹ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ¡ÒÃ
á¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ÃÇÁ·Ñé§¡ÒÃ
µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº·Õèä´Œ¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¡‹Í¹·Õè¨Ð
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 1.3

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

2
3 ¢Í§¨íÒ¹Ç¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ªÑé¹Ë¹Öè§à»š¹à¾ÈËÞÔ§ ¶ŒÒÁÕ¼ÙŒàÃÕÂ¹ËÞÔ§ã¹

ªÑé¹àÃÕÂ¹ 42 ¤¹ ¼ÙŒàÃÕÂ¹ªÑé¹¹ÕéÁÕ¡Õè¤¹
 1. 59
 2. 60
 3. 61
 4. 62
 5. 63
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 3.  ในกระปุกออมสิน มีเงินอยู่ 175 บาท เป็นเหรียญ 1 บาท เหรียญ 5 บาท และเหรียญ

10 บาท ซึ่งจ�านวนเหรียญ 5 บาท เท่ากับจ�านวนเหรียญ 10 บาท ถ้าในกระปุกมีเหรียญอยู่

ทั้งหมด 45 เหรียญ อยากทราบว่าแต่ละเหรียญมีจ�านวนเท่าไร

 3.  

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 ให้จ�ำนวนเหรยีญ	5	บำท	และ	10	บำท	ม	ี	 x	เหรยีญ

	 จ�ำนวนเหรยีญ	1	บำท	ม	ี 45	-	2x 	เหรยีญ

	 เหรยีญ	5	บำท	จ�ำนวน	x	เหรยีญ	คิดเป็นเงนิ	 5x	บำท

	 เหรยีญ	10	บำท	จ�ำนวน	x	เหรยีญ	คิดเป็นเงนิ	 10x	บำท

	 เหรยีญ	1	บำท	จ�ำนวน	45	-	2x	เหรยีญ	คิดเป็นเงนิ	 45	-	2x	บำท

	 จ�ำนวนเงนิในกระปุก	มทีัง้หมด	175	บำท	เขยีนสมกำรได้	ดงันี้

	 	 5x	+	10x	+	(45	-	2x)	 =	 175

	 	 15x	+	45	-	2x	 =	 175

	 	 13x	+	45	 =	 175

	 น�ำ	45	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 13x	+	45	-	45	 =	 175	-	45

	 	 13x	 =	 130

  x	 =	 10

	 ดงันัน้		 ในกระปุกออมสนิ	จะมเีหรยีญ	5	บำท	และเหรยีญ	10	บำท	อย่ำงละ	10	เหรยีญ

	 	 รวมทัง้เหรยีญ	1	บำท	จ�ำนวน	45	-	20	=	25	เหรยีญ

21

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 àÁ×èÍ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞµ‹Ò§æ 
º¹¡ÃÐ´Ò¹àÊÃç¨ ËÒ¡¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂ 
ãËŒ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂãËŒ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¿˜§¨¹à¡Ô´
¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨à»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å

ผูสอน
เกร็ดแนะ

22.  ¼Ù ŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞµ ‹Ò§æ 
º¹¡ÃÐ´Ò¹ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ Ù́à»š¹á¹Ç·Ò§
ã¹¡ÒÃ·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 1.3 ¢ŒÍ 3

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹¹ÕéÁÕ x ¤¹ 
 ¨Ò¡â¨·Â�¡íÒË¹´ à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃä´Œà»š¹ 
  2x

3
 = 42

    (2x

3 )(3) = 42(3)
    2x = 126

    (2x)(12 ) = 126 (12 )  =  63
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹¹ÕéÁÕ 63 คน

µÍº¢ŒÍ 5.

21



 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 4.  ฝายกับฟามีเงินเท่ากัน ถ้าฟาให้เงินฝาย 200 บาท ฝายจะมีเงินเป็น 2 เท่าของเงินที่เหลือ

ของฟา จงหาว่าเดิมฝายกับฟามีเงินรวมกันเป็นเท่าใด

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 5.  รัชชานนท์ซื้อรองเท้าคู่หนึ่งเป็นเงิน 620 บาท โดยได้รับส่วนลด 30% ของราคาที่ปดไว้

จงหาราคาขายปกติของรองเท้าคู่นี้

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 4.  

 5.  

วธิที�ำ	 ให้ฝำยกบัฟำมเีงนิเท่ำกนั	คนละ		 x	 บำท

	 ฟำให้เงนิฝำย	200	บำท	ฟำจะมเีงนิเหลอื	 x -	200	 บำท

	 ฝำยจะมเีงนิเป็น	 x	+	200	 บำท

	 ฟำให้เงนิฝำย	200	บำท	แล้วฝำยจะมเีงนิเป็น	2	เท่ำของเงนิทีเ่หลอืของฟำ

	 เขยีนสมกำรได้	ดงันี้

x	+	200	 =	 2(x	-	200)

x	+	200	 =	 2x	-	400

x	+	200	+	400	 =	 2x	-	400	+	400

x	+	600	-	x	 =	 2x	-	x

	 	 600	 =	 x

	 ฟำกบัฝำยมเีงนิเท่ำกนั	คนละ	600	บำท

	 ดงันัน้		 เดมิฝำยกบัฟำมเีงนิรวมกนั	600	+	600	=	1,200	บำท

วธิที�ำ	 ให้รำคำขำยปกตขิองรองเท้ำเป็น		 x	 บำท

	 ส่วนลด	30%	ของรำคำทีป่ดไว้	คอื	 30x
100	 บำท

	 รชัชำนนทซือ้รองเท้ำเป็นเงนิ	 620	 บำท

	 จำก	รำคำขำยปกต	ิ-	ส่วนลด	=	รำคำทีต้่องช�ำระเงนิ

	 เขยีนสมกำรได้	ดงันี้

x	-	30x100	 =	 620

	 น�ำ	100	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร

	 	 100x	-	30x100(100)	 =	 620(100)

	 	 100x	-	30x	 =	 62,000

	 	 70x	 =	 62,000

  x	 =	 885.72	≈	886

	 ดงันัน้		 รำคำขำยปกตขิองรองเท้ำคูน่ี	้คอื	886	บำท
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สรปุ

23.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 6 ¤Ù‹ ÍÍ¡ÁÒª‹ÇÂ¡Ñ¹
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇã¹áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 1.3 
º¹¡ÃÐ´Ò¹

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

àÁ×èÍ 3 »‚·ÕèáÅŒÇµ‹ÒÂÁÕÍÒÂØà»š¹Ë¹Öè§ã¹Ë¡¢Í§ÍÒÂØ¢Í§¾ÅÍÂ 
¶ŒÒ»˜¨¨ØºÑ¹µ‹ÒÂÁÕÍÒÂØ 16 »‚ ¨§ËÒÍÒÂØ»˜¨¨ØºÑ¹¢Í§¾ÅÍÂ
 1. 36
 2. 45
 3. 57
 4. 72
 5. 81

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù‹·ÕèÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒà»š¹ÅíÒ´Ñº¢Ñé¹µÍ¹µÒÁ·Õè¼ÙŒÊÍ¹
ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒ¢Í§
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà ṌÂÇ à¾×èÍà»š¹¡ÒÃ
ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹
ãËŒµÃ§¡Ñ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 6.  ปกรณ์ซื้อกาแฟเกรด A ราคากิโลกรัมละ 300 บาท กาแฟเกรด B ราคากิโลกรัมละ

180 บาท เพื่อผสมเป็นกาแฟผสมจ�านวน 60 กิโลกรัม และขายไปในราคากิโลกรัมละ

250 บาท อยากทราบว่าจะต้องใช้กาแฟเกรด A และ B อย่างละเท่าไร จึงจะมีก�าไรจากการ

ขายทั้งหมด 2,400 บาท

 6.  

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 ให้ใช้กำแฟเกรด	A	จ�ำนวน		 x	 กิโลกรมั

	 ใช้กำแฟเกรด	B	จ�ำนวน	 60	-	x 	กิโลกรมั

	 ซือ้กำแฟเกรด	A	จ�ำนวน	x	กิโลกรมั	รำคำกิโลกรมัละ	300	บำท	เป็นเงนิ	300x	บำท	

	 ซือ้กำแฟเกรด	B	จ�ำนวน	60	-	x	กโิลกรมั	รำคำกโิลกรมัละ	180	บำท	เป็นเงิน	180(60	-	x)	บำท	

	 รำคำต้นทนุของกำแฟเกรด	A	และ	B	รวมกัน	=	300x	+	180(60	-	x)	บำท

	 กำแฟผสม	60	กโิลกรมั	ขำยไปกโิลกรมัละ	250	บำท

	 ขำยได้เป็นเงนิ	 60	×	250	 =	 15,000	บำท

	 จำก	 รำคำขำย	-	รำคำทนุ	 =	 ก�ำไร

	 	 15,000	-	[300x	+	180(60	-	x)]	 =	 2,400

	 	 15,000	-	[300x	+	18,000	-	180	x)]	 =	 2,400

	 	 4,200	-	120x	 =	 2,400

	 น�ำ	4,200	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 4,200	-	120x -	4,200	 =	 2,400	-	4,200

	 	 -120x	 =	 -1,800

  x	 =	 15

	 ดงันัน้		 จะต้องใช้กำแฟเกรด	A	15	กิโลกรมั	และเกรด	B	60	-	15	=	45	กโิลกรมั
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 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ãËŒ 3 »‚·ÕèáÅŒÇ¾ÅÍÂÁÕÍÒÂØ x »‚ 
 ¨Ò¡â¨·Â�¡íÒË¹´ à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃä´Œà»š¹ 
  1

6
x + 3 = 16

    1
6

x + 3 - 3 = 16 - 3
    1

6
x = 13

    1
6

x(6) = 13(6)  =  78

   ´Ñ§¹Ñé¹ »˜¨¨ØºÑ¹¾ÅÍÂÁÕÍÒÂØ 78 + 3 = 81 »‚

µÍº¢ŒÍ 5.

สรปุ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃà»�́ âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹«Ñ¡¶ÒÁ 
ËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼ÙŒÊÍ¹ä Œ́à©ÅÂ¤íÒµÍº¢Í§â¨·Â�
»˜ÞËÒ¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇã¹
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 1.3 º¹¡ÃÐ´Ò¹àÊÃç¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

24.  ¼ÙŒÊÍ¹à©ÅÂ¤íÒµÍº¢Í§â¨·Â�»˜ÞËÒ¢Í§
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇã¹áºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 1.3 º¹¡ÃÐ´Ò¹

25.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹µÃÇ¨¤íÒµÍºã¹áºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 1.3 ¢Í§µ¹àÍ§ áÅÐá¡Œä¢Ê‹Ç¹
·Õè¼Ố ¾ÅÒ´ãËŒ¶Ù¡µŒÍ§ àÁ×èÍàÊÃç̈ áÅŒÇ¹íÒÊ‹§
¼ÙŒÊÍ¹

26.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¤ÇÒÁÃÙ Œ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ¢Í§ÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

บทสรุป

 • สมการ เป็นประโยคทีแ่สดงการเท่ากนัของจ�านวนจรงิ  โดยมเีครือ่งหมาย = แทนการเท่ากนั

 • ตัวแปร แทนจ�านวนที่ไม่ทราบค่าหรือแทนในสิ่งที่ต้องการหาค่า

 • ค�าตอบของสมการ เป็นจ�านวนที่แทนตัวแปรในสมการแล้วท�าให้สมการเป็นจริง

 • สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว เป็นสมการที่มีตัวแปรเพียงหนึ่งตัว และมีเลขชี้ก�าลังของตัวแปร

เป็นหนึ่ง ซึ่งมีรูปทั่วไปคือ ax + b = 0 เมื่อ a, b เป็นค่าคงตัว และ a ≠ 0  

 • การแก้สมการ เป็นการหาค�าตอบของสมการ โดยใช้สมบัติการเท่ากันของจ�านวนจริง ได้แก่

  1. สมบัติการสมมาตร : ถ้า a = b แล้ว b = a เมื่อ a, b เป็นจ�านวนจริงใดๆ

  2. สมบัติการถ่ายทอด :  ถ้า a = b และ b = c แล้ว a = c เมื่อ a, b และ c เป็นจ�านวน

จริงใดๆ

  3. สมบัติการบวก :  ถ้า a = b แล้ว a + c = b + c เมื่อ a, b และ c เป็นจ�านวน

จริงใดๆ

  4. สมบัติการคูณ : ถ้า a = b แล้ว ac = bc  

  5. สมบัติการแจกแจง : a(b + c) = ab + ac เมื่อ a, b และ c เป็นจ�านวนจริงใดๆ

 การตรวจสอบค�าตอบของสมการ สามารถท�าได้โดยการแทนค่าค�าตอบที่ได้ลงในสมการน้ัน

แล้วจะท�าให้สมการนั้นเป็นจริง

 การแก้โจทย์ปัญหาสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว มี 5 ขั้นตอน ดังนี้ 1. อ่านโจทย์และพิจารณา

สิ่งที่โจทย์ก�าหนดให้และสิ่งที่โจทย์ต้องการหา  2. ก�าหนดตัวแปรแทนในสิ่งที่โจทย์ต้องการหา  3. สร้าง

ความสัมพันธ์ระหว่างตัวแปรที่ก�าหนดไว้กับสิ่งที่โจทย์ก�าหนดให้เพื่อสร้างเป็นสมการ  4. แก้สมการโดย

ใช้สมบัติของการเท่ากันของจ�านวนจริง  5. ตรวจสอบค�าตอบที่ได้จากการแก้สมการ

ค�าศัพท์

Linear Equation  (สมการเชงิเสน)  เป็นสมกำรทีแ่ต่ละพจน์มเีพยีงค่ำคงตวั	หรอืเป็นผลคณูระหว่ำง

ค่ำคงตัวกับตัวแปรยกก�ำลังหนึ่ง	ซึ่งจะมีดีกรีของพหุนำมเท่ำกับ	0	หรือ	1	สมกำรเหล่ำนี้เรียกว่ำ	“เชิงเส้น”	

เน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำร

เชิงเส้นในตัวแปร	x	และ	y	คือ

y = mx + c

โดยที่	m	คือค่ำคงตัวที่แสดงควำมชันหรือเกรเดียนต์ของเส้นตรง	และพจน์	c	แสดงจุดที่เส้นตรงนี้ตัดแกน	

y	ส�ำหรับสมกำรที่มีพจน์	x2,	y
1
3,	xy	ฯลฯ	ที่มีดีกรีมำกกว่ำหนึ่ง	ไม่เรียกว่ำเป็นสมกำรเชิงเส้น
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สรปุ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

àÁÂ�ÁÕÊÁØ´ÍÂÙ‹ 72 àÅ‹Á µ‹ÍÁÒä´ŒÃÑººÃÔ¨Ò¤ÁÒÍÕ¡¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ 
àÁ×èÍ¹íÒä»á¨¡¼ÙŒàÃÕÂ¹ 86 ¤¹ »ÃÒ¡¯Ç‹Ò ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒÃÑºá¨¡ÊÁØ´
¤¹ÅÐ 3 àÅ‹Á¾Í´Õ ÍÂÒ¡·ÃÒºÇ‹ÒàÁÂ�ä´ŒÃÑººÃÔ¨Ò¤ÊÁØ´¨íÒ¹Ç¹
à·‹Òã´
 1. 186
 2. 187
 3. 188
 4. 189
 5. 190

27.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹Í‹Ò¹º·ÊÃØ»¢Í§
Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ã
à´ÕÂÇ

28.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹ÊÃØ»»ÃÐâÂª¹�·Õè
ä´ŒÃÑº¨Ò¡¡ÒÃÈÖ¡ÉÒã¹Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ
¹Õéà»š¹á¼¹¼Ñ§¤ÇÒÁ¤Ố Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 
àÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

29.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ¤íÒÈÑ¾·� ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ËÅÑ§¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂ
¤ÇÒÁËÁÒÂ¢Í§¤íÒÈÑ¾·� áÅÐÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§
ÊÔè§·Õèà¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡Ñº¤íÒÈÑ¾·�à¾ÔèÁàµÔÁãËŒá¡‹
¼ÙŒàÃÕÂ¹

 àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ´íÒà¹Ô¹¡ÒÃ
·Ò§¤³ÔµÈÒÊµÃ�ÍÂ‹Ò§Ë¹Öè§ «Öè§à¢ÕÂ¹ÍÂÙ‹
ã¹ÃÙ» an â´Â»ÃÐ¡Íº´ŒÇÂÊÍ§¨íÒ¹Ç¹¤×Í 
°Ò¹ a áÅÐàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ n
 ¾ËØ¹ÒÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¹Ô¾¨¹�·Õèà¢ÕÂ¹ÍÂÙ‹
ã¹ÃÙ»àÍ¡¹ÒÁ ËÃ×Í¼ÅºÇ¡¢Í§àÍ¡¹ÒÁ
µÑé§áµ‹ 2 àÍ¡¹ÒÁ¢Öé¹ä» àª‹¹ 6x, 3x + 4y 
à»š¹µŒ¹

ควรรู
ผูเรียน

 ÃÐºº¾Ô¡Ñ´¤ÒÃ�·Õà«ÕÂ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ ÃÐºº·ÕèãªŒ¡íÒË¹´µíÒáË¹‹§¢Í§¨Ø´
áµ‹ÅÐ¨Ǿ º¹ÃÐ¹Òº â´ÂÍŒÒ§ÍÔ§¶Ö§µÑÇàÅ¢ÊÍ§ í̈Ò¹Ç¹ «Öè§áµ‹ÅÐ¨íÒ¹Ç¹ àÃÕÂ¡Ç‹Ò
¾Ô¡Ñ´àÍ¡«�áÅÐ¾Ô¡Ñ´ÇÒÂ¢Í§¨Ø´¹Ñé¹

 àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ´íÒà¹Ô¹¡ÒÃ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ´íÒà¹Ô¹¡ÒÃ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ´íÒà¹Ô¹¡ÒÃ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ´íÒà¹Ô¹¡ÒÃ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ´íÒà¹Ô¹¡ÒÃ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ´íÒà¹Ô¹¡ÒÃ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ´íÒà¹Ô¹¡ÒÃ

 ¾ËØ¹ÒÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¹Ô¾¨¹�·Õèà¢ÕÂ¹ÍÂÙ‹ ¾ËØ¹ÒÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¹Ô¾¨¹�·Õèà¢ÕÂ¹ÍÂÙ‹ ¾ËØ¹ÒÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¹Ô¾¨¹�·Õèà¢ÕÂ¹ÍÂÙ‹ ¾ËØ¹ÒÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¹Ô¾¨¹�·Õèà¢ÕÂ¹ÍÂÙ‹ ¾ËØ¹ÒÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¹Ô¾¨¹�·Õèà¢ÕÂ¹ÍÂÙ‹ ¾ËØ¹ÒÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¹Ô¾¨¹�·Õèà¢ÕÂ¹ÍÂÙ‹ ¾ËØ¹ÒÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¹Ô¾¨¹�·Õèà¢ÕÂ¹ÍÂÙ‹ ¾ËØ¹ÒÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¹Ô¾¨¹�·Õèà¢ÕÂ¹ÍÂÙ‹ ¾ËØ¹ÒÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¹Ô¾¨¹�·Õèà¢ÕÂ¹ÍÂÙ‹ ¾ËØ¹ÒÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¹Ô¾¨¹�·Õèà¢ÕÂ¹ÍÂÙ‹
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 เป็นสมการที่มีตัวแปรเพียงหนึ่งตัว และมีเลขชี้ก�าลังของตัวแปร เป็นสมการที่มีตัวแปรเพียงหนึ่งตัว และมีเลขชี้ก�าลังของตัวแปร เป็นสมการที่มีตัวแปรเพียงหนึ่งตัว และมีเลขชี้ก�าลังของตัวแปร เป็นสมการที่มีตัวแปรเพียงหนึ่งตัว และมีเลขชี้ก�าลังของตัวแปร เป็นสมการที่มีตัวแปรเพียงหนึ่งตัว และมีเลขชี้ก�าลังของตัวแปร เป็นสมการที่มีตัวแปรเพียงหนึ่งตัว และมีเลขชี้ก�าลังของตัวแปร เป็นสมการที่มีตัวแปรเพียงหนึ่งตัว และมีเลขชี้ก�าลังของตัวแปร เป็นสมการที่มีตัวแปรเพียงหนึ่งตัว และมีเลขชี้ก�าลังของตัวแปร เป็นสมการที่มีตัวแปรเพียงหนึ่งตัว และมีเลขชี้ก�าลังของตัวแปร เป็นสมการที่มีตัวแปรเพียงหนึ่งตัว และมีเลขชี้ก�าลังของตัวแปร

ค่ำคงตัวกับตัวแปรยกก�ำลังหนึ่ง	ซึ่งจะมีดีกรีของพหุนำมเท่ำกับ	0	หรือ	1	สมกำรเหล่ำนี้เรียกว่ำ	ค่ำคงตัวกับตัวแปรยกก�ำลังหนึ่ง	ซึ่งจะมีดีกรีของพหุนำมเท่ำกับ	0	หรือ	1	สมกำรเหล่ำนี้เรียกว่ำ	ค่ำคงตัวกับตัวแปรยกก�ำลังหนึ่ง	ซึ่งจะมีดีกรีของพหุนำมเท่ำกับ	0	หรือ	1	สมกำรเหล่ำนี้เรียกว่ำ	ค่ำคงตัวกับตัวแปรยกก�ำลังหนึ่ง	ซึ่งจะมีดีกรีของพหุนำมเท่ำกับ	0	หรือ	1	สมกำรเหล่ำนี้เรียกว่ำ	ค่ำคงตัวกับตัวแปรยกก�ำลังหนึ่ง	ซึ่งจะมีดีกรีของพหุนำมเท่ำกับ	0	หรือ	1	สมกำรเหล่ำนี้เรียกว่ำ	ค่ำคงตัวกับตัวแปรยกก�ำลังหนึ่ง	ซึ่งจะมีดีกรีของพหุนำมเท่ำกับ	0	หรือ	1	สมกำรเหล่ำนี้เรียกว่ำ	ค่ำคงตัวกับตัวแปรยกก�ำลังหนึ่ง	ซึ่งจะมีดีกรีของพหุนำมเท่ำกับ	0	หรือ	1	สมกำรเหล่ำนี้เรียกว่ำ	ค่ำคงตัวกับตัวแปรยกก�ำลังหนึ่ง	ซึ่งจะมีดีกรีของพหุนำมเท่ำกับ	0	หรือ	1	สมกำรเหล่ำนี้เรียกว่ำ	

เน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำรเน่ืองจำกสำมำรถวำดกรำฟของฟงก์ชันบนระบบพิกัดคำร์ทีเซียนได้เป็นเส้นตรง	 รูปแบบทั่วไปของสมกำร
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

ให้ผูเ้รยีนแก้สมการในแต่ละข้อต่อไปนี ้พร้อมทัง้ตรวจค�าตอบค�าช้ีแจง

ชื่อ-สกุล ...................................................................... รหัสประจ�าตัว ..................................... ระดับชั้น .....................................

ประเภทวิชา ..................................................... สาขาวิชา ............................................ หมวดวิชา .............................................

จุดประสงค์ประจำ�หน่วย

• แก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวโดยใช้สมบัติการเท่ากันของจ�านวนจริงได้ 

เรื่อง สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวใบงานที่
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วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 -1
2
 x + 2

3
	 =	 1

2
	 น�ำ	2

3
	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  -1
2
 x + 2

3
	-	2

3
	 =	 1

2
	-	2

3
  -1

2
 x	 =	 -1

6
	 น�ำ	-2	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (-2)(-1
2
 x)	 =	 (-2)(-1

6
)

  x	 =	 1
3

	 ดงันัน้		 x	มค่ีำเท่ำกับ	1
3

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 8
3
	a	 =	 6

5
	a	+	22

	 น�ำ	6
5
	a	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  8
3
	a	-	6

5
	a	 =	 6

5
	a	-	6

5
	a	+	22	

  22
15
	a	 =	 22

	 น�ำ	15
22
	คูณทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  (15
22
)(22
15
	a)	 =	 (15

22
	)(22)

	 	 a	 =	 15

	 ดงันัน้		 a	มค่ีำเท่ำกับ	15

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

แทนค่ำ	x	=	13 	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

 (-12 )(13 )	+	
2
3 		=	

1
2

 -1
6  + 23 	 =	

1
2

 -1
6  + 46	 =	

1
2

 3
6	 =	

1
2

 1
2	 =	

1
2

ดังนั้น	x	=	13	คือค�ำตอบของสมกำร

แทนค่ำ	a	=	15	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

 8
3 	(15)		=	

6
5	(15)	+	22

	 40	 =	 18	+	22

	 40	 =	 40

ดังนั้น	a	=	15	คือค�ำตอบของสมกำร
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1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 1.1 àÃ×èÍ§
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 4 ¤¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 1.1 
ã¹ªÑèÇâÁ§àÃÕÂ¹áÅŒÇà©ÅÂ¤íÒµÍº´ŒÇÂ
¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒâ´Â¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº¡Ñº
¼ÙŒàÃÕÂ¹ à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ
à¾ÔèÁàµÔÁ 2 - 3 ¢ŒÍ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ãËŒàÁÂ�ä´ŒÃÑººÃÔ¨Ò¤ÊÁØ´¨íÒ¹Ç¹ x àÅ‹Á 
 ¨Ò¡â¨·Â�¡íÒË¹´ à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃä´Œà»š¹ 72 + x

86
 = 3 

  (72 + x86 )(86) = 3(86)
    72 + x = 258
    72 + x - 72 = 258 - 72
    x = 186
   ´Ñ§¹Ñé¹ àÁÂ�ä´ŒÃÑººÃÔ¨Ò¤ÊÁØ´¨íÒ¹Ç¹ 186 àÅ‹Á

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

3.	 2(7	+	3m)	-	6(m	+	2)	=	m

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 .........................................................................................................................................................................................................

4.	 3(z	-	6)	-	2(5	+	3z)	=	5

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 ..........................................................................................................................................................................................................

 .........................................................................................................................................................................................................

 .........................................................................................................................................................................................................

 .........................................................................................................................................................................................................

ตรวจสอบค�าตอบ

แทนค่ำ	z	=	33
9
	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 9(33
9
)	-	28		=	 5

	 33	-	28	 =	 5

	 5	 =	 5

ดังนั้น	z	=	33
9
	คือค�ำตอบของสมกำร

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 2(7	+	3m)	-	6(m	+	2)	 =		m

	 	 14	+	6m	-	6m	-	12	 =	 m

	 	 m	 =	 14	-	12

	 	 m	 =	 2

	 ดงันัน้		 m	มค่ีำเท่ำกบั	2

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 3(z	-	6)	-	2(5	+	3z)	 =		5

	 	 3z	-	18	-	10	+	6z	 =	 5

	 	 9z	-	28	 =	 5

	 น�ำ	28	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 9z	-	28	+	28	 =	 5	+	28

	 	 9z	 =	 33

	 น�ำ	1
9
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  (1
9
)(9z)	 =	 (1

9
)(33)

	 	 z	 =	 33
9

	 ดงันัน้		 z	มค่ีำเท่ำกบั	33
9

ตรวจสอบค�าตอบ
แทนค่ำ	m	=	2	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 14	+	6(2)	-	6(2)	-	12	 =	 2

	 14	+	12	-	12	-	12	 =	 2

	 2	 =	 3

ดังนั้น	m	=	2	คือค�ำตอบของสมกำร
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 สรปุ Wrap-up

3.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
ÇÔ̧ Õ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà ṌÂÇáÅÐ
¤íÒµÍº·Õèä Œ̈́ Ò¡¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ ËÒ¡ÇÔ̧ Õ·íÒ
ËÃ×Í¤íÒµÍº¼Ô´ãËŒÃ‹ÇÁ¡Ñ¹á¡Œä¢

สรปุ

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃÊÃØ»¢Ñé¹µÍ¹ã¹¡ÒÃá¡Œ
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´ÙáÅÐ
ºÑ¹·Ö¡Å§ã¹ÊÁØ´ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¾ÔèÁàµÔÁ 1 - 2 ¢ŒÍ à¾×èÍà¾ÔèÁ
¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¶ŒÒ b + 16  = 40 áÅŒÇ b  ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 237
 2. 238
 3. 239
 4. 240
 5. 241

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

ให้ผูเ้รยีนแสดงวธิที�าจากโจทย์ทีก่�าหนดให้ค�าช้ีแจง

ชื่อ-สกุล ...................................................................... รหัสประจ�าตัว ..................................... ระดับชั้น .....................................

ประเภทวิชา ..................................................... สาขาวิชา ............................................ หมวดวิชา .............................................

จุดประสงค์ประจำ�หน่วย

• แก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวโดยใช้สมบัติการเท่ากันของจ�านวนจริงได้

• แก้โจทย์ปัญหาสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวได้

เรื่อง สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวใบงานที่

1.2

1.	 	น�้ำมันหล่อลื่นเครื่องยนต์	2	ชนิด	ชนิดแรกรำคำลิตรละ	28	บำท	ผสมกับชนิดที่สองรำคำลิตรละ	

35	บำท	ท�ำให้ต้นทุนเฉลี่ยของน�้ำมันหล่อลื่นคิดเป็นรำคำลิตรละ	33	บำท	จงหำอัตรำส่วนของ

น�้ำมันหล่อลื่นชนิดแรกกับชนิดหลัง	

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 ให้ใช้น�ำ้มนัหล่อลืน่ชนดิแรก	x	ลติร	และชนดิหลงั	y	ลติร

	 ชนดิแรกจะมรีำคำต้นทนุ	 28x 	บำท

	 ชนดิหลงัจะมรีำคำต้นทนุ	 35y	 บำท

	 เมือ่รวมน�ำ้มนัหล่อลืน่ทัง้สองชนดิเป็น	x	+	y	ลติร

	 จะได้รำคำของน�ำ้มนัหล่อลืน่ทัง้สองชนดิเป็น	28x	+	35y	บำท

	 น่ันคือ	รำคำเฉลีย่ของน�ำ้มนัหล่อลืน่ทัง้สองชนดิเป็น	 28x	+	35y
x	+	y

	บำท

	 ต้นทุนเฉลีย่ของน�ำ้มนัหล่อลืน่	คดิเป็นลติรละ	33	บำท

	 เขียนสมกำร	ได้ดงันี้

  28x	+	35y
x	+	y

	 =	 33

	 น�ำ	x	+	y	คูณทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  28x	+	35y
x	+	y

 (x	+	y)	 =	 33	(x	+	y)

	 	 28x	+	35y	 =	 33x	+	33y

	 	 28x	-	33x	 =	 33y	-	35y

	 	 -5x	 =	 -2y

  x

y
	 =	 -2

-5
 

	 	 	 =	 2
5
 

	 ดงันัน้		 อตัรำส่วนของน�ำ้มนัหล่อลืน่ชนดิแรกกับชนดิหลงั	คอื	2	:	5
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 สรปุ Wrap-up

1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¡ÅØ‹Á ¡ÅØ‹ÁÅÐ 5 ¤¹
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 1.2 àÃ×èÍ§ ÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¡ÅØ‹Á¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 2 ¡ÅØ‹Á

สรปุ

 ¡‹Í¹·Õè¼Ù ŒÊÍ¹¨ÐãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹
·Õè 1.2 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä»Í‹Ò¹
·º·Ç¹¤ÇÒÁÃÙŒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»̃ÞËÒ
¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ b + 1
6

 = 40

    (b + 16 )(6) = 40(6)
    b + 1 = 240
    b + 1 - 1 = 240 - 1
    b = 239
   ´Ñ§¹Ñé¹ b ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº 239

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

2.	 	ในป	 พ.ศ.	 2558	 เบญจมำศและผกำได้แจกข้ำวสำรให้แก่ผู้ประสบภัย	 โดยแจกให้คนละ	 1	 ถุง

(1	ถุง	มี	5	กิโลกรัม)	ซึ่งคิดเป็นมูลค่ำ	200,000	บำทเท่ำกัน	รำคำข้ำวสำรของเบญจมำศแพงกว่ำ

รำคำข้ำวสำรของผกำถุงละ	2	บำท	ปรำกฏว่ำผู้ประสบภัยที่ได้รับแจกข้ำวสำรจำกผกำมีจ�ำนวน

มำกกว่ำผู้ประสบภัยที่ได้รับแจกข้ำวสำรจำกเบญจมำศ	 จ�ำนวน	 5,000	 คน	 จงหำว่ำผู้ที่ได้รับ

แจกข้ำวสำรจำกเบญจมำศมีทั้งหมดกี่คน

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

��������������������

ขาวสาร

ขาวสาร

ขาวสา
ร

ขาวสาร

วธิที�ำ	 ให้ผูไ้ด้รบัแจกข้ำวสำรจำกเบญจมำศม	ีx	คน	คดิเป็นข้ำวสำร	x	ถงุ

	 ผูไ้ด้รบัแจกข้ำวสำรจำกผกำ	ม	ีx 	+	5,000	คน	คดิเป็นข้ำวสำร	x	+	5,000	ถงุ

	 ทัง้เบญจมำศและผกำแจกข้ำงสำรมมีลูค่ำทัง้หมด	200,000	บำท

	 ข้ำวสำรทีเ่บญจมำศแจกรำคำถงุละ	 200,000
x

	 บำท

	 ข้ำวสำรทีผ่กำแจกรำคำถงุละ	 200,000
x	+	5,000	 บำท

	 รำคำข้ำวสำรของเบญจมำศแพงกว่ำของผกำถงุละ	2	บำท

	 เขยีนสมกำร	ได้ดงันี้

  200,000
x

	-	 200,000
x	+	5,000

	 =	 2

	 น�ำ	x(x	+	5,000)
2

	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 100,000	(x	+	5,000)	-	100,000x	 =	 x (x	+	5,000)

	 	100,000	x	+	500,000,000	-	100,000x	 =	 x
2	+	5,000x

  x
2	+	5,000x	-	500,000,000	 =	 0

   (x	+	25,000)(x	-	20,000)	 =	 0

  x	 =	 20,000		หรอื		-25,000

	 ดงันัน้		 ผูท้ีไ่ด้รบัแจกข้ำวสำรจำกเบญจมำศมทีัง้หมด	20,000	คน
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 สรปุ Wrap-up

3.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¢Ñé¹µÍ¹ã¹¡ÒÃáÊ´§ÇÔ Õ̧·íÒáÅÐ¤íÒµÍº
¢Í§â¨·Â�»˜ÞËÒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ã
à´ÕÂÇ ËÒ¡ÇÔ̧ Õ·íÒËÃ×Í¤íÒµÍº¼Ố ãËŒÃ‹ÇÁ¡Ñ¹
á¡Œä¢

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃà»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ä´Œ
«Ñ¡¶ÒÁã¹¢ŒÍÊ§ÊÑÂµ‹Ò§æ ·Õèä´ŒàÃÕÂ¹ÃÙŒ¨Ò¡
Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ¹Õé ¾ÃŒÍÁ·Ñé§à¢ÕÂ¹á¼¹¼Ñ§
¤ÇÒÁ¤Ô´ÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞã¹ËÑÇ¢ŒÍµ‹Ò§æ 
ÃÇÁ·Ñé§¢Ñé¹µÍ¹ã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ¢Í§
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà ṌÂÇ à¾×èÍà»š¹¡ÒÃ
·º·Ç¹ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

¨§ËÒ¤‹Ò¢Í§ y ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ y + 620  =  y - 110
 1. 2
 2. 4
 3. 6
 4. 8
 5. 10

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. 6x = 36

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 2. 2
7
x + 14 = 24

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 3.  8x - 4 = 0

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

1. 6

2.

3.  8

1
ตอนที่ 1  ให้ผูเ้รยีนแสดงวธิแีก้สมการเชงิเส้นตวัแปรเดยีว และตรวจสอบค�าตอบทีไ่ด้ในแต่ละข้อ

ต่อไปนี้

แบบทดสอบ
หน่วยการเรียนรู้ที่     

?

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 6x	 =	 36

	 น�ำ	1
6
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (6x)(1
6
)	 =	 (36)(1

6
)

  x	 =	 6

	 ดงันัน้		 x	มค่ีำเท่ำกับ	6

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 2
7
 x +	14	 =	 24

	 น�ำ	14	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  2
7
 x +	14	-	14	 =	 24	-	14

  2
7
 x	 =	 10

	 น�ำ	7
2
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  (2
7
x)(7

2
)	 =	 (10)(7

2
)

  x	 =	 35

	 ดงันัน้		 x	มค่ีำเท่ำกับ	35

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 8x -	4	 =	 0

	 น�ำ	4	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 8x -	4	+	4	 =	 0	+	4

	 	 8x	 =	 4

	 น�ำ	1
8
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (8x)(1
8
)	 =	 (4)(1

8
)

  x	 =	 1
2

	 ดงันัน้		 x	มค่ีำเท่ำกับ	1
2

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

แทนค่ำ	x	=	6	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (6)(6)	 =	 36

	 36	 =	 36

ดังนั้น		 x	=	6	คือค�ำตอบของสมกำร

แทนค่ำ	x	=	35	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

 (27)(35)	+	14	 =	 24

	 24	 =	 24

ดังนั้น		 x	=	35	คือค�ำตอบของสมกำร

แทนค่ำ	x	=	12	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (8)(12)	-	4	 =	 0

	 4	-	4	 =	 0

	 0	 =	 0

ดังนั้น		 x	=	12	คือค�ำตอบของสมกำร

29

 สรปุ Wrap-up

1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áº‹§ÍÍ¡à»š¹ 6 ¡ÅØ‹ÁáÅŒÇ
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 
1 µÍ¹·Õè 1

2.  ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ‹ÁÊ‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒ
¨ÑºÊÅÒ¡ à¾×èÍÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐËÒ
¤íÒµÍºË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ â´ÂÁÕÃÒÂÅÐàÍÕÂ´ 
´Ñ§¹Õé

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 1 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ
·íÒ¢ŒÍ 1 ¶Ö§ ¢ŒÍ 3 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 2 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ
·íÒ¢ŒÍ 4 ¶Ö§ ¢ŒÍ 6 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 3 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ
·íÒ¢ŒÍ 7 ¶Ö§ ¢ŒÍ 9 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 4 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ
·íÒ¢ŒÍ 10 ¶Ö§ ¢ŒÍ 12 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 5 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ
·íÒ¢ŒÍ 13 ¶Ö§ ¢ŒÍ 15 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 6 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ
·íÒ¢ŒÍ 16 ¶Ö§ ¢ŒÍ 18 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 

สรปุ

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ 
áÅÐ¡ÒÃµÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº·Õèä´Œ â´ÂãªŒÇÔ¸Õ
¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ ÃÇÁ·Ñé§à»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
«Ñ¡¶ÒÁã¹¢ŒÍÊ§ÊÑÂµ‹Ò§æ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ y + 6
20

 = y - 1
10

    (10)(y + 6) = (20)(y - 1)
    10y + 60 = 20y - 20
    10y + 60 - 60 = 20y - 20 - 60
    10y = 20y - 80
    10y - 20y = 20y - 80 - 20y
    -10y = -80
    y = -80

-10
 =  8

   ´Ñ§¹Ñé¹ y  =  8

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 4.  9y + 20 = 35 + 4y

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 5.  4(y - 2) = 3y - 10

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 6.  2(x - 1) = 16

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

4.  9y + 20 = 35 + 4y

5.  4(y - 2) = 3y - 10

6.  2(

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 9y	+	20	 =	 35	+	4y

	 น�ำ	4y	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 9y	+	20	-	4y	 =	 35	+	4y	-	4y

	 	 5y	+	20	 =	 35

	 น�ำ	20	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 5y	+	20	-	20	 =	 35	-	20

	 	 5y	 =	 15

	 น�ำ	1
5
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (5y)(1
5
)	 =	 (15)(1

5
)

	 	 y	 =	 3

	 ดงันัน้		 y	มค่ีำเท่ำกบั	3

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 4(y	-	2)	 =	 3y	-	10

	 น�ำ	3y	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 4y	-	8	-	3y	 =	 3y	-	10	-	3y

	 	 y	-	8	 =	 -10

	 น�ำ	8	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 y	-	8	+	8	 =	 -10	+	8

	 	 y	 =	 -2

	 ดงันัน้		 y	มค่ีำเท่ำกบั	-2

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 2(x	-	1)	 =	 16

	 	 2x	-	2	 =	 16

	 น�ำ	2	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 2x	-	2	+	2	 =	 16	+	2

	 	 2x	 =	 18

	 น�ำ	1
2
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (2x)(1
2
)	 =	 (18)(1

2
)

  x	 =	 9

	 ดงันัน้		 x	มค่ีำเท่ำกบั	9

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

ตรวจสอบค�าตอบ

แทนค่ำ	y	=	3	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (9)(3)	+	20	 =	 35	+	(4)(3)

	 27	+	20	 =	 35	+	15

	 47	 =	 47

ดังนั้น		 y	=	3	คือค�ำตอบของสมกำร

แทนค่ำ	y	=	-2	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (4)(-2	-	2)	 =	 (3)(-2)	-	10

	 (4)(-4)	 =	 -6	-	10

	 -16	 =	 -16

ดังนั้น		 y	=	-2	คือค�ำตอบของสมกำร

แทนค่ำ	x	=	9	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 2(9	-	1)	 =	 16

	 (2)(8)	 =	 16

	 16	 =	 16

ดังนั้น		 x	=	9	คือค�ำตอบของสมกำร
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 สรปุ Wrap-up

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ
à»š¹ÅíÒ´Ñº¢Ñé¹µÍ¹áººã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ à¾×èÍ
»‡Í§¡Ñ¹¡ÒÃÊÑºÊ¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹·Ñé§ËÁ´ã¹
ªÑé¹àÃÕÂ¹¨Ðä Œ́ÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨·ÕèµÃ§¡Ñ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

3.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 2 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ¢ŒÍ 4.,5. áÅÐ 6. Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

4.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

สรปุ

¢ŒÍã´¤×Í¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ x - 1 =  -x + 114
 1. 1
 2. 2
 3. 3
 4. 4
 5. 5

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 7. z - 4
2

 = 8 - 2z
3

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 8. จากสมการ 12(a - 4) = 10(a - 3) ค่าของ 5a มีค่าเท่าใด

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

7.

8. จากสมการ 12(a - 4) = 10(a - 3) ค่าของ 5a มีค่าเท่าใด

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 z	-	4
2

	 =	 8	-	2z
3

 

	 น�ำ	6	ซึง่เป็น	ค.ร.น.	ของ	2	และ	3	คูณทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (6)(z	-	4
2

)	 =	 (6)(8	-	2z
3

)

	 	 (3)(z	-	4)	 =	 (2)(8	-	2z)

	 	 3z	-	12	 =	 16	-	4z

	 น�ำ	12	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 3z	-	12	+	12	 =	 16	-	4z	+	12

	 	 3z	 =	 -4z	+	28

	 น�ำ	4z	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 3z	+	4z	 =	 -4z	+	28	+	4z

	 	 7z	 =	 28

	 น�ำ	1
7
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (7z)(1
7
)	 =	 (28)(1

7
)

	 	 z	 =	 4

	 ดงันัน้		 z	มค่ีำเท่ำกับ	4

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 12(a	-	4)	 =	 10(a	-	3)

	 	 12a	-	48	 =	 10a	-	30

	 น�ำ	48	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 12a	-	48	+	48	 =	 10a	-	30	+	48

	 	 12a	 =	 10a	+	18

	 น�ำ	10a	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 12a	-	10a	 =	 10a	+	18	-	10a

	 	 2a	 =	 18	

	 น�ำ	1
2
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (2a)(1
2
)	 =	 (18)(1

2
)

	 	 a	 =	 9

	 ดงันัน้		 a	มค่ีำเท่ำกับ	9	และค่ำของ	5a	มค่ีำเท่ำกับ	45

ตรวจสอบค�าตอบ
แทนค่ำ	z	=	4	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

 4	-	4
2 	 =	 8	-	2(4)3

 0
2	 =	

8	-	8
3

 0
2	 =	

0
3

	 0	 =	 0

ดังนั้น	z	=	4	คือค�ำตอบของสมกำร

ตรวจสอบค�าตอบ
แทนค่ำ	a	=	9	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 12(9	-	4)	 =	 10(9	-	3)

	 (12)(5)	 =	 (10)(6)

	 60	 =	 60

ดังนั้น	a	=	9	คือค�ำตอบของสมกำร
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 สรปุ Wrap-up

5.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 3 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 7. ¢ŒÍ 8. áÅÐ¢ŒÍ 9. 
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

6.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà ṌÂÇ
ã¹ÃÙ»áººà´ÕÂÇ¡Ñº¢ŒÍ 8. ã¹áºº·´ÊÍº
Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 1 µÍ¹·Õè 1 à¾×èÍà¾ÔèÁ
¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ x - 1 = -x + 114
    (x - 1)(14) = -x + 1
    14x - 14 = -x + 1
    14x - 14 + 14 = -x + 1 + 14
    14x = -x + 15
    14x + x = -x + 15 + x
    15x = 15
    x = 15 

15  =  1

   ´Ñ§¹Ñé¹ x = 1 ¤×Í¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 9. y
9
 - 2(y - 1)

3
 = 4 - 5y

6
  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 10. x

2
 + x

3
 = -5

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

9.

10.

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 y
9
	-	2y	-	2

3
	 =	 4	-	5y

6
 

	 น�ำ	18	ซึง่เป็น	ค.ร.น.	ของ	3,	6	และ	9	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (18)(y
9
	-	2y	-	2

3
)	 =	 (18)(4	-	5y

6
)

	 	 2y	-	12y	+	12	 =	 12	-	15y

	 	 -10y	+	12	 =	 12	-	15y

	 น�ำ	15y	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 -10y	+	12	+	15y	 =	 12	-	15y	+	15y

	 	 5y	+	12	 =	 12

	 น�ำ	12	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 5y	+	12	-	12	 =	 12	-	12

	 	 5y	 =	 0

	 	 y	 =	 0

	 ดงันัน้		 y	มค่ีำเท่ำกบั	0

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 x

2 + 
x

3	 =	 -5

	 น�ำ	6	ซึง่เป็น	ค.ร.น.	ของ	1,	2	และ	3	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (6)(x2 + 
x

3)	 =	 (6)(-5)

  6x
2  + 6x3 	 =	 -30

  3x	+	2x	 =	 -30

	 	 5x =	 -30

	 น�ำ	1
5
	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (5x)(1
5
)	 =	 (-30)(1

5
)

  x	 =	 -6

	 ดงันัน้		 x	มค่ีำเท่ำกบั	-6

ตรวจสอบค�าตอบ
แทนค่ำ	y	=	0	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 0	+	23	 =	
2
3

 2
3	 =	

2
3

ดังนั้น	y	=	0	คือค�ำตอบของสมกำร

ตรวจสอบค�าตอบ
แทนค่ำ	x	=	-6	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

 -6
2  + -63 		=	 -5

	 -3	-	2	 =	 -5

	 -5	 =	 -5

ดังนั้น	x	=	-6	คือค�ำตอบของสมกำร
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 สรปุ Wrap-up

 ¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨ËÒâ¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇÁÒ 5 ¢ŒÍ áÅŒÇ
à¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹¨Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁ
à¢ŒÒã¨¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

¤íÒµÍºã¹¢ŒÍã´ÊÍ´¤ÅŒÍ§¡ÑºÊÁ¡ÒÃ x + 10 = (x + 12) + (x + 12 )
 1. -10
 2. -5
 3. 0
 4. 5
 5. 10

7.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 4 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 10. ¢ŒÍ 11. áÅÐ¢ŒÍ 12. 
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

8.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 11. x - 2
2

 = x - 4
4

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 12. 3x + 1
3

 = 3x - 2
9

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

11.

12.

ตรวจสอบค�าตอบ
แทนค่ำ	x	=	-56 	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

 
3(-56 )	+	1

3 		=	
3(-56 )	-	2

9

 

-5
2 	+	1

3 	 =	

-5
2 	-	2

9

 

-3
2
3 	 =	

-9
2
9

 -1
2 	 =	

-1
2

ดังนั้น	x	=	-56 	คือค�ำตอบของสมกำร

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 x	-	2
2

	 =	 x	-	4
4

	 น�ำ	4	ซึง่เป็น	ค.ร.น.	ของ	2	และ	4	คูณทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (4)(x	-	2
2

)	 =	 (4)(x	-	4
4

)

	 	 2(x	-	2)	 =	 x -	4

	 	 2x	-	4	 =	 x -	4

	 น�ำ	x	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 2x	-	4	-	x	 =	 x -	4	-	x

  x -	4	 =	 -4

	 น�ำ	4	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

  x	-	4	+	4	 =	 -4	+	4

  x	 =	 0

	 ดงันัน้		 x	มค่ีำเท่ำกับ	0

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 3x	+	1
3

	 =	 3x	-	2
9

 

	 น�ำ	9	ซึง่เป็น	ค.ร.น.	ของ	3	และ	9	คูณทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (9)(3x	+	1
3

)	 =	 (9)(3x	-	2
9

)

  3(3x	+	1)	 =	 3x -	2

	 	 9x	+	3	 =	 3x	-	2

	 น�ำ	3x	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 9x	+	3	-	3x	 =	 3x -	2	-	3x

	 	 6x	+	3	 =	 -2

	 น�ำ	3	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 6x	+	3	-	3	 =	 -2	-	3

	 	 6x	 =	 -5

  x	 =	 -5
6

	 ดงันัน้		 x	มค่ีำเท่ำกับ	-5
6

ตรวจสอบค�าตอบ
แทนค่ำ	x	=	0	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

 0	-	2
2 	 =	 0	-	44

 -2
2 	 =	

-4
4

	 -1	 =	 -1

ดังนั้น	x	=	0	คือค�ำตอบของสมกำร
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 สรปุ Wrap-up

 9.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 5 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 13. ¢ŒÍ 14. áÅÐ¢ŒÍ 15. 
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 10.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ‹ÁÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒàÃ×èÍ§ ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ¾ÃŒÍÁáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ¡ÅØ‹ÁÅÐ 5 ¢ŒÍ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ x + 10 = (x + 12) + ( x + 1
2 )

  2(x + 10) = 2(x + 12) + x + 1
  2x + 20 = 2x + 24 + x + 1
  2x + 20 = 3x + 25
  2x + 20 - 20 = 3x + 25 - 20
  2x = 3x + 5
  2x - 3x = 3x + 5 - 3x

  -x = 5
  x = -5

   ´Ñ§¹Ñé¹ x ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº -5

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 13. x + 10 = 2x - 18

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 14. 5x - 4
20

 = 6x + 9
40

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

13.

14.

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 x	+	10	 =	 2x	-	18

	 น�ำ	2x	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

x	+	10	-	2x	 =	 2x	-	18	-	2x

	 	 -x	+	10	 =	 -18

	 น�ำ	10	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 -x	+	10	-	10	 =	 -18	-	10

	 	 -x	 =	 -28

  x	 =	 28

	 ดงันัน้		 x	มค่ีำเท่ำกบั	28

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 5x	-	4
20

	 =	 6x	+	9
40

	 น�ำ	40	ซึง่เป็น	ค.ร.น.	ของ	20	และ	40	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (40)(5x	-	4
20

)	 =	 (40)(6x	+	9
40

)

	 	 2(5x	-	4)	 =	 6x	+	9

	 	 10x	-	8	 =	 6x	+	9

	 น�ำ	6x	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 10x	-	8	-	6x	 =	 6x	+	9	-	6x

	 	 4x	-	8	 =	 9

	 น�ำ	8	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 4x	-	8	+	8	 =	 9	+	8

	 	 4x	 =	 17

  x	 =	
17
4

	 ดงันัน้		 x	มค่ีำเท่ำกบั	174

ตรวจสอบค�าตอบ
แทนค่ำ	x	=	28	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 28	+	10	 =	 2(28)	-	18

	 38	 =	 56	-	18

	 38	 =	 38

ดังนั้น	x	=	28	คือค�ำตอบของสมกำร

ตรวจสอบค�าตอบ
แทนค่ำ	x	=	174 	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

 
5(174 )	-	4

20 		=	
6(174 )	+	9

40

 

69
4
20 	 =	

138
4
40

 69
80	 =	

160
160

	 0.8625	 =	 0.8625

ดังนั้น	x	=	174 	คือค�ำตอบของสมกำร
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 สรปุ Wrap-up

 ¼Ù ŒÊÍ¹à¹Œ¹ÂíéÒãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤íÒµÍº·Õèä´Œ¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ·Ø¡¤ÃÑé§ 
à¾×èÍ·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ðä Œ́·ÃÒºÇ‹Ò¤íÒµÍº·Õè¤íÒ¹Ç³
ÍÍ¡ÁÒ¹Ñé¹¼Ố ¾ÅÒ´ËÃ×ÍäÁ‹ ËÒ¡¼Ố ¾ÅÒ´
¨Ðä´Œá¡Œä¢ä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 11.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 6 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 16. ¢ŒÍ 17. áÅÐ¢ŒÍ 18. 
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 12.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ̧ Õ·íÒ áÅÐ¤íÒµÍº·Õèä Œ́

สรปุ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

ÁÐÅÔ«×éÍâ·ÃÈÑ¾·�Á×Í¶×Íà»š¹à§Ô¹ 3,670 ºÒ· â´Âä´ŒÃÑºÊ‹Ç¹Å´ 
10% ¢Í§ÃÒ¤Ò·Õè»�´äÇŒ ¨§ËÒÃÒ¤Ò¢Í§â·ÃÈÑ¾·�Á×Í¶×Í
 1. 4,100 ºÒ·
 2. 4,095.50 ºÒ·
 3. 4,077.78 ºÒ·
 4. 3,950.85 ºÒ·
 5. 3,810.55 ºÒ·
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 15. x - 2
4

 + x - 4
6

  = x

24
  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 16. y - 5 = y + 10
2

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  ......................................................................................................................................................................................................... 

15.

16.

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 x	-	2
4

 + x	-	4
6

			=		 x

24
 

	 น�ำ	24	ซึง่เป็น	ค.ร.น.	ของ	4,	6	และ	24	คูณทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (24)(x	-	2
4

)	+	(24)(x	-	4
6

)		=	 (24)( x

24
)

	 	 6(x	-	2)	+	4(x	-	4)		=	 x

	 	 6x	-	12	+	4x	-	16		=	 x

	 	 10x	-	28	 =	 x

	 น�ำ	x	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 10x	-	28	-	x	 =	 x -	x

	 	 9x	-	28	 =	 0

	 น�ำ	28	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 9x	-	28	+	28	 =	 28

	 	 9x	 =	 28

  x	 =	 28
9

	 ดงันัน้		 x	มค่ีำเท่ำกับ	289

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 y	-	5	 =		y	+	102  

	 น�ำ	2	ซึง่เป็น	ค.ร.น.	ของ	1	และ	2	คูณทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (2)(y	-	5)	 =	 (2)(y	+	102 )

	 	 2y	-	10	 =	 y	+	10

	 น�ำ	y	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 2y	-	10	-	y	 =	 y	+	10	-	y

	 	 y	-	10	 =	 10

	 น�ำ	10	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 y	-	10	+	10	 =	 10	+	10

	 	 y	 =	 20

	 ดงันัน้		 y	มค่ีำเท่ำกับ	20

ตรวจสอบค�าตอบ
แทนค่ำ	y	=	20	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 20	-	5	 =	 20	+	102
	 15	 =	 302
	 15	 =	 15

ดังนั้น	y	=	20	คือค�ำตอบของสมกำร

ตรวจสอบค�าตอบ
แทนค่ำ	x	=	289 	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

 

28
9 	-	2

4  + 

28
9 	-	4

6 		=	

28
9
24

 

10
9
4 	-	

8
9
6 	 =	

28
9
24

 10
36	-	

8
54		=	

28
216

 252
1,944		=	

28
216

	 0.1296	 =	 0.1296

ดังนั้น	x	=	289 	คือค�ำตอบของสมกำร
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 สรปุ Wrap-up

13.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ‹Áà´ÔÁ¤Œ¹¤ÇŒÒ
â¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ¨Ò¡áËÅ‹§àÃÕÂ¹ÃÙŒÍ×è¹ â´Â
ÁÕÃÙ»áººâ¨·Â�» ˜ÞËÒàËÁ×Í¹¡Ñºã¹
áºº·´ÊÍºã¹Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 1 
µÍ¹·Õè 1 ̈ íÒ¹Ç¹ 5 ¢ŒÍ Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4

14.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ‹ÁÊÅÑºâ¨·Â�
»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ´Ñ§¹Õé

 - ËÁÒÂàÅ¢ 1 ÊÅÑº¡Ñº ËÁÒÂàÅ¢ 2
 - ËÁÒÂàÅ¢ 3 ÊÅÑº¡Ñº ËÁÒÂàÅ¢ 4
 - ËÁÒÂàÅ¢ 5 ÊÅÑº¡Ñº ËÁÒÂàÅ¢ 6
15.  àÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÅÑºâ¨·Â�¡Ñ¹àÊÃç¨áÅŒÇ ãËŒ

áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹
¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ
¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ã¹ÃÐ Ñ́ºÂÒ¡ãËŒà»š¹
¤ÇÒÁÃÙŒà¾ÔèÁàµÔÁá¡‹¼ÙŒàÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº ãËŒÃÒ¤Òâ·ÃÈÑ¾·�Á×Í¶×Í x ºÒ·
 ̈ Ò¡â¨·Â�¡íÒË¹´ à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃä Œ́à»š¹ 

    x - 10x

100  = 3,670

    100x - 10x = 3,670(100)
    90x = 367,000
    x = 367,000

90
  =  4,077.78

  ´Ñ§¹Ñé¹ ÃÒ¤Òâ·ÃÈÑ¾·�Á×Í¶×Íà·‹Ò¡Ñº 4,077.78 ºÒ·

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

17.  c + 6 = c - 18
14

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

18. x - 8
3

 + x + 5
6

  = x + 10
18

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

17.

18.

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 x	-	8
3

 + x	+	5
6

			=		x	+	10
18

 

	 น�ำ	18	ซึง่เป็น	ค.ร.น.	ของ	3,	6	และ	18	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (18)(x	-	8
3

)	+	(18)(x	+	5
6

)		=	 (18)(x	+	10
18

)

	 	 6(x	-	8)	+	3(x	+	5)		=	 x	+	10

	 	 6x	-	48	+	3x	+	15	 =	 x	+	10

	 	 9x	-	33	 =	 x	+	10

	 น�ำ	x	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 9x	-	33	-	x	 =	 x +	10	+	x

	 	 8x	-	33	 =	 10

	 น�ำ	33	บวกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 8x	 =	 43

  x	 =	 43
8

	 ดงันัน้		 x	มค่ีำเท่ำกบั	438

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 c	+	6	 =	 c	-	18
14  

	 น�ำ	14	ซึง่เป็น	ค.ร.น.	ของ	1	และ	14	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 (14)(c	+	6)	 =	 (14)(c	-	1814 )

	 	 14c	+	84	 =	 c	-	18

	 น�ำ	c	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 14c	+	84	-	c	 =	 c	-	18	-	c

	 	 13c	+	84	 =	 -18

	 น�ำ	84	ลบออกทัง้สองข้ำงของสมกำร	จะได้ว่ำ

	 	 13c	+	84	-	84	 =	 -18	-	84

	 	 13c	 =	 -102

	 	 c	 =	 -102
13

	 ดงันัน้		 c	มค่ีำเท่ำกบั	-10213

ตรวจสอบค�าตอบ
แทนค่ำ	x	=	438 	=	5.375	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

 5.375	-	83  + 5.375	+	56 	 =	 5.375	+	1018

 -2.625
3  + 10.3756 		=	 15.37518

 -15.75	+	31.125
18 	 =	 15.37518

 15.375
18 	 =	 15.37518

ดังนั้น	x	=	438 	คือค�ำตอบของสมกำร

ตรวจสอบค�าตอบ

แทนค่ำ	c	=	-10213 	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

 -102
13 	+	6	 =	

-102
13 	-	18

14  

 -24
13 	 =	

-336
13
14

 24
13		=	

-24
13

ดังนั้น	c	=	-10213 	คือค�ำตอบของสมกำร
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 สรปุ Wrap-up

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨àÅ×Í¡â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà ṌÂÇ¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹·Õèä´Œ¤Œ¹¤ÇŒÒ¨Ò¡áËÅ‹§àÃÕÂ¹ÃÙŒÍ×è¹æ 
ÁÒÊÒ¸ÔµãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùº¹¡ÃÐ´Ò¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 16.  ¼Ù ŒÊÍ¹»ÃÐ¡ÒÈ¤Ðá¹¹ÃÇÁ¢Í§áºº
·´ÊÍºË¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 1 µÍ¹·Õè 1 
áÅÐ¤Ðá¹¹ÃÇÁ¢Í§¡ÒÃáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒâ¨·Â�
»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ¨Ò¡áËÅ‹§àÃÕÂ¹ÃÙŒÍ×è¹æ ¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ‹Á ¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹¡Å‹ÒÇ
ªÁàªÂ¡ÅØ‹Á·Õèä´Œ¤Ðá¹¹ÁÒ¡·ÕèÊØ´ áÅÐ
ÃÍ§Å§ÁÒ

 17.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹à¢ÕÂ¹ÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºÇÔ̧ Õ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ã
à´ÕÂÇ áÅÐÇÔ̧ Õ¡ÒÃµÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍºÅ§ã¹
¡ÃÐ´ÒÉ A4 àÊÃç̈ áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

สรปุ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¼ÅÃÇÁ¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ÊÒÁ¨íÒ¹Ç¹àÃÕÂ§µÔ´¡Ñ¹¤×Í 222 
¨§ËÒ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡·Ñé§ÊÒÁ¨íÒ¹Ç¹¹Õé
 1. 70, 71 áÅÐ 72
 2. 73, 74 áÅÐ 75
 3. 76, 77 áÅÐ 78
 4. 79, 80 áÅÐ 81
 5. 82, 83 áÅÐ 84
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. ประโยคสัญลักษณ์ข้อใดเป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

  1. 3x - 9 = 21   2. 6x + 9 < 21 

  3. 4x + 6 > 20   4. 3y2 + y = 4 

  5. 4y - 5 ≠ 6

 2. ค�าตอบของสมการ 3(x - 1) + 2(x - 5) = 7(x + 11) คือข้อใด

  1. -42 2. -43 3. -44 4. -45 5. -46

 3. ถ้า 2x + 5 = 10 แล้ว x มีค่าตรงกับข้อใด

  1. 2 2. 2.5 3. 3 4. 3.5 5. 4

 4. จ�านวนในข้อใดแทนค่า y ในสมการ 1
2
(5 + 5y) - 9 = 41 เป็นจริง

  1. 19 2. 20 3. 21 4. 22 5. 23

 5. ค่าของ x ที่ท�าให้สมการ x

3
 + 2

3
 = 18 - 5x  เป็นจริงคือข้อใด

  1. 13
4
 2. 19

4
 3. 23

4
 4. 38

4
 5. 43

4
 6. สมการในข้อใดแทนข้อความ 2 เท่าของจ�านวนหนึ่งมากกว่า 5 อยู่ 9

  1. 2x
5
 = 9 2. 5 - 2x = 9 3. 9 - 5 = 2x 4. 5 - 9 = 2x 5. 2x - 5 = 9 

 7. สมชายมีเงินจ�านวนหนึ่ง แบ่งให้กันยา 100 บาท และเหลือเงินอีก 120 บาท ถ้าให้จ�านวนเงินของสมชาย

เป็น x บาท ข้อใดเป็นสมการที่สอดคล้องกับประโยคนี้

  1. 100 = 120 - x   2. x + 120 = 100 

  3. x - 100 = 120   4. x = 20 

  5. x = 100
120

 8. มีไข่ไก่ 40 ฟอง ไข่ไก่แตกไปจ�านวนหนึ่ง เหลือไข่ไก่ 36 ฟอง ถ้าให้ y คือจ�านวนไข่ไก่ที่แตก สามารถ

เขียนเป็นสมการตรงกับข้อใด

  1. 40 = 36 - y   2. y + 4 = 0 

  3. y + 36 = 40   4. y = 36 + 40 

  5. y = 40
36

 9. ผลบวกของจ�านวนคี่สามจ�านวนท่ีเรียงติดกันได้ผลลัพธ์เท่ากับ 27 จงหาจ�านวนที่มีค่ามากที่สุดตรงกับ

ข้อใด

  1. 5 2. 9 3. 11 4. 15 5. 18

 10. ผลรวมของจ�านวนคู่สามจ�านวนที่เรียงกันมีค่าเท่ากับ 66 จงหาจ�านวนที่มีค่าน้อยที่สุดตรงกับข้อใด

  1. 14 2. 16 3. 18 4. 20 5. 22

 1.

  1. 3  1. 3

 2.

  1. -42 2. -43 3. -44 4. -45 5. -46  1. -42 2. -43 3. -44 4. -45 5. -46

 3.

  1. 2 2. 2.5 3. 3 4. 3.5 5. 4  1. 2 2. 2.5 3. 3 4. 3.5 5. 4

 4.

  1. 19 2. 20 3. 21 4. 22 5. 23  1. 19 2. 20 3. 21 4. 22 5. 23

 5.

  1.  1.

 6.

 5. 2 5. 2

 7.

  3.  3.

 8.

  3. y + 36 = 40   4. y = 36 + 40   3. y + 36 = 40   4. y = 36 + 40 

 9.

  1. 5 2. 9 3. 11 4. 15 5. 18  1. 5 2. 9 3. 11 4. 15 5. 18

 10.

  1. 14 2. 16 3. 18 4. 20 5. 22  1. 14 2. 16 3. 18 4. 20 5. 22

ตอนที่ 2  จงเลือกค�าตอบที่ถูกที่สุดเพียงข้อเดียว
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 สรปุ Wrap-up

18.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ
¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 1 µÍ¹·Õè 2 â´Â¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ
¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹¡íÒË¹´ÃÐÂÐàÇÅÒã¹¡ÒÃ
·íÒáºº·´ÊÍº

19.  àÁ×èÍ¼Ù ŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ¡ÒÃ
àÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 1 µÍ¹·Õè 2 àÊÃç¨µÒÁàÇÅÒ·Õè
¡íÒË¹´áÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒã¹áµ‹ÅÐ¢ŒÍË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

20.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹»¯ÔºÑµÔ¡Ô¨¡ÃÃÁ
´ŒÇÂµ¹àÍ§ â´Âà¹Œ¹ÂíéÒãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹
¤íÒ¶ÒÁáÅÐµÑÇàÅ×Í¡ãËŒÅÐàÍÕÂ´ ËÒ¡¾º
Ç‹Ò¤íÒ¶ÒÁã¹¢ŒÍã´äÁ‹ªÑ´à¨¹ËÃ×Í¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ
¢ŒÍÊ§ÊÑÂ ãËŒÂ¡Á×Í¶ÒÁ¼ÙŒÊÍ¹·Ñ¹·Õ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº ¡íÒË¹´ãËŒ̈ íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡¨íÒ¹Ç¹áÃ¡¤×Í x áÅÐ
¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡¨íÒ¹Ç¹·ÕèÊÍ§¤×Í x + 1 áÅÐ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡
¨íÒ¹Ç¹·ÕèÊÒÁ¤×Í x + 2

  ¨Ò¡â̈ ·Â�¡íÒË¹ à́¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃä́ Œà»š¹ 
    x + (x + 1) + (x + 2) = 222
    3x + 3 = 222
    3x = 219
    x = 73
  ´Ñ§¹Ñé¹ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡·Ñé§ÊÒÁ¨íÒ¹Ç¹¤×Í 73, 74 áÅÐ 75

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
ค�ำชี้แจง	 ให้ผู้สอนประเมินผู้เรียนในระหว่างเรียน แล้วท�าเครื่องหมาย ✓ลงในช่องที่ตรงกับระดับคะแนน

ข้อเสนอแนะ

ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ

 9 - 12 คะแนน ดี

 5 - 8 คะแนน พอใช้

 1 - 4 คะแนน ปรับปรุง

สรุปผลการประเมิน    

ลงชื่อ.....................................................................................ผู้ประเมิน

                 .........../............................../....................

.......................................................................................................................................................................

.......................................................................................................................................................................

รายการประเมิน
ระดับคะแนน

3 2 1

ค�านวณการแก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

1. บอกรูปทั่วไปของสมการ

2. บอกลักษณะของสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

3.  แก้สมการเชงิเส้นตวัแปรเดียวโดยใช้สมบติัการเท่ากันของจ�านวนจรงิ  

ประยุกต์ใช้ความรู้เกี่ยวกับสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวในสถานการณ์จริง หรือปัญหาที่ก�าหนด

1. แก้โจทย์ปัญหาสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

รวม

แบบประเมิน
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 สรปุ Wrap-up

 ¹Í¡¨Ò¡¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹ÊÁÃÃ¶¹ÐàÃ×èÍ§ 
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇáÅŒÇ ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ
»ÃÐàÁÔ¹¤Ø³¸ÃÃÁ ¨ÃÔÂ¸ÃÃÁ¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹
¢³Ð·ÕèÍÂÙ‹ã¹ËŒÍ§àÃÕÂ¹áÅÐ¹Í¡ËŒÍ§àÃÕÂ¹
»ÃÐ¡Íº´ŒÇÂ à¾×èÍãËŒä´Œ¼Å¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹
µÒÁ¨ÃÔ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ¼Ù ŒÊÍ¹»ÃÐàÁÔ¹¼Ù ŒàÃÕÂ¹ã¹ÃÐËÇ‹Ò§àÃÕÂ¹ 
à¾×èÍà»š¹¡ÒÃÇÑ´¤ÇÒÁÃÙŒ ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ áÅÐ¡ÒÃ
»¯ÔºÑµÔµ¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ãËŒµÃ§µÒÁÊÁÃÃ¶¹Ð
áÅÐ¨Ø´»ÃÐÊ§¤�»ÃÐ¨íÒË¹‹ÇÂ

สรปุ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

สมการเช�งเสนสองตัวแปร
Linear Equations in Two Variables

หน่วยก�รเรียนรูที่

1.	บอกควำมหมำยของสมกำร
เชิงเส้นสองตัวแปรได้

2.	บอกควำมหมำยของระบบ
สมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรได้

3.	 เขียนกรำฟของระบบสมกำร
เชงิเส้นสองตวัแปรและหำค�ำตอบ
จำกกรำฟได้

4.	หำค�ำตอบโดยกำรแก ้ระบบ
สมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรโดย
วิธีต่ำงๆ	ได้

5.	แก้โจทย์ปัญหำสมกำรเชิงเส้น
สองตัวแปรได้

สมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร  เปนสมก�รที่มีตัวแปร

สองตัว โดยที่ตัวแปรแต่ละตัวมีเลขช�้กำ�ลังเท่�กับหนึ่ง และไม่มี

ก�รคูณกันระหว่�งตัวแปร นอกจ�กนี้ยังมีระบบสมก�รเช�งเสน

สองตัวแปร เปนสมก�รเช�งเสนสองตัวแปรที่มีสองสมก�ร ซ�่ง

ส�ม�รถห�คำ�ตอบของระบบสมก�รไดจ�กกร�ฟหร�อก�รแก

สมก�รโดยตรง ทั�งนี้คำ�ตอบที่ไดจ�กก�รแกระบบสมก�รเช�งเสน

สองตัวแปร อ�จมีคำ�ตอบเดียว หล�ยคำ�ตอบ หร�อไม่มีคำ�ตอบก็ได

จุดประสงคประจ�ำหนวย

สมรรถนะประจ�ำหนวย

1.  คำ�นวณก�รแกสมก�รเช�งเสนสอง

ตัวแปรและระบบสมก�รเช�งเสน

สองตัวแปร

2.  ประยุกตใ์ชคว�มรูเกีย่วกบัสมก�ร

เช�งเสนสองตัวแปรในสถ�นก�รณ์

จร�ง หร�อปญห�ที่กำ�หนด

2

สมการและระบบ
สมการเชิงเสน
สองตัวแปร

แตกตางกันอยางไร

 นาํ Warm-up

 ¡ÒÃ¨Ñ´¡Ô¨¡ÃÃÁ¡ÒÃàÃÕÂ¹¡ÒÃÊÍ¹¢Í§Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ¹Õé ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃ¨Ñ´¡Ô¨¡ÃÃÁãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒÁÕÊ‹Ç¹Ã‹ÇÁ¡Ñº¡ÒÃàÃÕÂ¹¡ÒÃÊÍ¹â´Â¡ÒÃ
¶ÒÁ - µÍº áÅÐãËŒ¼ŒÙàÃÕÂ¹¨Ñ´¡ÅØ‹ÁÇÔà¤ÃÒÐË�»˜ÞËÒ ÃÇÁ·Ñé§Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§
Ê¶Ò¹¡ÒÃ³�ã¡ÅŒµÑÇ ËÃ×ÍÊ¶Ò¹¡ÒÃ³�¨ÃÔ§ã¹ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹·Õè
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œ¾º¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§»˜ÞËÒ·ÕèËÅÒ¡ËÅÒÂ áÅÐ
ÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»̃ÞËÒ·Õè¾ºã¹ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹áÅÐ
ã¹§Ò¹ÍÒªÕ¾µ‹Ò§æ ä´Œ

เปาหมายการเรียนรู

1. นาํความรูเรือ่ง สมการเชงิเสนสองตวัแปรมาใชใน
การแกสมการเชิงเสนสองตัวแปร เพื่อหาคําตอบ
ของสมการ

2. ประยกุตใชความรูเร่ือง สมการเชงิเสนสองตวัแปร
ในการแกโจทยปญหาทีเ่กีย่วกบัชีวติประจาํวนัและ
งานอาชีพ

1. สนใจใฝรู / คิดริเริ่มสรางสรรค
2. มีวินัย / รับผิดชอบ
3. ซื่อสัตยสุจริต
4. รักสามัคคี
5. มนุษยสัมพันธ

คุณธรรม / จริยธรรม

นาํ

 ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÑÞÅÑ¡É³� “ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
ÊÍ§µÑÇá»Ã” º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅŒÇàª×èÍÁâÂ§¤ÇÒÁÃÙŒ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã â´Â¡ÒÃ
Ê¹·¹Ò áÅÐ«Ñ¡¶ÒÁ¼ÙŒàÃÕÂ¹ ´Ñ§¹Õé

•  ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤Ố Ç‹Ò ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã
à¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡ÑºªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹áÅÐ§Ò¹
ÍÒªÕ¾ÍÂ‹Ò§äÃºŒÒ§

 á¹ÇµÍº 

  ¾Ô¨ÒÃ³ÒµÒÁ¤íÒµÍº¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ â´ÂãËŒ

ÍÂÙ‹ã¹´ØÅÂ¾Ô¹Ô¨¢Í§¼ÙŒÊÍ¹ àª‹¹ ¡ÒÃËÒ

Ê‹Ç¹¼ÊÁ¢Í§âÅËÐÊÍ§ª¹Ô´ã¹¡ÒÃ¹íÒÁÒ

ËÅÍÁ ¡ÒÃÇÒ§á¼¹¡ÒÃàÅÕéÂ§ÊÑµÇ�ã¹¿ÒÃ�Á 

à»š¹µŒ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.1 รูปแบบทั่วไปของสมการและระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร
 1) รูปแบบทั่วไปของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร

	 	 จำกที่เรำได้ท�ำกำรศึกษำมำแล้วในหน่วยที่	1	เรื่องสมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียว	จะเห็นได้

ว่ำค�ำตอบของสมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวมีเพียงค่ำเดียวเท่ำนั้น	เช่น	x	+	1	=	4	จะได้ค�ำตอบของ

สมกำรคือ	x	=	3	เปนต้น	ถ้ำหำกเพิ่มอีก	1	ตัวแปรเข้ำไปในสมกำร	จะได้	x	+	y	=	4	เรำเรียก

สมกำรที่มีสองตัวแปรนี้ว่ำ	สมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร

  สมการเชิงเส้นสองตัวแปร	 เปนสมกำรท่ีมีตัวแปรสองตัว	 โดยท่ีเลขชี้ก�ำลังของตัวแปร

เท่ำกับ	1	และไม่มีกำรคูณกันระหว่ำงตัวแปร	โดยรูปทั่วไปของสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรคือ

ax	+	by	+	c	=	0	เมื่อ	a,	b	และ	c	เปนค่ำคงตัว	โดยที่	a	และ	b	ไม่เปนศูนย์

เช่น  x - 3y = 6	 เปนสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร	 เนื่องจำกเปนสมกำรที่มีสองตัวแปรคือ	x 

และ	y	ซึ่งมีเลขชี้ก�ำลังของตัวแปรเท่ำกับ	1	และไม่มีกำรคูณกันระหว่ำงตัวแปร

  x - 2xy + y	ไม่เปนสมกำรเชงิเส้นสองตวัแปร	เนือ่งจำกเปนสมกำรทีม่กีำรคณูกันระหว่ำง

ตัวแปร	x และ	y

  2 x  + 4y = 5	ไม่เปนสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร	เนื่องจำกเปนสมกำรที่มีเลขชี้ก�ำลัง

ของตัวแปรไม่เท่ำกับ	1

  5a + 6b = 30	เปนสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร	เนื่องจำกเปนสมกำรที่มีสองตัวแปรคือ	a	

และ	b	ซึ่งมีเลขชี้ก�ำลังของตัวแปรเท่ำกับ	1	และไม่มีกำรคูณกันระหว่ำงตัวแปร

ax	+	by	+	c	=	0	เมื่อ	a,	b	และ	c	เปนค่ำคงตัว	โดยที่	a	และ	b	ไม่เปนศูนย์

สมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรและระบบสมกำรเชิงเส้น

สองตัวแปร เปนทักษะควำมรู ้พื้นฐำนที่ ใช ้ ในกำร

ประกอบอำชีพหลำยๆ อำชีพ เช น กำรค�ำนวณ

ปริมำณกำรซื้อผลไม้สองชนิดจำกพอค้ำคนกลำง

เพื่อน�ำมำขำยตอยังผู้บริโภค กำรค�ำนวณหำจ�ำนวน

สัตวเลี้ยงในฟำรม กำรค�ำนวณหำสวนผสมของโลหะ

สองชนิดกอนที่จะน�ำมำหลอม เปนต้น

 สมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร

3x - y = 3

2x + y = 2

 y 

 x 

-2

0-2 2

2

4

6

4 6
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 สอน Instruction

 ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Ò¢Í§µÑÇàÅ¢¤‹ÒË¹Öè§·Õèä´Œ¡íÒË¹´äÇŒÍÂ‹Ò§µÒÂµÑÇ 
ËÃ×ÍÍÒ¨à»š¹¤‹Ò·ÕèäÁ‹ä´ŒÃÐºØà»š¹µÑÇàÅ¢

สอน

1.  ¼ÙŒÊÍ¹Ê¹·¹Ò¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¶Ö§ÅÑ¡É³ÐáÅÐ
ÃÙ»áºº·ÑèÇä»¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ã
à´ÕÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»ÃÇ‹Ò ÁÕ
¤ÇÒÁáµ¡µ‹Ò§¡Ñ¹ÍÂ‹Ò§äÃ áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§ÅÑ¡É³ÐáÅÐÃÙ»áºº·ÑèÇä»¢Í§
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

2.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù Œ àÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ÃÙ»áºº
·ÑèÇä»¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã ̈ Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 
2 - 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒÍ¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡ÑºÃÙ»áºº
·ÑèÇä»¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã

3.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃº¹¡ÃÐ´Ò¹ 10 ÊÁ¡ÒÃ 
¨Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒà¢ÕÂ¹Ç‹ÒÊÁ¡ÒÃ
ã´à»š¹ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã ¾ÃŒÍÁ
ºÍ¡àËµØ¼Å

ควรรู
ผูเรียน

 ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹·º·Ç¹º·àÃÕÂ¹
àÃ×èÍ§ Í§¤�»ÃÐ¡Íºµ‹Ò§æ ¢Í§ÊÁ¡ÒÃ áÅÐ
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ¡‹Í¹·Õè¼ÙŒÊÍ¹
¨Ð¹íÒà¢ŒÒÊÙ‹º·àÃÕÂ¹àÃ×èÍ§ ÃÙ»áºº·ÑèÇä»¢Í§
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã ·Ñé§¹ÕéÃÐËÇ‹Ò§·Õè
¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹·º·Ç¹º·àÃÕÂ¹ÍÂÙ‹¹Ñé¹ ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃà´Ô¹ÊíÒÃÇ¨¼ÙŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ ËŒÍ§àÃÕÂ¹ 
ËÒ¡¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ
à¾ÔèÁàµÔÁãËŒá¡‹¼ÙŒàÃÕÂ¹à»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 นาํ Warm-up

นาํ

¢ŒÍã´äÁ‹à»š¹ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã
 1. x + 5 = 20
 2. 2x - 16 = 30
 3. 10x + 10y = 100
 4. 24y = 15y + 6
 5. 6  x + 8 = 18

ข้อสอบแนว
V-NET

 ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Ò¢Í§µÑÇàÅ¢¤‹ÒË¹Öè§·Õèä´Œ¡íÒË¹´äÇŒÍÂ‹Ò§µÒÂµÑÇ  ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Ò¢Í§µÑÇàÅ¢¤‹ÒË¹Öè§·Õèä´Œ¡íÒË¹´äÇŒÍÂ‹Ò§µÒÂµÑÇ  ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Ò¢Í§µÑÇàÅ¢¤‹ÒË¹Öè§·Õèä´Œ¡íÒË¹´äÇŒÍÂ‹Ò§µÒÂµÑÇ  ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Ò¢Í§µÑÇàÅ¢¤‹ÒË¹Öè§·Õèä´Œ¡íÒË¹´äÇŒÍÂ‹Ò§µÒÂµÑÇ  ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Ò¢Í§µÑÇàÅ¢¤‹ÒË¹Öè§·Õèä´Œ¡íÒË¹´äÇŒÍÂ‹Ò§µÒÂµÑÇ  ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Ò¢Í§µÑÇàÅ¢¤‹ÒË¹Öè§·Õèä´Œ¡íÒË¹´äÇŒÍÂ‹Ò§µÒÂµÑÇ  ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Ò¢Í§µÑÇàÅ¢¤‹ÒË¹Öè§·Õèä´Œ¡íÒË¹´äÇŒÍÂ‹Ò§µÒÂµÑÇ  ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Ò¢Í§µÑÇàÅ¢¤‹ÒË¹Öè§·Õèä´Œ¡íÒË¹´äÇŒÍÂ‹Ò§µÒÂµÑÇ 

	+	by	+	c	=	0	เมื่อ	a,	b	และ	c	เปนค่ำคงตัว	โดยที่	a	และ	b	ไม่เปนศูนย์	+	by	+	c	=	0	เมื่อ	a,	b	และ	c	เปนค่ำคงตัว	โดยที่	a	และ	b	ไม่เปนศูนย์	+	by	+	c	=	0	เมื่อ	a,	b	และ	c	เปนค่ำคงตัว	โดยที่	a	และ	b	ไม่เปนศูนย์	+	by	+	c	=	0	เมื่อ	a,	b	และ	c	เปนค่ำคงตัว	โดยที่	a	และ	b	ไม่เปนศูนย์	+	by	+	c	=	0	เมื่อ	a,	b	และ	c	เปนค่ำคงตัว	โดยที่	a	และ	b	ไม่เปนศูนย์	+	by	+	c	=	0	เมื่อ	a,	b	และ	c	เปนค่ำคงตัว	โดยที่	a	และ	b	ไม่เปนศูนย์	+	by	+	c	=	0	เมื่อ	a,	b	และ	c	เปนค่ำคงตัว	โดยที่	a	และ	b	ไม่เปนศูนย์	+	by	+	c	=	0	เมื่อ	a,	b	และ	c	เปนค่ำคงตัว	โดยที่	a	และ	b	ไม่เปนศูนย์	+	by	+	c	=	0	เมื่อ	a,	b	และ	c	เปนค่ำคงตัว	โดยที่	a	และ	b	ไม่เปนศูนย์	+	by	+	c	=	0	เมื่อ	a,	b	และ	c	เปนค่ำคงตัว	โดยที่	a	และ	b	ไม่เปนศูนย์
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

	 	 พิจำรณำค่ำ	x	และ	y	ที่สอดคล้องกับสมกำร	x	-	3y	=	6

	 	 ถ้ำ	y	=	1	จะได้	x	=	9	 ซึ่งสอดคล้องกับสมกำร	x	-	3y	=	6

	 	 ถ้ำ	y	=	2	จะได้	x	=	12	 ซึ่งสอดคล้องกับสมกำร	x	-	3y	=	6

	 	 ถ้ำ	y	=	3	จะได้	x	=	15	 ซึ่งสอดคล้องกับสมกำร	x	-	3y	=	6

	 	 ถ้ำ	y	=	4	จะได้	x	=	18	 ซึ่งสอดคล้องกับสมกำร	x	-	3y	=	6

	 	 จะเห็นได้ว่ำ	ค่ำ	x	และ	y	ที่สอดคล้องกับสมกำร	x	-	3y	=	6	มีหลำยค�ำตอบ	ซึ่งอำจ

เขียนเปนคู่อันดับ	(x,	y)	(Ordered	Pair)	เช่น	(9,	1),	(12,	2),	(15,	3)	และ	(18,	4)	เปนต้น

ซึง่เปนค�ำตอบทีไ่ด้จำกสมกำรเชงิเส้นสองตวัแปร	เรำสำมำรถน�ำมำเขยีนกรำฟของสมกำรเชงิเส้น

สองตัวแปร	(Graph	of	Linear	Equations	with	Two	Variables)	ได้โดยน�ำคู่อันดับ	(x,	y)	แต่ละ

คู่อันดับที่ได้มำพลอตจุดบนระนำบ	x	และ	y	และลำกเส้นตรงเชื่อมแต่ละจุด	จะได้กรำฟ	ดังนี้

Math Notes
	 กำรพิจำรณำค่ำ	x	และ	y	ที่สอดคล้องกับสมกำร	เรำสำมำรถพิจำรณำโดยก�ำหนดค่ำให้กับตัวแปร

ใดๆ	 ก็ได้เพื่อหำค�ำตอบของสมกำร	 ซึ่งจะได้กรำฟมีลักษณะเปนเส้นตรงและมีกำรเพิ่มขึ้นหรือลดลง

ที่เท่ำกัน	เช่น	พิจำรณำ	x	และ	y	ที่สอดคล้องกับสมกำร	x	+	y	=	10	ถ้ำ	x	=	0	จะได้	y	=	10	หรือ	

ถ้ำ	x	=	2	จะได้	y	=	8	หรือ	ถ้ำ	x	=	3	จะได้	y	=	7	ซึ่งสอดคล้องกับสมกำร	x	+	y	=	10	เปนต้น

	 	 จำกกรำฟ	จะเห็นได้ว่ำกรำฟมีลักษณะเปนเส้นตรงและมีกำรเพิ่มขึ้นหรือลดลงที่เท่ำกัน

5

4.5

4

3.5

3

2.5

2

1.5

1

0.5

0

y

x

 5 10 15 20 25 30 35 40

(9, 1)

(12, 2)

(15, 3)

(18, 4)

(21, 5)
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 สอน Instruction

สอน

4.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù ‹ÊÃŒÒ§ÊÁ¡ÒÃ·ÕèÁÕ
ÊÍ§µÑÇá»Ã áÅÐ¡íÒË¹´¤‹ÒãËŒ¡ÑºµÑÇá»Ã
·Ñé§ÊÍ§µÑÇá»Ã 5 ¤‹Ò áÅŒÇ¹íÒÁÒà¢ÕÂ¹à»š¹
¤Ù‹ÍÑ¹´Ñº ¾ÃŒÍÁ·Ñé§à¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿¢Í§ÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»ÃÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4

5.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒà¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ·Õè
ÊÃŒÒ§äÇŒ ¾ÃŒÍÁà¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿¢Í§ÊÁ¡ÒÃ

6.  ¼Ù ŒÊÍ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¡ÒÃ
à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ áÅÐ¡ÒÃà¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº à¹×èÍ§¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã à»š¹ÊÁ¡ÒÃ
·ÕèÁÕµÑÇá»ÃÊÍ§µÑÇ áÅÐàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§¢Í§µÑÇá»Ã¨ÐµŒÍ§ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº 
1 à·‹Ò¹Ñé¹ ÃÇÁ¶Ö§¨ÐäÁ‹ÁÕ¡ÒÃ¤Ù³¡Ñ¹ÃÐËÇ‹Ò§µÑÇá»Ã à¾ÃÒÐ©Ð¹Ñé¹
µÑÇàÅ×Í¡¢ŒÍ 3. ¨Ö§à»š¹ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã

µÍº¢ŒÍ 3.

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§ÊÁ¡ÒÃ·Õèà»š¹
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã áÅÐÊÁ¡ÒÃ·Õè
äÁ‹à»š¹ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»ÃËÅÒÂæ 
ÃÙ»áºº à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹¡‹Í¹·Õè¼ÙŒÊÍ¹¨Ð¡Å‹ÒÇ¶Ö§ã¹ËÑÇ¢ŒÍ
µ‹Íä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ¤Ù‹ÍÑ¹´Ñº ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÑÞÅÑ¡É³�·ÕèáÊ´§¡ÒÃ¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÃÐËÇ‹Ò§ÊÔè§ÊÍ§ÊÔè§ 
àª‹¹ ÃÐÂÐ·Ò§¡ÑºàÇÅÒ ¨íÒ¹Ç¹»Ò¡¡ÒáÅÐÃÒ¤Ò à»š¹µŒ¹ â´Â·Õè¤Ù‹ÍÑ¹´Ñº 
»ÃÐ¡Íº´ŒÇÂÊÁÒªÔ¡ 2 µÑÇ ¤×Í ÊÁÒªÔ¡µÑÇË¹ŒÒ áÅÐÊÁÒªÔ¡µÑÇËÅÑ§

ควรรู
ผูเรียน

 ¤Ù‹ÍÑ¹´Ñº ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÑÞÅÑ¡É³�·ÕèáÊ´§¡ÒÃ¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÃÐËÇ‹Ò§ÊÔè§ÊÍ§ÊÔè§  ¤Ù‹ÍÑ¹´Ñº ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÑÞÅÑ¡É³�·ÕèáÊ´§¡ÒÃ¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÃÐËÇ‹Ò§ÊÔè§ÊÍ§ÊÔè§  ¤Ù‹ÍÑ¹´Ñº ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÑÞÅÑ¡É³�·ÕèáÊ´§¡ÒÃ¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÃÐËÇ‹Ò§ÊÔè§ÊÍ§ÊÔè§  ¤Ù‹ÍÑ¹´Ñº ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÑÞÅÑ¡É³�·ÕèáÊ´§¡ÒÃ¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÃÐËÇ‹Ò§ÊÔè§ÊÍ§ÊÔè§  ¤Ù‹ÍÑ¹´Ñº ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÑÞÅÑ¡É³�·ÕèáÊ´§¡ÒÃ¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÃÐËÇ‹Ò§ÊÔè§ÊÍ§ÊÔè§  ¤Ù‹ÍÑ¹´Ñº ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÑÞÅÑ¡É³�·ÕèáÊ´§¡ÒÃ¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÃÐËÇ‹Ò§ÊÔè§ÊÍ§ÊÔè§  ¤Ù‹ÍÑ¹´Ñº ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÑÞÅÑ¡É³�·ÕèáÊ´§¡ÒÃ¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÃÐËÇ‹Ò§ÊÔè§ÊÍ§ÊÔè§  ¤Ù‹ÍÑ¹´Ñº ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÑÞÅÑ¡É³�·ÕèáÊ´§¡ÒÃ¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÃÐËÇ‹Ò§ÊÔè§ÊÍ§ÊÔè§  ¤Ù‹ÍÑ¹´Ñº ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÑÞÅÑ¡É³�·ÕèáÊ´§¡ÒÃ¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÃÐËÇ‹Ò§ÊÔè§ÊÍ§ÊÔè§  ¤Ù‹ÍÑ¹´Ñº ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÑÞÅÑ¡É³�·ÕèáÊ´§¡ÒÃ¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÃÐËÇ‹Ò§ÊÔè§ÊÍ§ÊÔè§  ¤Ù‹ÍÑ¹´Ñº ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÑÞÅÑ¡É³�·ÕèáÊ´§¡ÒÃ¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÃÐËÇ‹Ò§ÊÔè§ÊÍ§ÊÔè§ 

เขียนเปนคู่อันดับ	(เขียนเปนคู่อันดับ	(เขียนเปนคู่อันดับ	(เขียนเปนคู่อันดับ	(เขียนเปนคู่อันดับ	(เขียนเปนคู่อันดับ	(เขียนเปนคู่อันดับ	(เขียนเปนคู่อันดับ	(เขียนเปนคู่อันดับ	(เขียนเปนคู่อันดับ	(เขียนเปนคู่อันดับ	(เขียนเปนคู่อันดับ	(
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 1

ตัวอยำงที่ 2

จงหาค�าตอบ 5 ค�าตอบที่เปนจ�านวนเต็มของสมการ x + 6y = 71

วิธีท�า	 จำกสมกำร	x +	6y	=	71

	 	 ถ้ำ	y	=	1	 จะได้	x	=	65	 ซึ่งสอดคล้องกับสมกำร	x +	6y	=	71

	 	 ถ้ำ	y	=	2	 จะได้	x	=	59	 ซึ่งสอดคล้องกับสมกำร	x +	6y	=	71

	 	 ถ้ำ	y	=	3	 จะได้	x	=	53	 ซึ่งสอดคล้องกับสมกำร	x +	6y	=	71

	 	 ถ้ำ	y	=	4	 จะได้	x	=	47	 ซึ่งสอดคล้องกับสมกำร	x +	6y	=	71

	 	 ถ้ำ	y	=	5	 จะได้	x	=	41	 ซึ่งสอดคล้องกับสมกำร	x +	6y	=	71

	 	 ดังนั้น	 ค�ำตอบของสมกำร	x +	6y	=	71	คือ	(65,	1),	(59,	2),	(53,	3),	(47,	4)	

	 	 	 และ	(41,	5)

จงเขียนกราฟของสมการ 3x + y = 4 โดยก�าหนด 0 ≤ x ≤ 3

วิธีท�า	 	ก�ำหนดให้ค่ำ	x	เปน	0,	1	และ	2	แทนค่ำในสมกำรเพื่อหำค่ำ	y	ซึ่งสำมำรถน�ำมำเขียนในตำรำง

ได้	ดังนี้

x 0 1 2 3

y 4 1 -2 -5

ตอบ

ตอบ	 	 จำกกรำฟ	จะเห็นได้ว่ำกรำฟมีลักษณะเปนเส้นตรงและมีกำรเพิ่มขึ้นหรือลดลงที่เท่ำกัน

5

4

3

2

1

0

-1

-2

-3

-4

-5

-6

y

x

 0.5 1 1.5 2 2.5 3 3.5

(3, -5)

3x + y = 4

(2, -2)

(1, 1)

(0, 4)

42

 สอน Instruction

7.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹áÅŒÇÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 1 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 2 ã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

8.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 ¤Ù‹ÍÍ¡ÁÒ
Í¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤ ‹ÒµÑÇá»Ã·Õè
ÊÍ´¤ÅŒÍ§¡ÑºÊÁ¡ÒÃ áÅÐ¡ÒÃà¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿
¢Í§ÊÁ¡ÒÃ â´Â¤Ù‹·Õè 1 Í¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 1 ¤Ù‹·Õè 2 Í¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 2

9.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÊ´§¤ÇÒÁ¤Ô´àËç¹à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
Í¸ÔºÒÂµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 1 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 2 
¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹·Ñé§ 2 ¤Ù‹ áÅÐãËŒ¢ŒÍàÊ¹Íá¹Ð
à¾ÔèÁàµÔÁ

สอน

¶ŒÒ y + 10 = x - 6 áÅŒÇ x = 20  y ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. 2
 2. 4
 3. 6
 4. 8
 5. 10

 ¨íÒ¹Ç¹àµçÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèäÁ‹ÍÂÙ‹
ã¹ÃÙ»àÈÉÊ‹Ç¹áÅÐ·È¹ÔÂÁ «Öè§¨íÒ¹Ç¹àµçÁ 
áº‹§ÍÍ¡à»š¹ 3 ª¹Ô´ ´Ñ§¹Õé
 1. ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡ ËÃ×Í¨íÒ¹Ç¹¹Ñº 
à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ·ÕèÁÕ¤‹ÒÁÒ¡¡Ç‹Ò 0 ä»àÃ×èÍÂæ 
â´Â·ÕèäÁ‹ÊÒÁÒÃ¶·ÃÒºä´ŒÇ‹Ò í̈Ò¹Ç¹àµçÁ
ºÇ¡µÑÇÊǾ ·ŒÒÂÁÕ¤‹Òà·‹Òã´ áµ‹ÊÒÁÒÃ¶·ÃÒº

ควรรู
ผูเรียน

ä´ŒÇ‹Ò ¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡·Õè¹ŒÍÂ·ÕèÊØ´ ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº 1
 2. ¨íÒ¹Ç¹àµçÁÈÙ¹Â� à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ·ÕèÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº 0 «Öè§ÍÂÙ‹ÃÐËÇ‹Ò§
¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡¡Ñº¨íÒ¹Ç¹àµçÁÅº
 3. ¨íÒ¹Ç¹àµçÁÅº à»š¹¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕ¤‹Ò¹ŒÍÂ¡Ç‹Ò 0 â´Â¨ÐÁÕ¤‹ÒÅ´Å§
àÃ×èÍÂæ áµ‹äÁ‹ÊÒÁÒÃ¶·ÃÒºä´ŒÇ‹Ò¨íÒ¹Ç¹àµçÁÅº·Õè¹ŒÍÂ·ÕèÊØ´ÁÕ¤‹Òà·‹Òã´ 
áµ‹·ÃÒºä´ŒÇ‹Ò¨íÒ¹Ç¹àµçÁÅº·ÕèÁÕ¤‹ÒÁÒ¡·ÕèÊØ´à·‹Ò¡Ñº -1

ข้อสอบแนว
V-NET

 ¨íÒ¹Ç¹àµçÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèäÁ‹ÍÂÙ‹ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèäÁ‹ÍÂÙ‹ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèäÁ‹ÍÂÙ‹ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèäÁ‹ÍÂÙ‹ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèäÁ‹ÍÂÙ‹ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèäÁ‹ÍÂÙ‹ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèäÁ‹ÍÂÙ‹ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèäÁ‹ÍÂÙ‹ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèäÁ‹ÍÂÙ‹ ¨íÒ¹Ç¹àµçÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèäÁ‹ÍÂÙ‹

จงหาค�าตอบ 5 ค�าตอบที่เปนจ�านวนเต็มของสมการ จงหาค�าตอบ 5 ค�าตอบที่เปนจ�านวนเต็มของสมการ จงหาค�าตอบ 5 ค�าตอบที่เปนจ�านวนเต็มของสมการ จงหาค�าตอบ 5 ค�าตอบที่เปนจ�านวนเต็มของสมการ 
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

2) รูปแบบทั่วไปของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร

	 	 ระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร	 เปนระบบสมกำรที่ประกอบด้วยสมกำรเชิงเส้นสอง	

ตัวแปรจ�ำนวนสองสมกำร	เขียนในรูป

a1x + b1y  =  c1  	(1)		และ		a2x + b2y  =  c3  	(2)

	 	 เมือ่	a1,	a2,	b1,	b2,	c1	และ	c2	เปนจ�ำนวนจรงิใดๆ	โดยที	่a1,	b1	และ	a2,	b2	ไม่เปนศนูย์

	 	 ค�ำตอบของระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร	เปนค่ำของ	x	และ	y	ที่ท�ำให้สมกำรทั้งสอง

สมกำรเปนจริง	หรือคู่อันดับ	(x,	y)	ที่สอดคล้องกับทั้งสองสมกำร

a1x + b1y  =  c1 	(1)		และ		a2x + b2y  =  c3 	(2)

ตัวอยำงที่ 3

จงเขียนกราฟของระบบสมการ x + y = 8 และ x - y = 2

วิธีท�า x + y = 8 x -	y	=	2

x 0 5 8 x 0 2 5 10

y 8 3 0 y -2 0 3 8

	 	 เมื่อน�ำมำเขียนกรำฟบนระนำบเดียวกัน	จะได้กรำฟที่มีลักษณะ	ดังนี้

ตอบ

	 	 	จำกกรำฟ	 แต่ละจุดบนกรำฟเปนค�ำตอบของสมกำร	 พบว่ำทั้งสองสมกำรมีหลำยค�ำตอบ

และจะเห็นได้ว่ำ	 (5,	 3)	 เปนค�ำตอบของทั้งสองสมกำรและเปนจุดตัดของเส้นตรงทั้งสอง

กล่ำวคือ	 เมื่อน�ำระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรมำเขียนกรำฟ	 จุดที่เส้นตรงทั้งสองตัดกัน

จะเปนค�ำตอบของระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร

10

8

6

4

2

0

-2

-4

y

x

 2 4 6 8 10 12
(0, -2)

(2, 0)

(5, 3) x - y = 2

(8, 0)

(0, 8)
(10, 8)x + y = 8
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 10.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ÃÙ»áºº·ÑèÇä»
¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 11.  ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 3 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÑ§à¡µà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃà¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿
¢Í§ÊÁ¡ÒÃ·Ñé§ 2 ÊÁ¡ÒÃÇ‹Ò ÁÕ¤íÒµÍº·Õè
¨Ø´µÑ´àÊŒ¹µÃ§·Ñé§ÊÍ§

 12.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ 2 ÊÁ¡ÒÃ ¨Ò¡¹Ñé¹
ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 ¤¹ â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 1 
ËÒ¤‹ÒµÑÇá»Ã·Ñé§ 2 ÊÁ¡ÒÃ ËÅÑ§¨Ò¡¹Ñé¹
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 2 à¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿ ¨Ò¡¡ÒÃ
ËÒ¤‹ÒµÑÇá»Ã¢Í§ÊÁ¡ÒÃ·Ñé§ 2 ÊÁ¡ÒÃ 
áÅÐºÍ¡¨Ø´µÑ´¢Í§àÊŒ¹µÃ§·Ñé§ÊÍ§

 13.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÊÒ¸Ôµ¡ÒÃà¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿¨Ò¡
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊ Œ¹ÊÍ§µÑÇá»Ãã¹ÃÙ»áºº
µ‹Ò§æ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà¾ÔèÁàµÔÁ 1 - 2 µÑÇÍÂ‹Ò§ 
ËÅÑ§¨Ò¡¹Ñé¹¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÊÃŒÒ§
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»ÃáÅŒÇà¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿
¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ¹Ñé¹æ à¾×èÍà»š¹¡ÒÃ½ƒ¡½¹¡ÒÃ
à¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã 
áÅÐà¾ÔèÁ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒá¡‹¼ÙŒàÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

 ¨Ø´µÑ´ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨Ø´·Õèà¡Ô´¨Ò¡Ê‹Ç¹¢Í§àÊŒ¹µÃ§µÑé§áµ‹ÊÍ§àÊŒ¹¢Öé¹ä»
µÑ́ ¡Ñ¹ËÃ×Í¾º¡Ñ¹ ¹Í¡¨Ò¡¹Õé̈ Ǿ µÑ́ ÂÑ§à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§
µÑÇá»Ã·Ñé§ÊÍ§ÊÁ¡ÒÃÍÕ¡´ŒÇÂ

ควรรู
ผูเรียน

 ¨Ø´µÑ´ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨Ø´·Õèà¡Ô´¨Ò¡Ê‹Ç¹¢Í§àÊŒ¹µÃ§µÑé§áµ‹ÊÍ§àÊŒ¹¢Öé¹ä» ¨Ø´µÑ´ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨Ø´·Õèà¡Ô´¨Ò¡Ê‹Ç¹¢Í§àÊŒ¹µÃ§µÑé§áµ‹ÊÍ§àÊŒ¹¢Öé¹ä» ¨Ø´µÑ´ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨Ø´·Õèà¡Ô´¨Ò¡Ê‹Ç¹¢Í§àÊŒ¹µÃ§µÑé§áµ‹ÊÍ§àÊŒ¹¢Öé¹ä» ¨Ø´µÑ´ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨Ø´·Õèà¡Ô´¨Ò¡Ê‹Ç¹¢Í§àÊŒ¹µÃ§µÑé§áµ‹ÊÍ§àÊŒ¹¢Öé¹ä» ¨Ø´µÑ´ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨Ø´·Õèà¡Ô´¨Ò¡Ê‹Ç¹¢Í§àÊŒ¹µÃ§µÑé§áµ‹ÊÍ§àÊŒ¹¢Öé¹ä» ¨Ø´µÑ´ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨Ø´·Õèà¡Ô´¨Ò¡Ê‹Ç¹¢Í§àÊŒ¹µÃ§µÑé§áµ‹ÊÍ§àÊŒ¹¢Öé¹ä» ¨Ø´µÑ´ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨Ø´·Õèà¡Ô´¨Ò¡Ê‹Ç¹¢Í§àÊŒ¹µÃ§µÑé§áµ‹ÊÍ§àÊŒ¹¢Öé¹ä» ¨Ø´µÑ´ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨Ø´·Õèà¡Ô´¨Ò¡Ê‹Ç¹¢Í§àÊŒ¹µÃ§µÑé§áµ‹ÊÍ§àÊŒ¹¢Öé¹ä» ¨Ø´µÑ´ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨Ø´·Õèà¡Ô´¨Ò¡Ê‹Ç¹¢Í§àÊŒ¹µÃ§µÑé§áµ‹ÊÍ§àÊŒ¹¢Öé¹ä» ¨Ø´µÑ´ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨Ø´·Õèà¡Ô´¨Ò¡Ê‹Ç¹¢Í§àÊŒ¹µÃ§µÑé§áµ‹ÊÍ§àÊŒ¹¢Öé¹ä» ¨Ø´µÑ´ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨Ø´·Õèà¡Ô´¨Ò¡Ê‹Ç¹¢Í§àÊŒ¹µÃ§µÑé§áµ‹ÊÍ§àÊŒ¹¢Öé¹ä»

และจะเห็นได้ว่ำ	 (5,	 3)	 เปนค�ำตอบของทั้งสองสมกำรและเปนจุดตัดของเส้นตรงทั้งสองและจะเห็นได้ว่ำ	 (5,	 3)	 เปนค�ำตอบของทั้งสองสมกำรและเปนจุดตัดของเส้นตรงทั้งสองและจะเห็นได้ว่ำ	 (5,	 3)	 เปนค�ำตอบของทั้งสองสมกำรและเปนจุดตัดของเส้นตรงทั้งสองและจะเห็นได้ว่ำ	 (5,	 3)	 เปนค�ำตอบของทั้งสองสมกำรและเปนจุดตัดของเส้นตรงทั้งสองและจะเห็นได้ว่ำ	 (5,	 3)	 เปนค�ำตอบของทั้งสองสมกำรและเปนจุดตัดของเส้นตรงทั้งสองและจะเห็นได้ว่ำ	 (5,	 3)	 เปนค�ำตอบของทั้งสองสมกำรและเปนจุดตัดของเส้นตรงทั้งสองและจะเห็นได้ว่ำ	 (5,	 3)	 เปนค�ำตอบของทั้งสองสมกำรและเปนจุดตัดของเส้นตรงทั้งสองและจะเห็นได้ว่ำ	 (5,	 3)	 เปนค�ำตอบของทั้งสองสมกำรและเปนจุดตัดของเส้นตรงทั้งสองและจะเห็นได้ว่ำ	 (5,	 3)	 เปนค�ำตอบของทั้งสองสมกำรและเปนจุดตัดของเส้นตรงทั้งสองและจะเห็นได้ว่ำ	 (5,	 3)	 เปนค�ำตอบของทั้งสองสมกำรและเปนจุดตัดของเส้นตรงทั้งสอง

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ y + 10 = x - 6
    y = x - 6 - 10
   á·¹¤‹Ò x = 4 ¨Ðä´Œ y = 20 - 6 - 10
    y = 4
   ´Ñ§¹Ñé¹ y ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº 4

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 4

ก�าหนดสมการ x + y = 7 และ x - y = 3

1. จงเขียนกราฟของระบบสมการตามที่โจทย์ก�าหนดให้

2. จากกราฟ จงหาค่า x จากสมการ x - y = 3 เมื่อ y = -2

3. จากกราฟ จงหาค่า x จากสมการ x + y = 7 เมื่อ y = 6

วิธีท�า	 1.		ก�ำหนดให้ค่ำ	x	เปน	0,	3	และ	6	แทนค่ำในทั้งสองสมกำรเพื่อหำค่ำ	y	ซึ่งสำมำรถน�ำมำเขียน

ในตำรำงได้	ดังนี้	

   x +	y	=	7	 x -	y	=	3

x 0 3 5 6 x 0 3 5 6

y 7 4 2 1 y -3 0 2 3

	 	 	 เมื่อน�ำมำเขียนกรำฟบนระนำบเดียวกัน	จะได้กรำฟที่มีลักษณะ	ดังนี้

ตอบ

	 	 		 	จำกกรำฟ	จุดที่เส้นตรงของกรำฟตัดกันคือ	x	=	5	และ	y	=	2	หรือ	(5,	2)	เปนค�ำตอบของ

ระบบสมกำรทั้งสองสมกำร

	 	 2.		จำกกรำฟ	เมื่อ	y	=	-2	เรำสำมำรถหำค่ำ	x	จำกสมกำร	x	-	y	=	3	ได้โดยพิจำรณำจำกกรำฟ

ที่แกนตั้งที่	y	=	-2	จำกนั้นลำกเส้นปะขนำนกับแกนนอนไปสัมผัสกับกรำฟเส้นตรง	x	-	y	=	3

เมื่อเส้นปะสัมผัสกับกรำฟเส้นตรงแล้ว	ให้ลำกเส้นปะเข้ำหำแกนนอน	จะได้ค่ำ	x	เท่ำกับ	1

	 	 3.		จำกกรำฟ	เมื่อ	y	=	6	เรำสำมำรถหำค่ำ	x	จำกสมกำร	x	+	y	=	7	ได้โดยพิจำรณำจำกกรำฟ

ที่แกนตั้งที่	y	=	6	จำกนั้นลำกเส้นปะขนำนกับแกนนอนไปสัมผัสกับกรำฟเส้นตรง	x	+	y	=	7

เมือ่เส้นปะสมัผสักบักรำฟเส้นตรงแล้ว	ให้ลำกเส้นปะเข้ำหำแกนนอน	จะได้ค่ำ	x	เท่ำกบั	1

8

6

4

2

0

-2

4

y

x

(0, -3)

(3, 0)

(5, 2)

(3, 4)

x - y = 3

x + y = 7

(6, 1)

(0, 7)

(6, 3)

 1 2 3 4 5 6 7
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 สอน Instruction

 14.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹
ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 4 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 
¨Ò¡¹Ñé¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÑ§à¡µà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃà¢ÕÂ¹
¡ÃÒ¿¢Í§ÊÁ¡ÒÃ·Ñé§ 2 ÊÁ¡ÒÃÇ‹ÒÁÕ
¤íÒµÍº·Õè̈ Ǿ µÑ́ àÊŒ¹µÃ§·Ñé§ÊÍ§ áÅÐËÒ¤‹Ò
µÑÇá»ÃÍÕ¡¤‹ÒË¹Öè§ä´Œ ¶ŒÒ¡íÒË¹´¤‹Ò
µÑÇá»ÃÍÕ¡¤‹ÒË¹Öè§

 15.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ 2 ÊÁ¡ÒÃ ¨Ò¡¹Ñé¹
ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 1 
ËÒ¤‹ÒµÑÇá»Ã·Ñé§ 2 ÊÁ¡ÒÃ ËÅÑ§¨Ò¡¹Ñé¹
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 2 à¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿ ̈ Ò¡¡ÒÃËÒ
¤‹ÒµÑÇá»Ã¢Í§ÊÁ¡ÒÃ·Ñé§ 2 ÊÁ¡ÒÃ áÅÐ
ºÍ¡¨Ø´µÑ´¢Í§àÊŒ¹µÃ§·Ñé§ÊÍ§ áÅŒÇãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 3 ËÒ¤‹ÒµÑÇá»ÃÍÕ¡¤‹ÒË¹Öè§ 
àÁ×èÍ¡íÒË¹´¤‹ÒµÑÇá»ÃÍÕ¡¤‹ÒË¹Öè§¨Ò¡
¡ÃÒ¿

 16.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

สอน

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
à¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§
µÑÇá»Ãà¾ÔèÁàµÔÁ 2 - 3 µÑÇÍÂ‹Ò§ ÃÇÁ·Ñé§
à¹Œ¹ÂíéÒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹Ç‹Ò ̈ Ǿ ·ÕèàÊŒ¹µÃ§¢Í§¡ÃÒ¿
µÑ́ ¡Ñ¹ à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
ÊÍ§µÑÇá»Ã

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¢ŒÍã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ y + x = 1
 1. x = 1 áÅÐ y = 2
 2. x = 1 áÅÐ y = -2
 3. x = -1 áÅÐ y = -2
 4. x = 2 áÅÐ y = -1
 5. x = 2 áÅÐ y = 1

ควรรู
ผูเรียน

 ÃÐ¹Òº ËÁÒÂ¶Ö§ ¾×é¹·Õè¼ÔÇáº¹áÅÐàÃÕÂº·Õèá¼‹¢ÂÒÂÍÍ¡ä»ÍÂ‹Ò§äÁ‹ÁÕ
·ÕèÊÔé¹ÊØ´ «Öè§Ê‹Ç¹¢Í§¾×é¹·Õè·ÕèàÃÒàËç¹¢Íºà¢µä´Œ Ö̈§à»š¹Ê‹Ç¹»ÃÐ¡Íº¢Í§
ÃÐ¹Òº ã¹·Õè¹Õé¨Ð¡Å‹ÒÇ¶Ö§ÃÐ¹Òº xY à·‹Ò¹Ñé¹

ข้อสอบแนว
V-NET

 ÃÐ¹Òº ËÁÒÂ¶Ö§ ¾×é¹·Õè¼ÔÇáº¹áÅÐàÃÕÂº·Õèá¼‹¢ÂÒÂÍÍ¡ä»ÍÂ‹Ò§äÁ‹ÁÕ ÃÐ¹Òº ËÁÒÂ¶Ö§ ¾×é¹·Õè¼ÔÇáº¹áÅÐàÃÕÂº·Õèá¼‹¢ÂÒÂÍÍ¡ä»ÍÂ‹Ò§äÁ‹ÁÕ ÃÐ¹Òº ËÁÒÂ¶Ö§ ¾×é¹·Õè¼ÔÇáº¹áÅÐàÃÕÂº·Õèá¼‹¢ÂÒÂÍÍ¡ä»ÍÂ‹Ò§äÁ‹ÁÕ ÃÐ¹Òº ËÁÒÂ¶Ö§ ¾×é¹·Õè¼ÔÇáº¹áÅÐàÃÕÂº·Õèá¼‹¢ÂÒÂÍÍ¡ä»ÍÂ‹Ò§äÁ‹ÁÕ ÃÐ¹Òº ËÁÒÂ¶Ö§ ¾×é¹·Õè¼ÔÇáº¹áÅÐàÃÕÂº·Õèá¼‹¢ÂÒÂÍÍ¡ä»ÍÂ‹Ò§äÁ‹ÁÕ ÃÐ¹Òº ËÁÒÂ¶Ö§ ¾×é¹·Õè¼ÔÇáº¹áÅÐàÃÕÂº·Õèá¼‹¢ÂÒÂÍÍ¡ä»ÍÂ‹Ò§äÁ‹ÁÕ ÃÐ¹Òº ËÁÒÂ¶Ö§ ¾×é¹·Õè¼ÔÇáº¹áÅÐàÃÕÂº·Õèá¼‹¢ÂÒÂÍÍ¡ä»ÍÂ‹Ò§äÁ‹ÁÕ

	 	 	 เมื่อน�ำมำเขียนกรำฟบนระนำบเดียวกัน	จะได้กรำฟที่มีลักษณะ	ดังนี้	 	 	 เมื่อน�ำมำเขียนกรำฟบนระนำบเดียวกัน	จะได้กรำฟที่มีลักษณะ	ดังนี้	 	 	 เมื่อน�ำมำเขียนกรำฟบนระนำบเดียวกัน	จะได้กรำฟที่มีลักษณะ	ดังนี้	 	 	 เมื่อน�ำมำเขียนกรำฟบนระนำบเดียวกัน	จะได้กรำฟที่มีลักษณะ	ดังนี้	 	 	 เมื่อน�ำมำเขียนกรำฟบนระนำบเดียวกัน	จะได้กรำฟที่มีลักษณะ	ดังนี้
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 5

ก�าหนดสมการ 3x - y = 3 และ 2x + y = 2

1. จงเขียนกราฟของระบบสมการที่ก�าหนดให้

2. จากกราฟ จงหาค่า y จากสมการ 3x - y = 3 เมื่อ x = 0.5

3. จากกราฟ จงหาค่า y จากสมการ 2x + y = 2 เมื่อ x = 2

วิธีท�า	 1.		ก�ำหนดให้ค่ำ	x	เปน	0,	1	และ	2	แทนค่ำในทั้งสองสมกำรเพื่อหำค่ำ	y	ซึ่งสำมำรถน�ำมำเขียน

ในตำรำงได้	ดังนี้

   3x -	y	=	3	 2x + y = 2

x 0 1 2 x 0 1 2

y -3 0 3 y 2 0 -2

	 	 	 เมื่อน�ำมำเขียนกรำฟบนระนำบเดียวกัน	จะได้กรำฟที่มีลักษณะ	ดังนี้

ตอบ

	 	 		 	จำกกรำฟ	จุดที่เส้นตรงของกรำฟตัดกันคือ	x	=	1	และ	y	=	0	หรือ	(1,	0)	เปนค�ำตอบของ

ระบบสมกำรทั้งสองสมกำร

	 	 2.		จำกกรำฟ	เม่ือ	x	=	0.5	เรำสำมำรถหำค่ำ	y	จำกสมกำร	3x	-	y	=	3	ได้โดยพจิำรณำจำกกรำฟ

ทีแ่กนนอนท่ี	x	=	0.5	จำกนัน้ลำกเส้นปะขนำนกบัแกนตัง้ไปสมัผสักบักรำฟเส้นตรง	3x	-	y	=	3

เมื่อเส้นปะสัมผัสกับกรำฟเส้นตรงแล้ว	ให้ลำกเส้นปะเข้ำหำแกนตั้ง	จะได้ค่ำ	y	เท่ำกับ	-1.5

	 	 3.		จำกกรำฟ	เมือ่	x	=	2	เรำสำมำรถหำค่ำ	y	จำกสมกำร	2x	+	y	=	2	ได้โดยพจิำรณำจำกกรำฟที่

แกนนอนท่ี	x	=	2	จำกนัน้ลำกเส้นปะขนำนกบัแกนตัง้ไปสมัผสักับกรำฟเส้นตรง	2x	+	y	=	2	เมือ่

เส้นปะสัมผัสกับกรำฟเส้นตรงแล้ว	ให้ลำกเส้นปะเข้ำหำแกนตั้ง	จะได้ค่ำ	y	เท่ำกับ	-2

4

3

2

1

0

-1

-2

-3

-4

y

x

(0, -3)

(1, 0)

3x - y = 3
2x + y = 2

(2, -2)

(0, 2)

(2, 3)

 0.5 1 1.5 2 2.5
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 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÃŒÒ§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã áÅŒÇËÒ¤íÒµÍº¢Í§
ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¹Ñé¹ â´ÂãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃà¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

 17.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹
ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 4 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 
¨Ò¡¹Ñé¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÑ§à¡µà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃà¢ÕÂ¹
¡ÃÒ¿¢Í§ÊÁ¡ÒÃ·Ñé§ 2 ÊÁ¡ÒÃÇ‹ÒÁÕ¤íÒµÍº
·Õè̈ Ǿ µÑ́ àÊŒ¹µÃ§·Ñé§ÊÍ§ áÅÐËÒ¤‹ÒµÑÇá»Ã
ÍÕ¡¤ ‹ÒË¹Öè§¶ ŒÒ¡íÒË¹´¤‹ÒµÑÇá»ÃÍÕ¡
¤‹ÒË¹Öè§

 18.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ 2 ÊÁ¡ÒÃ ̈ Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á
¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 1 ËÒ¤‹Ò
µÑÇá»Ã·Ñé§ 2 ÊÁ¡ÒÃ ËÅÑ§¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 2 à¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿ ̈ Ò¡¡ÒÃËÒ¤‹Ò
µÑÇá»Ã¢Í§ÊÁ¡ÒÃ·Ñé§ 2 ÊÁ¡ÒÃ áÅÐ
ºÍ¡¨Ø´µÑ´¢Í§àÊŒ¹µÃ§·Ñé§ÊÍ§ áÅŒÇãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 3 ËÒ¤‹ÒµÑÇá»ÃÍÕ¡¤‹ÒË¹Öè§
àÁ×èÍ¡íÒË¹´¤‹ÒµÑÇá»ÃÍÕ¡¤‹ÒË¹Öè§¨Ò¡¡ÃÒ¿

 19.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 
 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÃÐººÊÁ¡ÒÃ y + x = 1 áÅÐ -y + x = 3
    ¡íÒË¹´ãËŒ¤‹Ò x à»š¹ 0, 1 áÅÐ 2 á·¹¤‹Òã¹·Ñé§ÊÍ§ÊÁ¡ÒÃ

à¾×èÍËÒ¤‹Ò y «Öè§ÊÒÁÒÃ¶¹íÒÁÒà¢ÕÂ¹ã¹µÒÃÒ§ä´Œ ´Ñ§¹Õé
y + x = 1 -y + x = 3

x 0 1 2 x 0 1 2

y 1 0 -1 y -3 -2 -1

 àÁ×èÍ¹íÒ¤‹Ò·Õèä Œ̈́ Ò¡µÒÃÒ§ä»¾ÅÍµ¡ÃÒ¿ ̈ ÐàËç¹ä Œ́Ç‹Ò¨Ǿ µÑ́ ¤×Í (2, -1)
 ́ Ñ§¹Ñé¹ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¹Õé¤×Í x = 2 áÅÐ y = -1

µÍº¢ŒÍ 4.

 á¡¹¹Í¹ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº xY ã¹·Õè¹Õé¡Å‹ÒÇ¶Ö§á¡¹ x
 á¡¹µÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº xY ã¹·Õè¹Õé¡Å‹ÒÇ¶Ö§á¡¹ Y

 »˜¨¨ØºÑ¹ÍÒªÕ¾à¡ÉµÃ¡Ãä´Œ¹ŒÍÁ¹íÒËÅÑ¡»ÃÑªÞÒàÈÃÉ°¡Ô¨¾Íà¾ÕÂ§
¢Í§¾ÃÐºÒ·ÊÁà´ç̈ ¾ÃÐà Œ̈ÒÍÂÙ‹ËÑÇÁÒãªŒã¹¡ÒÃÇÒ§á¼¹¡ÒÃàÅÕéÂ§ÊÑµÇ� áÅÐ
¡ÒÃ»ÅÙ¡¾×ª¼Ñ¡·Ò§à¡ÉµÃ «Öè§ãªŒ¤Çº¤Ù‹¡Ñº¡ÒÃÇÒ§á¼¹·Ò§¤³ÔµÈÒÊµÃ�
â´ÂãªŒÃÐººÊÁ¡ÒÃ à¾×èÍãËŒ¾ÍÍÂÙ‹ ¾Í¡Ô¹ áÅÐàÅÕéÂ§µ¹àÍ§ä´Œ

ควรรู
ผูเรียน

 á¡¹¹Í¹ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº  á¡¹¹Í¹ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº  á¡¹¹Í¹ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº  á¡¹¹Í¹ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº  á¡¹¹Í¹ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº 
 á¡¹µÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº  á¡¹µÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº  á¡¹µÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº  á¡¹µÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº  á¡¹µÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº  á¡¹µÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº  á¡¹µÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº  á¡¹µÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº  á¡¹µÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ á¡¹º¹ÃÐ¹Òº 

ทีแ่กนนอนท่ี	ทีแ่กนนอนท่ี	ทีแ่กนนอนท่ี	ทีแ่กนนอนท่ี	ทีแ่กนนอนท่ี	ทีแ่กนนอนท่ี	ทีแ่กนนอนท่ี	 	=	0.5	จำกนัน้ลำกเส้นปะขนำนกบัแกนตัง้ไปสมัผสักบักรำฟเส้นตรง	3	=	0.5	จำกนัน้ลำกเส้นปะขนำนกบัแกนตัง้ไปสมัผสักบักรำฟเส้นตรง	3	=	0.5	จำกนัน้ลำกเส้นปะขนำนกบัแกนตัง้ไปสมัผสักบักรำฟเส้นตรง	3	=	0.5	จำกนัน้ลำกเส้นปะขนำนกบัแกนตัง้ไปสมัผสักบักรำฟเส้นตรง	3	=	0.5	จำกนัน้ลำกเส้นปะขนำนกบัแกนตัง้ไปสมัผสักบักรำฟเส้นตรง	3	=	0.5	จำกนัน้ลำกเส้นปะขนำนกบัแกนตัง้ไปสมัผสักบักรำฟเส้นตรง	3	=	0.5	จำกนัน้ลำกเส้นปะขนำนกบัแกนตัง้ไปสมัผสักบักรำฟเส้นตรง	3	=	0.5	จำกนัน้ลำกเส้นปะขนำนกบัแกนตัง้ไปสมัผสักบักรำฟเส้นตรง	3

พอเพียงพอเพียง

เศรษฐกิจ
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 1. จงหำค่ำของ	2x	-	5y	เมื่อก�ำหนดค่ำ	(x,	y)	มำให้	แล้วเติมค�ำตอบลงในตำรำง

ข้อที่ (x, y) ค่าของ 2x - 5y
คู่อันดับที่ก�าหนดให้เปนค�าตอบของ

สมการ 2x - 5y = 1 หรือไม่

ตัวอยาง (0,	2) 2(0)	-	5(2)	=	-10 ไม่เปน	(เพรำะ	-10	≠	1)

1) (3,	1)

2) (6,	0)  

3) (23,	9)

4) (7,	6)

5) (8,	3)

 2.  จงหำค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนเต็มของสมกำร	5x	-	4y	=	1	มำ	5	ค�ำตอบ

  ...........................................................................................................................................................................................................

  ...........................................................................................................................................................................................................

  ...........................................................................................................................................................................................................

  ...........................................................................................................................................................................................................

  ...........................................................................................................................................................................................................

  ...........................................................................................................................................................................................................

  ...........................................................................................................................................................................................................

  ...........................................................................................................................................................................................................

  ...........................................................................................................................................................................................................

  ...........................................................................................................................................................................................................

  ...........................................................................................................................................................................................................

  ...........................................................................................................................................................................................................

  ...........................................................................................................................................................................................................

 1.

 2.  

ค�ำช้ีแจง  ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าในแต่ละข้อต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 2.1

	 2(3)	-	5(1)	 =	1	 เป็น

	 2(6)	-	5(0)	 =	12	 ไม่เป็น	(เพรำะ	12	≠ 1)

	 2(23)	-	5(9)	 =	1	 เป็น

	 2(7)	-	5(6)	 =	16	 ไม่เป็น	(เพรำะ	-16	≠ 1)

	 2(8)	-	5(3)	 =	1	 เป็น

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 5x - 4y = 1

	 ถ้ำ	 y	 =	 1	 จะได้	 x	 =	 1	 ซึง่สอดคล้องกบัสมกำร	 5x - 4y = 1

	 ถ้ำ	 y	 =	 6	 จะได้	 x	 =	 5	 ซึง่สอดคล้องกบัสมกำร	 5x - 4y = 1

	 ถ้ำ	 y	 =	 11	 จะได้	 x	 =	 9	 ซึง่สอดคล้องกบัสมกำร	 5x - 4y = 1

	 ถ้ำ	 y	 =	 16	 จะได้	 x	 =	 13	 ซึง่สอดคล้องกบัสมกำร	 5x - 4y = 1

	 ถ้ำ	 y	 =	 21	 จะได้	 x	 =	 17	 ซึง่สอดคล้องกบัสมกำร	 5x - 4y = 1

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คอื	(1, 1), (5, 6), (9, 11), (13,	11)	และ	(17, 21) 
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 ¡‹Í¹·Õè¨ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
·Õè 2.1 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹
·º·Ç¹à¹×éÍËÒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã
áÅÐÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊ Œ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã
ÍÕ¡¤ÃÑé§ÍÂ‹Ò§ÃÍº¤Íº à¾×èÍÊÃŒÒ§¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÒÁÒÃ¶·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ´ŒÇÂ
µ¹àÍ§ä´ŒÍÂ‹Ò§¶Ù¡µŒÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 20.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 2.1 
¢ŒÍ 1 áÅÐ ¢ŒÍ 2 ¨Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹
ÍÍ¡ÁÒà©ÅÂº¹¡ÃÐ´Ò¹·ÕÅÐ¢ŒÍ â´Â
¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

¨§ËÒ¤‹Ò y ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ y = 8x + 12 àÁ×èÍ x = 25
 1. 212 2. 278
 3. 316 4. 342
 5. 405

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ  y = 8x + 12
   á·¹¤‹Ò y = 8(25) + 12  =  212
   ´Ñ§¹Ñé¹ y ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº 25

µÍº¢ŒÍ 1.
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 3.  จงสร้ำงตำรำงคู่อันดับและเขียนกรำฟจำกระบบสมกำรที่ก�ำหนดให้

    2x	-	3y	 =	14	 	(1)

    3x + 2y = 8 	(2)

...........................................................................................................................................................................................................
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...........................................................................................................................................................................................................

 3.  

	 จำกกรำฟ	 แต่ละจดุบนกรำฟเป็นค�ำตอบของสมกำร	 พบว่ำทัง้สองสมกำรมหีลำยค�ำตอบและ

จะเหน็ได้ว่ำ	(4,	-2)	เป็นค�ำตอบของทัง้สองสมกำรและเป็นจดุตดัของเส้นตรงทัง้สอง	กล่ำวคอื	เมือ่น�ำ

ระบบสมกำรเชงิเส้นสองตวัแปรมำเขยีนกรำฟ	จดุทีเ่ส้นตรงทัง้สองตดักนัจะเป็นค�ำตอบของระบบสมกำร

เชงิเส้นสองตวัแปร

6

4

2

0

-2

-4

-6

y

x

(1, -4)

(4, -2)

(2, 1)

(0, 4)

(7, 0)

2x - 3y = 14

3x + 2y = 8

 2 4 6 8 10

วธิที�ำ	 2x - 3y = 14 3x + 2y = 8

x 1 4 7 x 0 2 4

y -4 -2 0 y 4 1 -2

	 	เมือ่น�ำมำเขยีนกรำฟบนระนำบเดียวกัน	จะได้กรำฟทีม่ลีกัษณะ	ดงันี้
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 21.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 2.1 
¢ŒÍ 3 ¨Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒà©ÅÂ
º¹¡ÃÐ´Ò¹·ÕÅÐ¢ŒÍ â´Â¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹
¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

 22.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»ÃÙ»áºº
·ÑèÇä»¢Í§ÊÁ¡ÒÃáÅÐÃÐººÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã¨Ò¡¡ÒÃà¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿ãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹·íÒ 1 - 2 µÑÇÍÂ‹Ò§â´ÂãªŒÇÔ¸Õ
¶ÒÁ - µÍº¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§à»�́ âÍ¡ÒÊ
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹«Ñ¡¶ÒÁËÒ¡ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂµ‹Ò§æ à¾×èÍ
à»š¹¡ÒÃàÊÃÔÁÊÃŒÒ§¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ¡ÒÃ¹íÒ¤ÇÒÁÃÙŒà¡ÕèÂÇ¡ÑºÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»ÃÁÒãªŒã¹§Ò¹
ÍÒªÕ¾µ‹Ò§æ àª‹¹ ¾‹Í¤ŒÒ áÁ‹¤ŒÒãªŒÇÒ§á¼¹¡ÒÃ¹íÒÊÔ¹¤ŒÒÁÒ¨íÒË¹‹ÒÂà¾×èÍ
ãËŒä´Œ¡íÒäÃ ¡ÒÃÇÒ§á¼¹¡ÒÃàÅÕéÂ§ÊÑµÇ�ã¹¿ÒÃ�Á à»š¹µŒ¹

อาชีพ
บูรณาการ

 1.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áº‹§¡ÅØ‹Á ¡ÅØ‹ÁÅÐ 4 ¤¹ áÅŒÇãËŒáµ‹ÅÐ¡ÅØ‹Á
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹¤Œ¹ËÒâ¨·Â�¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã 
¨íÒ¹Ç¹ 3 ¢ŒÍ ¨Ò¡ÍÔ¹à·ÍÃ�à¹çµáÅÐáËÅ‹§àÃÕÂ¹ÃÙŒÍ×è¹æ

 2.  áÊ´§ÇÔ¸Õ¤Ô´¢Í§â¨·Â�·ÕèËÒÁÒä´Œ â´Âà¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿ áÅŒÇ
¹íÒ¢ŒÍÁÙÅ·Ñé§ËÁ´ÁÒ¨Ñ´·íÒà»š¹ PowerPoint â´Â¡ÃÒ¿
¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÒÁÒÃ¶ÊÃŒÒ§ä´Œ¨Ò¡â»Ãá¡ÃÁ Microsoft Excel 
áÅŒÇ¹íÒàÊ¹ÍË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

ทักษะ

ศตวรรษท่ี 21

 1.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áº‹§¡ÅØ‹Á ¡ÅØ‹ÁÅÐ 4 ¤¹ áÅŒÇãËŒáµ‹ÅÐ¡ÅØ‹Á

ทักษะทักษะ

ศตวรรษท

สรปุ

 สรปุ Wrap-up
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.2 การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร
	 กำรแก้ระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร	 (Solving	 Linear	 Equation	 System	 with	 Two	

Voriables)	 มีหลำกหลำยวิธี	 แต่ที่นิยมใช้ในกำรหำค�ำตอบของระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร

มี	2	วิธี	คือ	วิธีกำรแทนค่ำและวิธีขจัดตัวแปร

	 1)	กำรแก้ระบบสมกำรเชงิเส้นสองตวัแปรโดยวธิกีำรแทนค่ำ	มวีธิดี�ำเนนิกำรหำค�ำตอบของ

ระบบสมกำร	ดังต่อไปนี้

	 	 1.	 จัดรูปตัวแปรของสมกำรใดสมกำรหนึ่ง	 โดยจัดรูปให้ตัวแปร	 x	 อยู่ในรูปของตัวแปร	

หรือจัดรูปให้ตัวแปร	y	อยู่ในรูปของตัวแปร	x	โดยเลือกสมกำรที่จัดรูปแบบง่ำยที่สุด

	 	 2.	 น�ำตัวแปร	x	หรือตัวแปร	y	ที่ท�ำกำรจัดรูปแล้ว	ไปแทนค่ำในสมกำรที่เหลือ	ซึ่งจะ

ท�ำให้สมกำรนั้นเปนสมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียว

	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร

	 	 4.	 น�ำค่ำของตัวแปรที่ได้ในข้อ	3.	ไปแทนค่ำในสมกำรเพื่อหำค่ำของตัวแปรที่เหลือ

ตัวอยำงที่ 6

จงหาค�าตอบของระบบสมการ x - 2y = 9 และ 4x - 3y = 6

วิธีท�า	 ให้	 x -	2y	 =	 9		 	(1)

	 	 และ	 4x	-	3y	 =	 6		 	(2)

	 	 จำกสมกำร	(1)	เขียน	x	ในรูปของ	y

	 	 จะได้	 x = 2y + 9 	(3)

	 	 แทนค่ำ	x ที่ได้ในสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

	 	 	 4(2y	+	9)	-	3y	 =	 6

	 	 	 8y	+	36	-	3y	 =	 6

	 	 	 5y	+	36	 =	 6

	 	 	 5y	 =	 -30

	 	 	 y	 =	 -6

	 	 แทนค่ำ	y	=	-6	ในสมกำร	(3)	จะได้ว่ำ

   x	 =	 2(-6)	+	9

   x	 =	 -12	+	9

   x	 =	 -3

	 	 ดังนั้น		 ค�ำตอบของระบบสมกำรคือ	x	=	-3	และ	y	=	-6	หรือ	(-3,	-6) ตอบ

ตรวจสอบค�ำตอบ
แทนค่ำ	x	=	-3	และ	y	=	-6	ในสมกำร	(1)

	 -3	-	2(-6)	 =	 9

	 -3	+	12	 =	 9

	 9	 =	 9	สมกำรเปนจริง

แทนค่ำ	x	=	-3	และ	y	=	-6	ในสมกำร	(2)

	 4(-3)	-	3(-6)	 =	 6

	 -12	+	18	 =	 6

	 6	 =	 6	สมกำรเปนจริง
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 สอน Instruction

3.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒÇÔ̧ Õ¡ÒÃ
á¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ãâ´Â
ÇÔ̧ Õ¡ÒÃá·¹¤‹Ò áÅÐÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 6 - 7 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

4.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹
àÃÕÂ¹

5.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã 1 
ÊÁ¡ÒÃº¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹
á¡ŒÊÁ¡ÒÃà¾×èÍËÒ¤íÒµÍº

2.  ¼Ù ŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã
à¾ÔèÁÍÕ¡ 1 ÊÁ¡ÒÃº¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅÐ«Ñ¡¶ÒÁ
¼ÙŒàÃÕÂ¹ ´Ñ§¹Õé 
•  àÃÒ¨ÐËÒ¤íÒµÍº¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ·Ñé§ÊÍ§ä´Œ
ÍÂ‹Ò§äÃ

  á¹ÇµÍº

   ËÒ¤íÒµÍºä´Œâ´Â¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§

àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã Œ́ÇÂÇÔ̧ Õá·¹¤‹ÒáÅÐÇÔ̧ Õ¢¨Ñ́

µÑÇá»Ã

สอน

ÃÐººÊÁ¡ÒÃã¹¢ŒÍã´ÁÕ¤íÒµÍºà·‹Ò¡Ñº (2, 1)
 1. 5x + 12 = 6y áÅÐ 10x + 8y = 56
 2. 5x - 12 = 6y áÅÐ 10x - 8y = 56
 3. 2x - 3y = 1 áÅÐ x - 4y = 6
 4. 2x - 3y = 1 áÅÐ x + 4y = 6
 5. 2x + 3y = 1 áÅÐ x + 4y = 6

 นาํ Warm-up

นาํ

 ¤ÇÒÁÃÙŒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã à»š¹·Ñ¡ÉÐ
¤ÇÒÁÃÙŒ·Õè¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃ»ÃÐ¡ÍºÍÒªÕ¾ä Œ́ËÅÒÂÍÒªÕ¾ àª‹¹ ÍÒªÕ¾à¡ÕèÂÇ¡Ñº
·Ò§ Œ́Ò¹ÇÔÈÇ¡ÃÃÁ ÍÒªÕ¾à¡ÕèÂÇ¡ÑºÂÒ¹Â¹µ� ÍÒªÕ¾à¡ÕèÂÇ¡Ñº¸ØÃ¡Ô̈ »ÃÐ¡Ñ¹ÀÑÂ 
ÍÒªÕ¾à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃà§Ô¹áÅÐ¡ÒÃºÑÞªÕ à»š¹µŒ¹

Skills
Vocational

ควรรู
ผูเรียน

 ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§ 
ÊÁ¡ÒÃ·ÕèÁÕµÑÇá»ÃËÃ×ÍµÑÇ·ÕèäÁ‹·ÃÒº¤‹Ò
à¾ÕÂ§Ë¹Öè§µÑÇ áÅÐàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§¢Í§µÑÇá»Ã
ËÃ×ÍµÑÇ·ÕèäÁ‹·ÃÒº¤‹Ò¹Ñé¹¨ÐµŒÍ§ÁÕ¤‹Òà»š¹ 
1 à·‹Ò¹Ñé¹

 ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§  ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ËÁÒÂ¶Ö§ 

	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 7

จงหาค�าตอบของระบบสมการ 

3x + 4y = 16 และ 9x + 7y = 13

วิธีท�า	 ให้	 3x +	4y	 =	 16		 	(1)

	 	 และ	 9x	+	7y	 =	 13		 	(2)

	 	 จำกสมกำร	(1)	เขียน	x	ในรูปของ	y

	 	 จะได้	 x = 16	-	4y
3

 	(3)

	 	 แทนค่ำ	x ที่ได้ในสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

	 	 	 9(16	-	4y
3

)	+	7y	 =	 13

	 	 	 3(16	-	4y)	+	7y	 =	 13

	 	 	3(16)	-	(4y)(3)	+	7y	 =	 13

	 	 	 48	-	12y	+	7y	 =	 13

	 	 	 48	-	5y	 =	 13

	 	 	 -5y	 =	 13	-	48

	 	 	 -5y	 =	 -35

	 	 	 -y	 =	 -	35
5

	 	 	 -y	 =	 -7

	 	 	 y	 =	 7

	 	 แทนค่ำ	y	=	7	ในสมกำร	(3)	จะได้ว่ำ

   x = 16	-	4(7)
3

   x = 16	-	28
3

   x = -12
3

   x	 =	 -4

	 	 ดังนั้น		 ค�ำตอบของระบบสมกำรคือ	x	=	-4	และ	y	=	7	หรือ	(-4,	7) ตอบ

ตรวจสอบค�ำตอบ
แทนค่ำ	x	=	-4	และ	y	=	7	ในสมกำร	(1)

	 3(-4)	+	4(7)	 =	 16

	 -12	+	28	 =	 16

	 16	 =	 16	สมกำรเปนจริง

แทนค่ำ	x	=	-4	และ	y	=	7	ในสมกำร	(2)

	 9(-4)	+	7(7)	 =	 13

	 -36	+	49	 =	 13

	 13	 =	 13	สมกำรเปนจริง
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6.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù‹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§â¨·Â�
·ÕèÁÕÅÑ¡É³ÐµÒÁµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 6 - 7 Å§ã¹
¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒáµ‹ÅÐ¤Ù‹ª‹ÇÂ¡Ñ¹
áÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃµÒÁâ¨·Â�
·ÕèÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§

7.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤Ù‹ ÍÍ¡ÁÒ
¹íÒàÊ¹Í¼Å§Ò¹Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

8.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ¤ÇÒÁÃÙŒà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
á¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ãâ´Â
ÇÔ̧ Õ¡ÒÃá·¹¤‹Ò à¾×èÍª‹ÇÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒ
¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ÁÒ¡¢Öé¹

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã
à¾ÔèÁàµÔÁ 1 - 2 µÑÇÍÂ‹Ò§ áÅŒÇÊÒ¸ÔµÇÔ¸Õ¡ÒÃ
á¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃâ´ÂãªŒÇÔ̧ Õ¡ÒÃá·¹¤‹ÒÍÂ‹Ò§
à»š¹¢Ñé¹µÍ¹â´ÂÅÐàÍÕÂ´ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä Œ́ÁÕ
¤ÇÒÁÃÙŒ ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ÁÒ¡¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ á·¹¤‹Ò x = 2 áÅÐ y = 1 ã¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃ·Ø¡æ µÑÇàÅ×Í¡
  «Öè§µÑÇàÅ×Í¡¢ŒÍ 4. àÁ×èÍá·¹¤‹ÒáÅŒÇ¨Ð·íÒãËŒÊÁ¡ÒÃã¹ÃÐºº
ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ ¹Ñè¹¤×Í

    2x - 3y = 1 x + 4y = 6
  2(2) - 3(1) = 1 2 + 4(1) = 6
    1 = 1 ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ 6 = 6 ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§

µÍº¢ŒÍ 4.

 สอน Instruction

สอน

 ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ
ÊÁ¡ÒÃ·Ñé§ÊÍ§ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§

ควรรู
ผูเรียน

 ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤‹Òã´æ ËÃ×Í¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒ

จงหาค�าตอบของระบบสมการ จงหาค�าตอบของระบบสมการ จงหาค�าตอบของระบบสมการ จงหาค�าตอบของระบบสมการ จงหาค�าตอบของระบบสมการ จงหาค�าตอบของระบบสมการ จงหาค�าตอบของระบบสมการ จงหาค�าตอบของระบบสมการ จงหาค�าตอบของระบบสมการ จงหาค�าตอบของระบบสมการ จงหาค�าตอบของระบบสมการ จงหาค�าตอบของระบบสมการ จงหาค�าตอบของระบบสมการ จงหาค�าตอบของระบบสมการ 
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

	 2)	กำรแก้ระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีขจัดตัวแปร	 มีวิธีด�ำเนินกำรหำค�ำตอบ

ดังต่อไปนี้

	 	 1.	 ท�ำสมัประสทิธิข์องตวัแปรใดตวัแปรหนึง่ให้เท่ำกนั	โดยน�ำจ�ำนวนจรงิทีไ่ม่เท่ำกบัศนูย์

คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร

	 	 2.	 น�ำสมกำรทัง้สองในข้อ	1.	มำบวกหรอืลบกนั	เพือ่ขจดัตวัแปรให้เหลอืเพยีงตวัแปรเดยีว

และอยู่ในรูปของสมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียว

	 	 3.	 แก้สมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียวที่ได้ในข้อ	2.	เพื่อหำค่ำของตัวแปร

	 	 4.	 น�ำค่ำของตัวแปรที่ได้ไปแทนค่ำเพื่อหำค่ำของตัวแปรที่เหลือ

ตัวอยำงที่ 8

ก�าหนดระบบสมการต่อไปนี้

x + y = 5 และ x - y = 3

1. จงหาค�าตอบของระบบสมการที่ก�าหนดให้

2. จงหาค่า 2x + y

 วิธีท�า	 1.	 ให้	 x + y = 5  	(1)

	 	 	 และ	 x	-	y	 =	 3		 	(2)

	 	 	 เนื่องจำกสัมประสิทธิ์ของ	x	มีค่ำเท่ำกัน

	 	 	 จึงสำมำรถขจัดตัวแปร	x	ได้

	 	 	 โดยน�ำสมกำร	(1)	-	(2)	จะได้ว่ำ

	 	 	 	 (x +	y)	-	(x	-	y)	 =	 5	-	3

    x +	y	-	x + y = 2

    2y = 2

    y = 2
2

    y = 1

	 	 	 แทนค่ำ	y	=	1	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

    x + 1 = 5

    x	 =	 5	-	1

    x = 4

	 	 	 ดังนั้น		 ค�ำตอบของระบบสมกำรคือ	x	=	4	และ	y	=	1	หรือ	(4,	1)

	 	 2.	หำค่ำ	2x	+	y	=	2(4)	+	1	=	9 ตอบ

ตรวจสอบค�ำตอบ
แทนค่ำ	x	=	4	และ	y	=	1	ในสมกำร	(1)

 4 + 1 = 5

	 5	 =	 5	สมกำรเปนจริง

แทนค่ำ	x	=	4	และ	y	=	1	ในสมกำร	(2)

	 4	-	1	 =	 3

	 3	 =	 3	สมกำรเปนจริง
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 สอน Instruction

สอน

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃ·º·Ç¹à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡Œ
ÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ãâ´ÂãªŒ
ÇÔ Õ̧¡ÒÃá·¹¤‹Ò â´ÂÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�
ÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã 2 - 3 ¢ŒÍ 
áÅŒÇãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹à¾×èÍ
µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ ÃÇÁ·Ñé§
à»�́ âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹«Ñ¡¶ÒÁËÒ¡ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂ
µ‹Ò§æ ¡‹Í¹·Õè¼ÙŒÊÍ¹¨Ð¡Å‹ÒÇ¶Ö§àÃ×èÍ§ ¡ÒÃ
á¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ãâ´ÂãªŒ
ÇÔ¸Õ¢¨Ñ´µÑÇá»Ã

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 9.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒÇÔ Õ̧
¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã
µÑÇÇÔ¸Õ¢¨Ñ´µÑÇá»Ã áÅÐÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
8 - 10 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 10.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊØ ‹Á¼Ù Œ à ÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂ
µÑÇÍÂ ‹Ò§·Õè ä´ ŒÈÖ¡ÉÒã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 11.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

¡íÒË¹´ãËŒ 5x - 10y = 165 ¶ŒÒ x = 35 ¨§ËÒ¤‹Ò y

 1. -1
 2. 1
 3. -2
 4. 2
 5. -3

ควรรู
ผูเรียน

 µÑÇá»Ã·ÕèàËÅ×Í ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Õèä Œ́¶Ù¡¢¨Ñ́ ÍÍ¡ä»¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÃÐºº
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ãâ´ÂãªŒÇÔ¸Õ¢¨Ñ´µÑÇá»Ã
 ÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§·Õèà»š¹¤‹Ò¤§µÑÇ «Öè§¤Ù³
¡ÑºµÑÇá»ÃËÃ×ÍµÑÇ·ÕèäÁ‹·ÃÒº¤‹Ò

 µÑÇá»Ã·ÕèàËÅ×Í ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Õèä Œ́¶Ù¡¢¨Ñ́ ÍÍ¡ä»¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÃÐºº µÑÇá»Ã·ÕèàËÅ×Í ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Õèä Œ́¶Ù¡¢¨Ñ́ ÍÍ¡ä»¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÃÐºº µÑÇá»Ã·ÕèàËÅ×Í ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Õèä Œ́¶Ù¡¢¨Ñ́ ÍÍ¡ä»¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÃÐºº µÑÇá»Ã·ÕèàËÅ×Í ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Õèä Œ́¶Ù¡¢¨Ñ́ ÍÍ¡ä»¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÃÐºº µÑÇá»Ã·ÕèàËÅ×Í ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Õèä Œ́¶Ù¡¢¨Ñ́ ÍÍ¡ä»¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÃÐºº µÑÇá»Ã·ÕèàËÅ×Í ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Õèä Œ́¶Ù¡¢¨Ñ́ ÍÍ¡ä»¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÃÐºº µÑÇá»Ã·ÕèàËÅ×Í ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Õèä Œ́¶Ù¡¢¨Ñ́ ÍÍ¡ä»¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÃÐºº µÑÇá»Ã·ÕèàËÅ×Í ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Õèä Œ́¶Ù¡¢¨Ñ́ ÍÍ¡ä»¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÃÐºº µÑÇá»Ã·ÕèàËÅ×Í ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Õèä Œ́¶Ù¡¢¨Ñ́ ÍÍ¡ä»¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÃÐºº µÑÇá»Ã·ÕèàËÅ×Í ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Õèä Œ́¶Ù¡¢¨Ñ́ ÍÍ¡ä»¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÃÐºº

 ÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§·Õèà»š¹¤‹Ò¤§µÑÇ «Öè§¤Ù³ ÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§·Õèà»š¹¤‹Ò¤§µÑÇ «Öè§¤Ù³ ÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§·Õèà»š¹¤‹Ò¤§µÑÇ «Öè§¤Ù³ ÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§·Õèà»š¹¤‹Ò¤§µÑÇ «Öè§¤Ù³ ÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§·Õèà»š¹¤‹Ò¤§µÑÇ «Öè§¤Ù³ ÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§·Õèà»š¹¤‹Ò¤§µÑÇ «Öè§¤Ù³ ÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§·Õèà»š¹¤‹Ò¤§µÑÇ «Öè§¤Ù³ ÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§·Õèà»š¹¤‹Ò¤§µÑÇ «Öè§¤Ù³ ÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§·Õèà»š¹¤‹Ò¤§µÑÇ «Öè§¤Ù³ ÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§·Õèà»š¹¤‹Ò¤§µÑÇ «Öè§¤Ù³

	 	 4.	 น�ำค่ำของตัวแปรที่ได้ไปแทนค่ำเพื่อหำค่ำของตัวแปรที่เหลือ	 	 4.	 น�ำค่ำของตัวแปรที่ได้ไปแทนค่ำเพื่อหำค่ำของตัวแปรที่เหลือ	 	 4.	 น�ำค่ำของตัวแปรที่ได้ไปแทนค่ำเพื่อหำค่ำของตัวแปรที่เหลือ	 	 4.	 น�ำค่ำของตัวแปรที่ได้ไปแทนค่ำเพื่อหำค่ำของตัวแปรที่เหลือ	 	 4.	 น�ำค่ำของตัวแปรที่ได้ไปแทนค่ำเพื่อหำค่ำของตัวแปรที่เหลือ	 	 4.	 น�ำค่ำของตัวแปรที่ได้ไปแทนค่ำเพื่อหำค่ำของตัวแปรที่เหลือ	 	 4.	 น�ำค่ำของตัวแปรที่ได้ไปแทนค่ำเพื่อหำค่ำของตัวแปรที่เหลือ

	 	 	 เนื่องจำกสัมประสิทธิ์ของ		 	 	 เนื่องจำกสัมประสิทธิ์ของ		 	 	 เนื่องจำกสัมประสิทธิ์ของ		 	 	 เนื่องจำกสัมประสิทธิ์ของ		 	 	 เนื่องจำกสัมประสิทธิ์ของ		 	 	 เนื่องจำกสัมประสิทธิ์ของ		 	 	 เนื่องจำกสัมประสิทธิ์ของ		 	 	 เนื่องจำกสัมประสิทธิ์ของ		 	 	 เนื่องจำกสัมประสิทธิ์ของ		 	 	 เนื่องจำกสัมประสิทธิ์ของ	

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 9

จงหาค�าตอบของระบบสมการ 
1
2
x + 1

2
y = 43 และ 3x - 2y = 23

วิธีท�า	 ให้	 1
2
x + 1

2
y = 43  	(1)

	 	 และ	 3x	-	2y	 =	 23		 	(2)

	 	 เนื่องจำกสัมประสิทธิ์ของ	y	มีค่ำไม่เท่ำกัน

	 	 จึงต้องท�ำให้สัมประสิทธิ์ของ	y	มีค่ำเท่ำกัน

	 	 น�ำ	4	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

	 	 	 4(1
2
x + 1

2
y)	 =	 4(43)

   2x +	2y	 =	 172	 	(3)

	 	 น�ำสมกำร	(2)	+	(3)	จะได้ว่ำ

	 	 	(3x	-	2y)	+	(2x	+	2y)	 =	 23	+	172

   3x	-	2y	+	2x + 2y = 195

   5x = 195

   x = 195
5

   x = 39

	 	 แทนค่ำ	x	=	39	ในสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

	 	 	 3(39)	-	2y	 =	 23

	 	 	 117	-	2y	 =	 23

	 	 	 -2y	 =	 23	-	117

	 	 	 -2y	 =	 -94

	 	 	 -y	 =	 -94
2

	 	 	 -y	 =	 -47

	 	 	 y	 =	 47

	 	 ดังนั้น		 ค�ำตอบของระบบสมกำรคือ	x	=	39	และ	y	=	47	หรือ	(39,	47) ตอบ

ตรวจสอบค�ำตอบ
แทนค่ำ	x	=	39	และ	y	=	47	ในสมกำร	(1)

 1
2
 (39)	+	1

2
 (47)	 =	 43

 19.5 + 23.5 = 43

	 43	 =	 43	สมกำรเปนจริง

แทนค่ำ	x	=	39	และ	y	=	47	ในสมกำร	(2)

	 3(39)	-	2(47)	 =	 23

	 117	-	94	 =	 23

	 23	 =	 23	สมกำรเปนจริง
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 12.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�·ÕèÁÕÅÑ¡É³ÐµÒÁµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 8 - 10 
Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒáµ‹ÅÐ¤Ù‹
ª‹ÇÂ¡Ñ¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃ
µÒÁâ¨·Â�·ÕèÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§ àÊÃç̈ áÅŒÇ¹íÒÊ‹§
¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 13.  ¼ÙŒÊÍ¹Ê‹ØÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤Ù‹ ÍÍ¡ÁÒ
¹íÒàÊ¹Í¼Å§Ò¹Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 14.  ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂ¤ÇÒÁÃÙŒà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã
â´ÂÇÔ¸Õ¢¨Ñ´µÑÇá»Ã à¾×èÍª‹ÇÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ
¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ÁÒ¡¢Öé¹

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¡ÅØ‹Á ÊÃŒÒ§
â¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡ÑºÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§
µÑÇá»Ã ¾ÃŒÍÁáÊ´§ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ¤íÒµÍº
¡ÅØ‹ÁÅÐ 5 ¢ŒÍ Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 áÅŒÇ
¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ áÅÐ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃàÅ×Í¡
¡Å‹ØÁ·ÕèÊÃŒÒ§â¨·Â�áÅÐáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ·ÕèÊÁºÙÃ³�
¶Ù¡µ ŒÍ§ÍÍ¡ÁÒ¹íÒàÊ¹ÍË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 
¾ÃŒÍÁ¡Å‹ÒÇªÁàªÂáÅÐÍ¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ 5x - 10y = 165

   á·¹¤‹Ò x = 35 ¨Ðä´Œ 5(35) - 10y = 165

    175 - 10y = 165

    175 - 165 = 10y

    10 = 10y

    1 = y

   ´Ñ§¹Ñé¹ y ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº 1

µÍº¢ŒÍ 2.

 สอน Instruction

สอน
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 10

จงหาค�าตอบของระบบสมการ 

2x - 5y = 1 และ 7x + 3y = 24

วิธีท�า	 ให้	 2x -	5y	 =	 1		 	(1)

	 	 และ	 7x + 3y = 24  	(2)

	 	 เนื่องจำกสัมประสิทธิ์ของ	x	มีค่ำไม่เท่ำกัน

	 	 จึงต้องท�ำให้สัมประสิทธิ์ของ	x	มีค่ำเท่ำกัน

	 	 โดยหำ	ค.ร.น.	ของ	2	และ	7	คือ	14

	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

	 	 	 7(2x	-	5y)	 =	 1(7)

   14x -	35y	 =	 7	 	(3)

	 	 น�ำ	2	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

	 	 	 2(7x	+	3y)	 =	 24(2)

   14x +	6y	 =	 48	 	(4)

	 	 น�ำสมกำร	(4)	-	(3)	จะได้ว่ำ

	 	 	(14x	+	6y)	-	(14x	-	35y)	 =	 48	-	7

   14x	+	6y	-	14x + 35y = 41

   41y = 41

   y = 41
41

   y = 1

	 	 แทนค่ำ	y	=	1	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

   2x	-	5(1)	 =	 1

   2x	-	5	 =	 1

   2x = 1 + 5

   2x	 = 	6

   2x = 6
2

   x = 3

	 	 ดังนั้น		 ค�ำตอบของระบบสมกำรคือ	x	=	3	และ	y	=	1	หรือ	(3,	1) ตอบ

ตรวจสอบค�ำตอบ
แทนค่ำ	x	=	3	และ	y	=	1	ในสมกำร	(1)

	 2(3)	-	5(1)	 =	 1

	 6	-	5	 =	 1

	 1	 =	 1	สมกำรเปนจริง

แทนค่ำ	x	=	3	และ	y	=	1	ในสมกำร	(2)

	 7(3)	+	3(1)	 =	 24

 21 + 3 = 24

	 24	 =	 24	สมกำรเปนจริง
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 สอน Instruction

สอน

 15.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã 3 ¢ŒÍ 
à¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹

 16.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ
·íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»ÃË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 17.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô̈ ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§
ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§à¡ÕèÂÇ¡ÑºÃÐºº
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ãà¾ÔèÁàµÔÁ 2 - 3 
µÑÇÍÂ‹Ò§ º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒÍÂ‹Ò§ÅÐàÍÕÂ´ ¾ÃŒÍÁãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§ÇÔ¸Õ¤Ô´áÅÐ¤íÒµÍº·ÕèËÒä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ควรรู
ผูเรียน

 ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§
·ÕèÁÒ¨Ò¡¤ÇÒÁµŒÍ§¡ÒÃ·Õè¨Ð¢¨Ñ´µÑÇá»Ãã¹ÊÁ¡ÒÃË¹Öè§æ ÍÍ¡ä» â´Â·Õè
¨ÐµŒÍ§¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹¹Ñé¹¤Ù³·Ñé§·Ò§´ŒÒ¹«ŒÒÂáÅÐ·Ò§´ŒÒ¹¢ÇÒ¢Í§
à¤Ã×èÍ§ËÁÒÂà·‹Ò¡Ñº

 ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ ¤Ù³·Ñé§ÊÍ§¢ŒÒ§¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¹íÒ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§

	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 	 น�ำ	7	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

¤íÒµÍºã¹¢ŒÍã´àÁ×èÍá·¹¤‹Òã¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã
áÅŒÇ¨Ð·íÒãËŒÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§
  2x - 6 = -y (1)
  3x - 4 = -4y (2)

 1. x = -2 áÅÐ y = 4
 2. x = 2 áÅÐ y = 4
 3. x = 4 áÅÐ y = -2
 4. x = -4 áÅ y = -2
 5. x = 4 áÅÐ y = 2

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. จงหำค่ำ	x	และ	y	จำกระบบสมกำรต่อไปนี้	โดยวิธีกำรแทนค่ำ

	 	 1)	 x + y = 8

   x	-	y	=	2

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

	 	 2)	 x	+	7y	=	8

   3x + 2y = 5

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

 1.

ค�ำชี้แจง ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าในแต่ละข้อต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 2.2

วธิที�ำ	 ให้	 x + y = 8   (1)

	 และ	 x - y = 2   (2)

	 จำกสมกำร	(1)	เขยีน	x	ในรปูของ	y	จะได้	 x = 8 - y  (3)

	 แทนค่ำ	x	ทีไ่ด้	ในสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

  8 - y - y = 2

  8 - 2y = 2

  -2y = -6

  y = -6
-2

 = 3

	 แทนค่ำ	y	=	3	ในสมกำร	(3)	จะได้ว่ำ

  x = 8 - 3 = 5

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คือ	x	=	5	และ	y	=	3	หรอื	(5, 3) 

วธิที�ำ	 ให้	 x + 7y = 8   (1)

	 และ	 3x + 2y = 5   (2)

	 จำกสมกำร	(1)	เขยีน	x	ในรปูของ	y	จะได้	 x = 8 - 7y  (3)

	 แทนค่ำ	x	ทีไ่ด้	ในสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

  3(8 - 7y) + 2y = 5

  24 - 21y + 2y = 5

  -19y = -19

  y = -19
-19

 = 1

	 แทนค่ำ	y	=	1	ในสมกำร	(3)	จะได้ว่ำ

  x = 8 - 7(1) = 8 - 7 = 1

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คือ	x	=	1	และ	y	=	1	หรอื	(1, 1) 

53

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹·º·Ç¹
à¡ÕèÂÇ¡ÑºÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã 
â´ÂËÅÑ§¨Ò¡·º·Ç¹¨ºáÅŒÇ ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ
ÊÍº¶ÒÁ¼ÙŒàÃÕÂ¹à»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ ËÅÑ§¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃÊÒ¸Ôµ¡ÒÃáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒã¹áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
·Õè 2.2 ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ù â´ÂÍÒ¨ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹àÅ×Í¡
ÁÒ¨íÒ¹Ç¹ 1 ¢ŒÍ ¡‹Í¹·Õè̈ ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Å§Á×Í·íÒ
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ´ŒÇÂµ¹àÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 18.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
ÊÍ§µÑÇá»ÃµÒÁ·Õè â¨·Â�¡íÒË¹´¨Ò¡
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 2.2 ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà»š¹
µÑÇÍÂ‹Ò§

 19.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 2.2 

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ã¹·Õè¹ÕéÊÒÁÒÃ¶¹íÒ¤íÒµÍºã¹áµ‹ÅÐ¢ŒÍä»á·¹¤‹Òã¹ÊÁ¡ÒÃ 
  «Öè§àÁ×èÍá·¹¤‹ÒáÅŒÇ ̈ Ð·íÒãËŒÊÁ¡ÒÃ¹Ñé¹à»š¹¨ÃÔ§ ́ Ñ§ã¹µÑÇàÅ×Í¡
¢ŒÍ 3. ¹Ñè¹¤×Í

    2x - 6 = -y 3x - 4 = -4y
   2(4) - 6 = -(-2) 3(4) - 4 = -4(-2)
    2 = 2 ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ 8 = 8 ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§
   ´Ñ§¹Ñé¹  ¤íÒµÍº·Õè·íÒãËŒÊÁ¡ÒÃã¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§¤×Í 

x = 4 áÅÐ y = -2

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

	 	 3)	 x	+	y	=	36

   x	-	y	=	4

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   ................................................................................................................................................................................................

	 	 4)	 x	-	6y	=	0

   4x	-	4y	=	50

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   ................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 ให้	 x + y = 36   (1)

	 และ	 x - y = 4   (2)

	 จำกสมกำร	(1)	เขยีน	x	ในรปูของ	y	จะได้	 x = 36 - y  (3)

	 แทนค่ำ	x	ทีไ่ด้	ในสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

  36 - y - y = 4

  36 - 2y = 4

  -2y = -32

  y = -32
-2

 

   = 16

	 แทนค่ำ	y	=	16	ในสมกำร	(3)	จะได้ว่ำ

  x = 36 - 16 

   = 20

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คอื	x	=	20	และ	y	=	16	หรอื	(20, 16) 

วธิที�ำ	 ให้	 x - 6y = 0   (1)

	 และ	 4x - 4y = 50   (2)

	 จำกสมกำร	(1)	เขยีน	x	ในรปูของ	y	จะได้	 x = 6y  (3)

	 แทนค่ำ	x	ทีไ่ด้	ในสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

  4(6y) - 4y = 50

  24y - 4y = 20

  20y = 20

  y = 20
20

 

   = 1

	 แทนค่ำ	y	=	1	ในสมกำร	(3)	จะได้ว่ำ

  x = 6(1) 

   = 6

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คอื	x	=	6	และ	y	=	1	หรอื	(6, 1) 
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 20.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ¶Ö§ÇÔ̧ Õ¡ÒÃµÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº
¢Í§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã

 21.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃµÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº¢Í§
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹Ç‹Ò ¡ÒÃ
á¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ãâ´Â
ÇÔ¸Õ¡ÒÃá·¹¤‹Ò ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤ÇÃàÅ×Í¡ÊÁ¡ÒÃ·Õè
ÊÒÁÒÃ¶¨Ñ´ÃÙ»ä´Œ§‹ÒÂ áÅÐàÁ×èÍá·¹¤‹Ò¢Í§
µÑÇá»ÃáÅŒÇÊÒÁÒÃ¶ËÒ¤íÒµÍºä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¢ŒÍã´¤×Í¨Ø´µÑ´¢Í§ÊÁ¡ÒÃ 2x - 1 = 3y áÅÐ x - 6 = -4y
 1. (1, 1)
 2. (2, 1)
 3. (2, 2)
 4. (2, 4)
 5. (4, 2)

ข้อสอบแนว
V-NET

5454



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

	 	 5)	 x	+	y	=	137

x	-	y	=	73

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   ................................................................................................................................................................................................

 2.  จงหำค่ำ	x	และ	y	จำกระบบสมกำรต่อไปนี้	โดยวิธีกำรขจัดตัวแปร

	 	 1)	 x + y = 10

x	-	y	=	2

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

 2.  

วธิที�ำ	 ให้	 x + y = 137   (1)

	 และ	 x - y = 73   (2)

	 จำกสมกำร	(1)	เขยีน	x	ในรปูของ	y	จะได้	 x = 137 - y  (3)

	 แทนค่ำ	x	ทีไ่ด้	ในสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

  137 - y - y = 73

  137 - 2y = 73

  -2y = -64

  y = -64
-2

 

   = 32

	 แทนค่ำ	y	=	32	ในสมกำร	(3)	จะได้ว่ำ

  x = 137 - 32 

   = 105

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คือ	x	=	105	และ	y	=	32	หรอื	(105, 32) 

วธิที�ำ	 ให้	 x + y = 10   (1)

	 และ	 x - y = 2   (2)

	 เนือ่งจำกสมัประสทิธ์ิของ	x	มค่ีำเท่ำกัน	จงึสำมำรถขจดัตวัแปร	x	ได้

	 โดยน�ำสมกำร	(1)	-	(2)

  (x + y) - (x - y) = 10 - 2

  x + y - x + y = 8

  2y = 8

  y = 8
2
 = 4

	 แทนค่ำ	y	=	4	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

  x + 4 = 10 

  x = 10 - 4 = 6

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คือ	x	=	6	และ	y	=	4	หรอื	(6, 4) 
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 ã¹¢³Ð·Õè¼Ù ŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 
2.2 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÊÑ§à¡µ¼ÙŒàÃÕÂ¹ ËÒ¡¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂËÃ×ÍÁÕ¤íÒ¶ÒÁ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ
»˜ÞËÒàËÅ‹Ò¹Ñé¹á¡‹¼Ù ŒàÃÕÂ¹¨¹à¡Ô´¤ÇÒÁ
à¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 22.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃá¡ ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§ àÊ Œ¹
ÊÍ§µÑÇá»Ãã¹áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐº¹¡ÃÐ´Ò¹

 23.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¡ÒÃáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ¡ÒÃá¡ŒÃÐºº
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ã¹·Õè¹ÕéÊÒÁÒÃ¶¹íÒ¤íÒµÍºã¹áµ‹ÅÐ¢ŒÍä»á·¹¤‹Òã¹ÊÁ¡ÒÃ 
  «Öè§àÁ×èÍá·¹¤‹ÒáÅŒÇ ̈ Ð·íÒãËŒÊÁ¡ÒÃ¹Ñé¹à»š¹¨ÃÔ§ ́ Ñ§ã¹µÑÇàÅ×Í¡
¢ŒÍ 2. ¹Ñè¹¤×Í

   2(2) - 1 = 3(1) 2 - 6 = -4(1)
   3 = 3 ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ -4 = -4 ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¨Ǿ µÑ́ ¢Í§ÊÁ¡ÒÃ·Ñé§ÊÍ§¤×Í (2, 1)

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

	 	 2)	 x	-	y	=	4

   2x + y = 2

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   ................................................................................................................................................................................................

	 	 3)	 3x	-	y	=	3

   2x + y = 2

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   ................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 ให้	 x - y = 4   (1)

	 และ	 2x + y = 2   (2)

	 เนือ่งจำกสมัประสทิธิข์อง	y	มค่ีำเท่ำกนั	จงึสำมำรถขจดัตวัแปร	y	ได้

	 โดยน�ำสมกำร	(1)	+	(2)

  (x - y) + (2x + y) = 4 + 2

  x - y + 2x + y = 6

  3x = 6

  x = 6
3
 = 2

	 แทนค่ำ	x	=	2	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

  2 - y = 4 

  -y = 2

  y = -2

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คอื	x	=	2	และ	y	=	-2	หรอื	(2, -2) 

วธิที�ำ	 ให้	 3x - y = 3   (1)

	 และ	 2x + y = 2   (2)

	 เนือ่งจำกสมัประสทิธิข์อง	y	มค่ีำเท่ำกนั	จงึสำมำรถขจดัตวัแปร	y	ได้

	 โดยน�ำสมกำร	(1)	+	(2)

  (3x - y) + (2x + y) = 3 + 2

  3x - y + 2x + y = 5

  5x = 5

  x = 5
5
 = 1

	 แทนค่ำ	x	=	1	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

  3 - y = 3 

  -y = 0

  y = 0

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คอื	x	=	1	และ	y	=	0	หรอื	(1, 0) 
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

24.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍºáÅŒÇ 
ËÒ¡¾ºÇ‹ÒµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ
äÁ‹¶Ù¡µŒÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹ª‹ÇÂ¡Ñ¹á¡Œä¢
ãËŒ¶Ù¡µŒÍ§

¢ŒÍã´äÁ‹¶Ù¡µŒÍ§
 1.  ¤íÒµÍº¢Í§ 5x + 4y = 11 áÅÐ 3x + 23 = 5y ¤×Í 

(-1, 4)
 2.  ¤íÒµÍº¢Í§ 2x + 3y = 12 áÅÐ 3x - 2y = 5 ¤×Í 

(3, 2)
 3.  ¤íÒµÍº¢Í§ 4x - 11 = -3y áÅÐ 2x - 5y = -1 ¤×Í 

(2, 1)
 4. ¤íÒµÍº¢Í§ 2x - 1 = y áÅÐ 3x + 4y = 18 ¤×Í (2, 3)
 5.  ¤íÒµÍº¢Í§ x - 3y = -3 áÅÐ 2x - 12 = -3y ¤×Í 

(2, 2)

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹Ð¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹Ç‹Ò ¡ÒÃá¡Œ
ÃÐººÊÁ¡ÒÃâ´ÂãªŒÇÔ̧ Õ¡íÒ¨Ñ́ µÑÇá»Ã ¼ÙŒàÃÕÂ¹
¤ÇÃàÅ×Í¡¡íÒ¨Ñ́ µÑÇá»Ã·ÕèäÁ‹µŒÍ§ Ñ́̈ ÃÙ»áºº
ÊÁ¡ÒÃËÅÒÂ¢Ñé¹µÍ¹ ËÃ×Í¤ÇÃàÅ×Í¡
ÊÁ¡ÒÃ·ÕèÁÕÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì¢Í§µÑÇá»Ã·ÕèÁÕ
¤‹Òà·‹Ò¡ÑºÍÕ¡ÊÁ¡ÒÃË¹Öè§ ÃÇÁ·Ñé§¼ÙŒÊÍ¹
ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ 1 µÑÇÍÂ‹Ò§ 
áÅŒÇáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒâ´ÂãªŒÇÔ¸Õ¡íÒ¨Ñ´µÑÇá»ÃãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ù à¾×èÍà¾ÔèÁ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

	 	 4)	 x + y = 200

   10x + y = 920

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   ................................................................................................................................................................................................

	 	 5)	 x	-	y	=	1

   x	-	x2 = 1

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   ................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 ให้	 x + y = 200  (1)

	 และ	 10x + y = 920  (2)

	 เนือ่งจำกสมัประสทิธ์ิของ	y	มค่ีำเท่ำกัน	จงึสำมำรถขจดัตวัแปร	y	ได้

	 โดยน�ำสมกำร	(2)	-	(1)

  (10x + y) - (x + y) = 920 - 200

  9x = 720

  x = 720
9

 

   = 80

	 แทนค่ำ	x	=	80	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

  80 + y = 200 

  y = 200 - 80

  y = 120

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คือ	x	=	80	และ	y	=	120	หรอื	(80, 120) 

วธิที�ำ	 ให้	 x - y = 1  (1)

	 และ	 x - x2 = 1  (2)

	 น�ำ	2	คูณทัง้สองข้ำงของสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

  2(y - x2) = 2(1)

  2y - x = 2  (3)

	 น�ำสมกำร	(1)	+	(3)

  (x - y) + (2y - x) = 1 + 2

  x - y + 2y - x = 3

  y = 3

	 แทนค่ำ	y	=	3	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

  x - 3 = 1 

  x = 1 + 3 = 4

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คือ	x	=	4	และ	y	=	3	หรอื	(4, 3) 
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 25.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¡ÒÃá¡Œ
ÊÁ¡ÒÃÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã
·Ñé§ 2 ÇÔ¸Õ¤×Í ÇÔ¸Õ¡ÒÃá·¹¤‹ÒáÅÐÇÔ¸Õ¡ÒÃ
¢¨Ñ´µÑÇá»Ã

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ã¹¡ÒÃà©ÅÂ¤íÒµÍº¢Í§áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
·Õè 2.2 ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕÊ‹Ç¹Ã‹ÇÁª‹ÇÂ¡Ñ¹
áÊ´§ÇÔ¸Õ¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃã¹áµ‹ÅÐ¢ŒÍ
â´ÂÇÔ¸Õ¶ÒÁ - µÍº áÅÐÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒº¹¡ÃÐ´Ò¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  àÁ×èÍá·¹¤‹Ò¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ·Ø¡æ µÑÇàÅ×Í¡ ̈ Ð¾ºÇ‹Ò 
µÑÇàÅ×Í¡ ¢ŒÍ 5. àÁ×èÍá·¹¤‹Ò¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¨Ð·íÒãËŒ
ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§ ¹Ñè¹¤×Í

   2 - 3(2) = -3 2(2) - 12 = -3(2)
   -4 = -3 ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ -8 = -6 ÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§

µÍº¢ŒÍ 5.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.3 โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร
	 กำรแก้โจทย์ปัญหำระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร	 มีหลักส�ำคัญคล้ำยคลึงกับกำรแก้โจทย์

ปัญหำสมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดยีว	กลำ่วคือ	ผู้เรียนต้องสำมำรถเปลี่ยนข้อควำมของโจทย์ให้อยูใ่น

รปูของสมกำรตำมเงือ่นไขท่ีก�ำหนดให้ได้	จำกน้ันใช้วธีิกำรหำค�ำตอบของระบบสมกำรเชงิเส้นสอง

ตัวแปร	เพื่อหำสิ่งที่โจทย์ต้องกำร

	 หลักกำรแก้โจทย์ปัญหำระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร

	 1)	อ่ำนโจทย์อย่ำงรอบคอบให้เข้ำใจ	โดยพิจำรณำเงื่อนไขที่โจทย์ก�ำหนดให้	และสิ่งที่โจทย์

ต้องกำรทรำบ

	 2)	ก�ำหนดตัวแปรแทนสิ่งที่โจทย์ต้องกำรทรำบ	2	ตัวแปร

	 3)	สร้ำงสมกำรตำมเงื่อนไขที่โจทย์ก�ำหนดให้	โดยให้ตัวแปรทั้งสองมีควำมสัมพันธ์กัน

	 4)	ด�ำเนินกำรแก้ระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร

ตัวอยำงที่ 11

เลขสองจ�านวนรวมกันเท่ากับ 64 ผลต่างระหว่างสองเท่าของจ�านวนมากกับสามเท่าของจ�านวนน้อย

เปน 18 จงหาเลขทั้งสองจ�านวนนั้น

วิธีท�า	 ให้	 เลขจ�ำนวนมำกเปน	x และเลขจ�ำนวนน้อยเปน	y	เลขสองจ�ำนวนรวมกันเท่ำกับ	64

	 	 เขียนสมกำรได้เปน	 x	+	y	 =	 64	 	(1)

	 	 ผลต่ำงระหว่ำงสองเท่ำของจ�ำนวนมำกกับสำมเท่ำของจ�ำนวนน้อยเปน	18

	 	 เขียนสมกำรได้เปน	2x	-	3y	 =	 18	 	(2)

	 	 น�ำ	3	คูณสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

   3x + 3y = 192 	(3)

	 	 น�ำสมกำร	(2)	+	(3)	จะได้ว่ำ

	 	 	 (2x	-	3y)	+	(3x	+	3y)	 =	 18	+	192

   2x	-	3y	+	3x + 3y = 210

   5x = 210

   x = 210
5

   x = 42

	 	 แทนค่ำ	x	=	42	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

	 	 	 42	+	y	 =	 64

   y = 22

	 	 ดังนั้น	 เลขทั้งสองจ�ำนวน	คือ	22	และ	42	 ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

2.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¢Ñé¹µÍ¹ã¹
¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ

3.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 11 ̈ Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

4.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 11

1.  ¼ÙŒÊÍ¹¡ÃÐµØŒ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂ
¶Ö§ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã·Õèä Œ́ÈÖ¡ÉÒÁÒ 
à¾×èÍ´Ù¤ÇÒÁÃÙ Œ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¾×é¹°Ò¹¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹

 ¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ
ÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ãà¾ÔèÁàµÔÁ 
1 - 2 µÑÇÍÂ‹Ò§ áÅÐÊÒ¸Ôµ¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ
ÍÂ‹Ò§à»š¹¢Ñé¹µÍ¹ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ù à¾×èÍà¾ÔèÁ
¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÒ¡¢Öé¹ ÃÇÁ·Ñé§
à»�́ âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹«Ñ¡¶ÒÁËÒ¡ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¶ŒÒÊÒÁà·‹Ò¢Í§¨íÒ¹Ç¹¹ŒÍÂ ÁÒ¡¡Ç‹ÒÊÍ§à·‹Ò¢Í§¨íÒ¹Ç¹ÁÒ¡ÍÂÙ‹ 
23 áÅÐ¤ÃÖè§Ë¹Öè§¢Í§¼ÅÃÇÁ·Ñé§ÊÍ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹ 43 ̈ §ËÒ¨íÒ¹Ç¹
·Ñé§ÊÍ§¨íÒ¹Ç¹¹Ñé¹
 1. 39 áÅÐ 47
 2. 39 áÅÐ 49
 3. 41 áÅÐ 51
 4. 41 áÅÐ 53
 5. 41 áÅÐ 55

 นาํ Warm-up

นาํ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 12

ราคาบัตรในการเข้าสวนสนุกขนาดใหญ่แห่งหนึ่งในเดือนเมษายน มีดังนี้ ราคาบัตรผู ้ใหญ่คนละ

200 บาท เด็กคนละ 100 บาท ปรากฏว่ามีผู้เข้าสวนสนุกทั้งหมด 9,908 คน และขายบัตรเข้าสวนสนุก

ได้เงิน 1,251,600 บาท อยากทราบว่ามีผู้ใหญ่และเด็กเข้าสวนสนุกแห่งนี้ทั้งหมดกี่คน

ตอบ

วิธีท�า	 ให้	x แทนจ�ำนวนผู้ใหญ่	และ	y	แทนจ�ำนวนเด็ก

	 	 มีผู้เข้ำสวนสนุกทั้งหมด	9,908	คน	เขียนสมกำรได้เปน

    x	+	y	 =	 9,908	 	(1)

	 	 ขำยบัตรเข้ำสวนสนุกได้เงิน	1,251,600	บำท	เขียนสมกำรได้เปน

    200 x	+	100y	 =	 1,251,600	 	(2)

	 	 น�ำ	100	คูณสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

	 	 	 	 100(x	+	y)	 =	 100(9,908)

    100x	+	100y	 =	 990,800	 	(3)

	 	 น�ำสมกำร	(2)	-	(3)	จะได้ว่ำ

	 	 	 (200x	+	100y)	-	(100x	+	100y)	 =	 1,251,600	-	990,800

   200x	+	100y	-	100x	-	100y	 =	 260,800

   100x	 =	 260,800

   x	 =	 2,608

	 	 แทนค่ำ	x	=	2,608	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

	 	 	 2,608	+	y	 =	 9,908

	 	 	 y	 =	 7,300

	 	 ดังนั้น	 ในเดือนเมษำยนมีผู้เข้ำสวนสนุกเปนผู้ใหญ่	2,608	คน	และเด็ก	7,300	คน
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 สอน Instruction

สอน

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ
ÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ãà¡ÕèÂÇ¡Ñº
ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹áÅÐ§Ò¹ÍÒªÕ¾µ‹Ò§æ à¾ÔèÁàµÔÁ 
2 - 3 µÑÇÍÂ‹Ò§ º¹¡ÃÐ´Ò¹ ¨Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á
¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒà¾×èÍËÒ¤íÒµÍº 
â´Â¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¡ÒÃáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

5.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¡ÅØ‹Á ¡ÅØ‹ÁÅÐ 3 ¤¹ 
¤ÅÐ¡Ñ¹µÒÁ¤ÇÒÁÊÒÁÒÃ¶ áÅŒÇãËŒáµ‹ÅÐ
¡ÅØ‹ÁÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒÇÔ¸Õ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã
¢Í§µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 12 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 13 ã¹
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

6.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼Ù ŒàÃÕÂ¹ 2 ¡ÅØ‹Á Ê‹§µÑÇá·¹
ÍÍ¡ÁÒáÊ´§á¹Ç¤Ô´¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 12 ¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á
Í×è¹æ Ã‹ÇÁáÊ´§¤ÇÒÁ¤Ố àËç¹à¾ÔèÁàµÔÁáÅÐ
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¢Ñé¹µÍ¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§¹Õé

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡â¨·Â�¡íÒË¹´ à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃä´Œà»š¹
    (-2x + 3y) + (2x + 2y) = 23 + 172
    3x - 2x + 2x + 2y = 195
    5y = 195
    y = 39
   á·¹¤‹Ò y = 39 ¨Ðä´Œ x = 47
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¨íÒ¹Ç¹·Ñé§ÊÍ§¨íÒ¹Ç¹¹Ñé¹ ¤×Í 39 áÅÐ 47

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอยำงที่ 13

ถ้าครึง่หนึง่ของผลบวกของจ�านวนสองจ�านวนเปน 43 และสามเท่าของจ�านวนน้อยกว่าสองเท่าของจ�านวน

มากอยู่ 28 จงหาจ�านวนทั้งสองจ�านวนนั้น

วิธีท�า	 ให้	x	แทนจ�ำนวนมำก	และ	y	แทนจ�ำนวนน้อย

	 	 ถ้ำครึ่งหนึ่งของผลบวกของจ�ำนวนสองจ�ำนวนเปน	43	เขียนสมกำรได้เปน

   1
2
(x +	y)	 =	 43		 	(1)

	 	 สำมเท่ำของจ�ำนวนน้อยกว่ำสองเท่ำของจ�ำนวนมำกอยู่	28	เขียนเปนสมกำรได้เปน

	 	 	 3y	-	2x = 28  	(2)

	 	 น�ำ	4	คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

   4[12(x +	y)] 	 =	 4(43)

	 	 	 2(x +	y)	 =	 172

   2x	+	2y	 =	 172	 	(3)

	 	 น�ำสมกำร	(2)	+	(3)	จะได้ว่ำ

	 	 	(3y	-	2x)	+	(2x	+	2y)	 =	 28	+	172

	 	 	 3y	-	2x + 2x + 2y = 200

   5y = 200

   y = 40

	 	 แทนค่ำ	x	=	40	ในสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

	 	 	 3(40)	-	2x = 28

	 	 	 120	-	2x = 28

	 	 	 -2x	 =	 -92

	 	 	 -x	 =	 -46

   x	 =	 46

	 	 ดังนั้น		 จ�ำนวนทั้งสองจ�ำนวน	คือ	40	และ	46 ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

7.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 ¡ÅØ‹Á Ê‹§µÑÇá·¹
ÍÍ¡ÁÒáÊ´§á¹Ç¤Ô´¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 13 ̈ Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹æ 
Ã‹ÇÁáÊ´§¤ÇÒÁ¤Ô´àËç¹à¾ÔèÁàµÔÁ ¨Ò¡¹Ñé¹
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¢Ñé¹µÍ¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§¹Õé

8.  àÁ×èÍµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹àÊ¹Íá¹Ç¤Ô´¡ÒÃá¡Œ
â¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
ÊÍ§µÑÇá»Ã¤Ãº·Ñé§ 2 µÑÇÍÂ‹Ò§ ̈ Ò¡¹Ñé¹ãËŒ
¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ ‹ÁÃ‹ÇÁ¡Ñ¹áÅ¡à»ÅÕèÂ¹
¤ÇÒÁ¤Ố àËç¹Ç‹Ò â¨·Â�̈ Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§·Ñé§ 2 ¢ŒÍ
ÁÕá¹Ç¤Ô´ã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�àËÁ×Í¹¡Ñ¹ËÃ×Í
áµ¡µ‹Ò§¡Ñ¹ÍÂ‹Ò§äÃ

9.  ¼Ù ŒÊÍ¹á¹Ð¹íÒãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¹íÒá¹Ç¤Ô´áÅÐ
ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·Õèä´Œ¨Ò¡¡ÒÃÈÖ¡ÉÒÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ä»ãªŒã¹
¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºÃÐººÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ãã¹áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¼ÅÃÇÁ¢Í§ÊÍ§¨íÒ¹Ç¹à»š¹ 35 «Öè§ÁÕ¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ÁÒ¡¡Ç‹ÒÍÕ¡
¨íÒ¹Ç¹Ë¹Öè§ÍÂÙ‹ 5 ¨§ËÒ¨íÒ¹Ç¹·Ñé§ÊÍ§¨íÒ¹Ç¹¹Ñé¹
 1. 13 áÅÐ 20
 2. 13 áÅÐ 22
 3. 13 áÅÐ 24
 4. 15 áÅÐ 20
 5. 15 áÅÐ 22

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã
¤¹ÅÐ 2 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ áÅŒÇ¹íÒÊ‹§
¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ áÅÐ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨¹íÒâ¨·Â�»̃ÞËÒ
·Õè¹‹ÒÊ¹ã¨áÅÐÁÕ¡ÒÃáÊ´§ÇÔ Õ̧·íÒ·Õè¶Ù¡µŒÍ§
ÊÁºÙÃ³�ÁÒÍ¸ÔºÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

Math Corner

ตัวอยาง

กำรแก้ระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร
โดยกฎของครำเมอร

 

 สมการเชิงเสนสองตัวแปร (Linear Equation with two variables) เปนสมการที่มีตัวแปรสองตัว 

เลขชี้กําลังของตัวแปรแตละตัวเปน 1 และตัวแปรไมอยูในรูปการคูณกัน โดยรูปทั่วไปของสมการเชิงเสน

สองตัวแปร คือ ax + by + c = 0 เมื่อ x, y เปนตัวแปร a, b และ c เปนคาคงตัวที่ a และ b

ไมเทากับศูนย ทั้งนี้เพื่อความสะดวกในการแทนคา x และหาคา y โดยจัดอยูในรูปแบบใหม ดังนี้

y = ax + b  เมื่อ a, b เปนคาคงตัว

 ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร เปนระบบสมการที่ประกอบดวยสมการเชิงเสนสองตัวแปรจํานวน

สองสมการ เขียนในรูป

 a1x + b1y = c1  (1) และ a2x + b2y = c2  (2)

 เมื่อ a1, a2, b1, b2, c1 และ c2 เปนจํานวนจริงใดๆ โดยที่ a1, b1 และ a2, b2 ไมเปนศูนย

กำรแก้ระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร
โดยใช้กฎของครำเมอร

 เราสามารถหาคาํตอบของระบบสมการโดยใช

กฎของคราเมอร โดยจัดรูปสมการเชิงเสนสอง

ตัวแปรจํานวนสองสมการในรูป

 A = 
a1 b1

a2 b2
][  X = 

x

y ][  และ C = c1

c2
][    

 โดยกฎของคราเมอรจะไดคําตอบของระบบ

สมการ คือ

  x =  

det
c1 b1

c2 b2
][

detA

และ  y =  

det
a1 c1

a2 c2
][

detA

จงหาคําตอบของระบบสมการ

x + 2y = 1 และ x - 2y = 5

วิธีทํา จัดรูปแบบใหอยูในรูป

  1  2

1 -2 ][ x

y ][  = 
1

5 ][    

  นั่นคือ A = 
1  2

1 -2 ] [
  และ detA = (1)(-2) - (1)(2) = -4 

  x = 
det

1  2

5 -2][
-4

 = (1)(-2) - (5)(2)
-4

 = 3

  y = 
det

1 1

1 5 ][
-4

 = (1)(5) - (1)(1) = -1

ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการ คือ (3, -1)
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 สรปุ Wrap-up

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡â¨·Â�¡íÒË¹´ ÊÒÁÒÃ¶à¢ÕÂ¹à»š¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃä´Œ ¤×Í
      x + y  = 35 áÅÐ x - y  =  5
   á¡ŒÊÁ¡ÒÃä´Œ ´Ñ§¹Õé x + y + x - y = 35 + 5
    2x = 40
    x = 20
   á·¹¤‹Ò x = 20 ã¹ÊÁ¡ÒÃ ¨Ðä´Œ y = 15
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¨íÒ¹Ç¹·Ñé§ÊÍ§¨íÒ¹Ç¹ ¤×Í 15 áÅÐ 20

µÍº¢ŒÍ 4.

สรปุ

 ¢³Ð·Õè¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ¤ÇÒÁÃÙŒà¾ÔèÁàµÔÁ 
¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»̃ÞËÒÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã áÅŒÇãªŒÊÒ¸Ôµ¡ÒÃáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒâ´ÂãªŒ¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
ÊÍ§µÑÇá»Ãâ´Â¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ�»ÃÐ¡Íº
¡ÒÃÍ¸ÔºÒÂ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 10.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹º·¤ÇÒÁàÃ×èÍ§ ¡ÒÃá¡ŒÃÐºº
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ãâ´Â¡®¢Í§
¤ÃÒàÁÍÃ� ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 11.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÃŒÒ§â¨·Â�»˜ÞËÒàÃ×èÍ§ 
¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã
â´Â¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� ÍÂ‹Ò§ÅÐ 1 ¢ŒÍ 
Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¾ÃŒÍÁ·Ñé§áÊ´§ÇÔ¸Õ¤Ô´ 
àÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 12.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨¼Å§Ò¹áÅÐ¤Ñ´àÅ×Í¡¼Å§Ò¹
·Õè¶Ù¡µŒÍ§ÊÁºÙÃ³� 2 - 3 ¼Å§Ò¹ áÅŒÇãËŒ
à¨ŒÒ¢Í§¼Å§Ò¹áµ‹ÅÐ¤¹ÍÍ¡ÁÒ¹íÒàÊ¹Í
¼Å§Ò¹¢Í§µ¹àÍ§Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 13.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
ÊÍ§µÑÇá»Ã

 ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº
ÊÁ¡ÒÃ·ÕèÁÕµÑÇá»ÃäÁ‹ÁÒ¡ «Öè§ÊÒÁÒÃ¶¤íÒ¹Ç³¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃä´Œ§‹ÒÂ 
â´ÂËÑÇã¨¢Í§¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� ¤×Í ¡ÒÃËÒ¤‹Ò´Õà·ÍÃ�ÁÔá¹¹·� «Öè§¨ÐµŒÍ§
ÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒ¾×é¹°Ò¹à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³àÁ·ÃÔ¡«�

ควรรู
ผูเรียน

 ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº ¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� à»š¹ÃÐàºÕÂºÇÔ¸Õ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡ŒÃÐºº

โดยใช้กฎของครำเมอรโดยใช้กฎของครำเมอร
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 1. 	วิทยำลัยแห่งหนึ่งได้จัดให้ผู้เรียนสำขำวิชำกำรบัญชี	 ปวช.3	 จ�ำนวนหนึ่ง	 ออกฝกงำนใน

สถำนประกอบกำรต่ำงๆ	โดยแบ่งผู้เรียนออกเปน	2	กลุ่ม	ผู้เรียนกลุ่มมำกมีจ�ำนวนมำกกว่ำ	

5	เท่ำของจ�ำนวนผูเ้รยีนกลุม่น้อย	10	คน	เมือ่นบัอกีครัง้พบว่ำ	4	เท่ำของจ�ำนวนผูเ้รยีนกลุม่น้อย

รวมกับ	3	เท่ำของจ�ำนวนผู้เรียนกลุ่มมำกได้	95	คน	จงหำจ�ำนวนของผู้เรียนทั้งสองกลุ่ม

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 1.

ค�ำช้ีแจง ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�า เพื่อหาค�าตอบของโจทย์ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร

แบบฝกทักษะที่ 2.3

วธิที�ำ	 ให้	 ผูเ้รยีนกลุม่มำก	มจี�ำนวน	 x	คน

	 และ	 ผูเ้รยีนกลุม่น้อย	มจี�ำนวน	 y	คน

	 ผูเ้รยีนกลุม่มำกมจี�ำนวนมำกกว่ำ	5	เท่ำของจ�ำนวนผูเ้รยีนกลุม่น้อย	10	คน

	 เขยีนสมกำรได้เป็น

  x - 5y = 10   (1)

	 	เมือ่นบัใหม่พบว่ำ	4	เท่ำของจ�ำนวนผูเ้รยีนกลุม่น้อยรวมกบั	3	เท่ำของจ�ำนวนผูเ้รยีนกลุม่มำก

ได้	95	คน	เขยีนสมกำรได้เป็น

  3x + 4y = 95   (2)

	 น�ำ	3	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	(1)

  3(x - 5y) = 3(10)

  3x - 15y = 30   (3)

	 น�ำสมกำร	(2)	-	(3)

  (3x + 4y) - (3x - 15y) = 95 - 30

  3x + 4y - 3x + 15y = 65

  19y = 65

  y = 65
19

 

   = 3.42 ≈ 4

	 แทนค่ำ	y	=	4	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

  x - 5(4) = 10 

  x - 20 = 10

  x = 30

	 ดงันัน้		 ผูเ้รยีนกลุม่มำกมจี�ำนวน	30	คน	และผูเ้รยีนกลุม่น้อยมจี�ำนวน	4	คน	
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

ÍÒÂØ¢Í§¹Ò§ÊØÀÒ¾ÃàÁ×èÍÊÍ§»‚·ÕèáÅŒÇà»š¹ 6 à·‹Ò¢Í§ºØµÃªÒÂ 
¶ŒÒÍÕ¡ 18 »‚¢ŒÒ§Ë¹ŒÒ ¹Ò§ÊØÀÒ¾Ã¨ÐÁÕÍÒÂØà»š¹ 2 à·‹Ò¢Í§ºØµÃªÒÂ 
ÍÂÒ¡·ÃÒºÇ‹Ò»˜¨¨ØºÑ¹ÍÒÂØ¢Í§·Ñé§ÊÍ§¤¹¹ÕéÃÇÁ¡Ñ¹à»š¹à·‹Òã´
 1. 31 »‚
 2. 33 »‚
 3. 35 »‚
 4. 37 »‚
 5. 39 »‚

 14.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 2.3
 15.  ¼ÙŒÊÍ¹á¹Ð¹íÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÇÔà¤ÃÒÐË�â¨·Â�

ãËŒÃÍº¤Íº¡‹Í¹Å§Á×Íá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ÊÒ¸Ôµâ¨·Â�»˜ÞËÒÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ãã¹áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 2.3 
¨íÒ¹Ç¹ 1 ¢ŒÍ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§ 
à¾×èÍ·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ðä´ŒÊÒÁÒÃ¶á¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã´ŒÇÂµ¹àÍ§ä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 2.  ชวนชมซื้อเงำะจำกร้ำน	A	รำคำกองละ	30	บำท	และเงำะจำกร้ำน	B	รำคำกองละ	35	บำท	

คิดเปนเงิน	1,250	บำท	เมื่อน�ำมำรวมกันแล้วขำยไปกองละ	40	บำท	ได้เงิน	1,600	บำท

จงหำว่ำชวนชมซื้อเงำะมำจำกร้ำน	A	และ	B	ร้ำนละกี่กอง

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 2.  

วธิที�ำ	 ให้	 x	 แทน	 จ�ำนวนเงำะทีซ่ือ้จำกร้ำน	A

	 และ	 y	 แทน	 จ�ำนวนเงำะทีซ่ือ้จำกร้ำน	B

	 ซือ้เงำะจำกร้ำน	A	รำคำกองละ	30	บำท	และเงำะจำกร้ำน	B	รำคำกองละ	35	บำท	

	 คดิเป็นเงนิ	1,250	บำท	เขยีนสมกำรได้เป็น

  30x + 35y = 1,250   (1)

	 น�ำมำขำยรวมกันโดยขำยไปกองละ	40	บำท	ได้เงนิ	1,600	บำท	เขยีนสมกำรได้เป็น

  40x + 40y = 1,600   (2)

	 น�ำ	4	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	(1)

  120x + 140y = 5,000   (3)

	 น�ำ	3	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	(2)

  120x + 120y = 4,800   (4)

	 น�ำสมกำร	(3)	-	(4)

  (120x + 140y) - (120x + 120y) = 5,000 - 4,800

  120x + 140y - 120x - 120y = 200

  20y = 200

  y = 200
20

 

   = 10

	 แทนค่ำ	y	=	10	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

  30x + 35(10) = 1,250 

  30x + 350 = 1,250

  30x = 1,250 - 350

  30x = 900

  x = 900
30

 = 30

	 ดงันัน้		 ชวนชมซือ้เงำะมำจำกร้ำน	A	จ�ำนวน	30	กอง	

	 	 และซือ้เงำะมำจำกร้ำน	B	จ�ำนวน	10	กอง	
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 16.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊÑ§à¡µ¡ÒÃ·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ¢Í§
¼Ù Œ àÃÕÂ¹áÅÐ¤ÍÂªÕéá¹Ð¼Ù Œ àÃÕÂ¹·ÕèÂÑ§äÁ‹
à¢ŒÒã¨ ãËŒÂŒÍ¹¡ÅÑºä»ÈÖ¡ÉÒá¹Ç·Ò§¡ÒÃ
á¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ·Õèà¡ÕèÂÇ¡ÑºÃÐººÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§

 17.  àÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐàÊÃç¨¤Ãº
·Ø¡¤¹áÅŒÇ ¼Ù ŒÊÍ¹ÊØ ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã
º¹¡ÃÐ´Ò¹

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ã¹¢³Ð·Õè¼Ù Œ àÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
·Õè 2.3 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃà´Ô¹ÊíÒÃÇ¨¼ÙŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ 
ËŒÍ§ ËÒ¡¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹ã´ÁÕ» ˜ÞËÒËÃ×Í
¢ŒÍÊ§ÊÑÂµ‹Ò§æ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ¼ÙŒàÃÕÂ¹
à»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡â¨·Â�¡íÒË¹´ ÊÒÁÒÃ¶à¢ÕÂ¹à»š¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃä´Œ ¤×Í
      x - 6y  = -10 áÅÐ x - 2y  =  18
   á¡ŒÊÁ¡ÒÃä´Œ ´Ñ§¹Õé x - 2y - x + 6y = 18 + 10
    4y = 28
    y = 7
   á·¹¤‹Ò y = 7 ã¹ÊÁ¡ÒÃ ¨Ðä´Œ x = 32
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¼ÅÃÇÁ¢Í§ÍÒÂØ·Ñé§ÊÍ§¤¹¤×Í 32 + 7 = 39 »‚

µÍº¢ŒÍ 5.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

3.  ในฟำร์มแห่งหนึ่งเลี้ยงเปดและแพะ	ซึ่งนับขำได้	256	ขำ	และนับหัวได้	86	หัว	จงหำจ�ำนวน

ของเปดและแพะว่ำมีอย่ำงละกี่ตัว

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

3.  

วธิที�ำ	 ให้	 a	 แทน	 จ�ำนวนเป็ด

	 และ	 b	 แทน	 จ�ำนวนแพะ

	 ในฟำรมเลีย้งเป็ดและแพะ	นบัขำได้	256	ขำ	เขยีนสมกำรได้เป็น

	 	 2a	+	4b	 =	 256	 	  (1)

	 ในฟำรมเลีย้งเป็ดและแพะ	นบัหวัได้	86	หวั	เขยีนสมกำรได้เป็น

	 	 a	+	b	 =	 86	 	  (2)

	 น�ำ	2	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

	 	 2a	+	2b	 =	 172	 	  (3)

	 น�ำสมกำร	(1)	-	(3)

	 	 (2a	+	4b)	-	(2a	+	2b)	 =	 256	-	172

	 	 2a	+	4b	-	2a	-	2b	 =	 84

	 	 2b	 =	 84

	 	 b	 =	 84
2
 

   = 42

	 แทนค่ำ	b	=	42	ในสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

	 	 a	+	42	 =	 86	

	 	 a	 =	 86	-	42

	 	 a	 =	 44

	 ดงันัน้		 ฟำรมแห่งนีเ้ลีย้งเป็ด	44	ตวั	และเลีย้งแพะ	42	ตวั	
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 18.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ª‹ÇÂ¡Ñ¹
ÇÔà¤ÃÒÐË�ÇÔ̧ Õ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
ÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã¢Í§
µÑÇá·¹ áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§

สรปุ

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐÇ ‹Ò ËÒ¡¼Ù Œ àÃÕÂ¹
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
ÊÍ§µÑÇá»ÃáÅŒÇä´Œ¤íÒµÍº·ÕèÁÕ¤‹Òà»š¹Åº 
¼ÙŒàÃÕÂ¹¤ÇÃ¾Ô̈ ÒÃ³ÒºÃÔº·¢Í§â¨·Â�»̃ÞËÒ
ËÃ×ÍÊÔè§·Õèâ¨·Â�µŒÍ§¡ÒÃ·ÃÒºÇ‹ÒÊÒÁÒÃ¶
ÁÕ¤íÒµÍºà»š¹Åºä´ŒËÃ×ÍäÁ‹ ËÒ¡¾Ô¨ÒÃ³Ò
áÅŒÇ¤íÒµÍºäÁ‹ÊÒÁÒÃ¶à»š¹Åºä´Œ ¼ÙŒàÃÕÂ¹
¤ÇÃ¡ÅÑºä»·º·Ç¹¡ÒÃáÊ´§ÇÔ Õ̧·íÒáÅÐ
¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»ÃÍÕ¡¤ÃÑé§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

àª×Í¡àÊŒ¹Ë¹Öè§ÂÒÇ 36 àÁµÃ ¹íÒä»ÅŒÍÁÃÑéÇÃÍº¾×é¹·ÕèÊ¹ÒÁà´ç¡àÅ‹¹
à»š¹ÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁ¼×¹¼ŒÒ·ÕèÁÕ´ŒÒ¹¡ÇŒÒ§ÊÑé¹¡Ç‹Ò´ŒÒ¹ÂÒÇ 4 àÁµÃ 
¨§ËÒ¢¹Ò´¢Í§¾×é¹·ÕèÊ¹ÒÁà´ç¡àÅ‹¹ÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁ¼×¹¼ŒÒ¹Õé

 1. ¡ÇŒÒ§ 6 àÁµÃ ÂÒÇ 11 àÁµÃ
 2. ¡ÇŒÒ§ 7 àÁµÃ ÂÒÇ 11 àÁµÃ
 3. ¡ÇŒÒ§ 6 àÁµÃ ÂÒÇ 12 àÁµÃ
 4. ¡ÇŒÒ§ 7 àÁµÃ ÂÒÇ 12 àÁµÃ
 5. ¡ÇŒÒ§ 8 àÁµÃ ÂÒÇ 13 àÁµÃ

6464
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 4.  ผลบวกของจ�ำนวนสองจ�ำนวนเปน	102	และผลต่ำงของจ�ำนวนทัง้สองเปน	-42	จงหำจ�ำนวน

สองจ�ำนวนนี้

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 5.  ผลบวกของจ�ำนวนสองจ�ำนวนเปน	 38	 ถ้ำจ�ำนวนหนึ่งมำกกว่ำอีกจ�ำนวนหนึ่งอยู่	 2	 จงหำ

จ�ำนวนทั้งสองจ�ำนวนนั้น

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

4.  

5.  

วธิที�ำ	 ให้	 x	 แทน	จ�ำนวนแรก	 และ	 y	 แทน	จ�ำนวนทีส่อง

	 จำกโจทย	จะได้	 x + y = 102  (1)

  x - y = -42  (2)

	 น�ำสมกำร	(1)	-	(2)

  (x + y) - (x - y) = 102 - (-42)

  x + y - x + y = 102 + 42

  2y = 144

  y = 144
2

 = 72

	 แทนค่ำ	y	=	72	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

  x + 72 = 102 

  x = 102 - 72 = 30

	 ดงันัน้		 จ�ำนวนสองจ�ำนวนนี	้คือ	30	และ	72	

วธิที�ำ	 ให้	 x	 แทน	จ�ำนวนมำก	 และ	 y	 แทน	จ�ำนวนน้อย

	 จำกโจทย	จะได้	 x + y = 38  (1)

  x - y = 2  (2)

	 น�ำสมกำร	(1)	-	(2)

  (x + y) - (x - y) = 38 - 2

  2y = 36

  y = 36
2

 = 18

	 แทนค่ำ	y	=	18	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

  x + 18 = 38 

  x = 38 - 18 = 20

	 ดงันัน้		 จ�ำนวนทัง้สองจ�ำนวนนัน้	คือ	18	และ	20	
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 19.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐµÒÁà©ÅÂº¹¡ÃÐ´Ò¹ 
áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 20.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¤ÇÒÁÃÙ Œ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
ÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã

สรปุ

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ª‹ÇÂ¡Ñ¹áÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ
¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§
µÑÇá»Ã·ÕÅÐ¢Ñé¹µÍ¹µÒÁ·Õè¼Ù ŒÊÍ¹¡íÒË¹´
áÅÐÊÒ¸ÔµãËŒ́ Ù à¾×èÍÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
ã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§
µÑÇá»ÃãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡â¨·Â�¡íÒË¹´ ÊÒÁÒÃ¶à¢ÕÂ¹à»š¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃä´Œà»š¹
      x - y  =  4 áÅÐ 2x + 2y  =  36
   á¡ŒÊÁ¡ÒÃä´Œ ´Ñ§¹Õé (2x + 2y) + (2x - 2y) = 36 + 8
    4x = 44
    x = 11
   á·¹¤‹Ò x = 11 ã¹ÊÁ¡ÒÃ ¨Ðä´ y = 7
   ´Ñ§¹Ñé¹  ¢¹Ò´¢Í§¾×é¹·ÕèÊ¹ÒÁà´ç¡àÅ‹¹ÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁ¼×¹¼ŒÒ¤×Í 

¡ÇŒÒ§ 7 àÁµÃ áÅÐÂÒÇ 11 àÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

บทสรุป

	 •	สมการเชิงเสน้สองตัวแปร	เปนสมกำรทีม่ีตัวแปรสองตัว	โดยทีเ่ลขชี้ก�ำลังของตวัแปรแต่ละตัว

เท่ำกับ	1	และไม่มีกำรคูณกันเองของตัวแปร	จัดให้อยู่ในรูปทั่วไป	คือ	ax	+	by	+	c	=	0	เมื่อ	a,	b	และ	

c	เปนค่ำคงตัว	โดยที่	a	และ	b	ไม่เปนศูนย์

	 •	ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร	เปนสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรสองสมกำร	เขียนในรูป

   a1x + b1y = c1 	(1)

   a2x + b2y = c2 	(2)

	 	 เมื่อ	a1,	a2,	b1,	b2,	c1	และ	c2	เปนจ�ำนวนจริง	โดยที่	a1,	b1	และ	a2,	b2	ไม่เปนศูนย์

	 •	ค�าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร	 เปนค่ำของ	 x	 และ	 y	 ที่ท�ำให้สมกำรทั้งสอง

เปนจริง	อำจเขียนให้อยู่ในรูปคู่อันดับ	(x,	y)	ซึ่งหำกน�ำระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรมำเขียนกรำฟ

จุดตัดของกรำฟเส้นตรงสองเส้น	คือค�ำตอบของระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรที่ก�ำหนดให้

	 •	การแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร	ที่นิยมทั่วไปสำมำรถท�ำได้	2	วิธี	คือ

	 	 1.	 วิธีกำรแทนค่ำ

	 	 2.	 วิธีกำรขจัดตัวแปร

	 •	การตรวจค�าตอบของระบบสมการ	 เปนกำรแทนค่ำของค�ำตอบที่ได้จำกกำรแก้ระบบสมกำร

ลงในสมกำรทั้งสอง	ซึ่งจะท�ำให้สมกำรทั้งสองสมกำรเปนจริง

	 •	การหาจุดตัดของสมการทั้งสอง	 สำมำรถท�ำได้โดยกำรน�ำสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรทั้งสอง

สมกำรสร้ำงควำมสัมพันธ์ด้วยเครื่องหมำยเท่ำกับ	เช่น	2x	+	y	-	5	=	8x	-	y	-	10

ค�ำศัพท

Ordered Pair  (คูอันดับ (x, y))  เป็นคู่ของวัตถุทางคณิตศาสตร โดย x เรียกว่า สมาชิกตัวหน้า และ 

y เรียกว่า สมาชิกตัวหลัง คู่อันดับ (x, y) แตกต่างจากคู่อันดับ (y, x) ยกเว้นกรณีที่ x = y

Graph of Linear Equations with Two Variables  (กราฟของสมการเชิงเสน

สองตัวแปร)  เป็นเครือ่งมอืทีช่่วยในการหาค�าตอบของระบบสมการ โดยการหาจดุตดับนแกน x และแกน y

Solving Linear Equations System with Two Variables  (การแกระบบสมการ

เชิงเสนสองตัวแปร) เป็นการหาค�าตอบของระบบสมการ ซึ่งอาจท�าได้โดยการแทนค่า หรือการใช้บวกและ

ลบระหว่างสมการ ซ่ึงค�าตอบที่ได้จากการแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร อาจมีค�าตอบเดียว หลาย

ค�าตอบ หรือไม่มีค�าตอบก็ได้
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 21.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹Í‹Ò¹º·ÊÃØ»
¢Í§Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§
µÑÇá»Ã

 22.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹ÊÃØ»»ÃÐâÂª¹�·Õè
ä´ŒÃÑº¨Ò¡¡ÒÃÈÖ¡ÉÒã¹Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ
¹Õéà»š¹á¼¹¼Ñ§¤ÇÒÁ¤Ố Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 
àÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 23.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ¤íÒÈÑ¾·� ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂ
¤ÇÒÁËÁÒÂ¤íÒÈÑ¾·� áÅÐÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§
·Õèà¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡Ñº¤íÒÈÑ¾·�à¾ÔèÁàµÔÁãËŒá¡‹
¼ÙŒàÃÕÂ¹

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞà¡ÕèÂÇ¡Ñº
Í§¤�»ÃÐ¡Íº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
ÊÍ§µÑÇá»Ã ¢Ñé¹µÍ¹¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã áÅÐ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�
»˜ÞËÒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»ÃãËŒ
¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

¢ŒÍã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ x - 2y = 3 áÅÐ 5x + y = 4
 1. x = 1, y = 1
 2. x = -1, y = 1
 3. x = 1, y = -1
 4. x = -1, y = -1
 5. x = 1, y = 2

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

ให้ผูเ้รยีนแสดงวธิที�ำจำกโจทย์ทีก่�ำหนดให้ค�ำช้ีแจง

ชื่อ-สกุล	...................................................................... รหัสประจ�ำตัว	..................................... ระดับชั้น .....................................

ประเภทวิชำ ..................................................... สำขำวิชำ ............................................ หมวดวิชำ	.............................................

จุดประสงค์ประจำ�หน่วย

•	หำค�ำตอบโดยกำรแก้ระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีต่ำงๆ	ได้
•	แก้โจทย์ปัญหำสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรได้

เรื่อง สมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรใบงานที่

2.1

ณัฐวุฒิซื้อแอปเปิลมา 2 ชนิด คือ แอปเปิลแดงและแอปเปิลเขียว เป็นเงิน 650 บาท แอปเปิลแดง

ราคากิโลกรัมละ 30 บาท แอปเปิลเขียวราคากิโลกรัมละ 25 บาท รวมแอปเปิลสองชนิดมีน�้าหนัก

รวมกัน 25 กิโลกรัม อยากทราบว่าณัฐวุฒิซื้อแอปเปิลมาชนิดละกี่กิโลกรัม

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 ให้	 ซือ้แอปเปิลแดง	 x		กิโลกรมั

	 และ	 ซือ้แอปเปิลเขยีว	 y		กิโลกรมั

	 แอปเปิลแดง	x	กิโลกรมั	รำคำกิโลกรมัละ	30	บำท	เป็นเงนิ	30x	บำท

	 แอปเปิลเขยีว	y	กิโลกรมั	รำคำกิโลกรมัละ	25	บำท	เป็นเงนิ	25y	บำท

	 ซือ้แอปเปิลทัง้สองชนดิเป็นเงนิ	650	บำท	เขยีนสมกำรได้	ดงันี้	

  30x + 25y = 650  (1)

	 และซือ้แอปเปิลทัง้สองชนดิ	น�ำ้หนกัรวมกัน	25	กิโลกรมั	เขยีนสมกำรได้	ดงันี้

  x + y = 25  (2)

	 น�ำ	25	คณูสมกำร	(2)	จะได้	 25x + 25y = 625  (3)

	 น�ำสมกำร	(1)	-	(3)	จะได้	

  (30x + 25y) - (25x + 25y) = 650 - 625

  5x = 25

  x = 5 

	 แทนค่ำ	x =	5	ในสมกำร	(2)

  5 + y = 25

  y = 20

	 ดงันัน้		 ณฐัวุฒซิือ้แอปเปิลแดง	5	กิโลกรมั	และซือ้แอปเปิลเขยีว	20	กโิลกรมั
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 สรปุ Wrap-up

1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 2.1 àÃ×èÍ§ 
ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
ÇÔ̧ Õ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã áÅÐ
¤íÒµÍº·Õèä Œ̈́ Ò¡¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ ËÒ¡ÇÔ̧ Õ·íÒ
ËÃ×Í¤íÒµÍº¼Ô´ãËŒÃ‹ÇÁ¡Ñ¹á¡Œä¢

สรปุ

 ¡‹Í¹ÁÍºËÁÒÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 
2.1 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ·º·Ç¹à¡ÕèÂÇ¡Ñº¢Ñé¹µÍ¹ã¹
¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃ·Ñé§ 3 ÇÔ¸Õ ¤×Í ÇÔ¸Õ¡ÒÃ
á·¹¤‹Ò ÇÔ¸Õ¡ÒÃ¢¨Ñ´µÑÇá»Ã áÅÐÇÔ¸Õâ´ÂãªŒ
¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ� ÃÇÁ·Ñé§¢Ñé¹µÍ¹ã¹¡ÒÃ
á¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã 
à¾×èÍ·º·Ç¹¤ÇÒÁÃÙŒãËŒ¼ŒÙàÃÕÂ¹¡‹Í¹¡ÒÃ·íÒ
¡Ô¨¡ÃÃÁã¹ãº§Ò¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ã¹·Õè¹ÕéÊÒÁÒÃ¶¹íÒ¤íÒµÍºã¹áµ‹ÅÐ¢ŒÍä»á·¹¤‹Òã¹ÊÁ¡ÒÃ
  «Öè§àÁ×èÍá·¹¤‹ÒáÅŒÇ ̈ Ð·íÒãËŒÊÁ¡ÒÃ¹Ñé¹à»š¹¨ÃÔ§ ́ Ñ§ã¹µÑÇàÅ×Í¡
¢ŒÍ 3. ¹Ñè¹¤×Í

   x - 2y = 3 5x + y = 4
 1 - 2(-1) = 3 5(1) + (-1) = 4
   3 = 3  ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ 4 = 4 ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ¤×Í x = 1 áÅÐ y = -1

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

ให้ผูเ้รียนแสดงวิธีท�ำจำกโจทย์ท่ีก�ำหนดให้ค�ำชี้แจง

ชื่อ-สกุล	...................................................................... รหัสประจ�ำตัว	..................................... ระดับชั้น .....................................

ประเภทวิชำ ..................................................... สำขำวิชำ ............................................ หมวดวิชำ	.............................................

จุดประสงค์ประจำ�หน่วย

•	หำค�ำตอบโดยกำรแก้ระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีต่ำงๆ	ได้

•	แก้โจทย์ปัญหำสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรได้

เร่ือง สมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรใบงานที่

2.2

โลหะผสมสองชนิด ชนิดแรกมีดีบุก 30% ชนิดที่สองมีดีบุก 35% น�าโลหะผสมทั้งสองชนิดนี้มาหลอม

เป็นโลหะผสมชนิดใหม่หนัก 300 กรัม และมีดีบุกผสมอยู่ 32% อยากทราบว่าต้องใช้โลหะผสม 

ทั้งสองชนิดอย่างละกี่กรัม

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 ให้	 โลหะผสมชนดิแรกหนกั	 x		กรมั

	 และ	 โลหะผสมชนดิทีส่องหนกั	 y		กรมั

	 น�ำโลหะทัง้สองชนดิมำหลอมรวมกนัเป็นโลหะชนดิใหม่หนกั	300	กรมั	

	 จะได้สมกำร	 x + y = 300  (1)

	 โลหะผสมชนดิแรกมดีบีกุ	30%	คดิเป็นดบีกุ	 =	 30x
100 = 0.3x กรมั

	 โลหะผสมชนดิทีส่องมดีบีกุ	35%	คดิเป็นดบีกุ	 =	
35y
100	 =	 0.35y	กรมั

	 โลหะผสมชนดิใหม่หนกั	300	กรมั	มดีบีกุ	32%

	 คดิเป็นดบีกุ	 30x
100 × 300	 =	 96	 กรมั

	 จะได้สมกำร	 0.3x + 0.35y = 96  (2)

	 น�ำ	0.3	คณูสมกำร	(1)	จะได้	 0.3x + 0.35y = 90  (3)

	 น�ำสมกำร	(2)	-	(3)	จะได้

  (0.3x + 0.35y) - (0.3x + 0.3y) = 96 - 90

  0.05y = 6

  y = 120

	 ดงันัน้		 ใช้โลหะผสมชนดิแรกหนกั	300	-	120	=	180	กรมั

	 	 และใช้โลหะผสมชนดิทีส่องหนกั	120	กรมั	

68

 สรปุ Wrap-up

 àÁ×èÍ¼Ù ŒÊÍ¹µÃÇ¨ãº§Ò¹¢Í§¼Ù ŒàÃÕÂ¹
àÊÃç¨áÅŒÇ ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃ¤Ñ´àÅ×Í¡ãº§Ò¹·Õè
¶Ù¡µŒÍ§ÊÁºÙÃ³�ä»µÔ´áÊ´§¼Å§Ò¹º¹
»‡ÒÂ¹Ôà·È¢Í§ËŒÍ§àÃÕÂ¹ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
¤¹Í×è¹ä Œ́àËç¹¼Å§Ò¹·ÕèÁÕ¤Ø³ÀÒ¾ áÅÐ¹íÒä»
à»š¹á¹Ç·Ò§ã¹¡ÒÃ·íÒ§Ò¹¤ÃÑé§µ‹Íä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¡ÅØ‹Á ¡ÅØ‹ÁÅÐ 3 ¤¹ 
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 2.2 àÃ×èÍ§ ÊÁ¡ÒÃ
àªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¡ÅØ‹Á¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 ¡ÅØ‹Á ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
ÇÔ̧ Õ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã áÅÐ
¤íÒµÍº·Õèä Œ̈́ Ò¡¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ ËÒ¡ÇÔ̧ Õ·íÒ
¼Ô´ãËŒÃ‹ÇÁ¡Ñ¹á¡Œä¢

สรปุ

¤íÒµÍºã¹¢ŒÍã´ÊÍ´¤ÅŒÍ§¡ÑºÃÐººÊÁ¡ÒÃ 4x - 3y = -5 áÅÐ 
3x + 2y = 9
 1. (0, 3)
 2. (1, 3)
 3. (2, 3)
 4. (3, 3)
 5. (4, 3)

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. 2x + y = 23

  x + y = 1

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 2.	 6x	+	2y	=	-4

  5x	+	2y	=	-4

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

1. 2

2.	 6

2
ตอนที่ 1  ให้ผู้เรียนหาค�าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรตามที่ก�าหนดให้

แบบทดสอบ
หนวยกำรเรียนรู้ที่     

?

วธิที�ำ	 ให้	 2x + y = 23   (1)

	 และ	 x + y = 1   (2)

	 เนือ่งจำกสมัประสทิธ์ิของ	y	มค่ีำเท่ำกัน	จงึสำมำรถขจดัตวัแปร	y	ได้	

	 โดยน�ำสมกำร	(1)	-	(2)

  (2x + y) - (x + y) = 23 - 1

  2x + y - x - y = 22

  x = 22

	 แทนค่ำ	x	=	22	ในสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ	 22	+	y	 =	 1

  y = 1 - 22 = -21

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คือ	x	=	22	และ	y	=	-21	หรอื	(22, -21) 

วธิที�ำ	 ให้	 6x + 2y = -4  (1)

	 และ	 5x + 2y = -4  (2)

	 เนือ่งจำกสมัประสทิธ์ิของ	y	มค่ีำเท่ำกัน	จงึสำมำรถขจดัตวัแปร	y	ได้	

	 โดยน�ำสมกำร	(1)	-	(2)

  (6x + 2y) - (5x + 2y) = -4 - (-4)

  6x + 2y - 5x - 2y = 0

  x = 0

	 แทนค่ำ	x	=	0	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ	 6(0)	+	2y	 =	 -4

  2y = -4

  y = -5
2
 = -2

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คือ	x	=	0	และ	y	=	-2	หรอื	(0, -2) 
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 สรปุ Wrap-up

1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áº‹§ÍÍ¡à»š¹ 4 ¡ÅØ‹Á áÅŒÇ
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ
·Õè 2 µÍ¹·Õè 1

2.  ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ‹ÁÊ‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒ
¨ÑºÊÅÒ¡ à¾×èÍÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐËÒ
¤íÒµÍºË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ â´ÂÁÕÃÒÂÅÐàÍÕÂ´ 
´Ñ§¹Õé

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 1 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 1 ¡Ñº¢ŒÍ 2 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 2 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 3 ¡Ñº¢ŒÍ 4 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 3 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 5 ¡Ñº¢ŒÍ 6 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 4 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 7 ¡Ñº¢ŒÍ 8 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹¤íÒªÕéá¨§¢Í§
áºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 2 µÍ¹·Õè 1 
¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃá¹Ð¹íÒÇÔ¸Õ¡ÒÃáÅÐ¢Ñé¹µÍ¹¡ÒÃ
á¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃÍÕ¡¤ÃÑé§ â´ÂÁÕ 3 ÇÔ¸Õ¤×Í 
ÇÔ¸Õ¡ÒÃá·¹¤‹Ò ÇÔ¸Õ¡ÒÃ¢¨Ñ´µÑÇá»Ã áÅÐ
ÇÔ¸Õâ´Â¡®¢Í§¤ÃÒàÁÍÃ�

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ã¹·Õè¹ÕéÊÒÁÒÃ¶¹íÒ¤íÒµÍºã¹áµ‹ÅÐ¢ŒÍä»á·¹¤‹Òã¹ÊÁ¡ÒÃ
  «Öè§àÁ×èÍá·¹¤‹ÒáÅŒÇ ̈ Ð·íÒãËŒÊÁ¡ÒÃ¹Ñé¹à»š¹¨ÃÔ§ ́ Ñ§ã¹µÑÇàÅ×Í¡
¢ŒÍ 2. ¹Ñè¹¤×Í

  4x - 3y = -5 3x + 2y = 9
  4(1) - 3(3) = -5 3(1) + 2(3) = 9
  4 - 9 = -5 3 + 6 = 9
  -5 = -5 ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ 9 = 9 ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ¤×Í (1, 3)

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 3. 3x	-	4y	=	-6

  1
4
x + 1

3
y = 1

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

 4. 3x	-	2y	=	9

	 	 2(2x	-	1)	-	2(1	-	y)	=	1

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

3. 3

4. 3

วธิที�ำ	 ให้	 3x - 4y = -6  (1)	 และ	 1
4 x + 13 y = 1  (2)

	 น�ำ	12	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

  12(14 x + 13 y) = 12(1)

  3x + 4y = 12  (3)

	 น�ำสมกำร	(1)	-	(3)

  (3x - 4y) - (3x + 4y) = -6 - 12

  -8y = -18

  y = -18
-8   = 9

4 

	 แทนค่ำ	y	=	94 	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

  3x - 4(94) = -6 

  3x = 3 

  x = 3
3 = 1

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คอื	x	=	1	และ	y	=	94 	หรอื	(1, 
9
4) 

วธิที�ำ	 ให้	 3x - 2y = 9   (1)

	 และ	 2(2x - 1) - 2(1 - y) = 1

  4x - 2 - 2 + 2y = 1

  4x + 2y = 5   (2)

	 น�ำสมกำร	(1)	+	(2)

  (3x - 2y) + (4x + 2y) = 9 + 5

  7x = 14

  x = 14
7  = 2

	 แทนค่ำ	x	=	2	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

  3(2) - 2y = 9

  -2y = 3

  y = -3
2

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คอื	x	=	2	และ	y	=	-32 	หรอื	(2, 
-3
2 ) 
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 สรปุ Wrap-up

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ
à»š¹ÅíÒ´Ñº¢Ñé¹µÍ¹áººã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 
à¾×èÍ»‡Í§¡Ñ¹¡ÒÃÊÑºÊ¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹·Ñé§ËÁ´
ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹ ¨Ðä´ŒÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨·Õè
µÃ§¡Ñ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

¨§ËÒ x + y ¨Ò¡ÃÐººÊÁ¡ÒÃµ‹Íä»¹Õé
  x - y = 12 (1)
  3x + y = 8 (2)
 1. -2 2. 2
 3. -1 4. 1
 5. 3

3.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 2 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 3 áÅÐ¢ŒÍ 4 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

4.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 5.	 y	-	2x	=	-4

  x + y = 1

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

 6. x + 2y = 1

  x	-	2y	=	5

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

5.	 y	-	2

6.

วธิที�ำ	 ให้	 y	-	2x = -4   (1)

	 และ	 x + y = 1   (2)

	 น�ำสมกำร	(1)	-	(2)

  (y - 2x) - (x + y) = -4 - 1

  -3x = -5

  x = -5
-3 = 5

3
	 แทนค่ำ	x = 53	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

  y - 2(53) = -4

  y - 103  = -4

  y = -4 +  103
   = -12 + 10

3  

   = -2
3

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คือ	x = 53	และ	y	=	
-2
3 	หรอื	(53, 

-2
3 ) 

วธิที�ำ	 ให้	 x + 2y = 1  (1)

	 และ	 x - 2y = 5  (2)

	 เนือ่งจำกสมัประสทิธ์ิของ	y	มค่ีำเท่ำกัน	จงึสำมำรถขจดัตวัแปร	y	ได้	

	 โดยน�ำสมกำร	(1)	+	(2)

  (x + 2y) + (x - 2y) = 1 + 5

  x + 2y + x - 2y = 6

  2x = 6

  x = 6
2 = 3 

	 แทนค่ำ	x	=	3	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

  3 + 2y = 1

  2y = -2

  y = -2
2
 = -1

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คือ	x	=	3	และ	y	=	-1	หรอื	(3, -1) 
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 สรปุ Wrap-up

5.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 3 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 5 áÅÐ¢ŒÍ 6 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

6.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

 ¼Ù ŒÊÍ¹à¹Œ¹ÂíéÒãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤íÒµÍº·Õèä Œ̈́ Ò¡¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹
·Ø¡¤ÃÑé§ à¾×èÍ·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ðä Œ́·ÃÒºÇ‹Ò¤íÒµÍº
·Õè¤íÒ¹Ç³ÍÍ¡ÁÒ¹Ñé¹¼Ố ¾ÅÒ´ËÃ×ÍäÁ‹ ËÒ¡
¼Ô´¾ÅÒ´¨Ðä´Œá¡Œä¢ä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ã¹·Õè¹ÕéÊÒÁÒÃ¶¹íÒ¤íÒµÍºã¹áµ‹ÅÐ¢ŒÍä»á·¹¤‹Òã¹ÊÁ¡ÒÃ
  «Öè§àÁ×èÍá·¹¤‹ÒáÅŒÇ ̈ Ð·íÒãËŒÊÁ¡ÒÃ¹Ñé¹à»š¹¨ÃÔ§ ́ Ñ§ã¹µÑÇàÅ×Í¡
¢ŒÍ 1. ¹Ñè¹¤×Í

   x - y = 12 3x + y = 8
  5 - (-7) = 12 3(5) - 7 = 8
   12 = 12 ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ 8 = 8 ÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§
   ´Ñ§¹Ñé¹  ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ ¤×Í (5, -7)  

áÅÐ x + y = 5 - 7 = -2

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 7. 4x	-	3y	=	6

  x	-	2y	=	9

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

 8. x	-	y	=	-7

  5x	-	4y	=	1

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

  ............................................................................................................................................................................................................

7. 4

8.

วธิที�ำ	 ให้	 4x - 3y = 6   (1)

	 และ	 x - 2y = 9   (2)

	 น�ำ	4	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

  4x - 8y = 36    (3)

	 น�ำสมกำร	(1)	-	(3)

  (4x - 3y) - (4x - 8y) = 6 - 36

  5y = -30

  y = -6

	 แทนค่ำ	y	=	-6	ในสมกำร	(2)	จะได้ว่ำ

  x - 2(-6) = 9

  x + 12 = 9

  x = -3

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คอื	x	=	-3	และ	y	=	-6	หรอื	(-3, -6) 

วธิที�ำ	 ให้	 x - y = -7   (1)

	 และ	 5x - 4y = 1   (2)

	 น�ำ	5	คณูทัง้สองข้ำงของสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

  5x - 5y = -35    (3)

	 น�ำสมกำร	(2)	-	(3)

  (5x - 4y) - (5x - 5y) = 1 + 35

  y = 36

	 แทนค่ำ	y	=	36	ในสมกำร	(1)	จะได้ว่ำ

  x - 36 = -7

  x = 29

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของระบบสมกำร	คอื	x	=	29	และ	y	=	36	หรอื	(29, 36) 
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 สรปุ Wrap-up

 àÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºàÊÃç¨áÅŒÇ 
¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÊÅÑºáºº·´ÊÍº
Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 2 µÍ¹·Õè 1 ¡Ñºà¾×èÍ¹
·Õè¹Ñè§¢ŒÒ§æ ̈ Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹
¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¡ÒÃáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ
áÅÐ¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ·Õèä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

7.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 4 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 7 áÅÐ¢ŒÍ 8 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

8.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

9.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞà¡ÕèÂÇ¡Ñº
ÇÔ¸Õ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã 
àÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

สรปุ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

»ÃÑªÞÒ«×éÍÁÐÁ‹Ç§à¢ÕÂÇàÊÇÂÃÒ¤Ò¼ÅÅÐ 30 ºÒ· áÅÐ³Ñ°ÇØ²Ô
«×éÍÁÐÁ‹Ç§¿‡ÒÅÑè¹ÃÒ¤Ò¼ÅÅÐ 35 ºÒ· ¤Ô´à»š¹à§Ô¹ 950 ºÒ· 
àÁ×èÍ¹íÒÁÒÃÇÁ¡Ñ¹áÅŒÇ¢ÒÂä»¼ÅÅÐ 40 ºÒ· ä´Œà§Ô¹ 1,200 ºÒ· 
¨§ËÒÇ‹Ò»ÃÑªÞÒáÅÐ³Ñ°ÇØ²Ô«×éÍÁÐÁ‹Ç§·Ñé§ËÁ´¡Õè¼Å
 1. 10 ¼Å
 2. 20 ¼Å
 3. 30 ¼Å
 4. 40 ¼Å
 5. 50 ¼Å
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. สมกำรที่ก�ำหนดให้ต่อไปนี้	สมกำรใดเปนสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร

  1. xy	=	6	 	 	 2.	 x
2 + y2 = 2 

  3. 4x	-	xy + y = 9  4. 3x + 3y = 2y + 1 

  5.   x + 5 = 0

 2. คู่อันดับในข้อใดเปนค�ำตอบของสมกำร	x	-	y	=	10

	 	 1.	 (2,	11)	 2.	 (-6,	5)	 3.	 (9,	-1)	 4.	 (7,	2)	 5.	 (10,	5)

 3. ถ้ำ	(a,	4)	เปนค�ำตอบของสมกำร	3x	-	4y	=	2	แล้ว	a	มีค่ำเท่ำไร

  1. 4 2. 5 3.	 6	 4.	 7	 5.	 8

 4. ถ้ำ	(6,	b)	เปนค�ำตอบของสมกำร	5x	-	3y	=	9	จงหำค่ำ	b

	 	 1.	 4	 2.	 5	 3.	 6	 4.	 7	 5.	 8

 5. ข้อใดเปนระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร

  1. x	+	y	=	11	 และ	3x	-	3y	=	18	

  2. x + 4xy	=	4	 และ	x	-	3y	=	7	

  3. x + 4xy	=	16	 และ	x + 3y = 12 

  4. 3x2	+	y	=	0	 และ	x	-	3y	=	12

  5. x

1
2	+	6	=	y	 และ	2x + xy = 0

 6. ก�ำหนดระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร	x	+	y	=	35	และ	x	-	y	=	-5	กรำฟของสมกำรทั้งสองตัดกัน

ที่จุดใด

  1.	 (15,	20)	 2.	 (20,	15)	 3.	 (-20,	15)	 4.	 (-15,	20)	 5.	 (-8,	2)

 7. จงหำค�ำตอบของระบบสมกำร	x	+	y	=	6	และ	x	-	y	=	2

	 	 1.	 (-4,	-4)	 2.	 (4,	4)	 3.	 (2,	4)	 4.	 (4,	2)	 5.	 (-4,	2)

 8. ค�ำตอบของระบบสมกำร	3x	=	8	-	y	และ	5x	=	9y	+	2	เท่ำกับข้อใด

  1.	 (37
16
,	17
16
)	 2.	 (16

37
,	16
17
)	 3.	 ( 1

16
,	17
16
)	 4.	 (17

16
,	 1
16
)	 5.	 (18

17
,	 1
18
)

 9. จงหำค�ำตอบของระบบสมกำร	2x	+	y	=	24	=	0	และ	4x	-	y	=	60

	 	 1.	 (4,	14)	 2.	 (10,	5)	 3.	 (14,	-4)	 4.	 (7,	10)	 5.	 (-4,	7)

 10. ค�ำตอบของระบบสมกำร	5x	-	2y	=	4	และ	3x	-	y	=	4	คือข้อใด

	 	 1.	 (-4,	-8)	 2.	 (-4,	8)	 3.	 (4,	-8)	 4.	 (4,	8)	 5.	 (8,	4)

 1.

y + y = 9  4. 3y + y = 9  4. 3

 2.

	 	 1.	 (2,	11)	 2.	 (-6,	5)	 3.	 (9,	-1)	 4.	 (7,	2)	 5.	 (10,	5)	 	 1.	 (2,	11)	 2.	 (-6,	5)	 3.	 (9,	-1)	 4.	 (7,	2)	 5.	 (10,	5)

 3.

  1. 4 2. 5 3.	 6	 4.	 7	 5.	 8  1. 4 2. 5 3.	 6	 4.	 7	 5.	 8

 4.

	 	 1.	 4	 2.	 5	 3.	 6	 4.	 7	 5.	 8	 	 1.	 4	 2.	 5	 3.	 6	 4.	 7	 5.	 8

 5.

  1.  1.

 6.

  1.	 (15,	20)	 2.	 (20,	15)	 3.	 (-20,	15)	 4.	 (-15,	20)	 5.	 (-8,	2)  1.	 (15,	20)	 2.	 (20,	15)	 3.	 (-20,	15)	 4.	 (-15,	20)	 5.	 (-8,	2)

 7.

	 	 1.	 (-4,	-4)	 2.	 (4,	4)	 3.	 (2,	4)	 4.	 (4,	2)	 5.	 (-4,	2)	 	 1.	 (-4,	-4)	 2.	 (4,	4)	 3.	 (2,	4)	 4.	 (4,	2)	 5.	 (-4,	2)

 8.

  1.	 (  1.	 (

 9.

	 	 1.	 (4,	14)	 2.	 (10,	5)	 3.	 (14,	-4)	 4.	 (7,	10)	 5.	 (-4,	7)	 	 1.	 (4,	14)	 2.	 (10,	5)	 3.	 (14,	-4)	 4.	 (7,	10)	 5.	 (-4,	7)

 10.

	 	 1.	 (-4,	-8)	 2.	 (-4,	8)	 3.	 (4,	-8)	 4.	 (4,	8)	 5.	 (8,	4)	 	 1.	 (-4,	-8)	 2.	 (-4,	8)	 3.	 (4,	-8)	 4.	 (4,	8)	 5.	 (8,	4)

ตอนที่ 2  จงเลือกค�าตอบที่ถูกที่สุดเพียงข้อเดียว
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 สรปุ Wrap-up

 10.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ
¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 2 µÍ¹·Õè 2 à¾×èÍ»ÃÐàÁÔ¹¼Å
àÁ×èÍ¨ºË¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ â´ÂãËŒàÇÅÒã¹
¡ÒÃ·íÒµÒÁ¤ÇÒÁàËÁÒÐÊÁ

 11.  àÁ×èÍ¼Ù ŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ¡ÒÃ
àÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 2 µÍ¹·Õè 2 àÊÃç¨µÒÁàÇÅÒ·Õè
¡íÒË¹´áÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒã¹áµ‹ÅÐËÑÇ¢ŒÍË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 12.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹¤íÒÊÑè§¡‹Í¹·íÒ
áºº·´ÊÍºáÅÐ¡íÒË¹´ÃÐÂÐàÇÅÒã¹¡ÒÃ
·íÒáºº·´ÊÍºãËŒªÑ´à¨¹ ¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹
à´Ô¹ÊíÒÃÇ¨¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ÃÐËÇ‹Ò§·íÒáºº·´ÊÍº 
ËÒ¡¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂã¹¤íÒ¶ÒÁ ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃÍ¸ÔºÒÂ¢ŒÍÊ§ÊÑÂàËÅ‹Ò¹Ñé¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹
à¢ŒÒã¨ÁÒ¡¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡â¨·Â�¡íÒË¹´ ÊÒÁÒÃ¶à¢ÕÂ¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃä´Œà»š¹
      30x + 35y  =  950 áÅÐ 40(x + y)  =  1,200
   ¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÃÐººÊÁ¡ÒÃ¨Ðä´Œ x  =  20 áÅÐ y  =  10
   ´Ñ§¹Ñé¹  »ÃÑªÞÒáÅÐ³Ñ°ÇØ²Ô«×éÍÁÐÁ‹Ç§ÁÒ·Ñé§ËÁ´ 

20 + 10 = 30 ¼Å

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

สมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร
ค�ำชี้แจง	 ให้ผู้สอนประเมินผู้เรียนในระหว่ำงเรียน	แล้วท�ำเครื่องหมำย	✓ลงในช่องที่ตรงกับระดับคะแนน

ข้อเสนอแนะ

ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ

	11	-	15	 คะแนน ดี

	 6	-	10	 คะแนน พอใช้

	 1	-	5	 คะแนน ปรับปรุง

สรุปผลกำรประเมิน				

ลงชื่อ.....................................................................................ผู้ประเมิน

                 .........../............................../....................

.......................................................................................................................................................................

.......................................................................................................................................................................

รำยกำรประเมิน
ระดับคะแนน

3 2 1

ค�านวณการแก้สมการเชิงเส้นสองตัวแปรและระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร

1.	 	บอกควำมหมำยของสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร

2.	 	บอกควำมหมำยของระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร

3.	 	เขียนกรำฟของระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรและหำค�ำตอบจำก

กรำฟ

4.	 หำค�ำตอบโดยกำรแก้ระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรโดยวิธีต่ำงๆ

ประยุกต์ใช้ความรู้เกี่ยวกับสมการเชิงเส้นสองตัวแปรในสถานการณ์จริง หรือปัญหาที่ก�าหนด

1.	 แก้โจทย์ปัญหำสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร

รวม

แบบประเมิน
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 สรปุ Wrap-up

 ã¹¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹ÊÁÃÃ¶¹Ð¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹
àÃ×èÍ§ ÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃ»ÃÐàÁÔ¹¨Ò¡¤Ðá¹¹à¡çºÃÐËÇ‹Ò§àÃÕÂ¹
áÅÐ¤Ðá¹¹ÊÍº·ŒÒÂË¹‹ÇÂ â´Â»ÃÐàÁÔ¹
µÒÁÃÒÂ¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹¨¹¤Ãº·Ø¡ÃÒÂ¡ÒÃ 
áÅŒÇ¨Ö§¹íÒ¤Ðá¹¹·Õèä´ŒÁÒà·ÕÂºª‹Ç§¤Ðá¹¹
µÒÁà¡³±� à¾×èÍÊÃØ»ÃÐ´Ñº¤Ø³ÀÒ¾¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹à»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å

ผูสอน
เกร็ดแนะ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹»ÃÐàÁÔ¹ÊÁÃÃ¶¹Ð¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹µÒÁ
ÃÒÂ¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹ â´Âà¡çº¤Ðá¹¹¨Ò¡
¡ÒÃ·íÒ¡Ô¨¡ÃÃÁÃÐËÇ‹Ò§àÃÕÂ¹ áÅÐ¨Ò¡
¡ÒÃ·íÒáºº·´ÊÍºãËŒ¤ÃºµÒÁÃÒÂ¡ÒÃ 
áÅŒÇÊÃØ»¼Å¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹µÒÁª‹Ç§¤Ðá¹¹·Õè
¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒÃÑº

2.  ¼ÙŒÊÍ¹á¨Œ§¼Å¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹ÊÁÃÃ¶¹ÐãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·ÃÒºÇ‹Ò ã¹¡ÒÃàÃÕÂ¹àÃ×èÍ§ 
¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹ÊÍ§µÑÇá»Ã ¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÁÕÃÐ´Ñº¤Ø³ÀÒ¾ÍÂÙ‹ã¹à¡³±�ã´ à¾×èÍãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹¹íÒ¼Å·Õèä Œ́ä»à»š¹á¹Ç·Ò§
ã¹¡ÒÃ¾Ñ²¹ÒËÃ×Í»ÃÑº»ÃØ§ÃÐ´Ñº¤Ø³ÀÒ¾
ã¹¡ÒÃàÃÕÂ¹¢Í§µ¹àÍ§ãËŒ´ÕÂÔè§¢Öé¹

สรปุ

7474



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

< 0 : x2 +
4=0 : -4    

> 0 :  3  
2

3
4
3

1
2

x2

x2

x+

-+
3

x

1
2

สมการกําลังสองตัวแปรเดียว
Quadratic Equations

หน่วยก�รเรียนรูที่

1. อธิบำยและบอกลักษณะของ
สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวได้

2. แก้สมกำรก�ำลงัสองตวัแปรเดยีว
โดยวิธีกำรแยกตัวประกอบได้

3. แก้สมกำรก�ำลงัสองตวัแปรเดยีว
โดยใช้สูตรได้

4. แก้โจทย์ปัญหำเกี่ยวกับสมกำร
ก�ำลังสองตัวแปรเดียวได้

สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว เปนสมก�รที่มีตัวแปร

เพ�ยงหนึ่ งตัวและมี เลขช�้กำ�ลังสูงสุดของตัวแปรเท่�กับสอง

เท่�นั�น ทั�งนี้ส�ม�รถแกสมก�รเพ��อห�คำ�ตอบไดโดยว�ธีก�รแยก

ตัวประกอบโดยใชสมบัติของจำ�นวนจร�ง และก�รใชว�ธีก�รแก

สมก�รโดยก�รใชสตูร รวมทั�งก�รแกโจทยป์ญห�ต�่งๆ ดวยสมก�ร

กำ�ลังสองตัวแปรเดียว

จุดประสงคประจ�ำหนวย

สมรรถนะประจ�ำหนวย

1.  คำ�นวณก�รแกสมก�รกำ�ลังสอง

ตัวแปรเดียว

2.  ประยุกต์ ใชคว�มรู เกี่ ยวกับ

สมก�รกำ�ลังสองตัวแปรเดียว

ในสถ�นก�รณ์จร�ง หร�อปญห�

ที่กำ�หนด

3

< 0 : x
=0 : -4 

สมการกําลังสอง
ตัวแปรเดียว

แตกตางจากสมการเชิง

เสนตัวแปรเดียวอยางไร

 นาํ Warm-up

 ¡ÒÃ¨Ñ´¡Ô¨¡ÃÃÁ¡ÒÃàÃÕÂ¹¡ÒÃÊÍ¹¢Í§Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙ Œ¹Õé·Õè 3 
ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃàÅ×Í¡ãªŒÇÔ̧ Õ¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº áÅÐ
Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§Ê¶Ò¹¡ÒÃ³�ã¡ÅŒµÑÇ ËÃ×ÍÊ¶Ò¹¡ÒÃ³�¨ÃÔ§ã¹ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹
¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹à»š¹¡Ã³ÕÈÖ¡ÉÒ ÃÇÁ·Ñé§¼ÙŒÊÍ¹Â¡â¨·Â�»˜ÞËÒ·Õèà¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡Ñº
ËÑÇ¢ŒÍ¹Ñé¹æ à¾ÔèÁàµÔÁ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œ½ƒ¡½¹ã¹¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³áÅÐÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒ
¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹ «Öè§
ÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ·Õè¾ºã¹ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹
ä´ŒÍÂ‹Ò§àËÁÒÐÊÁ

เปาหมายการเรียนรู

1. นาํความรูเรือ่ง สมการกาํลงัสองตวัแปรเดยีว มาใช
ในการแกสมการกาํลงัสองตวัแปรเดียว เพ่ือท่ีหา
คาํตอบของสมการ

2. ใชทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตรในการ
แกโจทยปญหาเกีย่วกบัสมการกาํลงัสองตวัแปรเดยีว
ไดอยางเหมาะสม

3. ประยุกตใชความรูเรื่อง สมการกําลังสองตัวแปร
เดียว ในการแกโจทยปญหาที่เกี่ยวของกับชีวิต
ประจําวันและงานอาชีพ

1. สนใจใฝรู / คิดริเริ่มสรางสรรค
2. มีวินัย / รับผิดชอบ
3. ซื่อสัตยสุจริต
4. รักสามัคคี
5. มนุษยสัมพันธ

คุณธรรม / จริยธรรม

นาํ

 ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ “ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ” 
áÅŒÇàª×èÍÁâÂ§¤ÇÒÁÃÙŒ·Õèà¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ â´Â¡ÒÃÊ¹·¹ÒáÅÐ«Ñ¡¶ÒÁ
¼ÙŒàÃÕÂ¹

•  ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤Ô´Ç‹Ò ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ã
à´ÕÂÇÁÕ¤ÇÒÁà¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡ÑºªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹
áÅÐ§Ò¹ÍÒªÕ¾ÍÂ‹Ò§äÃºŒÒ§

 á¹ÇµÍº 

  ¾Ô̈ ÒÃ³ÒµÒÁ¤íÒµÍº¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ â´ÂãËŒÍÂÙ‹

ã¹´ØÅÂ¾Ô¹Ô¨¢Í§¼ÙŒÊÍ¹ àª‹¹ ¹Ñ¡àÈÃÉ°-

ÈÒÊµÃ� ª‹Ò§ä¿¿‡Ò ª‹Ò§ÍØµÊÒË¡ÃÃÁ 

ÇÔÈÇ¡Ã áÅÐ¹Ñ¡ÇÔ·ÂÒÈÒÊµÃ� à»š¹µŒ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

• x2 - 6x + 9 = 0
•  x2 - 25 = 0

•  12x2 - 23x = -5

• 1 - 81x2 = 0
•  12x2 = 6

• x2 = -14x - 49
• 3x2 = 2x

1.1 รูปแบบทั่วไปของสมการ
 สมการก�าลังสองตัวแปรเดียว (Quadratic Equation) เปนสมกำรที่มีตัวแปรหนึ่งตัวและมี

เลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสอง

 รูปทั่วไปของสมกำรคือ ax2 + bx + c = 0 เมื่อ a และ b เปนสัมประสิทธิ์ของตัวแปรใน

สมกำรซึ่ง a ≠ 0 และ c เปนค่ำคงตัว

 โดยที่ x เปนตัวแปรในสมกำร

   a  เปนสัมประสิทธิ์ของตัวแปรที่มีเลขชี้ก�ำลังเท่ำกับสอง และ a ≠ 0 

   b เปนสัมประสิทธิ์ของตัวแปรที่มีเลขชี้ก�ำลังเท่ำกับหนึ่ง

   c เปนค่ำคงตัวในสมกำร

เช่น    x2 - 10x + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25

    x
2 - 3x + 4 = 0 นั่นคือ a = -1, b = -3 และ c = 4

    5x2 + 7x - 10 = 0 นั่นคือ a = 5, b = 7 และ c = -10

สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว มีส วนเกี่ยวของ

ในชีวิตประจ� ำวันและกำรประกอบวิชำชีพต  ำงๆ 

เชน วิศวกร นักเศรษฐศำสตร ช ำงไฟฟำ ชำง

อุตสำหกรรมและนักวิทยำศำสตร เปนตน โดยใช

เปนหลักพื้นฐำนในกำรค�ำนวณทำงคณิตศำสตรและ

มีทักษะในกระบวนกำรแกป ญหำทำงคณิตศำสตร

ตอไป

 สมกำรก�ำลังสองตวัแปรเดยีว

ตัวอยำงที่ 1

จงพจิารณาว่าสมการในแต่ละข้อต่อไปนีเ้ปนสมการก�าลังสองตัวแปรเดียวหรอืไม่ พร้อมท้ังหาสมัประสทิธิ์

และค่าคงตัวของสมการ

1. x2 - 7x + 12 = 0  เปนสมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว เนื่องจำกสมกำรมีตัวแปรเพียงหนึ่งตัวและมี

เลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสองโดยที่มี a = 1, b = -7 และ c = 12

2. x2 + 5y - 16 = 0 ไม่เปนสมกำรก�ำลงัสองตัวแปรเดยีว เนือ่งจำกสมกำรมตัีวแปรสองตวัคอื x และ y

3. 9y2 - 16 = 0  เปนสมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว เนื่องจำกสมกำรมีตัวแปรเพียงหนึ่งตัวและมี

เลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสองโดยที่มี a = 9, b = 0 และ c = -16
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 สอน Instruction

 àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ
ã¹ÊÁ¡ÒÃ¨ÐµŒÍ§ÁÕàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ÁÕ¤‹ÒäÁ‹à¡Ô¹ 2 à·‹Ò¹Ñé¹

สอน

1.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊØ ‹Á¼Ù ŒàÃÕÂ¹à¾×èÍµÍº¤íÒ¶ÒÁµÒÁ
»ÃÐà´ç¹´Ñ§¹Õé
•  ÊÁ¡ÒÃ¡í ÒÅÑ §ÊÍ§µÑ Çá»Ãà´ÕÂÇÁÕ
ÅÑ¡É³ÐáÅÐÃÙ»áºº·ÑèÇä»ÍÂ‹Ò§äÃºŒÒ§

  á¹ÇµÍº

   ¾Ô¨ÒÃ³Ò¤íÒµÍº¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ â´ÂãËŒÍÂÙ‹ã¹

´ØÅÂ¾Ô¹Ô̈ ¢Í§¼ÙŒÊÍ¹ àª‹¹ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§

µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ à»š¹ÊÁ¡ÒÃ·ÕèÁÕµÑÇá»ÃË¹Öè§µÑÇ 

áÅÐÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡Ñº

ÊÍ§ à»š¹µŒ¹

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ÃÙ»áºº·ÑèÇä»
¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 
2 - 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒÍ¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡ÑºÃÙ»áºº
·ÑèÇä»¢Í§ÊÁ¡ÒÃ Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹à¢ŒÒã¨
à¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ 
¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒÊÁ¡ÒÃ
¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 1

ควรรู
ผูเรียน

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§ÊÁ¡ÒÃ·Õèà»š¹
ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ áÅÐÊÁ¡ÒÃ
·ÕèäÁ‹à»š¹ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇº¹
¡ÃÐ´Ò¹ 10 ¢ŒÍ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹
ÇÔà¤ÃÒÐË�Ç‹Ò ÁÕÊÁ¡ÒÃã´ºŒÒ§·Õèà»š¹ÊÁ¡ÒÃ
¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ¾ÃŒÍÁàËµØ¼Å
»ÃÐ¡Íº

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 นาํ Warm-up

นาํ

¢ŒÍã´à»š¹ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ
 1. x

2 + y2 = 1
 2. x

2 + y + 2 = 0
 3. x

2 - 2x = -6
 4. x

2 + 5x = y
 5. (x2 + 1)(x) = 6

ข้อสอบแนว
V-NET

 àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ãà·‹Ò¡ÑºÊÍ§ ËÁÒÂ¶Ö§ µÑÇá»Ã·Ø¡æ µÑÇ

 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25

เลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสองเลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสองเลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสองเลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสอง

 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25

เลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสองเลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสองเลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสอง

 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25

เลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสองเลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสองเลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสองเลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสองเลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสอง

 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25

เลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสองเลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสองเลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสองเลขชี้ก�ำลังสูงสุดของตัวแปรเท่ำกับสอง

 + 25 = 0 นั่นคือ a = 1, b = -10 และ c = 25
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1.2 ทบทวนการแยกตัวประกอบพหุนามกําลังสอง
พหุนามก�าลังสอง (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2

 1. กำรแยกตัวประกอบพหุนำมก�ำลังสองในรูป ax2 + bx + c = 0 เมื่อ a และ b เปน

สัมประสิทธิ์ของตัวแปรในสมกำรซึ่ง a ≠ 0 และ c เปนค่ำคงตัว มีวิธีพิจำรณำ ดังนี้

วิธีที่ 1 เมื่อ a = 1 กำรแยกตัวประกอบสำมำรถท�ำได้โดยกำรแยกตัวประกอบในรูปของ 

x
2 + bx + c = (x + r)(x + s) โดยที่ b = r + s และ c = rs

Math Notes
 กำรแยกตัวประกอบเมื่อ a = 1 สำมำรถท�ำได้โดยพิจำรณำสัมประสิทธิ์ของตัวแปรและค่ำคงตัวใน

สมกำร ax2 + bx + c = 0 แล้วหำจ�ำนวนที่คูณได้เท่ำกับ c และบวกกันได้เท่ำกับ b เช่น

 x
2 - 2x - 24 เนื่องจำกจ�ำนวนที่คูณแล้วได้เท่ำกับ -24 และบวกกันได้เท่ำกับ -2 คือ 4 และ -6

ซึ่งจะสำมำรถแยกตัวประกอบได้เปน x + 4 และ x - 6 ดังนั้น x2 - 2x - 24 = (x + 4)(x - 6)

ตัวอยำงที่ 2

ตัวอยำงที่ 3

ตัวอยำงที่ 4

จงแยกตัวประกอบ x2 + 7x + 6

วิธีท�า เนื่องจำก 1 × 6  = 6

  และ 1 + 6 = 7

  ดังนั้น x
2
 + 7x + 6 = (x + 1)(x + 6)

จงแยกตัวประกอบ x2 + 2x - 8

วิธีท�า เนื่องจำก -2 × 4  = -8

  และ -2 + 4 = 2

  ดังนั้น x
2
 + 2x - 8 = (x - 2)(x + 4)

จงแยกตัวประกอบ x2 - 9x + 18

วิธีท�า เนื่องจำก (-3) × (-6)  = 18

  และ -3 - 6 = -9

  ดังนั้น x
2
 - 9x + 18 = (x - 3)(x - 6)

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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4.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ¡ÒÃáÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº
¾¹Ø¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ áÅŒÇ
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂ

5.  ãËŒ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù ‹¡Ñ¹áÅŒÇÃ ‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 2 - 4 ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ̈ Ò¡¹Ñé¹
Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹¾Ô¨ÒÃ³Ò¤‹ÒÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì¢Í§
µÑÇá»ÃáÅÐ¤‹Ò¤§µÑÇã¹ÊÁ¡ÒÃ à¾×èÍáÂ¡
µÑÇ»ÃÐ¡Íº

6.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ
ÁÒ 5 ÊÁ¡ÒÃº¹¡ÃÐ´Ò¹ ¨Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á
¼ÙŒàÃÕÂ¹ 5 ¤¹ â´ÂãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 1 
¾Ô¨ÒÃ³Ò¤‹ÒÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì¢Í§µÑÇá»ÃáÅÐ
¤‹Ò¤§µÑÇã¹ÊÁ¡ÒÃº¹¡ÃÐ´Ò¹ à¾×èÍáÂ¡
µÑÇ»ÃÐ¡Íº ¾ÃŒÍÁàËµØ¼Å»ÃÐ¡Íº

7.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº à¹×èÍ§¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ à»š¹
ÊÁ¡ÒÃ·ÕèÁÕµÑÇá»ÃË¹Öè§µÑÇáÅÐÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´¢Í§µÑÇá»Ã
à·‹Ò¡ÑºÊÍ§ Ñ́§¹Ñé¹ àÁ×èÍ¾Ô¨ÒÃ³ÒµÑÇàÅ×Í¡·Ø¡æ µÑÇàÅ×Í¡áÅŒÇ 
¨ÐàËç¹ä´ŒÇ‹Ò µÑÇàÅ×Í¡-hv 3 à»š¹ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ 
¹Ñè¹¤×Í x2 - 2x = -6 ËÃ×Í x2 - 2x + 6 = 0

µÍº¢ŒÍ 3.

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
áÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹ÃÙ» 
ax

2 + bx + c = 0 àÁ×èÍ a = 1 º¹¡ÃÐ´Ò¹ 
5 - 6 ¢ŒÍ áÅŒÇÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ
¡ÒÃáÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´
à·‹Ò¡Ñº ÊÍ§

ควรรู
ผูเรียน

 ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕ´Õ¡ÃÕà·‹Ò¡Ñº 2 ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§ÊÙ§ÊØ´

 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2 (Quadratic Polynomial) เปนพหุนำมที่มีดีกรีเท่ำกับ 2
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

  วิธีที่ 2 เมื่อ a ≠ 1 กำรแยกตัวประกอบสำมำรถท�ำได้โดยกำรแยกตัวประกอบในรูปของ 

ax2 + bx + c = (mx + r)(nx + s) โดยที่ a = mn, b = ms + nr และ c = rs

Math Notes
 กำรแยกตัวประกอบเมื่อ a ≠ 1 สำมำรถท�ำได้โดยพิจำรณำสัมประสิทธิ์ของตัวแปรและค่ำคงตัวใน

สมกำร ax2 + bx + c = 0 แล้วแยกตัวประกอบของ a ออกเปนสองจ�ำนวน และแยกตัวประกอบของ 

c ออกเปนสองจ�ำนวน เช่น

 12x2 + 23x + 10 สำมำรถแยกตัวประกอบของ a ได้เปน 3 × 4 = 12 และแยกตัวประกอบของ 

c ได้เปน 2 × 5 = 10 ดังนั้น 12x2 + 23x + 10 = (3x + 2)(4x + 5)

ตัวอยำงที่ 5

ตัวอยำงที่ 6

ตัวอยำงที่ 7

จงแยกตัวประกอบ 4x2 - 12 + 9

วิธีท�า เนื่องจำก 2 × 2  = 4

  และ (-3) × (-3) = 9

  จะได้ [2x(-3)] + [2x(-3)] = -12

  ดังนั้น 4x2 - 12 + 9 = (2x - 3)(2x - 3)

จงแยกตัวประกอบ 2x2 - 11x + 12

วิธีท�า เนื่องจำก 1 × 2  = 2

  และ (-3) × (-4) = 12

  จะได้ [1x(-3)] + [2x(-4)] = -11

  ดังนั้น 2x2 - 11x + 12 = (2x - 3)(x - 4)

จงแยกตัวประกอบ 5x2 - 13x + 6

วิธีท�า เนื่องจำก 1 × 5  = 5

  และ (-3) × (-2) = 6

  จะได้ [1x(-3)] + [5x(-2)] = -13

  ดังนั้น 5x2 - 13x + 6 = (5x - 3)(x - 2)

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

 8.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ¡ÒÃáÂ¡
µÑÇ»ÃÐ¡Íº¾¹Ø¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ àÁ×èÍ a ≠ 1 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂ

 9.  ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù ‹¡Ñ¹áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 5 - 7 ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ̈ Ò¡¹Ñé¹
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹¾Ô¨ÒÃ³Ò¤‹ÒÊÑÁ»ÃÐÊÔ· Ô̧ì¢Í§
µÑÇá»ÃáÅÐ¤‹Ò¤§µÑÇã¹ÊÁ¡ÒÃ à¾×èÍáÂ¡
µÑÇ»ÃÐ¡Íº

 10.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ
ÁÒ 5 ÊÁ¡ÒÃº¹¡ÃÐ´Ò¹ ¨Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á
¼ÙŒàÃÕÂ¹ 5 ¤¹ â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 1 
¾Ô¨ÒÃ³Ò¤‹ÒÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì¢Í§µÑÇá»ÃáÅÐ
¤‹Ò¤§µÑÇã¹ÊÁ¡ÒÃº¹¡ÃÐ´Ò¹ à¾×èÍáÂ¡
µÑÇ»ÃÐ¡Íº ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ãËŒàËµØ¼Å»ÃÐ¡Íº 
ËÅÑ§¨Ò¡¹Ñé¹ãË Œ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹·Õè  2 - 5 
¾Ô¨ÒÃ³ÒÊÁ¡ÒÃ·Õè 2 - 5 ã¹·íÒ¹Í§
à´ÕÂÇ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 1

 11.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

สอน

¢ŒÍã´à»š¹µÑÇ»ÃÐ¡Íº¢Í§¾ËØ¹ÒÁ x2 + 10x - 24
 1. (x - 10)(x + 5)
 2. (x + 2)(x + 3)
 3. (x - 8)(x + 3)
 4. (x - 12)(x + 2)
 5. (x + 12)(x - 2)

 ¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
áÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹ÃÙ» 
ax

2 + bx + c = 0 àÁ×èÍ a ≠ 1 º¹¡ÃÐ´Ò¹ 
5 ¢ŒÍ áÅŒÇãªŒÇÔ̧ Õ¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ 
à¾×èÍà»š¹¡ÒÃµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ áÅÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒÁÕ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÍÒªÕ¾ÇÔÈÇ¡Ã à»š¹ÍÒªÕ¾·ÕèÁÕ¡ÒÃãªŒ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³·Ò§¤³ÔµÈÒÊµÃ� â´Â
à©¾ÒÐàÃ×èÍ§ á¤Å¤ÙÅÑÊ ·ÕèµŒÍ§ÁÕÍ§¤�¤ÇÒÁÃÙŒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§à»š¹
ËÑÇã¨ÊíÒ¤ÑÞ ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒËÃ×Í»ÃÑºãªŒ¡ÑºÈÒÊµÃ�Í×è¹æ ·Õè
à¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡Ñº·Ò§´ŒÒ¹ÇÔÈÇ¡ÃÃÁä´Œ

อาชีพ
บูรณาการ

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 8

ตัวอยำงที่ 9

จงแยกตัวประกอบต่อไปนี้

1. x2 + 6x 2. 4x2 + 4x 3. 10x2 - 2x 4. 12x2 + 144x 5. 81x2 - 18x

 วิธีท�า 1. x
2 + 6x = x(x + 6)

  2. 4x2 + 4x = 4x(x + 1)

  3. 10x2 - 2x = 2x(5x - 1)

  4. 12x2 + 144x = 12x(x + 12)

  5. 81x2 - 18x = 9x(9x - 2)

จงแยกตัวประกอบต่อไปนี้

1. x2 - 9 2. 9x2 - 16 3. 16x2 - 81 4. 25x2 - 4 5. 64x2 - 9

 วิธีท�า 1. x
2 - 9 = x

2 - 32 

    = (x + 3)(x - 3)

  2. 9x2 - 16 = (3x)2 - 42 

    = (3x + 4)(3x - 4)

  3. 16x2 - 81 = (4x)2 - 92 

    = (4x + 9)(4x - 9)

  4. 25x2 - 4 = (5x)2 - 22 

    = (5x + 2)(5x - 2)

  5. 64x2 - 9 = (8x)2 - 32 

    = (8x + 3)(8x - 3)

ตอบ

ตอบ

 2. กำรแยกตัวประกอบพหุนำมก�ำลังสองในรูป ax2 + bx เมื่อ c = 0 หรือไม่มีค่ำคงตัว

ให้ใช้วิธีกำรแยกตัวประกอบโดยกำรดึงตัวร่วม

 3. กำรแยกตัวประกอบพหุนำมก�ำลังสองในรูปผลต่ำงก�ำลังสองหรือ x2 + c2 เมื่อ c เปน

จ�ำนวนจริงหรือค่ำคงตัว ซึ่งสำมำรถแยกตัวประกอบได้เปน x2 - c2 = (x + c)(x - c)

Math Notes
 พหุนำมก�ำลังสองในรูปของผลต่ำงก�ำลังสอง จะเห็นได้ว่ำไม่มีพจน์กลำงหรือ bx = 0
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 12.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ¡ÒÃáÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº
¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§·ÕèäÁ‹ÁÕ¤‹Ò¤§µÑÇ â´Â
¡ÒÃ´Ö§µÑÇÃ‹ÇÁ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ áÅŒÇ
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂ

 13.  ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 8 - 9 ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ̈ Ò¡¹Ñé¹
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹¾Ô¨ÒÃ³Ò¤‹ÒÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì¢Í§
µÑÇá»Ãã¹ÊÁ¡ÒÃ à¾×èÍáÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº

 14.  ¼Ù ŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ã
à´ÕÂÇ ÁÒ 5 ÊÁ¡ÒÃº¹¡ÃÐ´Ò¹ ̈ Ò¡¹Ñé¹
ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 5 ¤¹ â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 1 
¾Ô¨ÒÃ³Ò¤‹ÒÊÑÁ»ÃÐÊÔ·¸Ôì¢Í§µÑÇá»Ãã¹
ÊÁ¡ÒÃº¹¡ÃÐ´Ò¹ à¾×èÍáÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº 
¾ÃŒÍÁàËµØ¼Å»ÃÐ¡Íº ËÅÑ§¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 2 - 5 ¾Ô¨ÒÃ³ÒÊÁ¡ÒÃ·Õè 
2 - 5 ã¹·íÒ¹Í§à´ÕÂÇ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹·Õè 1

 15.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹ÊÃŒÒ§
¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹ÃÙ» ax2 + bx â´Â·ÕèäÁ‹ÁÕ
¤‹Ò¤§µÑÇ ¤¹ÅÐ 10 ¢ŒÍ Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 
àÁ×èÍÊÃŒÒ§àÊÃç¨áÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áÅ¡à»ÅÕèÂ¹
¡Ñºà¾×èÍ¹·Õè¹Ñè§¢ ŒÒ§æ à¾×èÍ·íÒ¡ÒÃáÂ¡
µÑÇ»ÃÐ¡Íº àÁ×èÍàÊÃç¨áÅŒÇãËŒ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

 äÁ‹ÁÕ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹ÃÙ»¢Í§ ax
2 + bx + c 

¨ÐÁÕ¤‹Ò¢Í§ c = 0 «Öè§¨Ðä´Œ¾ËØ¹ÒÁ·ÕèÍÂÙ‹ã¹ÃÙ»¢Í§ ax
2 + bx

 ¡ÒÃ´Ö§µÑÇÃ‹ÇÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¨Ñ´ÃÙ»¢Í§¾ËØ¹ÒÁâ´Â¡ÒÃ¹íÒµÑÇá»Ã
·ÕèàËÁ×Í¹¡Ñ¹µÑé§áµ‹ÊÍ§¾¨¹�¢Öé¹ä»ÁÒ¨Ñ´ãËŒÍÂÙ‹ã¹ÃÙ»¢Í§ x(x + b) ËÃ×Í 
ax(x + d) â´Â·Õè d = b

a

ควรรู
ผูเรียน

 äÁ‹ÁÕ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹ÃÙ»¢Í§ a äÁ‹ÁÕ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹ÃÙ»¢Í§ a äÁ‹ÁÕ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹ÃÙ»¢Í§ a äÁ‹ÁÕ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹ÃÙ»¢Í§ a äÁ‹ÁÕ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹ÃÙ»¢Í§ a äÁ‹ÁÕ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹ÃÙ»¢Í§ a äÁ‹ÁÕ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹ÃÙ»¢Í§ a äÁ‹ÁÕ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹ÃÙ»¢Í§ a äÁ‹ÁÕ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹ÃÙ»¢Í§ a äÁ‹ÁÕ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹ÃÙ»¢Í§ a äÁ‹ÁÕ¤‹Ò¤§µÑÇ ËÁÒÂ¶Ö§ ¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹ÃÙ»¢Í§ a

 ¡ÒÃ´Ö§µÑÇÃ‹ÇÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¨Ñ´ÃÙ»¢Í§¾ËØ¹ÒÁâ´Â¡ÒÃ¹íÒµÑÇá»Ã ¡ÒÃ´Ö§µÑÇÃ‹ÇÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¨Ñ´ÃÙ»¢Í§¾ËØ¹ÒÁâ´Â¡ÒÃ¹íÒµÑÇá»Ã ¡ÒÃ´Ö§µÑÇÃ‹ÇÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¨Ñ´ÃÙ»¢Í§¾ËØ¹ÒÁâ´Â¡ÒÃ¹íÒµÑÇá»Ã ¡ÒÃ´Ö§µÑÇÃ‹ÇÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¨Ñ´ÃÙ»¢Í§¾ËØ¹ÒÁâ´Â¡ÒÃ¹íÒµÑÇá»Ã ¡ÒÃ´Ö§µÑÇÃ‹ÇÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¨Ñ´ÃÙ»¢Í§¾ËØ¹ÒÁâ´Â¡ÒÃ¹íÒµÑÇá»Ã ¡ÒÃ´Ö§µÑÇÃ‹ÇÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¨Ñ´ÃÙ»¢Í§¾ËØ¹ÒÁâ´Â¡ÒÃ¹íÒµÑÇá»Ã ¡ÒÃ´Ö§µÑÇÃ‹ÇÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¨Ñ´ÃÙ»¢Í§¾ËØ¹ÒÁâ´Â¡ÒÃ¹íÒµÑÇá»Ã ¡ÒÃ´Ö§µÑÇÃ‹ÇÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¨Ñ´ÃÙ»¢Í§¾ËØ¹ÒÁâ´Â¡ÒÃ¹íÒµÑÇá»Ã ¡ÒÃ´Ö§µÑÇÃ‹ÇÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¨Ñ´ÃÙ»¢Í§¾ËØ¹ÒÁâ´Â¡ÒÃ¹íÒµÑÇá»Ã ¡ÒÃ´Ö§µÑÇÃ‹ÇÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¨Ñ´ÃÙ»¢Í§¾ËØ¹ÒÁâ´Â¡ÒÃ¹íÒµÑÇá»Ã ¡ÒÃ´Ö§µÑÇÃ‹ÇÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¨Ñ´ÃÙ»¢Í§¾ËØ¹ÒÁâ´Â¡ÒÃ¹íÒµÑÇá»Ã ¡ÒÃ´Ö§µÑÇÃ‹ÇÁ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¨Ñ´ÃÙ»¢Í§¾ËØ¹ÒÁâ´Â¡ÒÃ¹íÒµÑÇá»Ã

 หรือไม่มีค่ำคงตัว หรือไม่มีค่ำคงตัว หรือไม่มีค่ำคงตัว หรือไม่มีค่ำคงตัว หรือไม่มีค่ำคงตัว หรือไม่มีค่ำคงตัว หรือไม่มีค่ำคงตัว หรือไม่มีค่ำคงตัว

ให้ใช้วิธีกำรแยกตัวประกอบโดยกำรดึงตัวร่วมให้ใช้วิธีกำรแยกตัวประกอบโดยกำรดึงตัวร่วมให้ใช้วิธีกำรแยกตัวประกอบโดยกำรดึงตัวร่วมให้ใช้วิธีกำรแยกตัวประกอบโดยกำรดึงตัวร่วมให้ใช้วิธีกำรแยกตัวประกอบโดยกำรดึงตัวร่วมให้ใช้วิธีกำรแยกตัวประกอบโดยกำรดึงตัวร่วมให้ใช้วิธีกำรแยกตัวประกอบโดยกำรดึงตัวร่วม

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ à¹×èÍ§¨Ò¡ 12 × (-2) = -24
    12 + (-2) = 10
   ´Ñ§¹Ñé¹ x

2 + 10x - 24 = (x + 12)(x - 2)

µÍº¢ŒÍ 5.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 1. x
2 - 3x - 18

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 2. x
2 - 5x - 6

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 3. x
2 - 2x - 15

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 4. 4x2 - 8x

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 5. 36x2 + 2x

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 6. 36x2 - 225

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 7. x
2 - 196

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 1.

 2.

 3.

 4. 4

 5.

 6.

 7.

ค�ำช้ีแจง  ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าการแยกตัวประกอบต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 3.1

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 (-6)	×	3	 =	 -18

	 และ	 -6	+	3	 =	 -3

	 ดงันัน้	 x
2	-	3x	-	18	 =	 (x	-	6)(x	+	3)

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 (-6)	×	1	 =	 -6

	 และ	 -6	+	1	 =	 -5

	 ดงันัน้	 x
2	-	5x	-	6	 =	 (x	-	6)(x	+	1)

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 (-5)	×	3	 =	 -15

	 และ	 -5	+	3	 =	 -2

	 ดงันัน้	 x
2	-	2x	-	15	 =	 (x	-	5)(x	+	3)

วธิที�ำ	 จำก	 4x2	-	8x	 =	 4x(x	-	2)

	 ดงันัน้	 4x2	-	8x	 =	 4x(x	-	2)

วธิที�ำ	 จำก	 36x2	+	2x	 =	 2x(18x	+	1)

	 ดงันัน้	 36x2	+	2x	 =	 2x(18x	+	1)

วธิที�ำ	 จำก	 36x2	-	225	 =	 (6x)2	-	152

	 	 	 =	 (6x	+	15)(6x	-	15)

	 ดงันัน้	 36x2	-	225	 =	 (6x	+	15)(6x	-	15)

วธิที�ำ	 จำก	 x
2	-	196	 =	 x

2	-	142

	 	 	 =	 (x	+	14)(x	-	14)

	 ดงันัน้	 x
2	-	196	 =	 (x	+	14)(x	-	14)
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 16.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù Œ àÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 
3.1 ¨Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒà©ÅÂº¹
¡ÃÐ´Ò¹·ÕÅÐ¢ŒÍ â´Â¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹
¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

 17.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¡ÒÃáÂ¡
µÑÇ»ÃÐ¡Íº¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§

 ¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨ãË Œ¼Ù Œ àÃÕÂ¹àÅ×Í¡â¨·Â �
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ã¹áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
·Õè 3.1 ÁÒ 1 ¢ŒÍ áÅŒÇ¼ÙŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃáÂ¡
µÑÇ»ÃÐ¡Íº¢Í§¾ËØ¹ÒÁ¹Ñé¹ à¾×èÍà»š¹¡ÒÃ
·º·Ç¹¤ÇÒÁÃÙ Œ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¢Í§¼Ù ŒàÃÕÂ¹
¡‹Í¹·Õè¨ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Å§Á×Í·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
´ŒÇÂµ¹àÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¢ŒÍã´à»š¹¡ÒÃáÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº¢Í§ (x - 4)(x + 3)
 1. x

2 + 7x + 1
 2. x

2 + 7x - 12
 3. x

2 - 12x + 24
 4. x

2 - x - 12
 5. x

2 - 2x - 12

 ã¹¡ÒÃ»ÃÐ¡ÍºÍÒªÕ¾µ‹Ò§æ ÁÑ¡ÁÕ¤ÇÒÁà¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡Ñº¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³·Ò§
¤³ÔµÈÒÊµÃ�â´Âà©¾ÒÐÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ «Öè§ÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»
»ÃÑºãªŒ¡ÑºÊÁ¡ÒÃ¢Ñé¹ÊÙ§áÅÐÊÁ¡ÒÃÍ×è¹æ ã¹ÊÒÂ§Ò¹ÍÒªÕ¾µ‹Ò§æ àª‹¹ 
¹Ñ¡ÇÔ¨ÑÂä´Œ¼Å¡ÒÃ·´ÅÍ§ «Öè§ÊÒÁÒÃ¶à¢ÕÂ¹à»š¹¡ÃÒ¿¾ÒÃÒâºÅÒä´Œ ¹Ñ¡
Ê¶Ò»Ò¹Ô¡µŒÍ§ãªŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇáÅÐÊÁ¡ÒÃÍ×è¹æ à¾×èÍËÒ
¢¹Ò´¢Í§ÊÔè§¡‹ÍÊÃŒÒ§ à¾×èÍà¢ÕÂ¹à»š¹áººá»Å¹ à»š¹µŒ¹

Skills
Vocational

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.3 การแกสมการกําลังสองตัวแปรเดียว
 กำรแก้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว อำจใช้วิธีกำรแยกตัวประกอบหรือกำรใช้สูตรในกำร

แก้สมกำร เพือ่หำค�ำตอบของสมกำรก�ำลงัสองตวัแปรเดยีว ซึง่ส่วนใหญ่จะมสีองค�ำตอบเสมอและ

ค�ำตอบของสมกำรอำจมีค่ำเท่ำกัน

 1) การแก้สมการก�าลังสองตัวแปรเดียวโดยใช้วิธีการแยกตัวประกอบ

  ในกำรแก้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวโดยวิธีกำรแยกตัวประกอบ สำมำรถท�ำได้โดย

หลังจำกกำรแยกตัวประกอบของสมกำรแล้ว ให้ใช้สมบัติของจ�ำนวนจริง ที่กล่ำวว่ำ เมื่อจ�ำนวน

สองจ�ำนวนคณูกนัเท่ำกบัศนูย์ จะต้องมจี�ำนวนใดจ�ำนวนหนึง่มค่ีำเท่ำกับศูนย์ หรอืมค่ีำเท่ำกับศูนย์

ทั้งสองจ�ำนวน

ถ้า ab = 0 แล้ว a = 0 หรือ b = 0ถ้า ab = 0 แล้ว a = 0 หรือ b = 0

ตัวอยำงที่ 10

จงหาค�าตอบของสมการ x2 - 7x + 12 = 0

วิธีท�า เนื่องจำก x
2
 - 7x + 12 = 0  จะได้ว่ำ

   (x - 3)(x - 4) = 0

  จะได้ x - 3 = 0

   x = 3

  หรือ x - 4 = 0

   x = 4

  ดังนั้น ค�ำตอบของสมกำร คือ 3 หรือ 4

ตรวจสอบค�ำตอบ
แทนค่ำ x = 3 ในสมกำร

 32 - 7(3) + 12 = 0

 9 - 21 + 12 = 0

 0 = 0 สมกำรเปนจริง

แทนค่ำ x = 4 ในสมกำร

 42 - 7(4) + 12 = 0

 16 - 28 + 12 = 0

 0 = 0 สมกำรเปนจริง

ดังนั้น  ค่ำของ x คือ 3 หรือ 4

Math Notes
 กำรแก้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวโดยใช้วิธีกำรแยกตัวประกอบ เพื่อหำค�ำตอบของสมกำร

เมื่อหำค�ำตอบได้ค�ำตอบของสมกำรเปนหนึ่งค�ำตอบหรือสองค�ำตอบ จะต้องมีกำรตรวจสอบค�ำตอบที่ได้

อีกครั้งโดยกำรแทนค่ำของค�ำตอบสมกำรทุกค�ำตอบลงในสมกำรซึ่งจะท�ำให้สมกำรนั้นเปนจริง เช่น

 ค�ำตอบของสมกำร x2 - 10x + 25 = 0 คือ 5 กำรตรวจสอบค�ำตอบสำมำรถท�ำได้โดยกำรแทนค่ำ

ค�ำตอบของสมกำรที่ได้ลงในสมกำร นั่นคือ (5)2 - 10(5) + 25 = 0 จะได้ 25 - 50 + 25 = 0

เพรำะฉะนั้น 0 = 0 สมกำรเปนจริง ดังนั้น ค่ำของ x คือ 5

ตอบ
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 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ â´Â
ãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃáÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íºà¾ÔèÁàµÔÁãËŒ¡Ñº
¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¢ŒÍº¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅŒÇãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃ
¶ÒÁ - µÍº ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ à¾×èÍà»š¹¡ÒÃàÊÃÔÁ
¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

2.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡Œ
ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ â´ÂãªŒÇÔ¸Õ
¡ÒÃáÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº

3.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 10
4.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§

·Õè 10
5.  ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃµÃÇ¨ÊÍº·Õè

ä´Œ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇã¹
¡ÃÍº Math Notes

สอน

 นาํ Warm-up

นาํ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹¡ÃÐµØŒ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂ¶Ö§
¡ÒÃáÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº·Õèä´ŒÈÖ¡ÉÒÁÒ à¾×èÍ´Ù
¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¾×é¹°Ò¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  ̈Ò¡¡ÒÃáÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº¢Í§¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§·Ø¡æ µÑÇàÅ×Í¡ 
¨ÐàËç¹ä´ŒÇ‹Ò ã¹µÑÇàÅ×Í¡·Õè 4 ÊÒÁÒÃ¶áÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº¢Í§
¾ËØ¹ÒÁ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ä´ŒµÒÁ·Õèâ¨·Â�¡íÒË¹´ ´Ñ§¹Õé

   à¹×èÍ§¨Ò¡ (-4) × 3 = -12
    (-4) + 3 = -1
   ´Ñ§¹Ñé¹ x

2 - x - 12 = (x - 4)(x + 3)

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอยำงที่ 11

ตัวอยำงที่ 13

ตัวอยำงที่ 12

จงหาค�าตอบของสมการ 4x2 - 9 = 0

วิธีท�า เนื่องจำก 4x2
 - 9 = 0  จะได้ว่ำ

   (2x)2 - (3)2 = 0

   (2x + 3)(2x - 3) = 0

  จะได้ 2x + 3 = 0

   x = - 3
2

  หรือ 2x - 3 = 0

   x = 3
2

  ดังนั้น ค�ำตอบของสมกำร คือ - 3
2
 หรือ 3

2

จงหาค�าตอบของสมการ x2 - 3x = 18

วิธีท�า เนื่องจำก x
2
 - 3x - 18 = 0  จะได้ว่ำ

   (x + 3)(x - 6) = 0

  จะได้ x + 3 = 0

   x = - 3

  หรือ x - 6 = 0

   x = 6

  ดังนั้น ค�ำตอบของสมกำร คือ - 3 หรือ 6

จงหาค�าตอบของสมการ x2 - 8x + 16 = 0

วิธีท�า เนื่องจำก x
2
 - 8x + 16 = 0  จะได้ว่ำ

   (x - 4)(x - 4) = 0

  จะได้ x - 4 = 0

   x = 4

  ดังนั้น ค�ำตอบของสมกำร คือ 4

ตรวจสอบค�ำตอบ

ตรวจสอบค�ำตอบ

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ x = - 3
2
 ในสมกำร

 4(- 3
2
)2 - 9 = 0

 9 - 9 = 0

 0 = 0 สมกำรเปนจริง

แทนค่ำ x = 3
2
 ในสมกำร

 4(3
2
)2 - 9 = 0

 9 - 9 = 0

 0 = 0 สมกำรเปนจริง

ดังนั้น  ค่ำของ x คือ - 3
2
 หรือ 3

2

แทนค่ำ x = -3 ในสมกำร

 (-3)2 - 3(-3) = 18

 9 + 9 = 18

 18 = 18

แทนค่ำ x = 6 ในสมกำร

 62 - 3(6) = 18

 36 - 18 = 18

 18 = 18

ดังนั้น  ค่ำของ x คืิอ -3 หรือ 6

แทนค่ำ x = 4 ในสมกำร

 42 - 8(4) + 16 = 0

 16 - 32 + 16 = 0

 0 = 0 สมกำรเปนจริง

ดังนั้น  ค่ำของ x คือ 4

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹Ð¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹Ç‹Ò àÁ×èÍ
¼ÙŒàÃÕÂ¹ä Œ́á¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ
¨¹ä´Œ¤íÒµÍºáÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒ¡ÒÃá·¹
¤‹Ò¤íÒµÍº·Õèä´ ŒÅ§ã¹ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ â´Â·Õè¨íÒ¹Ç¹·Ò§´ŒÒ¹«ŒÒÂ
¢Í§à¤Ã×èÍ§ËÁÒÂà·‹Ò¡Ñº¨Ðà·‹Ò¡Ñº¨íÒ¹Ç¹
·Ò§´ŒÒ¹¢ÇÒ¢Í§à¤Ã×èÍ§ËÁÒÂà·‹Ò¡Ñº ¹Ñè¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 6.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 11 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 12 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 13 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 7.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 11 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 12 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 13 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 8.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ
¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ 5 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
ËÒ¤íÒµÍºÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹
¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 9.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ 
3 ¢ŒÍ à¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹

 10.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ̧ Õ·íÒâ¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ
¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 11.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§¢Ñé¹µÍ¹¡ÒÃáÊ´§ÇÔ Õ̧·íÒáÅÐ¤íÒµÍº
·Õèä´Œ

¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ 2x
2 + x - 6 = 0 µÃ§¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 1 áÅÐ -1

 2. 1
2  áÅÐ -2

 3. 3
2  áÅÐ -2

 4. 1
4  áÅÐ -5

 5. 4
3  áÅÐ -8

ËÁÒÂ¶Ö§ ¤íÒµÍº·Õèä´Œ¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¹Ñé¹ÁÕ¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§áÅŒÇ áµ‹ËÒ¡
¨íÒ¹Ç¹·Ò§ Œ́Ò¹«ŒÒÂ¢Í§à¤Ã×èÍ§ËÁÒÂà·‹Ò¡ÑºäÁ‹à·‹Ò¡Ñº¨íÒ¹Ç¹·Ò§ Œ́Ò¹¢ÇÒ
¢Í§à¤Ã×èÍ§ËÁÒÂà·‹Ò¡Ñº ¹Ñè¹ËÁÒÂ¶Ö§ ¤íÒµÍº·Õèä´Œ¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¹Ñé¹
¼Ô´ ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨ÐµŒÍ§µÃÇ¨ÊÍºÇÔ¸Õ¡ÒÃ¤Ô´ÍÕ¡¤ÃÑé§

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 14

ตัวอยำงที่ 15

จงหาค�าตอบของสมการ 12x2 - 6 = 0

วิธีท�า เนื่องจำก 12x2
 - 6 = 0  จะได้ว่ำ

   6(2x2 - 1) = 0

  จะได้ 2x2 - 1 = 0

   x
2 = 1

2

   x = ± 1
2
 = ± 1

2

  ดังนั้น ค�ำตอบของสมกำร คือ -  1
2
 หรือ  1

2

จงหาค�าตอบของสมการ 12x2 - 23x + 5 = 0

วิธีท�า เนื่องจำก 12x2
 - 23x + 5 = 0  จะได้ว่ำ

   (4x - 1)(3x - 5) = 0

  จะได้ 4x - 1 = 0

   4x = 1

   x = 1
4

  หรือ 3x - 5 = 0

   3x = 5

   x = 5
3

  ดังนั้น ค�ำตอบของสมกำร คือ 1
4
 หรือ 5

3

ตรวจสอบค�ำตอบ

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ x = - 1
2
 ในสมกำร

 12(- 1
2
)2 - 6 = 0

 6 - 6 = 0

 0 = 0

แทนค่ำ x = 1
2
 ในสมกำร

 12( 1
2
)2 - 6 = 0

 6 - 6 = 0

 0 = 0

ดังนั้น  ค่ำของ x คืิอ - 1
2
 หรือ  1

2

แทนค่ำ x = 1
4
 ในสมกำร

 12( 1
4
)2 - 23( 1

4
) + 5 = 0

 12( 1
16

) - 23( 1
4
) + 5 = 0

 3
4
 - 23

4
 + 5 = 0

 3
4
 - 23

4
 + 20

4
 = 0

 0 = 0 สมกำรเปนจริง

แทนค่ำ x =  5
3
 ในสมกำร

 12( 5
3
)2 - 23( 5

3
) + 5 = 0

 12(25
9

) - 23( 5
3
) + 5 = 0

 100
3

 - 115
3

 + 15
3

 = 0

 0 = 0 สมกำรเปนจริง

ดังนั้น  ค่ำของ x คืิอ 1
4
 หรือ  5

3

ตอบ

ตอบ
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 12.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 14 áÅÐ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 15 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 13.  ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 14 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 15 ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 14.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ 
5 ¢ŒÍ â´ÂµŒÍ§ÁÕÃÙ»áºº¢Í§ÊÁ¡ÒÃà»š¹
ÃÙ»áººà´ÕÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃã¹µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 14 
áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 15 à¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹

 15.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ
ËÒ¤íÒµÍºË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 16.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§¢Ñé¹µÍ¹¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº
·Õèä´Œ

 ¼ÙŒÊÍ¹ªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤ÇÃµÃÇ¨ÊÍº
¤íÒµÍº·Ø¡¤ÃÑé§ ËÒ¡¼Ô´¾ÅÒ´¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ðä´Œ
á¡Œä¢ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐËÒ¤íÒµÍºãËÁ‹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ à¹×èÍ§¨Ò¡ 2x
2 + x - 6 = 0

    (2x - 3)(x + 2) = 0
   ¨Ðä´Œ 2x - 3 = 0

    x = 3
2

   ËÃ×Í x + 2 = 0
    x = -2

   ´Ñ§¹Ñé¹ ¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ¤×Í 3
2  áÅÐ -2

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 1.  2x2 + 11x - 21 = 0

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 2.  x2 + 7x + 12 = 0

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 1.  

 2.  

ค�ำช้ีแจง  ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าเพื่อหาค�าตอบของสมการต่อไปนี้ โดยใช้วิธีการแยกตัวประกอบ 

พร้อมทั้งตรวจสอบค�าตอบ

แบบฝกทักษะที่ 3.2

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 2x2	+	11x	-	21	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (2x	-	3)(x	+	7)	 =	 0

	 จะได้	 2x	-	3	 =	 0

	 	 2x	 =	 3

	 	 x	 =	 3
2

	 หรอื	 x	+	7	 =	 0

	 	 x	 =	 -7

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คอื	3
2
	หรอื	-7

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 x
2	+	7x	+	12	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (x	+	3)(x	+	4)	 =	 0

	 จะได้	 x	+	3	 =	 0

	 	 x	 =	 -3

	 หรอื	 x	+	4	 =	 0

	 	 x	 =	 -4

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คอื	-3	หรอื	-4

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	32	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 2(32)
2	+	11(32)	-	21	 =	 0

	 2(94)	+	
33
2 	-	21	 =	 0

	 9
2	+	

33
2 	-	21	 =	 0

	 42	-	42
2 	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	-7	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	2(-7)2	+	11(-7)	-	21	 =	 0

	 98	-	77	-	21	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	32	หรือ	-7

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	-3	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (-3)2	+	7(-3)	+	12	 =	 0

	 9	-	21	+	12	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	-4	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (-4)2	+	7(-4)	+	12	 =	 0

	 16	-	28	+	12	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	-3	หรือ	-4
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 สรปุ Wrap-up

¢ŒÍã´¤×Í¼ÅÃÇÁ¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ x2 - 9x + 14 = 0
 1. 9
 2. 5
 3. 1
 4. -3
 5. -5

สรปุ

 17.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇµÒÁ·Õèâ¨·Â�¡íÒË¹´¨Ò¡
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 3.2 ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà»š¹
µÑÇÍÂ‹Ò§

 18.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 3.2

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇº¹¡ÃÐ´Ò¹ 5 ÊÁ¡ÒÃ áÅŒÇãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹áÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ
·Ñé§ 5 ÊÁ¡ÒÃ¹Ñé¹ ËÒ¡ÊÁ¡ÒÃã´·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹
à¡Ô´¤ÇÒÁÊ§ÊÑÂ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ 
¾ÃŒÍÁÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ố ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
V-NET

8484



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 3.  x2 - x - 56 = 0

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 4.  y2 - 10y - 24 = 0

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 3.  

 4.  

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 x
2	-	x	-	56	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (x	+	7)(x	-	8)	 =	 0

	 จะได้	 x	+	7	 =	 0

	 	 x	 =	 -7

	 หรอื	 x	-	8	 =	 0

	 	 x	 =	 8

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คือ	-7	หรอื	8

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 y2	-	10y	-	24	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (y	+	2)(y	-	12)	 =	 0

	 จะได้	 y	+	2	 =	 0

	 	 y	 =	 -2

	 หรอื	 y	-	12	 =	 0

	 	 y	 =	 12

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คือ	-2	หรอื	12

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	-7	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (-7)2	-	(-7)	-	56	 =	 0

	 49	+	7	-	56	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	8	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 82	-	8	-	56	 =	 0

	 64	-	8	-	56	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	-7	หรือ	8

ตรวจสอบค�ำตอบ
แทนค่ำ	y	=	-2	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (-2)2	-	10(-2)	-	24	 =	 0

	 4	+	20	-	24	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	y	=	12	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 122	-	10(12)	-	24	 =	 0

	 144	-	120	-	24	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	y	คือ	-2	หรือ	12
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 19.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ¶Ö§ÇÔ̧ Õ¡ÒÃµÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº
¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

 20.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃµÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº¢Í§
ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇã¹áºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 3.2

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃà´Ô¹´Ù¼ÙŒàÃÕÂ¹ÃÐËÇ‹Ò§·íÒáºº
½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ àÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¤ÇÒÁÊ§ÊÑÂã¹
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ¢ŒÍã´ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹ä´ŒÍ Ô̧ºÒÂ
à¾ÔèÁàµÔÁ¨¹¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ à¹×èÍ§¨Ò¡ x
2 - 9x + 14 = 0  ¨Ðä´ŒÇ‹Ò

    (x - 7)(x - 2) = 0
   ¨Ðä´Œ x - 7 = 0

    x = 7

   ËÃ×Í x - 2 = 0
    x = 2

   ´Ñ§¹Ñé¹  ¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ¤×Í 2 áÅÐ 7 áÅÐ 
¼ÅÃÇÁ¢Í§¤íÒµÍºÊÁ¡ÒÃ ¤×Í 2 + 7 = 9

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 5.  30x2 + 7x - 4 = 0

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 6.  9x2 - 16 = 0

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 5.  

 6.  

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 30x2	+	7x	-	4	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (15x	-	4)(2x	+	1)	 =	 0

	 จะได้	 15x	-	4	 =	 0

	 	 15x	 =	 4

	 	 x	 =	 4
15

	 หรอื	 2x	+	1	 =	 0

	 	 2x	 =	 -1

	 	 x	 =	 -1
2

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คอื	 4
15
	หรอื	-1

2

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 9x2	-	16	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (3x)2	-	42	 =	 0

	 	 (3x	+	4)(3x	-	4)	 =	 0

	 จะได้	 3x	+	4	 =	 0

	 	 3x	 =	 -4

	 	 x	 =	 -4
3

	 หรอื	 3x	-	4	 =	 0

	 	 3x	 =	 4

	 	 x	 =	 4
3

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คอื	± 4
3

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	 415	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 30( 415)
2	+	7( 415)	-	4	 =	 0

	 32
15	+	

28
15	-	

60
15	 =	 0

	 60
15	-	

60
15	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	-12 	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 30(-12 )2	+	7(-12 )	-	4	 =	 0

	 30
4 	-	

-7
2 	-	

8
2	 =	 0

	 15
2 	-	-72 	-	

8
2	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	 415	หรือ	
-1
2

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	-43 	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 9(-43 )
2	-	16	 =	 0

	 9(169 )	-	16	 =	 0

	 16	-	16	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	43	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 9(43)
2	-	16	 =	 0

	 9(169 )	-	16	 =	 0

	 16	-	16	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	± 4
3
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃÊÃØ»ÇÔ Õ̧¡ÒÃ Ñ̈´ÃÙ»µ‹Ò§æ 
¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ù à¾×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ðä´Œá¡ŒÊÁ¡ÒÃËÒ
¤íÒµÍºä´Œ§‹ÒÂ¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 21.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ̧ Õ·íÒ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ
ãºáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐº¹¡ÃÐ´Ò¹

 22.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃ
á¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

x + 4 à»š¹µÑÇ»ÃÐ¡ÍºµÑÇË¹Öè§¢Í§¾ËØ¹ÒÁã¹¢ŒÍã´

 1. x
2 - 4x + 4

 2. x
2 + 2x - 3

 3. x
2 + 8x + 16

 4. x
2 + 10x + 25

 5. x
2 - 6x + 8

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 7.  1 - 81x2 = 0

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 8.  x2 + 14x + 49 = 0

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 7.  

 8.  

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 1	-	81x2	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 81x2	-	1	 =	 0

	 	 (9x	+	1)(9x	-	1)	 =	 0

	 จะได้	 9x	+	1	 =	 0

	 	 9x	 =	 -1

	 	 x	 =	 -1
9

	 หรอื	 9x	-	1	 =	 0

	 	 9x	 =	 -1

	 	 x	 =	 1
9

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คือ	± 1
9

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	-19 	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 1	-	81(-19 )
2	 =	 0

	 1	-	81( 181)
	 =	 0

	 1	-	1	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	19	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 1	-	81(19)
2	 =	 0

	 1	-	81( 181)
	 =	 0

	 1	-	1	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	± 1
9

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 x
2	+	14x	+	49	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (x	+	7)(x	+	7)	 =	 0

	 จะได้	 x	+	7	 =	 0

	 	 x	 =	 -7

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คือ	-7

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	-7	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (-7)2	+	14(-7)	+	49	 =	 0

	 49	-	98	+	49	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	-7
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 23.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍºáÅŒÇ 
ËÒ¡¾ºÇ‹ÒµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ
äÁ‹¶Ù¡µŒÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹ª‹ÇÂ¡Ñ¹á¡Œä¢
ãËŒ¶Ù¡µŒÍ§

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐàÃ×èÍ§à¤Ã×èÍ§ËÁÒÂ·Õè
ÍÂÙ‹ã¹ÊÁ¡ÒÃ ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤ÇÃ¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐá¡Œ
ÊÁ¡ÒÃÍÂ‹Ò§ÃÍº¤Íº ËÒ¡à¤Ã×èÍ§ËÁÒÂã¹
ÊÁ¡ÒÃ¼Ố ¨Ð·íÒãËŒä´Œ¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ·Õè
¤ÅÒ´à¤Å×èÍ¹ä»¨Ò¡à´ÔÁ áÅÐàÁ×èÍá·¹¤‹Òã¹
ÊÁ¡ÒÃáÅŒÇ ¨Ð·íÒãËŒÊÁ¡ÒÃäÁ‹à»š¹¨ÃÔ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ áÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº¢Í§¾ËØ¹ÒÁ·Ø¡µÑÇàÅ×Í¡ ¨ÐàËç¹ä´ŒÇ‹Ò
   µÑÇàÅ×Í¡·Õè 1 x2 - 4x + 4 = (x - 2)(x - 2)
   µÑÇàÅ×Í¡·Õè 2 x2 + 2x - 3 = (x + 3)(x - 1)
   µÑÇàÅ×Í¡·Õè 3 x2 + 8x + 16 = (x + 4)(x + 4)
   µÑÇàÅ×Í¡·Õè 4 x2 - 10x + 25 = (x - 5)(x - 5)
   µÑÇàÅ×Í¡·Õè 5 x2 - 6x + 8 = (x - 4)(x - 2)
   ´Ñ§¹Ñé¹ x + 4 à»š¹µÑÇ»ÃÐ¡ÍºµÑÇË¹Öè§¢Í§ x2 + 8x + 16

µÍº¢ŒÍ 3.

สรปุ

 สรปุ Wrap-up
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 9.  x2 + 6x + 5 = 0

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 10.  3x2 + 2x - 8 = 0

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 9.  

 10.  

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 x
2	+	6x	+	5	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (x	+	5)(x	+	1)	 =	 0

	 จะได้	 x	+	5	 =	 0

	 	 x	 =	 -5

	 หรอื	 x	+	1	 =	 0

	 	 x	 =	 -1

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คอื	-5	หรอื	-1

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	-5	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (-5)2	+	6(-5)	+	5	 =	 0

	 25	-	30	+	5	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	-1	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (-1)2	+	6(-1)	+	5	 =	 0

	 1	-	6	+	5	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	-5	หรือ	-1

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 3x2	+	2x	-	8	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (3x	-	4)(x	+	2)	 =	 0

	 จะได้	 3x	-	4	 =	 0

	 	 3x	 =	 4

	 	 x	 =	 4
3

	 หรอื	 x	+	2	 =	 0

	 	 x	 =	 -2

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คอื	4
3
	หรอื	-2

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	43	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 3(43)
2	+	2(43)	-	8	 =	 0

	 3(169 )	+	83	-	8	 =	 0

	 16
3 	+	83	-	

24
3 	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	-2	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 3(-2)2	+	2(-2)	-	8	 =	 0

	 12	-	4	-	8	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	43	หรือ	-2
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 24.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¡ÒÃá¡Œ
ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ â´ÂÇÔ̧ Õ¡ÒÃ
áÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº

 25.  ¼Ù ŒÊÍ¹»ÃÐàÁÔ¹¼Å¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙ Œ¨Ò¡¡ÒÃ
µÃÇ¨ÊÍº¡ÒÃ·íÒ¡Ô̈ ¡ÃÃÁáÅÐ¡ÒÃµÃÇ¨
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹

 ã¹¡ÒÃµÃÇ¨áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ 
¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃÊÃØ»¢ŒÍ¼Ô´¾ÅÒ´ã¹¡ÒÃá¡Œ
ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹
·ÕèÁÕÁÒ¡·ÕèÊØ´ áÅŒÇãËŒ¼ÙŒÊÍ¹¹íÒä»Í¸ÔºÒÂ
ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹ à¾×èÍ·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ðä Œ́ÁÕ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
ÍÂ‹Ò§¡ÃÐ¨‹Ò§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ 16x
2 - 625 = 0 µÃ§¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 0

 2. 25
4

 3. - 254

 4. ± 254
 5. 16

ข้อสอบแนว
V-NET

8888



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

2) การแก้สมการก�าลังสองตัวแปรเดียวโดยใช้สูตร

  ในกำรแก้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวโดยใช้สูตร ท�ำได้โดยพิจำรณำจำกรูปทั่วไปของ

สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว ax2 + bx + c = 0 เมื่อ a และ b เปนสัมประสิทธิ์ของตัวแปรใน

สมกำรซึ่ง a ≠ 0 และ c เปนค่ำคงตัว เรำสำมำรถจัดรูปใหม่เพื่อหำค่ำของตัวแปร x ได้ ดังนี้

  จำก ax2 + bx + c = 0 จะได้ว่ำ

    ax2 + bx = -c

x
2

a  + bxa  = -c
a

x
2 + bxa  = -c

a

    x
2 + bxa  + ( b

2a)
2 = -c

a  + ( b
2a)

2

    [x + b
2a]

2 = - ca + b2

4a2

[x + b
2a]

2 = - -4ac + b
2

4a2

    [x + b
2a]

2 = - b
2 - 4ac 
4a2

x + b
2a = ±  b

2 - 4ac
4a2

    x + b
2a = ±  b

2 - 4ac
2a

    x = - b
2a ±  b

2 - 4ac
2a

   ดังนั้น x = -b ±   b2 - 4ac
2a

Math Notes
 จำกสตูรทีใ่ช้ในกำรแก้สมกำรก�ำลงัสองตวัแปรเดยีวเพือ่หำค�ำตอบ หำกพิจำรณำค�ำตอบของสมกำร

พบว่ำ

 ถ้ำ b2 - 4ac > 0 แล้วค�ำตอบของสมกำรจะเปนจ�ำนวนจริง 2 ค่ำ

 ถ้ำ   b2 - 4ac = 0 แล้วค�ำตอบของสมกำรจะเปนจ�ำนวนจริง 1 ค่ำ

 ถ้ำ   b2 - 4ac < 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง
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 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§
ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ áÅŒÇà¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹ 
¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¾Ô¨ÒÃ³ÒÇ‹ÒÁÕÊÁ¡ÒÃ
ã´ºŒÒ§·ÕèÊÒÁÒÃ¶áÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íºä´ Œ 
áÅÐÁÕÊÁ¡ÒÃã´ºŒÒ§·ÕèäÁ‹ÊÒÁÒÃ¶áÂ¡
µÑÇ»ÃÐ¡Íºä´Œ à¾×èÍà»š¹à·¤¹Ô¤ãËŒá¡‹
¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹¡ÒÃ¾Ô̈ ÒÃ³Òá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§
ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇâ´ÂãªŒÊÙµÃ ã¹Ë¹Ñ§Ê×Í

3.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡Œ
ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇâ´ÂãªŒÊÙµÃ

4.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÙµÃ·ÕèãªŒã¹¡ÒÃ
á¡ŒÊÁ¡ÒÃÊÍ§µÑÇá»Ãà¾×èÍËÒ¤íÒµÍºã¹
¡ÃÍº Math Notes

สอน

 นาํ Warm-up

นาํ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ·Õè
äÁ‹ÊÒÁÒÃ¶áÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íºä Œ́º¹¡ÃÐ´Ò¹ 
áÅŒÇ«Ñ¡¶ÒÁ¼ÙŒàÃÕÂ¹ ´Ñ§¹Õé 
•  ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕá¹Ç¤Ô´ËÃ×ÍÇÔ¸Õã´ã¹¡ÒÃËÒ
¤íÒµÍº

  á¹ÇµÍº

   ÊÒÁÒÃ¶ËÒ¤íÒµÍºä´Œâ´Â¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ

¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇâ´ÂãªŒÊÙµÃ

 ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ·ÕèàÁ×èÍá¡ŒÊÁ¡ÒÃâ´ÂãªŒÊÙµÃáÅŒÇ ¨íÒ¹Ç¹ã¹ÃÒ¡·ÕèÊÍ§µÔ´Åº 
·íÒãËŒäÁ‹ÊÒÁÒÃ¶¶Í´ÃÒ¡·ÕèÊÍ§ÍÍ¡ÁÒä Œ́ ̈ Ö§·íÒãËŒÊÁ¡ÒÃ¹Ñé¹äÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº 
áµ‹ËÒ¡ã¹ÃÐ´ÑºªÑé¹àÃÕÂ¹·ÕèÊÙ§¢Öé¹ ¨ÐÊÒÁÒÃ¶á»Å§¨íÒ¹Ç¹ã¹ÃÒ¡·ÕèµÔ´Åº
à»š¹¨íÒ¹Ç¹¨Ô¹µÀÒ¾ä´Œ

ควรรู
ผูเรียน

 ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¨ÐäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§

 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง 0 แล้วสมกำรจะไม่มีค�ำตอบที่เปนจ�ำนวนจริง

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ 16x
2 - 625 = 0

   ¨Ðä´Œ (4x)2 - (25)2 = 0

    (4x + 25)(4x - 25) = 0

   ¨Ðä´Œ 4x + 25 = 0

    x = -25
4

   ËÃ×Í 4x - 25 = 0

    x = 25
4

   ´Ñ§¹Ñé¹  ¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ¤×Í ± 254
µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอยำงที่ 16

ตัวอยำงที่ 17

จงหาค�าตอบของสมการ x2 - 12x + 11 = 0

วิธีท�า จำกสมกำร x2
 - 12x + 11 = 0  จะได้ว่ำ

  a = 1, b = -12 และ c = 11

  จำก x = -b ±   b2 - 4ac
2a

  จะได้ว่ำ

   x = -(-12) ±  (-12)2 - 4(1)(11)
2(1)

   x = 12 ±  144 - 44
2

   x = 12 ±  100
2

   x = 12 ± 10
2

   x = 12 + 10
2

, 12 - 10
2

   x = 11, 1

  ดังนั้น ค�ำตอบของสมกำร คือ 11 หรือ 1

จงหาค�าตอบของสมการ 2x2 - 2x - 40 = 0

วิธีท�า จำกสมกำร 2x2
 - 2x - 40 = 0  จะได้ว่ำ

  a = 2, b = -2 และ c = 40

  จำก x = -b ±   b2 - 4ac
2a

  จะได้ว่ำ

   x = -(-2) ±  (-2)2 - 4(2)(40)
2(2)

   x = 2 ±  4 - 320
4

   x = 2 ±  324
4

   x = 2 ± 18
4

   x = 2 + 18
4

, 2 - 18
4

   x = 5, -4

  ดังนั้น ค�ำตอบของสมกำร คือ 5 หรือ -4

ตรวจสอบค�ำตอบ

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ x = 11 ในสมกำร

 112 - 12(11) + 11 = 0

 121 - 132 + 11 = 0

 0 = 0

แทนค่ำ x = 1 ในสมกำร

 12 - 12(1) + 11 = 0

 1 - 12 + 11 = 0

 0 = 0

ดังนั้น  ค่ำของ x คืิอ 11 หรือ 1

แทนค่ำ x = 5 ในสมกำร

 2(5)2 - 2(5) - 40 = 0

 50 - 10 - 40 = 0

 0 = 0

แทนค่ำ x = -4 ในสมกำร

 2(-4)2 - 2(-4) - 40 = 0

 32 + 8 - 40 = 0

 0 = 0

ดังนั้น  ค่ำของ x คืิอ 5 หรือ -4

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

5.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 16 áÅÐ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 17 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

6.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
16 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 17 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

7.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
á¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇâ´ÂãªŒ
ÊÙµÃ 5 ¢ŒÍ â´ÂµŒÍ§ÁÕÃÙ»áºº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ
à»š¹ÃÙ»áººà´ÕÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃã¹µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
16 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 17 à¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹

8.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒáÅÐËÒ
¤íÒµÍºË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

9.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹¾Ô̈ ÒÃ³Ò
áÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¢Ñé¹µÍ¹
¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

 ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ã
à´ÕÂÇº¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¾Ô¨ÒÃ³Ò
Ç‹Ò ¤‹Ò a, b áÅÐ c ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñºà·‹Òã´ 
à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÒÁÒÃ¶á·¹¤‹Òã¹ÊÙµÃä´Œ
ÍÂ‹Ò§¶Ù¡µŒÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¢ŒÍã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ 3x
2 + 7x - 6 = 0

 1. -1 áÅÐ 1

 2. -3 áÅÐ 2
3

 3. -5 áÅÐ 1
3

 4. -7 áÅÐ 1
4

 5. -9 áÅÐ 1
2

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 18

ตัวอยำงที่ 19

จงหาค�าตอบของสมการ 3x2 - 2x + 2 = 0

วิธีท�า จำกสมกำร 3x2
 - 2x + 2 = 0  จะได้ว่ำ

  a = 3, b = -2 และ c = 2

  จำก x = -b ±   b2 - 4ac
2a

 จะได้ว่ำ

   x = -(-2) ±  (-2)2 - 4(3)(2)
2(3)

   x = 4 ±  4 - 24
6

   x = 4 ±  -20
4

  เนื่องจำก b2 - 4ac < 0

  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ

จงหาค�าตอบของสมการ 10x2 = 17x - 3

วิธีท�า จำกสมกำร 10x2 = 17x - 3  

  จะได้ 10x2
 - 17x + 3 = 0 จะได้ว่ำ

  a = 10, b = -17 และ c = 3

  จำก x = -b ±   b2 - 4ac
2a

จะได้ว่ำ

   x = -(-17) ±  (-17)2 - 4(10)(3)
2(10)

   x = 17 ±  289 - 120
20

   x = 17 ±  169
20

= 17 ± 13
20

   x = 17 + 13
20

, 17 - 13
20

   x = 30
20

, 4
20

   x = 3
2
, 1

5
  ดังนั้น ค�ำตอบของสมกำร คือ 3

2
 หรือ 1

5

ตรวจสอบค�ำตอบ
แทนค่ำ x = 3

2
 ในสมกำร

 10(3
2
)2 = 17(3

2
) - 3

 22.5 = 22.5

 0 = 0

แทนค่ำ x = 1
5
 ในสมกำร

 10(1
5
)2 = 17(1

5
) - 3

 0.4 = 0.4

 0 = 0

ดังนั้น  ค่ำของ x คืิอ 3
2
 หรือ 1

5

ตอบ

ตอบ
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 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡Ñº
ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇà¾ÔèÁàµÔÁº¹
¡ÃÐ´Ò¹ áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹áÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ
â´ÂãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ à¾×èÍ
µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ ã¹¡Ã³Õ·Õè
¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¢ŒÍÊ§ÊÑÂ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§
à¾ÔèÁàµÔÁÍÕ¡ 1 ¢ŒÍ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 10.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 18 áÅÐ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 19 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 11.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
18 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 19 ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 12.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ
â´ÂãªŒÊÙµÃ 5 ¢ŒÍ â´ÂµŒÍ§ÁÕÃÙ»áºº¢Í§
ÊÁ¡ÒÃà»š¹ÃÙ»áººà´ÕÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃã¹
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 18 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 19 à¢ÕÂ¹
º¹¡ÃÐ´Ò¹

 13.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ
ËÒ¤íÒµÍºË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 14.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§¢Ñé¹µÍ¹¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº
·Õèä´Œ

 สอน Instruction

สอน

 ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§
ÊÁ¡ÒÃ¹Ñé¹æ

ควรรู
ผูเรียน

 ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ ÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ‹ÁÕ¤íÒµÍº ËÁÒÂ¶Ö§ äÁ‹ÁÕ¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§

  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ  ดังนั้น สมกำรนี้ไม่มีค�ำตอบ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ a = 3, b = 7 áÅÐ c = -6

   ¨Ò¡ x = -b ±   b2 - 4ac
2a

   á·¹¤‹Ò x = -b ±   49 - 4(3)(6)
2(3)

    x = -7 ± 11
6

    x = -3 ËÃ×Í 23
   ´Ñ§¹Ñé¹  ¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ¤×Í -3 áÅÐ 23

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 1.  x2 + 2x - 16 = 0

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 2.   x2 + 6x - 6 = 0

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 1.  

 2.  

ค�ำช้ีแจง  ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าเพื่อหาค�าตอบของสมการก�าลังสองตัวแปรเดียวต่อไปนี้ โดยวิธี

การใช้สูตร พร้อมทั้งตรวจสอบค�าตอบ

แบบฝกทักษะที่ 3.3

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 x
2	+	2x	-	16	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 a	=	1,	b	=	2	และ	c	=	-16	

	 จำก	 x	 =	 -b	±			b2	-	4ac
2a

	 	 x	 =	 -2	±			22	-	4(1)(-16)
2(1)

	 	 x	 =	 -2	±			4	+	64
2

	 	 x	 =	 -2	±			68
2

	 	 x	 =	 -1	±		17	

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คอื	-1	+			17	หรอื	-1	-			17	

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 x
2	+	6x	-	6	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 a	=	1,	b	=	6	และ	c	=	-6	

	 จำก	 x	 =	 -b	±			b2	-	4ac
2a

	 	 x	 =	 -6	±			62	-	4(1)(-6)
2(1)

	 	 x	 =	 -6	±			36	+	24
2

	 	 x	 =	 -6	±			60
2

	 	 x	 =	 -3	±		15	

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คอื	-3	+		15	หรอื	-3	-		15	

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	-1	+		17	=	3.1231	ในสมกำร	

จะได้ว่ำ

	(3.1231)2	+	2(3.1231)	-	16	=	0

	 16	-	16	 =	0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	-1	-		17	=	-5.1231	ในสมกำร	

จะได้ว่ำ

	(-5.1231)2	+	2(-5.1231)	-	16	=	0

	 16	-	16	 =	0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	-1	+		17	หรือ	-1	-		17

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	-3	+		15	=	0.8729	ในสมกำร	

จะได้ว่ำ

	(0.8729)2	+	6(0.8729)	-	6	=	0

	 6	-	6	 =	0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	-3	-		15	=	-6.8729	ในสมกำร	

จะได้ว่ำ

	(-6.8729)2	+	6(-6.8729)	-	6	=	0

	 6	-	6	 =	0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	-3	+		15	หรือ	-3	-		15
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 15.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇâ´ÂÇÔ¸Õ¡ÒÃãªŒÊÙµÃ µÒÁ·Õè
â¨·Â�¡íÒË¹´¨Ò¡áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 3.3 
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§

 16.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 3.3

ÊÁ¡ÒÃã¹¢ŒÍã´ÁÕ¤íÒµÍºà·‹Ò¡Ñº 2 +  53  áÅÐ 2 -  53
 1. 5x

2 + 6x - 1 = 0
 2. x

2 + 3x - 54 = 0
 3. 9x

2 - 12x - 1 = 0
 4. 6x

2 - 3x - 18 = 0
 5. 25x

2 - 15x + 36 = 0

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃÊÒ¸ÔµµÑÇÍÂ ‹Ò§¡ÒÃá¡ Œ
ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇâ´ÂãªŒÊÙµÃ
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ù ¨íÒ¹Ç¹ 1 ¢ŒÍ â´ÂÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÁÒ 1 ¤¹ áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹àÅ×Í¡Ç‹Ò¨ÐãËŒ
¼Ù ŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇâ´ÂãªŒÊÙµÃã¹¢ŒÍã´

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ·Ñ¡ÉÐ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇâ´ÂãªŒÊÙµÃ à»š¹ÊÔè§¨íÒà»š¹
ÊíÒËÃÑº¹Ñ¡Ê¶ÔµÔËÃ×Í¹Ñ¡¤³ÔµÈÒÊµÃ� «Öè§ã¹¤ÇÒÁà»š¹¨ÃÔ§ã¹¡ÒÃ»¯ÔºÑµÔ§Ò¹ 
ÊÁ¡ÒÃÊ‹Ç¹ãËÞ‹¨ÐÁÕ¤‹Òà»š¹¨íÒ¹Ç¹·ÕèäÁ‹ÊÒÁÒÃ¶áÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íºä´Œ

Skills
Vocational

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 3.   6x2 - 10x - 8 = 0

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 4.    2x2 - 3x + 1 = 0

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 3.  

 4.  

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 6x2	-	10x	-	8	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 a	=	6,	b	=	-10	และ	c	=	-8	

	 จำก	 x	 =	 -b	±			b2	-	4ac
2a

	 	 x	 =	 10	±			(-10)2	-	4(6)(-8)
2(6)

	 	 x	 =	 10	±			100	+	192
12

	 	 x	 =	 10	±			292
12

	 	 x	 =	 5	±			73
6

	

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คือ	5	+			73
6

 หรอื	5	-			73
6

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 2x2	-	3x	+	1	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 a	=	2,	b	=	-3	และ	c	=	1	

	 จำก	 x	 =	 -b	±			b2	-	4ac
2a

	 	 x	 =	 3	±			(-3)2	-	4(2)(1)
2(2)

	 	 x	 =	 3	±			9	-	8
4

	 	 x	 =	 3	±			1
4

	 	 x	 =	 3	+	1
4

,	3	-	1
4

  x	 =	 4
4 =	1,	

2
4 =	

1
2

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คือ	1 หรอื	12

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	5	+			736 	=	2.2573	ในสมกำร	

จะได้ว่ำ

	6(2.2573)2	-	10(2.2573)	-	8	=	0

	 8	-	8	 =	0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	5	-			736 	=	-0.5907	ในสมกำร	

จะได้ว่ำ

	6(-0.5907)2	-	10(-0.5907)	-	8	=	0

	 8	-	8	 =	0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	5	+			736 	หรือ	5	-			736

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	1	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 2(1)2	-	3(1)	+	1	 =	 0

	 2	-	3	+	1	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	12	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 2(12)
2	-	3(12)	+	1	 =	 0

	 2(14)	-	3(
1
2)	+	1	 =	 0

	 1
2	-	

3
2	+	

2
2	 =	 0

	 3
2	-	

3
2	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	1	หรือ	12
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 17.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ã
à´ÕÂÇâ´ÂÇÔ¸Õ¡ÒÃãªŒÊÙµÃã¹áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
º¹¡ÃÐ´Ò¹

 18.  ¼Ù Œ àÃÕÂ¹áÅÐ¼Ù ŒÊÍ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃ
á¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇâ´Â
ÇÔ¸Õ¡ÒÃãªŒÊÙµÃ

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃà»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ä´Œ
«Ñ¡¶ÒÁ ¢³Ð·Õè¡íÒÅÑ§·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ 
à¾×èÍà»š¹¡ÒÃà¾ÔèÁ¤ÇÒÁÃÙ Œ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒ
¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ àÁ×èÍá¡ŒÊÁ¡ÒÃ·Ø¡µÑÇàÅ×Í¡¨Ð¾ºÇ‹Ò µÑÇàÅ×Í¡·Õè 3

   ÁÕ¤íÒµÍºà·‹Ò¡Ñº 2 +   5
3  áÅÐ 2 -   5

3

   á·¹¤‹Ò x = -(-12) ±   144 - 4(9)(-1)
2(9)

    x = 2 ±   5
3

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 5.   23 - x - 10x2 = 0

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 6.  x2 + 6x = -2 

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 5.  

 6.  

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 23	-	x	-	10x2	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 a	=	-10,	b	=	-1	และ	c	=	23	

	 จำก	 x	 =	 -b	±			b2	-	4ac
2a

	 	 x	 =	 1	±			(-1)2	-	4(-10)(23)
2(-10)

	 	 x	 =	 1	±			1	+	920
-20

	 	 x	 =	 1	±			921
-20

	 	 x	 =	 -	(1	+			921
20

), -(1	-			921
20

)

	

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คอื	-	(1	+			921
20

) หรอื	-	(1	-			921
20

)

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	-	(1	+			92120 )	=	-1.5674	ในสมกำร	

จะได้ว่ำ

	23	-	(-1.5674)	-	10(-1.5674)2	=	0

	 24.5674	-	24.5674	 =	0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	-	(1	-			92120 )	=	1.4674	ในสมกำร	

จะได้ว่ำ

23	-	1.4674	-	10(1.4674)2	=	0

	 23	-	23	 =	0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	-	(1	+			92120 )	

	 หรือ	-	(1	-			92120 )

วธิที�ำ	 จำกสมกำร	 x
2	+	6x	 =	 -2

	 	 x
2	+	6x	+	2	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 a	=	1,	b	=	6	และ	c	=	2	

	 จำก	 x	 =	 -b	±			b2	-	4ac
2a

	 	 x	 =	 -6	±			62	-	4(1)(2)
2(1)

	 	 x	 =	 -6	±			36	-	8
2

	 	 x	 =	 -6	±			28
2

	 	 x	 =	 -3	±		7	

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คอื	-3	+		7	หรอื	-3	-		7

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	-3	+		7	=	-0.3542	ในสมกำร	

จะได้ว่ำ

	(-0.3542)2	+	6(-0.3542)	+	2	=	0

	 0.125	-	0.125	 =	0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	-3	-		7	=	-5.6458	ในสมกำร	

จะได้ว่ำ

	(-5.6458)2	+	6(-5.6458)	+	2	=	0

	 33.875	-	33.875	 =	0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	-3	+		7	หรือ	-3	-		7

94

 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 19.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ â´Â
¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ¨Ðª‹ÇÂ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº¢³Ð·ÕèµÑÇá·¹Í¸ÔºÒÂ
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ ËÒ¡¾ºÇ‹ÒµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹
à©ÅÂäÁ‹¶Ù¡µŒÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹ª‹ÇÂ¡Ñ¹
á¡Œä¢ãËŒ¶Ù¡µŒÍ§

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞãËŒá¡‹
¼ÙŒàÃÕÂ¹¡‹Í¹¨Ð¡Å‹ÒÇ¶Ö§ËÑÇ¢ŒÍâ¨·Â�»˜ÞËÒ
¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ¾ÃŒÍÁ
Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§»ÃÐ¡Íºà¾ÔèÁàµÔÁ áÅÐ¡ÒÃµÃÇ¨
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ ËÒ¡¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹ã´
ä´Œ·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ¼Ô´ËÅÑ¡¡ÒÃ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹
Í¸ÔºÒÂãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹à»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ x2 + 6x - 2 = 0 µÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. 5 ±  17
 2. 8 ±  21
 3. -6 ±  31
 4. -3 ±  11
 5. -1 ±  71

ข้อสอบแนว
V-NET

9494



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.4 โจทยปญหาของสมการกําลังสองตัวแปรเดียว
 กำรแก้ปัญหำโจทย์สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว มีหลักส�ำคัญคือ ผู้เรียนสำมำรถเปลี่ยน

ข้อควำมของโจทย์ให้อยู่ในรปูของสมกำรตำมเงือ่นไขท่ีก�ำหนดให้ได้ จำกนัน้ให้ใช้วธิกีำรหำค�ำตอบ

ของสมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว เพื่อหำสิ่งที่โจทย์ต้องกำรทรำบ

 หลักการแก้โจทย์ปัญหาของสมการก�าลังสองตัวแปรเดียว

 1. อ่ำนโจทย์อย่ำงรอบคอบให้เข้ำใจและพิจำรณำเงื่อนไขในสิ่งที่โจทย์ก�ำหนดให้ รวมทั้ง

สิ่งที่โจทย์ต้องกำรทรำบ

 2. ก�ำหนดตัวแปรแทนสิ่งที่โจทย์ต้องกำรทรำบ

 3. สร้ำงสมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวตำมเงื่อนไขที่โจทย์ก�ำหนดให้

 4. ด�ำเนินกำรแก้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว โดยเลือกใช้วิธีที่เหมำะสมในกำรหำค�ำตอบ

ของสมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว

 5. เมื่อได้ค�ำตอบของสมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวให้พิจำรณำเลือกค�ำตอบที่เปนไปได้และ

มีควำมสอดคล้องกับโจทย์ปัญหำ

ตัวอยำงที่ 20

ผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูป

สามเหลี่ยมนี้มีพื้นที่ 486 ตารางเซนติเมตร จงหาว่าด้านประกอบมุมฉากมีความยาวเท่าใด

วิธีท�า ให้ด้ำนประกอบมุมฉำกด้ำนหนึ่งยำว x เซนติเมตร

  จะได้ด้ำนหนึ่งยำว 63 - x  เซนติเมตร

  สูตรกำรหำพื้นที่รูปสำมเหลี่ยม คือ 1
2
 × ฐำน × สูง

  สำมำรถเขียนสมกำรได้เปน 
1
2
(x)(63 - x) = 486

  จำกสมกำร 1
2
(x)(63 - x) = 486   จะได้ว่ำ

   63x - x2 = 972

  จัดรูปสมกำรให้อยู่ในรูปทั่วไป

x
2 - 63x + 972  = 0

   (x - 27)(x - 36) = 2

x = 27, 36

  ดังนั้น  ด้ำนประกอบมุมฉำกยำว 27 และ 36 เซนติเมตร ตอบ
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 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ·º·Ç¹ËÅÑ¡¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�
»˜ÞËÒãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ¹Í¡àË¹×Í¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 
àÁ×èÍ·º·Ç¹àÊÃç¨áÅŒÇãËŒ¼ÙŒÊÍ¹à»�´âÍ¡ÒÊ
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œ«Ñ¡¶ÒÁã¹¢ŒÍÊ§ÊÑÂµ‹Ò§æ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

2.  ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¢Ñé¹µÍ¹ã¹
¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ

3.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 20 ̈ Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

4.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 20

สอน

 นาํ Warm-up

นาํ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹¡ÃÐµØŒ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂ
¶Ö§ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ·Õèä´ Œ
ÈÖ¡ÉÒÁÒ à¾×èÍÊÃØ»¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
¾×é¹°Ò¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹

 ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè
·íÒÁØÁ¡Ñ¹ 90 Í§ÈÒ

ควรรู
ผูเรียน

 ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ´ŒÒ¹¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·Ñé§ÊÍ§´ŒÒ¹·Õè

ผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูปผลบวกของด้านประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งเท่ากับ 63 เซนติเมตร และรูป

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ a = 1, b = 6 áÅÐ c = -2

   ¨Ò¡ x = -b ±   b2 - 4ac
2a

   á·¹¤‹Ò x = -6 ±   36 - 4(1)(-2)
2(1)

    x = -6 ± 2  11
2

    x = -3 ±  11
   ´Ñ§¹Ñé¹  ¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ¤×Í -3 ±  11

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอยำงที่ 21

สมภพซื้อผ้าจากย่านพาหุรัดเพื่อมาตัดเปนเสื้อ โดยได้ซื้อผ้าเปนเงินทั้งหมด 2,000 บาท ถ้าทางร้าน

ขายผ้าลดราคาให้สมภพเมตรละ 20 บาท จะท�าให้ซื้อผ้าเพิ่มได้อีก 10 เมตร อยากทราบว่าสมภพ

ซื้อผ้ามาทั้งหมดกี่เมตร

ตอบ

วิธีท�า ให้สมภพซื้อผ้ำมำทั้งหมด x เมตร

  ผ้ำรำคำเมตรละ 2,000
x

  บำท

  ถ้ำผ้ำรำคำลดลงเมตรละ 20 บำท จะซื้อผ้ำได้เพิิ่มอีก 10 เมตร

  เพรำะฉะนั้น ผ้ำรำคำเมตรละ  2,000
x

 - 20 บำท

  ซื้อผ้ำได้ทั้งหมด x + 10 เมตร

  สำมำรถเขียนสมกำรได้เปน

   (2,000
x

 - 20)(x + 10) = 2,000

  จำกสมกำรจะได้ว่ำ 

   (2,000 - 20x
x

)(x + 10) = 2,000

   (2,000 - 20x)(x + 10) = 2,000x

   2,000x - 20x2 + 20,000 - 200x = 2,000x

   -20x2 - 200x + 20,000 = 0

  น�ำ - 1
20

 คูณทั้งสองข้ำงของสมกำร จะได้ว่ำ

   - 1
20

(-20x2 - 200x + 20,000)  = - 1
20

(0)

   x
2 + 10x - 1,000 = 0

   (x - 27)(x + 37) = 0

   x = 27, -37

  ดังนั้น  สมภพซื้อผ้ำมำทั้งหมด 27 เมตร

 สมัยบตูิก

ผาชฟี
อง
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 สอน Instruction

สอน

5.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñ´¡ÅØ‹Á ¡ÅØ‹ÁÅÐ 3 ¤¹ 
¤ÅÐ¡Ñ¹µÒÁ¤ÇÒÁÊÒÁÒÃ¶ áÅŒÇãËŒáµ‹ÅÐ
¡ÅØ‹ÁÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒÇÔ¸Õ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ
¢Í§µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 21 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

6.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 ¡ÅØ‹Á Ê‹§µÑÇá·¹
ÍÍ¡ÁÒáÊ´§á¹Ç¤Ô´¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 21 ̈ Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹æ 
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹áÊ´§¤ÇÒÁ¤Ô´àËç¹à¾ÔèÁàµÔÁáÅÐ
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¢Ñé¹µÍ¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§¹Õé

7.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ ‹Á¤ÇŒÒâ¨·Â�
»˜ÞËÒ¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ
¨Ò¡áËÅ‹§àÃÕÂ¹ÃÙŒÍ×è¹æ ËÃ×ÍÊÃŒÒ§â¨·Â�
»˜ÞËÒ¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ
ÁÒ¡ÅØ‹ÁÅÐ 5 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ àÁ×èÍ
àÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

ÃÑªªÒ¹¹·�áÅÐ³à´ª ÁÕÍÒÂØÃÇÁ¡Ñ¹ 18 »‚ â´Â·ÕèÃÑªªÒ¹¹·�à»š¹
¾ÕèªÒÂ¢Í§³à´ª áÅÐ¼Å¤Ù³¢Í§ÍÒÂØ·Ñé§ÊÍ§¤¹à»š¹ 56 »‚ ̈ §ËÒ
ÍÒÂØ¢Í§·Ñé§ÊÍ§¤¹¹Õé
 1. ÃÑªªÒ¹¹·�ÍÒÂØ 14 »‚ áÅÐ ³à´ªÍÒÂØ 4 »‚
 2. ÃÑªªÒ¹¹·�ÍÒÂØ 13 »‚ áÅÐ ³à´ªÍÒÂØ 5 »‚
 3. ÃÑªªÒ¹¹·�ÍÒÂØ 12 »‚ áÅÐ ³à´ªÍÒÂØ 6 »‚
 4. ÃÑªªÒ¹¹·�ÍÒÂØ 11 »‚ áÅÐ ³à´ªÍÒÂØ 7 »‚
 5. ÃÑªªÒ¹¹·�ÍÒÂØ 10 »‚ áÅÐ ³à´ªÍÒÂØ 9 »‚

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡ÑºÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ 
1 - 2 ¢ŒÍ «Öè§â¨·Â�»˜ÞËÒ¤ÇÃà»š¹â¨·Â�
à¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÔè§·Õè¾ºã¹ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹ ËÃ×Íà»š¹
ÊÔè§·ÕèÍÂÙ‹ã¹§Ò¹ÇÔªÒªÕ¾µ‹Ò§æ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
ä Œ́àËç¹¤ÇÒÁ¨íÒà»š¹áÅÐ¤ÇÒÁÊíÒ¤ÑÞã¹¡ÒÃ
àÃÕÂ¹ÃÙŒàÃ×èÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

ผูสอน
เกร็ดแนะ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1.  ผลคณูของจ�ำนวนคูจ่�ำนวนหนึง่กบัจ�ำนวนคูท่ีอ่ยูถ่ดัไปมค่ีำเท่ำกับ 288 จงหำจ�ำนวนคู่ท้ังสอง

จ�ำนวนนั้น

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 2.   สองเท่ำของจ�ำนวนเตม็บวกจ�ำนวนหนึง่ เมือ่น�ำไปบวก 5 แล้วคณูกบัจ�ำนวนเตม็บวกเดมินัน้ 

จะมีค่ำเท่ำกับ 33 จงหำจ�ำนวนเต็มบวกจ�ำนวนนั้น

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 1.  

 2.  

ค�ำชี้แจง  ให้ผูเ้รียนแสดงวธีิท�าเพือ่หาค�าตอบของโจทย์ปัญหาของสมการก�าลงัสองตวัแปรเดยีว

แบบฝกทักษะที่ 3.4

วธิที�ำ	 ให้	x	แทน	จ�ำนวนคู่ทีเ่ป็นจ�ำนวนทีน้่อยกว่ำ

	 จะได้	จ�ำนวนคู่ทีถ่ดัไป	เป็น	x	+	2

	 เนือ่งจำกผลคูณของสองจ�ำนวน	คือ	288

	 เขียนสมกำรได้	ดงันี้

	 	 x(x	+	2)	 =	 288

	 	 x
2	+	2x	-	288	 =	 0

	 	 (x	-	16)(x	+	18)	 =	 0

	 	 x	 =	 16,	-18

	 ดงันัน้		 จ�ำนวนคู่ทีเ่ป็นบวก	คือ	16	และ	16	+	2	=	18

	 	 จ�ำนวนคู่ทีเ่ป็นลบ	คือ	-18	และ	-18	+	2	=	-16

วธิที�ำ	 ให้	x	แทน	จ�ำนวนเตม็บวกจ�ำนวนหนึง่

	 สองเท่ำของจ�ำนวนเตม็บวกจ�ำนวนหนึง่	เมือ่น�ำไปบวก	5	แล้วคณูกบัจ�ำนวนเตม็บวกเดมิ	

	 จะมค่ีำเท่ำกบั	33	สำมำรถเขยีนสมกำรได้	ดงันี้

	 	 (2x	+	5)x	 =	 33

	 	 2x2	+	5x	 =	 33

	 	 2x2	+	5x	-	33	 =	 0

	 	 (2x	+	11)(x	-	3)	 =	 0

	 	 x	 =	 3,	-11
2

	 ดงันัน้		 จ�ำนวนเตม็บวกจ�ำนวนนัน้	คือ	3
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÊÃØ»¢Ñé¹µÍ¹ã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�
»˜ÞËÒ áÅŒÇãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹àÅ×Í¡
â¨·Â�ÁÒ 1 ¢ŒÍ·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÂÒ¡ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹
ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ù 
¡‹Í¹·Õè̈ ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä Œ́Å§Á×Í·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
´ŒÇÂµ¹àÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

8.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢Í§â¨·Â�
»˜ÞËÒ¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ 
¨Ò¡áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 3.4 â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
àÅ×Í¡ÁÒ 1 ¢ŒÍ

9.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
·Õè 3.4 àÃ×èÍ§â¨·Â�»˜ÞËÒ¢Í§ÊÁ¡ÒÃ
¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

	 สองเท่ำของจ�ำนวนเตม็บวกจ�ำนวนหนึง่	เมือ่น�ำไปบวก	5	แล้วคณูกบัจ�ำนวนเตม็บวกเดมิ		 สองเท่ำของจ�ำนวนเตม็บวกจ�ำนวนหนึง่	เมือ่น�ำไปบวก	5	แล้วคณูกบัจ�ำนวนเตม็บวกเดมิ		 สองเท่ำของจ�ำนวนเตม็บวกจ�ำนวนหนึง่	เมือ่น�ำไปบวก	5	แล้วคณูกบัจ�ำนวนเตม็บวกเดมิ	

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡â¨·Â�¡íÒË¹´ à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃä´Œà»š¹ (18 - x)x = 56
   ¨Ðä´Œ x

2 - 18x + 56 = 0
    (x - 14)(x - 4) = 0
    x = 14 ËÃ×Í 4
   ´Ñ§¹Ñé¹ ÃÑªªÒ¹¹·�ÍÒÂØ 14 »‚ áÅÐ ³à´ªÍÒÂØ 4 »‚

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 3.  มีจ�ำนวนเต็มบวกจ�ำนวนหนึ่งที่มำกกว่ำ 5 ถ้ำก�ำลังสองของผลต่ำงของจ�ำนวนนั้นกับ 5 มีค่ำ

เปน 12 เท่ำของผลต่ำงของจ�ำนวนนั้นกับ 5 จงหำจ�ำนวนเต็มบวกจ�ำนวนนั้น

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 4.   ให้ผลคูณของจ�ำนวนคี่บวกจ�ำนวนหนึ่งกับจ�ำนวนคี่บวกที่อยู่ถัดไปมีค่ำเท่ำกับ 195 จงหำ

จ�ำนวนคี่ของทั้งสองจ�ำนวนนั้น

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 3.  

 4.  

วธิที�ำ	 ให้	x	แทน	จ�ำนวนเตม็บวกจ�ำนวนหนึง่ทีม่ำกกว่ำ	5

	 จะได้ก�ำลงัสองของผลต่ำงของ	x	กบั	5	เป็น	(x	-	5)2

	 ซึง่มค่ีำเป็น	12	เท่ำของผลต่ำงของ	x	กบั	5	เป็น	12(x	-	5)	เขยีนสมกำรได้	ดงันี้

	 	 (x	-	5)2	 =	 12(x	-	5)

	 	 x
2	-	10x	+	25	 =	 12x	-	60

	 	x2	-	10x	+	25	-	12x	+	60	 =	 0

	 	 x
2	-	22x	+	85	 =	 0

	 	 (x	-	5)(x	-	17)	 =	 0

	 	 x	 =	 5,	17

	 เนือ่งจำก	จ�ำนวนเตม็บวกจ�ำนวนนัน้จะต้องมค่ีำมำกกว่ำ	5

	 ดงันัน้		 จ�ำนวนเตม็บวกจ�ำนวนนัน้	คอื	17

วธิที�ำ	 ให้	x	แทน	จ�ำนวนคีท่ีเ่ป็นจ�ำนวนน้อยกว่ำ

	 จะได้จ�ำนวนคีท่ีถ่ดัไปเป็น	x	+	2

	 เนือ่งจำกผลคณูของสองจ�ำนวนนี	้คอื	195

	 เขยีนสมกำร	ได้ดงันี้

	 	 x(x	+	2)	 =	 195

	 	 x
2	+	2x	-	195	 =	 0

	 	 (x	-	13)(x	+	15)	 =	 0

	 	 x	 =	 13,	-15

	 ดงันัน้		 จ�ำนวนคีบ่วกจ�ำนวนแรก	คอื	13

	 	 และจ�ำนวนคีบ่วกจ�ำนวนทีส่อง	คอื	13	+	2	=	15
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

ÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ÃÙ»Ë¹Öè§ ÁÕ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡´ŒÒ¹Ë¹Öè§
ÂÒÇ¡Ç‹ÒÍÕ¡´ŒÒ¹Ë¹Öè§ 7 à«¹µÔàÁµÃ áÅÐ´ŒÒ¹µÃ§¢ŒÒÁÁØÁ©Ò¡
ÂÒÇ¡Ç‹Ò´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ 1 à«¹µÔàÁµÃ ¨§ËÒ¤ÇÒÁÂÒÇ
´ŒÒ¹·Ñé§ÊÒÁ
 1. 1, 2 áÅÐ 5 à«¹µÔàÁµÃ
 2. 5, 7 áÅÐ 9 à«¹µÔàÁµÃ
 3. 8, 10 áÅÐ 14 à«¹µÔàÁµÃ
 4. 6, 7 áÅÐ 11 à«¹µÔàÁµÃ
 5. 5, 12 áÅÐ 13 à«¹µÔàÁµÃ

 10.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊÑ§à¡µ¡ÒÃ·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹ áÅÐ¤ÍÂªÕéá¹Ð¼ÙŒàÃÕÂ¹·ÕèäÁ‹à¢ŒÒã¨
ãËŒÂŒÍ¹¡ÅÑºä»ÈÖ¡ÉÒá¹Ç·Ò§¡ÒÃá¡Œ
â¨·Â�»˜ÞËÒ·Õèà¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§

 11.  àÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐàÊÃç¨¤Ãº
·Ø¡¤¹áÅŒÇ ¼Ù ŒÊÍ¹ÊØ ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ
º¹¡ÃÐ´Ò¹

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹â¨·Â�
»˜ÞËÒ 2 - 3 ¤ÃÑé§ áÅŒÇ¾Ô¨ÒÃ³ÒÇ‹Ò ÍÐäÃ
à»š¹ÊÔè§·Õèâ¨·Â�¡íÒË¹´ÁÒãËŒ «Öè§ÁÕà§×èÍ¹ä¢
ÍÂ‹Ò§äÃ áÅÐÍÐäÃà»š¹ÊÔè§·Õèâ¨·Â�µŒÍ§¡ÒÃ
·ÃÒº à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÒÁÒÃ¶à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ
¢Í§â¨·Â�»˜ÞËÒä´Œ¶Ù¡µŒÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 5.  สระว่ำยน�้ำแห่งหนึ่งเปนรูปสี่เหลี่ยมมุมฉำก ซึ่งมีพื้นที่ทั้งหมด 24 ตำรำงเมตร และมีควำม

ยำวรอบสระน�้ำเปน 20 เมตร อยำกทรำบว่ำ ควำมยำวของแต่ละด้ำนของสระว่ำยน�้ำแห่งนี้

เปนเท่ำใด

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 6.   สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว 

13 เมตร และควำมยำวของด้ำนประกอบมมุฉำกต่ำงกนั 7 เมตร จงหำพืน้ทีข่องสนำมเดก็เล่น

ประจ�ำหมู่บ้ำนแห่งนี้

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

  ..........................................................................................................................................................................................................

 5.  

 6.  

วธิที�ำ	 ให้ด้ำนหนึง่ของสระว่ำยน�ำ้แห่งนีย้ำว	 x	 เมตร

	 เนือ่งจำกควำมยำวรอบสระว่ำยน�ำ้เป็น	 20	 เมตร

	 ดงันัน้	ควำมยำวของอกีด้ำนหนึง่ของสระว่ำยน�ำ้แห่งนีเ้ท่ำกบั	 20	-	2x2 	=	10	-	x	เมตร

	 และพืน้ทีข่องสระว่ำยน�ำ้แห่งนีเ้ท่ำกับ	 24	 ตำรำงเมตร

	 สำมำรถเขยีนสมกำรได้เป็น	 x(10	-	x)	 =	 24

	 	 10x	-	x2	 =	 24

	 	 x
2	-	10x	+	24	 =	 0

	 	 (x	-	4)(x	-	6)	 =	 0

	 	 x	 =	 4,	6

	 ดงันัน้		 สระว่ำยน�ำ้แห่งนีก้ว้ำง	4	เมตร	และยำว	6	เมตร

วธิที�ำ	 ให้ด้ำนประกอบมมุฉำกด้ำนหนึง่เป็น	 x	 เมตร

	 ดงันัน้	ควำมยำวของด้ำนประกอบมมุฉำกอกีด้ำนหนึง่เป็น	x	+	7	เมตร

	 เนือ่งจำกด้ำนตรงข้ำมมมุฉำกมคีวำมยำว	 13	 เมตร

	 จำกทฤษฎขีองพีทำโกรสั	สำมำรถเขยีนสมกำรได้เป็น

	 	 x
2	+	(x	+	7)2	 =	 (13)2

	 	 x
2	+	x2	+	14x	+	49	 =	 169

	 	 2x2	+	14x	-	120	 =	 0

	 	 x
2	+	7x	-	60	 =	 0

	 	 (x	+	12)(x	-	5)	 =	 0

	 	 x	 =	 5,	-12

	 ดงันัน้		 มด้ีำนประกอบมมุฉำกเป็น	5	เมตร	และ	5	+	7	=	12	เมตร

	 นัน่คอื	 พ้ืนทีข่องสนำมเด็กเล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งนีเ้ท่ำกบั	1
2
	× 5	×	12	=	30	ตำรำงเมตร	
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 12.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù‹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§â¨·Â�
»̃ÞËÒ¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ 
¾ÃŒÍÁáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ 3 ¢ŒÍ Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ 
A4

 13.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 1 - 2 ¤Ù‹ ÍÍ¡ÁÒà¢ÕÂ¹
â¨·Â�»˜ÞËÒáÅÐáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒº¹¡ÃÐ´Ò¹
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ´Ù

 14.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñºâ¨·Â�
»˜ÞËÒ·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ¹íÒàÊ¹Í

 15.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¤ÇÒÁÃÙ Œ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ¢Í§ÊÁ¡ÒÃ
¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ã¹¡ÒÃÍÍ¡ÁÒà©ÅÂ¤íÒµÍº¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹¹Ñé¹ ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹Ðá¹Ç·Ò§¡ÒÃ
á¡Œâ¨·Â�»̃ÞËÒãËŒà»š¹¢Ñé¹µÍ¹ à¾×èÍ»‡Í§¡Ñ¹
¡ÒÃÊÑºÊ¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ËÒ¡¼ÙŒàÃÕÂ¹
à¡Ô´¢ŒÍÊ§ÊÑÂµ‹Ò§æ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂã¹
¢ŒÍÊ§ÊÑÂ¹Ñé¹¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹à»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å¨¹
¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹ 
90 Í§ÈÒ áÅÐÁÕ´ŒÒ¹ÍÕ¡´ŒÒ¹à»š¹´ŒÒ¹µÃ§¢ŒÒÁÁØÁ©Ò¡

ควรรู
ผูเรียน

 ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹  ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁṌ ŒÒ¹ÊÍ§ Œ́Ò¹·íÒÁØÁ¡Ñ¹ 

 สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว  สนำมเดก็เล่นประจ�ำหมูบ้่ำนแห่งหนึง่เปนรปูสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยมด้ีำนตรงข้ำมมมุฉำกยำว 

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡â¨·Â�¡íÒË¹´ ÊÒÁÒÃ¶à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃä´Œà»š¹
    x

2 + (x + 7)2 = (x + 8)2

    x
2 - 2x - 15 = 0

    (x - 5)(x + 3) = 0
    x = 5 ËÃ×Í -3
   ´Ñ§¹Ñé¹  ¤ÇÒÁÂÒÇ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ ¤×Í 5, 5 + 7 = 12 

áÅÐ 5 + 8 = 13 à«¹µÔàÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 5.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

บทสรุป

 • สมการก�าลังสองตัวแปรเดียว เปนสมกำรทีม่ตัีวแปรหนึง่ตัวและมเีลขช้ีก�ำลงัสงูสดุของตวัแปร

เท่ำกับสอง โดยมีรูปทั่วไปของสมกำร คือ ax2 + bx + c = 0 เมื่อ a และ b เปนสัมประสิทธิ์ของตัวแปร

ในสมกำรซึ่ง a ≠ 0 และ c เปนค่ำคงตัว

 • การแก้สมการก�าลังสองตัวแปรเดียว มีวิธีกำรแก้สมกำรที่นิยม 2 วิธี ดังนี้

  1. วธิกีำรแยกตวัประกอบ จะใช้สมบตัขิองจ�ำนวนจรงิ กล่ำวคอื เมือ่จ�ำนวนสองจ�ำนวนคณูกนั

เท่ำกับศูนย์ จะต้องมีจ�ำนวนใดจ�ำนวนหนึ่งเปนศูนย์หรือเท่ำกับศูนย์ทั้งสองจ�ำนวน

  2. กำรใช้สูตรในกำรแก้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว จำกรูปทั่วไปของสมกำรเมื่อ a และ b 

เปนสัมประสิทธิ์ของตัวแปรในสมกำรซึ่ง a ≠ 0 และ c เปนค่ำคงตัว จะได้

x = -b ±   b2 - 4ac
2a

 

 • การแก้โจทย์ปัญหาสมการก�าลงัสองตวัแปรเดยีว สำมำรถท�ำได้โดยกำรอ่ำนโจทย์ พิจำรณำถงึ

สิ่งที่โจทย์ก�ำหนดเงื่อนไข และสิ่งที่โจทย์ต้องกำรทรำบ จำกนั้นให้ก�ำหนดตัวแปรและสร้ำงสมกำรตำม

เงื่อนไขของโจทย์แล้วด�ำเนินกำรแก้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวและเลือกค�ำตอบที่เปนไปได้ รวมถึงมี

ควำมสอดคล้องกับเงื่อนไขของโจทย์

ค�ำศัพท

Quadratic Equation (สมการกําลังสองตัวแปรเดียว) เป นสมการที่มีตัวแปรหนึ่งตัวและมี

เลขชี้กําลังสูงสุดของตัวแปรเทากับสอง	ซึ่งมีรูปทั่วไปของสมการเปน	ax
2	+	bx	+	c	โดยที่	a	และ	b	เปน

สัมประสิทธิ์ของตัวแปรในสมการ	ซึ่ง	a	≠	0	และ	c	เปนคาคงตัว

Quadratic Polynomial (พหุนามกําลังสอง) เป นพหุนามที่มีดีกรี เท ากับสอง	 กล าวคือ	

เลขชี้กําลังของตัวแปรทุกตัวแปรมีคาไมเกินสอง	เชน

	 x
2	-	4x	+	10	 เปนพหุนามกําลังสอง

	 x
3	-	4x	+	10	 ไมเปนพหุนามกําลังสอง

	 x
2	+	8x	+	10	 เปนพหุนามกําลังสอง

	 x
3	+	8x	+	10	 ไมเปนพหุนามกําลังสอง
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 สรปุ Wrap-up

 16.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹º·ÊÃØ»¢Í§Ë¹‹ÇÂ
¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙ Œ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ã
à´ÕÂÇ

 17.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù Œ àÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹ÊÃØ»ÊÒÃÐ
ÊíÒ¤ÑÞ¨Ò¡¡ÒÃÈÖ¡ÉÒã¹Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ
Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 àÊÃç¨áÅŒÇãËŒ¹íÒÊ‹§
¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 18.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÒÃÐ
ÊíÒ¤ÑÞ¢Í§¡ÒÃà¢ŒÒã¨¤ÇÒÁËÁÒÂ¢Í§
¤íÒÈÑ¾·�ÊíÒ¤ÑÞ·Õèà¡ÕèÂÇ¡ÑºàÃ×èÍ§ÊÁ¡ÒÃ
¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

 19.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¤ÇÒÁÃÙ Œ
àÃ×èÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ ¡ÒÃ
á¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇâ´Â
ÇÔ¸Õ¡ÒÃáÂ¡µÑÇ»ÃÐ¡Íº áÅÐâ´ÂÇÔ¸Õ¡ÒÃ
ãªŒÊÙµÃ áÅÐ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒÊÁ¡ÒÃ
¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

สรปุ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞà¡ÕèÂÇ¡Ñº
ÃÙ»áºº·Ñè Ç ä»¢Í§ÊÁ¡ÒÃ¡í ÒÅÑ §ÊÍ§
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ÇÔ̧ Õã¹¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ ¢Ñé¹µÍ¹ã¹¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ
¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ áÅÐ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�
» ˜ÞËÒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ
ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¡íÒË¹´ãËŒ 3x
2 - 4x + 1 = 0

 1. 1

 2. 1
3

 3. 1 áÅÐ 1
3

 4. 2 áÅÐ 5
 5. 3 áÅÐ 4

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

ให้ผูเ้รยีนแก้สมการในแต่ละข้อต่อไปนี้ค�ำช้ีแจง

ชื่อ-สกุล ...................................................................... รหัสประจ�ำตัว ..................................... ระดับชั้น .....................................

ประเภทวิชำ ..................................................... สำขำวิชำ ............................................ หมวดวิชำ .............................................

จุดประสงค์ประจำ�หน่วย

• แก้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวโดยวิธีกำรแยกตัวประกอบได้
• แก้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวโดยใช้สูตรได้

เรื่อง สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวใบงานที่

3.1

1.	 x
2	-	6x	+	5	=	0

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

2.	 -5x2	-	4x	=	-4

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

	 ........................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 x
2	-	6x	+	5	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (x	-	5)(x	-	1)	 =	 0	

	 จะได้	 x	-	5	 =	 0

	 	 x	 =	 5

	 หรอื	 x	-	1	 =	 0

	 	 x	 =	 1

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คือ	5	หรอื	1

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 -5x2	-	4x	 =	 -4	 จะได้ว่ำ

	 	 -5x2	-	4x	+	4	 =	 0

	 a	=	-5,	b	=	-4	และ	c	=	4	

	 จำก	 x	 =	 -b	±			b2	-	4ac
2a

	 	 x	 =	 4	±			(-4)2	-	4(-5)(4)
2(-5)

	 	 x	 =	 4	±			96
-10

 =	 2	±			24
-5

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คือ	2	±			24
-5

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	5	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 52	-	6(5)	+	5	 =	 0

	 25	-	30	+	5	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	1	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 12	-	6(1)	+	5	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	5	หรือ	1

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	2	+			24-5 	=	-1.38	ในสมกำร	

จะได้ว่ำ

	 -9.52	+	9.52	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	2	-			24-5 	=	0.58	ในสมกำร	

จะได้ว่ำ

	 -4	+	4	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	2	±			24
-5 	
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1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 3.1 àÃ×èÍ§ 
ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ
·íÒË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
ÇÔ¸Õ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ 
áÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ ËÒ¡
ÇÔ¸Õ·íÒËÃ×Í¤íÒµÍº¼Ô´ãËŒÃ‹ÇÁ¡Ñ¹á¡Œä¢

สรปุ

 ¡‹Í¹ÁÍºËÁÒÂãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹
·Õè 3.1 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃ·º·Ç¹ÇÔ¸Õ¡ÒÃáÂ¡
µÑÇ»ÃÐ¡Íº áÅÐ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ à¾×èÍ·º·Ç¹¤ÇÒÁÃÙŒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
¡‹Í¹·íÒ¡Ô¨¡ÃÃÁã¹ãº§Ò¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ 3x
2 - 4x + 1 = 0

    (3x - 1)(x - 1) = 0
   ¨Ðä´Œ 3x - 1 = 0

    x = 1
3

   ¨Ðä´Œ x - 1 = 0
    x = 1

   ´Ñ§¹Ñé¹ x ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº 1 áÅÐ 13
µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

ให้ผูเ้รียนแสดงวิธีทาํจากโจทยท่ีกาํหนดให้ค�ำชี้แจง

ชื่อ-สกุล ...................................................................... รหัสประจ�ำตัว ..................................... ระดับชั้น .....................................

ประเภทวิชำ ..................................................... สำขำวิชำ ............................................ หมวดวิชำ .............................................

จุดประสงค์ประจำ�หน่วย

• แก้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวโดยวิธีกำรแยกตัวประกอบได้
• แก้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวโดยใช้สูตรได้
• แก้โจทย์ปัญหำเกี่ยวกับสมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวได้

เร่ือง สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวใบงานที่

3.2

สนามกอลฟแหงหนึ่งมีพื้นที่เปนรูปสี่เหลี่ยมผืนผา	กวาง	15		เมตร	และยาว	21	เมตร	มีพื้นที่ที่เปนนํ้า

รอบสนามกอลฟเทาๆ	กัน	ทั้งสี่ดาน	ซึ่งคิดเปนพื้นที่	200	ตารางเมตร	อยากทราบวาพื้นที่ที่เปนนํ้า

มีความกวางกี่เมตร	

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 ให้พืน้ทีท่ีเ่ป็นน�ำ้	มคีวำมกว้ำง	x	เมตร

	 ด้ำนกว้ำงของสนำมกอลฟรวมพืน้น�ำ้	15	+	2x	เมตร	และด้ำนยำวของสนำมกอลฟรวมพ้ืนน�ำ้	

	 21	+	2x	เมตร	นัน่คอื	พืน้ทีส่นำมกอลฟรวมพืน้น�ำ้เท่ำกบั	(15	+	2x)(21	+	2x)	ตำรำงเมตร

	 สนำมกอลฟมพีืน้ที	่15	×	21	=	315	ตำรำงเมตร	พืน้น�้ำ้มพีืน้ที	่200	ตำรำงเมตร	

	 เขยีนสมกำร	ได้ดงันี้

	 	 (15x	+2x)(21	+	2x)	-	315	 =	 200

	 	 4x2	+	72x	+	315	-	315	 =	 200

	 	 4x2	+	72x	-	200	 =	 0

	 จำก	 x	 =	 -b	±			b2	-	4ac
2a

 =	 -72	±		722	-	4(4)(-200)
2(4)

	 =	 -72	±		8,384
8

	 	 x	 =	 2.45,	-20.45

	 ดงันัน้		 พืน้ทีท่ีเ่ป็นน�ำ้มคีวำมกว้ำง	2.45	เมตร
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1.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 3.2 àÃ×èÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§
ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ àÊÃç¨áÅŒÇµÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

2.  ¼ÙŒÊÍ¹¤Ñ´àÅ×Í¡¼Å§Ò¹·Õè¹‹ÒÊ¹ã¨ 4 - 5 
¼Å§Ò¹ áÅŒÇãËŒà¨ŒÒ¢Í§¼Å§Ò¹ÍÍ¡ÁÒ
¹íÒàÊ¹ÍË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ 
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº¼Å§Ò¹¢Í§
µÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹

 ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ãº§Ò¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹àÊÃç̈ áÅŒÇ 
¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃàÅ×Í¡ãº§Ò¹·ÕèÁÕ¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
ÊÁºÙÃ³�ä»µÔ´áÊ´§¼Å§Ò¹º¹»‡ÒÂ¹Ôà·È
¢Í§ËŒÍ§àÃÕÂ¹ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ä´Œ
àËç¹¼Å§Ò¹·ÕèÁÕ¤Ø³ÀÒ¾ áÅÐ¹íÒä»à»š¹
á¹Ç·Ò§ã¹¡ÒÃ·íÒ§Ò¹¤ÃÑé§µ‹Íä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

¨§ËÒ¼Å¤Ù³¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ x2 - 41x + 40 = 0
 1. 5
 2. 10
 3. 20
 4. 30
 5. 40

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. x
2 - 6x + 5 = 0

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 2. 3x2 - 4 = 4x

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 1.

2.

3
ตอนที่ 1  ให้ผู้เรียนหาค�าตอบของสมการก�าลังสองตามที่ก�าหนดให้

แบบทดสอบ
หนวยกำรเรียนรูที่     

?

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 x
2	-	6x	+	5	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (x	-	1)(x	-	5)	 =	 0

	 จะได้	 x	-	1	 =	 0

	 	 x	 =	 1

	 หรอื	 x	-	5	 =	 0

	 	 x	 =	 5

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คือ	1	หรอื	5

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 3x2	-	4	 =	 4x	

	 	 3x2	-	4x	-	4	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (3x	+	2)(x	-	2)	 =	 0	

	 จะได้	 3x	+	2	 =	 0

	 	 3x	 =	 -2

	 	 x	 =	 -2
3

	 หรอื	 x	-	2	 =	 0

	 	 x	 =	 2

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คือ	-2
3
	หรอื	2

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	1	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (1)2	-	6(1)	+	5	 =	 0

	 1	-	6	+	5	 =	 0

	 6	-	6	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	5	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (5)2	-	6(5)	+	5	 =	 0

	 25	-	30	+	5	 =	 0

	 30	-	30	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	1	หรือ	5

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	-23 	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 3(-23 )
2	-	4(-23 )	-	4	 =	 0

	 3(49)	+	
8
3	-	4	 =	 0

	 4
3	+	

8
3	-	

12
3 	 =	 0

	 12
3 	-	

12
3 	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	2	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 3(2)2	-	4(2)	-	4	 =	 0

	 12	-	8	-	4	 =	 0

	 12	-	12	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	-23 	หรือ	2
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1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áº‹§ÍÍ¡à»š¹ 4 ¡ÅØ‹Á áÅŒÇ
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 
3 µÍ¹·Õè 1

2.  ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ‹ÁÊ‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒ
¨ÑºÊÅÒ¡ à¾×èÍÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐËÒ
¤íÒµÍºË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ â´ÂÁÕÃÒÂÅÐàÍÕÂ´ 
´Ñ§¹Õé

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä Œ́ËÁÒÂàÅ¢ 1 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ
¢ŒÍ 1 ¡Ñº¢ŒÍ 2 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä Œ́ËÁÒÂàÅ¢ 2 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ
¢ŒÍ 3 ¡Ñº¢ŒÍ 4 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä Œ́ËÁÒÂàÅ¢ 3 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ
¢ŒÍ 5 ¡Ñº¢ŒÍ 6 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä Œ́ËÁÒÂàÅ¢ 4 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ
¢ŒÍ 7 ¡Ñº¢ŒÍ 8 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

สรปุ

 ã¹¡ÒÃÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹
ã¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ ‹Á ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃáÊ´§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ
µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍºãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ù·Ø¡æ ¢ŒÍ 
à¾×èÍà»š¹á¹Ç·Ò§ã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒãËŒ
¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹¤ÃÑé§µ‹Íæ ä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ x
2 - 41x + 40 = 0

    (x - 40)(x - 1) = 0
   ¨Ðä´Œ x - 40 = 0

    x = 40

   ¨Ðä´Œ x - 1 = 0
    x = 1
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¼Å¤Ù³¢Í§¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ¤×Í 40 × 1 = 40

µÍº¢ŒÍ 5.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 3. x
2 + 7x + 10 = 0

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 4. x
2 - 1

2
x - 1

2
 = 0

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

3.

4.

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 x
2	+	7x	+	10	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (x	+	2)(x	+	5)	 =	 0

	 จะได้	 x	+	2	 =	 0

	 	 x	 =	 -2

	 หรอื	 x	+	5	 =	 0

	 	 x	 =	 -5

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คอื	-2	หรอื	-5

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 x
2	-	12x -	

1
2	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (x	+	12)(x	-	1)	 =	 0	

	 จะได้	 x	+	12	 =	 0

	 	 x	 =	 -1
2

	 หรอื	 x	-	1	 =	 0

	 	 x	 =	 1

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คอื	-1
2
	หรอื	1

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	-2	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (-2)2	+	7(-2)	+	10	 =	 0

	 4	-	14	+	10	 =	 0

	 14	-	14	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	-5	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (-5)2	+	7(-5)	+	10	 =	 0

	 25	-	35	+	10	 =	 0

	 35	-	35	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	-2	หรือ	-5

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	-12 	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (-12 )
2	-	12	(

-1
2 )	-	

1
2	 =	 0

	 1
4	+	

1
4	-	

1
2	 =	 0

	 2
4	-	

2
4	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	1	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 (1)2	-	12(1)	-	
1
2	 =	 0

	 1	-	12	-	
1
2	 =	 0

	 2
2	-	

2
2	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	-12 	หรือ	1
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 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ
à»š¹ÅíÒ´Ñº¢Ñé¹µÍ¹áººã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 
à¾×èÍ»‡Í§¡Ñ¹¡ÒÃÊÑºÊ¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹·Ñé§ËÁ´
ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹ ¨Ðä´ŒÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨·Õè
µÃ§¡Ñ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

3.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡Å‹ØÁ·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 2 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 3 áÅÐ¢ŒÍ 4 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

4.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¡ÅØ ‹ÁÍ×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ
¤íÒµÍº·Õèä´Œ

สรปุ

¶ŒÒ a áÅÐ b à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ÊÁ¡ÒÃ x2 - x = 6 áÅÐ a < b 
áÅŒÇ¤‹Ò¢Í§ a - b µÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. -12
 2. -5
 3. 1
 4. 8
 5. 14

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 5. 12x2 + 9 = 56x

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 6. 3x2 - 4x = -1

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

5. 12

6.

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 12x2	+	9	 =	 56x	

	 	 12x2	-	56x	+	9	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (6x	-	1)(2x	-	9)	 =	 0	

	 จะได้	 6x	-	1	 =	 0

	 	 6x	 =	 1

	 	 x	 =	 1
6

	 หรอื	 2x	-	9	 =	 0

	 	 2x	 =	 9

	 	 x	 =	 9
2

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คือ	1
6
	หรอื	9

2

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	16	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 12(16)
2	-	56(16)	+	9	 =	 0

	 12( 136)	-	
56
6 	+	9	 =	 0

	 2
6	-	

56
6 	+	546 	 =	 0

	 56
6 	-	566 	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	92	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 12(92)
2	-	56(92)	+	9	 =	 0

	 972
4 	-	5042 	+	9	 =	 0

	 486	-	504	+	18	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	16	หรือ	
9
2

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 3x2	-	4x	 =	 -1	

	 	 3x2	-	4x	+	1	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (3x	-	1)(x	-	1)	 =	 0	

	 จะได้	 3x	-	1	 =	 0

	 	 3x	 =	 1

	 	 x	 =	 1
3

	 หรอื	 x	-	1	 =	 0

	 	 x	 =	 1

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คือ	1
3
	หรอื	1

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	13	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 3(13)
2	-	4(13)	+	1	 =	 0

	 3(19)	-	
4
3	+	1	 =	 0

	 1
3	-	

4
3	+	

3
3	 =	 0

	 4
3	-	

4
3	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	1	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 3(1)2	-	4(1)	+	1	 =	 0

	 3	-	4	+	1	 =	 0

	 4	-	4	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	13	หรือ	1
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5.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 3 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 5 áÅÐ¢ŒÍ 6 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

6.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¡ÅØ ‹ÁÍ×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ
¤íÒµÍº·Õèä´Œ

 ¼Ù ŒÊÍ¹à¹Œ¹ÂíéÒãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤íÒµÍº·Õèä´Œ¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ·Ø¡¤ÃÑé§ à¾×èÍ·Õè¼Ù ŒàÃÕÂ¹¨Ðä´Œ
·ÃÒºÇ‹Ò ¤íÒµÍº·Õè¤íÒ¹Ç³ÍÍ¡ÁÒ¼Ố ¾ÅÒ´
ËÃ×ÍäÁ‹ ËÒ¡¼Ô´¾ÅÒ´¨Ðä´Œá¡Œä¢ä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ x2 - x = 0
    x

2 - x - 6 = 0

    (x - 3)(x + 2) = 0

   ¨Ðä´Œ x - 3 = 0

    x = 3

   ËÃ×Í x + 2 = 0
    x = -2
   ´Ñ§¹Ñé¹ a - b = -2 - 3 = -5

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 7. -6 = 2x2 + 7x

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 8. 2x2 - 9x = 18

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

7. -6 = 2

8.

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 2x2	+	7x	 =	 -6	

	 	 2x2	+	7x	+	6	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (2x	+	3)(x	+	2)	 =	 0	

	 จะได้	 2x	+	3	 =	 0

	 	 2x	 =	 -3

	 	 x	 =	 -3
2

	 หรอื	 x	+	2	 =	 0

	 	 x	 =	 -2

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คอื	-3
2
	หรอื	-2

วธิที�ำ	 เนือ่งจำก	 2x2	-	9x	 =	 18	

	 	 2x2	-	9x	-	18	 =	 0	 จะได้ว่ำ

	 	 (2x	+	3)(x	-	6)	 =	 0	

	 จะได้	 2x	+	3	 =	 0

	 	 2x	 =	 -3

	 	 x	 =	 -3
2

	 หรอื	 x	-	6	 =	 0

	 	 x	 =	 6

	 ดงันัน้		 ค�ำตอบของสมกำร	คอื	-3
2
	หรอื	6

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	-32 	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 2(-32 )
2	+	7(-32 )	+	6	 =	 0

	 2(94)	-	
21
2 	+	6	 =	 0

	 9
2	-	21	+	

12
2 	 =	 0

	 21
2 	-	

21
2 	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	-2	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 2(-2)2	+	7(-2)	+	6	 =	 0

	 8	-	14	+	6	 =	 0

	 14	-	14	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	-32 	หรือ	-2

ตรวจสอบค�ำตอบ

แทนค่ำ	x	=	-32 	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 2(-32 )
2	-	9(-32 )	-	18	 =	 0

	 2(94)	+	
27
2 	-	18	 =	 0

	 9
2	+	

27
2 	-	362 	 =	 0

	 36
2 	-	362 	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

แทนค่ำ	x	=	6	ในสมกำร	จะได้ว่ำ

	 2(6)2	-	9(6)	-	18	 =	 0

	 72	-	54	-	18	 =	 0

	 72	-	72	 =	 0

	 0	 =	 0		สมกำรเป็นจรงิ

ดังนั้น	ค่ำของ	x	คือ	-32 	หรือ	6
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 àÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºàÊÃç¨áÅŒÇ 
¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÊÅÑºáºº·´ÊÍº
Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 3 µÍ¹·Õè 1 ¡Ñºà¾×èÍ¹
·Õè¹Ñè§¢ŒÒ§æ ̈ Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹
¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ¨Ò¡
¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

7.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕ¹Â¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 4 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 7 áÅÐ¢ŒÍ 8 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

8.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¡ÅØ ‹ÁÍ×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ Õ̧·íÒáÅÐ
¤íÒµÍº·Õèä´Œ

9.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹à¢ÕÂ¹ÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºÇÔ¸Õ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§
µÑÇá»Ãà´ÕÂÇ áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

¨§ËÒ¤‹Ò y ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ y2 - 5 = 0
 1.   5
 2. -   5
 3. ±   5
 4. 1
 5. 5

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. จงหำค�ำตอบของสมกำร -3x2 + 6x - 3 = 0

  1. 1 2. -1, 1 3. -1, -1 4. 1, 2 5. 2, 1

 2. จงหำค�ำตอบของสมกำร 1.2x2 - 1.3x - 1.4 = 0

  1. - 2
3
, 1
4
 2. - 2

3
, 7
4
 3. - 2

3
, - 1

4
 4. - 7

4
, 2
3
 5. 1

4
, 2
3

 3. จงหำค�ำตอบของสมกำร 15 - 4x - 3x2 = 0

  1. - 5
3
, 3 2. -2, 2

3
 3. -3, 5

3
 4. - 2

3
, 2 5. 2

4
, 2
3

 4. จงหำค�ำตอบของสมกำร (x + 3)2 = 2x + 6

  1. 1 2. -1, -3 3. -1, 1 4. -1, 2 5. 1, 1

 5. จงหำค�ำตอบของสมกำร 9 - (2x - 3)2 = 0

  1. 0, 3 2. 0, -3 3. 1, 3 4. -3, 0 5. 4, 0

 6. จงหำค�ำตอบของสมกำร 3x2 = 37x - 70 

  1. 4
3
, 10 2. 7

3
, 10 3. -10, 4

3
 4. -10, 7

3
 5. 10, 5

 7. จงหำค�ำตอบของสมกำร 2(x2 + 20) = 21x

  1. - 5
2
, 8 2. 5

2
, 8 3. -8, 5

2
 4. 8, - 5

2
 5. 8, 2

5
 8. จงหำค่ำ x จำกสมกำร (x + 1)2 - 8(x + 1) + 16 = 0

  1. 0   2. 1 

  3. 2   4. 3 

  5. 4

 9. ค่ำของ x จำกสมกำร 4x2 - 5 = 0 เท่ำกับเท่ำไร

  1. 5
2

   2. ± 5
2
 

  3. ± 5
2

   4.   5 + 2,   5 - 2 

  5.  5 + 2, 5
2

 10. ค่ำของ x จำกสมกำร 16(x - 2) 2 - 9(x - 1)2 = 0 เท่ำกับเท่ำไร

  1. 4, 5   2. 3
2
, 5 

  3. 11
3
, 5
3
   4. 11

7
, 5 

  5. 8
7
, 4
7

 1.

  1. 1 2. -1, 1 3. -1, -1 4. 1, 2 5. 2, 1  1. 1 2. -1, 1 3. -1, -1 4. 1, 2 5. 2, 1

 2.

 2. -  2. - 

 3.

 3. -3,  3. -3, 

 4.

  1. 1 2. -1, -3 3. -1, 1 4. -1, 2 5. 1, 1  1. 1 2. -1, -3 3. -1, 1 4. -1, 2 5. 1, 1

 5.

  1. 0, 3 2. 0, -3 3. 1, 3 4. -3, 0 5. 4, 0  1. 0, 3 2. 0, -3 3. 1, 3 4. -3, 0 5. 4, 0

 6.

, 10 2., 10 2.

 7.

, 8 2., 8 2.

 8.

  3. 2   4. 3   3. 2   4. 3 

 9.

  3.  3.

 10.

   4.   4.

ตอนที่ 2  จงเลือกค�าตอบที่ถูกที่สุดเพียงข้อเดียว
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 10.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ
¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 3 µÍ¹·Õè 2 à¾×èÍ»ÃÐàÁÔ¹¼Å
àÁ×èÍ¨ºË¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ â´ÂãËŒàÇÅÒã¹
¡ÒÃ·íÒµÒÁ¤ÇÒÁàËÁÒÐÊÁ

 11.  àÁ×èÍ¼Ù ŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ¡ÒÃ
àÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 3 µÍ¹·Õè 2 àÊÃç¨µÒÁàÇÅÒ·Õè
¡íÒË¹´áÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒã¹áµ‹ÅÐ¢ŒÍË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 12.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹¤íÒÊÑè§¡‹Í¹·íÒ
áºº·´ÊÍºáÅÐ¡íÒË¹´ÃÐÂÐàÇÅÒã¹¡ÒÃ
·íÒáºº·´ÊÍºãËŒªÑ´¨¹ ¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹
à´Ô¹ÊíÒÃÇ¨¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ÃÐËÇ‹Ò§·íÒáºº·´ÊÍº 
ËÒ¡¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂã¹¤íÒ¶ÒÁ ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃÍ¸ÔºÒÂ¢ŒÍÊ§ÊÑÂàËÅ‹Ò¹Ñé¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹
à¢ŒÒã¨ÁÒ¡¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ y2 - 5 = 0
    y2 - (  5 )2 = 0
    (y +  5 )(y -  5 ) = 0
   ¨Ðä´Œ y +  5 = 0

    y = -  5

   ËÃ×Í y -  5 = 0
    y =  5
   ´Ñ§¹Ñé¹ y ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº ±  5

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว
ค�ำชี้แจง	 ให้ผู้สอนประเมินผู้เรียนในระหว่ำงเรียน แล้วท�ำเครื่องหมำย ✓ลงในช่องที่ตรงกับระดับคะแนน

ข้อเสนอแนะ

ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ

 9 - 12 คะแนน ดี

 5 - 8 คะแนน พอใช้

 1 - 4 คะแนน ปรับปรุง

สรุปผลกำรประเมิน    

ลงชื่อ.....................................................................................ผู้ประเมิน

                 .........../............................../....................

.......................................................................................................................................................................

.......................................................................................................................................................................

รำยกำรประเมิน
ระดับคะแนน

3 2 1

ค�านวณการแก้สมการก�าลังสองตัวแปรเดียว

1. อธิบำยและบอกลักษณะของสมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว

2. แก้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวโดยวิธีกำรแยกตัวประกอบ

3.  แก้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวโดยใช้สูตร  

ประยุกต์ใช้ความรู้เกี่ยวกับสมการก�าลังสองตัวแปรเดียวในสถานการณ์จริง หรือปัญหาที่ก�าหนด

1. แก้โจทย์ปัญหำเกี่ยวกับสมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว

รวม

แบบประเมิน
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 สรปุ Wrap-up

 ã¹¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹ÊÁÃÃ¶¹Ð¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹
àÃ×èÍ§ ÊÁ¡ÒÃ¡íÒÅÑ§ÊÍ§µÑÇá»Ãà ṌÂÇ ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃ»ÃÐàÁÔ¹¨Ò¡¤Ðá¹¹à¡çºÃÐËÇ‹Ò§àÃÕÂ¹ 
áÅÐ¤Ðá¹¹ÊÍº·ŒÒÂË¹‹ÇÂ â´Â»ÃÐàÁÔ¹
µÒÁÃÒÂ¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹¨¹¤Ãº·Ø¡ÃÒÂ¡ÒÃ 
áÅŒÇ¨Ö§¹íÒ¤Ðá¹¹·Õèä´ŒÁÒà·ÕÂºª‹Ç§¤Ðá¹¹
µÒÁà¡³±� à¾×èÍÊÃØ»ÃÐ´Ñº¤Ø³ÀÒ¾¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹à»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ¼ÙŒÊÍ¹»ÃÐàÁÔ¹ÊÁÃÃ¶¹Ð¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹µÒÁ
ÃÒÂ¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹ â´Âà¡çº¤Ðá¹¹¨Ò¡¡ÒÃ
·íÒ¡Ô¨¡ÃÃÁÃÐËÇ‹Ò§àÃÕÂ¹ áÅÐ¨Ò¡¡ÒÃ·íÒ
áºº·´ÊÍºãËŒ¤ÃºµÒÁÃÒÂ¡ÒÃ áÅŒÇÊÃØ»
¼Å¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹µÒÁª‹Ç§¤Ðá¹¹·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹ä Œ́ÃÑº

สรปุ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

เลขยกกําลัง
Power of Numbers

หน่วยก�รเรียนรูที่

1.	บอกควำมหมำยของเลขยกก�ำลงั
ได้

2.	หำค่ำเลขยกก�ำลังโดยใช้สมบัติ
ของเลขยกก�ำลังได้

3.	หำผลบวกและผลลบของเลข
ยกก�ำลังได้

4.	หำผลคูณและผลหำรของเลข
ยกก�ำลังได้

5.	หำค่ำของเลขยกก�ำลังท่ีมีเลข
ชี้ก�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะได้

6.	แก้สมกำรเอกซ์โพเนนเชียลได้
7.	 เขียนรูปเลขยกก�ำลังให้อยู่ในรูป
	 เลขยกก�ำลังฐำนสิบได้
8.	ประยุกต์เลขยกก�ำลังไปใช้แทน
	 หน่วยกำรวัดได้

เลขยกก�ำลงั เปนก�รคณูตวัเลขนั�นๆ ต�มจำ�นวนของเลขช�ก้ำ�ลงั 

โดยส�ม�รถใชสมบัติของเลขยกกำ�ลังและก�รดำ�เนินก�รท�ง

พ�ชคณิตของเลขยกกำ�ลังม�คำ�นวณเลขยกกำ�ลัง รวมถึงก�ร

ประยุกต์ใชเลขยกกำ�ลังกับสมก�รเอกซ์โพเนนเช�ยล เลขยกกำ�ลัง

ฐ�นสิบ และก�รวัดหร�อก�รแทนดวยปร�ม�ณใดๆ

จุดประสงคประจ�ำหนวย

สมรรถนะประจ�ำหนวย

1.  คำ�นวณเก่ียวกับจำ�นวนจร�งท่ีอยู่

ในรูปเลขยกกำ�ลังทั�วไป

2.  คำ�นวณเกี่ยวกับจำ�นวนจร�ง

ที่ อ ยู่ ในรูป เลขยกกำ �ลั ง เปน

จำ�นวนตรรกยะ

3.  ประยุกต์ใชคว�มรูเกี่ยวกับเลข

ยกกำ�ลัง

4

เลยยกกําลัง
สามารถนําไปประยุกต

ใชในดานใดไดบาง

 นาํ Warm-up

 ¡ÒÃ¨Ñ́ ¡Ô̈ ¡ÃÃÁ¡ÒÃàÃÕÂ¹¡ÒÃÊÍ¹Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 4 àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ 
¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ·º·Ç¹¤ÇÒÁÃÙŒà´ÔÁãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ â´ÂãªŒÇÔ̧ Õ¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº áÅÐ
Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§Ê¶Ò¹¡ÒÃ³�ã¡ÅŒµÑÇ ËÃ×ÍÊ¶Ò¹¡ÒÃ³�¨ÃÔ§ã¹ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹
¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹à»š¹¡Ã³ÕÈÖ¡ÉÒ ÃÇÁ·Ñé§¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ
·Õèà¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡ÑºËÑÇ¢ŒÍ¹Ñé¹æ à¾ÔèÁàµÔÁ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹½ƒ¡½¹ã¹¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³
áÅÐÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨à¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹ «Öè§ÊÒÁÒÃ¶
¹íÒä»»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ·Õè¾ºã¹ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹ËÃ×Í§Ò¹
ÍÒªÕ¾ä´ŒÍÂ‹Ò§àËÁÒÐÊÁ

เปาหมายการเรียนรู

1. นาํความรูเร่ือง เลขยกกาํลงั มาใชในการเขยีนรปู
เลขยกกาํลงั เพือ่หาสมการเอกซโพเนนเชยีลได

2. ประยกุตใชความรูเร่ือง เลขยกกาํลงั การแกโจทย
ปญหาท่ีเกีย่วของในชวิีตประจาํวนัและงานอาชพี

1. สนใจใฝรู / คิดริเริ่มสรางสรรค
2. มีวินัย / รับผิดชอบ
3. ซื่อสัตยสุจริต
4. รักสามัคคี
5. มนุษยสัมพันธ

คุณธรรม / จริยธรรม

นาํ

 ¼Ù ŒÊÍ¹àª×èÍÁâÂ§¤ÇÒÁÃÙ Œ·Õè à¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§ â´Â¡ÒÃÊ¹·¹ÒáÅÐ«Ñ¡¶ÒÁ¼ÙŒàÃÕÂ¹ 
´Ñ§¹Õé

•  ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¤Ô´Ç‹Ò àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ÊÒÁÒÃ¶
»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒã¹àÃ×èÍ§ã´ä´ŒºŒÒ§

 á¹ÇµÍº 

  ¾Ô¨ÒÃ³ÒµÒÁ¤íÒµÍº¢Í§¼Ù Œ àÃÕÂ¹â´Â

ãËŒÍÂÙ‹ã¹´ØÅÂ¾Ô¹Ô¨¢Í§¼ÙŒÊÍ¹ àª‹¹ ¡ÒÃ

á¡ŒÊÁ¡ÒÃàÍ¡«�â¾à¹¹àªÕÂÅ ãªŒã¹àÃ×èÍ§ 

Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃÇÑ´ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³»ÃÔÁÒ³ÊÒÃ

ÊÑÁ¾Ñ¹¸�·Ò§à¤ÁÕ à»š¹µŒ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.1 รูปทั่วไปของเลขยกก�ำลัง
	 กำรเขียนจ�ำนวนที่แสดงถึงจ�ำนวนเดียวกันคูณซ�้ำๆ	 กัน	 เรียกว่ำ เลขยกก�ำลัง (Power

Numbers)	เช่น	2	× 2 × 2 ×	2	หมำยถึง	2	คูณกัน	4	ตัว	สำมำรถเขียนในรูปเลขยกก�ำลังได้

เป็น	24

กำรคูณดวยตัวเลขหรือจ�ำนวนเดียวกันหลำยๆ ครั้ง 

เรำสำมำรถจัดใหอยูในรูปแบบเลขยกก�ำลังได โดยที่

จ�ำนวนครั้งของกำรคูณตัวเลขหรือจ�ำนวนเดียวกัน

หลำยๆ ครั้ง เทำกับจ�ำนวนเลขชี้ก�ำลัง และมีตัวเลข

หรือจ�ำนวนนั้นๆ เปนฐำนของเลขชี้ก�ำลัง เลขชี้ก�ำลัง

เป นพื้นฐำนในกำรค�ำนวณทำงคณิตศำสตร และ

สำมำรถประยุกตใชกับเรื่องตำงๆ ได เชน กำรแก

สมกำรเอกซโพเนนเชียล กำรใชเลขยกก�ำลังแทน

หนวยกำรวัด เปนตน

 เลขยกก�ำลัง

บทนิยำม
เมื่อ	a	เป็นจ�ำนวนจริงใดๆ	และ	n	เป็นจ�ำนวนเต็มบวก

	 an = a	×	a	×	a	×	a	× ... ×	a

	 an	อ่ำนว่ำ	a	ยกก�ำลัง	n	

	 โดยที่	 a	คือ	ฐำนของเลขยกก�ำลัง	

	 	 	 n	คือ	เลขชี้ก�ำลัง

n	ตัว

เช่น	 	 	 a2	 =	 a	×	a	

   23 = 2 × 2 × 2

   -(33) = -(3 × 3 × 3) 

   (-3)5 = (-3) × (-3) × (-3) × (-3) × (-3)

	 ในกำรเขียนเลขยกก�ำลังแทนจ�ำนวนใด	 ควรเขียนให้อยู่ในรูปผลคูณของจ�ำนวนที่เป็นฐำน

แล้วเขียนในรูปยกก�ำลัง
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 สอน Instruction

 àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹·Õèà¢ÕÂ¹
ã¹ÃÙ» an â´ÂàÃÕÂ¡ a Ç‹Ò°Ò¹ áÅÐàÃÕÂ¡ n Ç‹Ò 
àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§

สอน

1.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊØ ‹Á¼Ù Œ àÃÕÂ¹à»š¹ÃÒÂºØ¤¤ÅµÍº
¤íÒ¶ÒÁµÒÁ»ÃÐà´ç¹ ´Ñ§¹Õé
•  àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ÁÕÅÑ¡É³ÐáÅÐÃÙ»áºº
·ÑèÇä»ÍÂ‹Ò§äÃºŒÒ§

  á¹ÇµÍº

   ¾Ô̈ ÒÃ³ÒµÒÁ¤íÒµÍº¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹â´ÂãËŒÍÂÙ‹

ã¹´ØÅÂ¾Ô¹Ô¨¢Í§¼ÙŒÊÍ¹ àª‹¹ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§

à»š¹¡ÒÃà¢ÕÂ¹¨íÒ¹Ç¹·ÕèáÊ´§¶Ö§¨íÒ¹Ç¹

à´ÕÂÇ¡Ñ¹¤Ù³«íéÒæ ¡Ñ¹ à»š¹µŒ¹

2.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹áÊ´§¤ÇÒÁ¤Ô´àËç¹
áÅÐÍ¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºÅÑ¡É³ÐáÅÐ
ÃÙ»áºº·ÑèÇä»¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§

3.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ÃÙ»áºº·ÑèÇä»
¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ̈ Ò¡¹Ñé¹
¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒÍ Ô̧ºÒÂ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºÃÙ»áºº·ÑèÇä»¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§

4.  ¼Ù ŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§º¹¡ÃÐ´Ò¹ 
¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÍºÇ‹ÒµÑÇàÅ¢
µÑÇã´à»š¹°Ò¹¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ áÅÐµÑÇàÅ¢
µÑÇã´à»š¹àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§

ควรรู
ผูเรียน

 นาํ Warm-up

นาํ

¢ŒÍã´à»š¹¡ÒÃà¢ÕÂ¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ä´Œ¶Ù¡µŒÍ§
 1. 24 = 4 × 4
 2. 24 = 2 + 2 + 2 + 2
 3. 24 = 2 × 4
 4. 24 = 2 × 2 × 2 × 2
 5. 24 = 2 - 2 - 2 - 2

 ¤ÇÒÁÃÙŒà¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ à»š¹·Ñ¡ÉÐ¤ÇÒÁÃÙŒ·Õè¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃ
»ÃÐ¡ÍºÍÒªÕ¾ ä´Œá¡‹ ¹Ñ¡à¤ÁÕ¨ÐµŒÍ§ÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒà¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
à¾×èÍ¤íÒ¹Ç³»ÃÔÁÒ³ÊÒÃà¤ÁÕ ËÃ×Í·ÕèàÃÕÂ¡Ç‹Ò »ÃÔÁÒ³ÊÒÃÊÑÁ¾Ñ¹ �̧ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³ÁÇÅ¢Í§ÍÔàÅç¡µÃÍ¹¢Í§ÍÐµÍÁ¢Í§¸ÒµØµ‹Ò§æ

Skills
Vocational

ข้อสอบแนว
V-NET

 àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹·Õèà¢ÕÂ¹ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹·Õèà¢ÕÂ¹ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹·Õèà¢ÕÂ¹ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹·Õèà¢ÕÂ¹ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹·Õèà¢ÕÂ¹ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹·Õèà¢ÕÂ¹ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ̈ íÒ¹Ç¹·Õèà¢ÕÂ¹

รูปทั่วไปของเลขยกก�ำลังรูปทั่วไปของเลขยกก�ำลังรูปทั่วไปของเลขยกก�ำลังรูปทั่วไปของเลขยกก�ำลังรูปทั่วไปของเลขยกก�ำลังรูปทั่วไปของเลขยกก�ำลังรูปทั่วไปของเลขยกก�ำลังรูปทั่วไปของเลขยกก�ำลังรูปทั่วไปของเลขยกก�ำลังรูปทั่วไปของเลขยกก�ำลัง
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

Math Notes
	 กำรยกก�ำลัง	 เป็นกำรด�ำเนินกำรทำงคณิตศำสตร์อย่ำงหนึ่ง	 เขียนอยู่ในรูป	 an	 ซึ่งประกอบด้วย

สองจ�ำนวนคือ	ฐำน	a	และเลขชี้ก�ำลัง	(หรือก�ำลัง)	n

	 กำรยกก�ำลัง	มีควำมหมำยเหมือนกำรคูณซ�้ำๆ	กัน	คือ	a	คูณกันเป็นจ�ำนวน	n	ตัว	 เมื่อ	n	 เป็น

จ�ำนวนเต็มบวก

an = a	× ... ×	a			

n	ตัว

ตัวอยำงที่ 1

ตัวอยำงที่ 2

จงเขียนจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปเลขยกก�ำลัง

1. 36 2. 512 3. -243

 วิธีท�ำ 1.  36 = 6 × 6

     = 62

  2.  512 = 8 × 8 × 8

     = 83

  3.  -243 = (-3) × (-3) × (-3) × (-3) × (-3)

     = (-3)5

จงหำผลลัพธ์ของเลขยกก�ำลังต่อไปนี้

1. 26 - 62 2. (-5)4 + 34 3. -92 + 52

 วิธีท�ำ 1.  26 - 62 = (2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2) - (6 × 6)

     = 64 - 36

     = 28

  2.  (-5)4 + 34 = [(-5) × (-5) × (-5) × (-5)] + (3 × 3 × 3 × 3)

     = 625 + 81

     = 706

  3.  92 + 55 = (9 × 9) + (5 × 5 × 5 × 5 × 5)

     = 81 + 3,215

     = 3,296

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

 5.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃà¢ÕÂ¹ÃÙ»áºº
·ÑèÇä»¢Í§¡ÒÃà¢ÕÂ¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ã¹¡ÃÍº 
Math Notes

 6.  ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 1 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 2 ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 

 7.  ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 1 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 2 ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 8.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�¡ÒÃà¢ÕÂ¹ áÅÐ¼ÅÅÑ¾¸�¢Í§àÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§ 5 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ËÒ¤íÒµÍºÅ§ã¹
¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 9.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§¡ÒÃà¢ÕÂ¹áÅÐ¡ÒÃËÒ
¼ÅÅÑ¾¸�¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§¨íÒ¹Ç¹ 3 ¢ŒÍ
º¹¡ÃÐ´Ò¹

 10.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ
¡ÒÃà¢ÕÂ¹áÅÐËÒ¼ÅÅÑ¾¸�Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 11.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¤íÒµÍº¢Í§
µÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ áÅÐª‹ÇÂ¡Ñ¹á¡Œä¢ãËŒ¶Ù¡µŒÍ§
ã¹¡Ã³Õ·Õè¤íÒµÍº¼Ô´

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº ¨Ò¡¡ÒÃ¾Ô̈ ÒÃ³ÒµÑÇàÅ×Í¡·Ñé§ 5 ¢ŒÍ ̈ ÐàËç¹ä Œ́Ç‹Ò 
µÑÇàÅ×Í¡¢ŒÍ 4 áÊ´§¡ÒÃà¢ÕÂ¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ä´Œ¶Ù¡µŒÍ§ ¡Å‹ÒÇ¤×Í 
2 4 = 2 × 2 × 2 × 2 = 16

µÍº¢ŒÍ 4.

 ¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨àµÃÕÂÁµÑÇÍÂ‹Ò§à¡ÕèÂÇ¡Ñº
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ·Õè¹Í¡àË¹×Í¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§ã¹
Ë¹Ñ§Ê×ÍÁÒÍ¸ÔºÒÂãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¿˜§à¾ÔèÁàµÔÁ 
à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨à¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§ÁÒ¡¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

1.2 สมบัติของเลขยกก�ำลัง
	 ถ้ำ	a	และ	b	เป็นจ�ำนวนจริงใดๆ	ที่ไม่เท่ำกับศูนย์	และ	m,	n	เป็นจ�ำนวนเต็ม	จะได้สมบัติ

ของเลขยกก�ำลัง	ดังนี้

  •	 a
1	=	a	 •	 a

0 = 1

  •	 a
-n = 1an •	 a

m × an	=	am+n

  • a
m

an
	=	am-n •	 (a

m)n	=	amn

  •	 (ab)
n	=	anbn • ( ab )n =  a

n

bn
 

	 กำรน�ำสมบัติของเลขยกก�ำลังไปหำค่ำเลขยกก�ำลังหรือท�ำให้อยู่ในรูปอย่ำงง่ำย	 ท�ำได้

ดังตัวอย่ำงต่อไปนี้

•	 a
1	=	a	 •	 a

0 = 1

•	 a
-n = 1an •	 a

m
× an	=	am+n

•
am

an
	=	am-n •	 (a

m)n	=	amn

•	 (ab)
n	=	anbn • ( ab )n =  a

n

bn

ตัวอยำงที่ 3

ตัวอยำงที่ 4

จงหำผลลัพธ์ของเลขยกก�ำลังต่อไปนี้

1. 95 2. (-0.3)4

 วิธีท�ำ 1.  95 = 9 × 9 × 9 × 9 × 9

     = 59,049 

  2.  (-0.3)4 = (-0.3) × (-0.3) × (-0.3) × (-0.3)

     = 0.0081

จงหำผลลัพธ์ของเลขยกก�ำลังต่อไปนี้

1. 52 × 54 2. (-3)8 × (-3)3

 วิธีท�ำ 1.  52 × 54 = 52+4

     = 56

     = 15,625

  2.  (-3)8 × (-3)3 = (-3)8+3

     = (-3)11

     = -177,147

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

 12.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ÊÁºÑµÔ¢Í§
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ áÅÐÂ¡
µÑÇÍÂ‹Ò§ÃÙ»áººÊÁºÑµÔ¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ

 13.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ¹íÒ
ÊÁºÑµÔ¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ä»ËÒ¤‹ÒàÅ¢Â¡
¡íÒÅÑ§¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 3 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 4 
ã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 14.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§·ÕèÍÂÙ‹ã¹ÊÁºÑµÔ¢Í§àÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§à¾ÔèÁàµÔÁ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ â´Â
à¢ÕÂ¹â¨·Â�µÑÇÍÂ‹Ò§º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅÐãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹·Ø¡¤¹áÊ´§ÇÔ Õ̧·íÒÅ§º¹¡ÃÐ´ÒÉ 
A4 àÁ×èÍàÊÃç̈ áÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÅÑº¡ÃÐ´ÒÉ
¤íÒµÍº¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ à¾×èÍª‹ÇÂ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº

 15.  ¼ÙŒÊÍ¹à©ÅÂ¤íÒµÍº ¾ÃŒÍÁ·Ñé§Í Ô̧ºÒÂ
à¾ÔèÁàµÔÁ

สอน

24 × 25 × 22 ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. 1,024
 2. 2,048
 3. 3,036
 4. 4,112
 5. 5,503

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÃŒÒ§â¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡Ñº
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ â´ÂãªŒÊÁºÑµÔ¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
à¢ŒÒª‹ÇÂã¹¡ÒÃËÒ¼ÅÅÑ¾¸�¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 5

ตัวอยำงที่ 6

ตัวอยำงที่ 8

ตัวอยำงที่ 7

จงหำผลลัพธ์ของ 4
5

47

วิธีท�ำ   45

47  = 45-7

     = 4-2 

     = 
1
42

     = 
1
16

จงหำผลลัพธ์ของเลขยกก�ำลังต่อไปนี้

1. (25)2 2. [(-10)2 ]3

 วิธีท�ำ 1.  (25)2 = 5(5×2)

     = 210 = 1,024

  2.  [(-10)2 ]3 = (-10)2
×3

     = (-10)6 = 1,000,000

จงหำผลลัพธ์ของเลขยกก�ำลังต่อไปนี้

1. ( 47 )2 2. ( 34 )5

 วิธีท�ำ 1.  ( 47 )2 = 42

72

     = 16
49

  2.  ( 34 )5 = 35

45

     = 243
1,024

จงหำผลลัพธ์ของเลขยกก�ำลังต่อไปนี้

1. (2 × 10)3 2. (5  2)4

 วิธีท�ำ 1.  (2 × 10)3 = 23 × 103 = 8 × 1,000 = 8,000

  2.  (5  2)4 = 54(  2 )4 = 54 × 4 = 2,500 

ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 16.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 5 
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 6 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 7 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 8 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 17.  ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 5 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 6 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 7 áÅÐ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 8 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 18.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹Ò¢Í§àÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§ 6 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ËÒ¤íÒµÍºÅ§
ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ̈ Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 19.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤Ù‹ ¹íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹ÒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 20.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº

 ¼ÙŒÊÍ¹à»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹«Ñ¡¶ÒÁ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 5 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 6 µÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 7 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 8 ËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼ÙŒÊÍ¹
Í¸ÔºÒÂàÊÃç¨ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨àµÃÕÂÁ
â¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¼ÅÅÑ¾¸�¢Í§àÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§â´ÂãªŒÊÁºÑµÔ¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
à¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅŒÇÊØ‹ÁãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  2 4 × 2 5 × 2 2 = 2 4 + 5 + 2

     = 2 11

     = 2,048

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 1. จงท�ำให้อยู่ในรูปอย่ำงง่ำย	และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวก

  1) 23 × 24 ........................................................................................................................................................

  2) 34 × 25 × 42 ........................................................................................................................................................

  3) 37 ÷ 34 ........................................................................................................................................................

  4) (34)2 ........................................................................................................................................................

  5) x
-4 ........................................................................................................................................................

  6) [ 93 × 82

92 × 3-2] ........................................................................................................................................................

	 	 7)	 (a2 b8)(2a5 b6) ........................................................................................................................................................

  8) 4x4y6

x
3y2  ........................................................................................................................................................

  9) a4b5c-1

a-4b-2c2  ........................................................................................................................................................

	 	 10)	 (a3x by)(a2x by+4) ........................................................................................................................................................

 2.  จงหำผลลัพธ์ต่อไปนี้

  1) [(-84)0 × (-5)3] ÷ (-3)-1

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

  2) [(-4)4 × (-3)3 × (-5)0] ÷ (-3)6

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

 1.

 2.  

ค�ำช้ีแจง  ให้ผู้เรียนตอบค�ำถำมต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 4.1

23 × 24 = 23+4 = 27

34 × 25 × 42 = 34 × 25 × (22)2 = 34 × 25 × 24 = 34 × 25+4 = 34(2)9

37 ÷ 34 = 37-4 = 33

(34)2 = 38

x
-4 = 1

x
4

[ 93 
× 82

92 × 3-2] = (3
2)3 × (23)2

(32)2 × 3-2  = 3
6 

× 26

34 × 3-2 = 3
6-4-(-2) × 26 = 34 

× 26

(a2b8)(2a5b6) = 2a2+5b8+6 = 2a7b14

4x4y6

x
3y2  = 22

x
4-3y6-2 = 22

xy4

a4b5c-1

a-4b-2c2 = a
4-(-4)b5-(-2)c-1-2 = a8b7c-3 = a

8b7

c3

(a3xby)(a2xby+4) = a3x+2xby+y+4 = a5xb2y+4

วธิที�ำ	 	 [(-84)0 × (-5)3] ÷ (-3)-1 = 1 × (-125)
(-3)-1

   = -125 × (-3)-1

   = 375

วธิที�ำ	 	 [(-4)4 × (-3)3 × (-5)0] ÷ (-3)6 = 256 × (-27) × 1
(-3)6

    

   = -6,912
729
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 21.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃà¢ÕÂ¹áÅÐ¡ÒÃËÒ¤‹Ò
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§µÒÁ·Õèâ¨·Â�¡íÒË¹´¨Ò¡
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.1 ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œ´Ùà»š¹
µÑÇÍÂ‹Ò§

 22.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.1

 ¡‹Í¹·Õè¨ÐÊÑè§ãËŒ¼Ù Œ àÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.1 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÊÒ¸Ôµ¡ÒÃáÊ´§
ÇÔ¸ÕËÒ¼ÅÅÑ¾¸�¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ Ù́ 
2 - 3 µÑÇÍÂ‹Ò§ à¾×èÍà»š¹¡ÒÃ·º·Ç¹¢Ñé¹µÍ¹
ã¹¡ÒÃËÒ¼ÅÅÑ¾¸�¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

52 × 52

5 × 50  ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 25
 2. 125
 3. 225
 4. 325
 5. 425

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

  3) (53 × 7-2 × 42) ÷ 43

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

	 	 4)	 a-6 ÷	(a-3 ×	a-5)	เมื่อ	a	≠ 0

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

  5) (54n × 66n) ÷ (54n × 62n)	เมื่อ	n	แทนจ�ำนวนเต็มบวก

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

  6) (2 × 16-10) × (8 × 1030)

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

  7) 5.8 × 10-1 × 2.44 × 108

8.6 × 107

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 	 (53 × 7-2 × 42) ÷ 43 = 125 × 7-2 × 16
43

   = 125 × 16
72 × 43 

   = 2,000
3,136 

   = 0.638

วธิที�ำ	 	 a-6 ÷ (a-3 × a-5) = a-6

a-3 × a-5	 เมือ่	a	≠ 0

   = a-6+3+5	 เมือ่	a	≠ 0

   = a2	 เมือ่	a	≠ 0

วธิที�ำ	 	 (54n × 66n) ÷ (54n × 62n) = 54n × 66n

54n × 62n 	 เมือ่	n	แทนจ�ำนวนเตม็บวก	

   = 54n-4n × 66n-2n	 เมือ่	n	แทนจ�ำนวนเตม็บวก

   = 50 × 64n เมือ่	n	แทนจ�ำนวนเตม็บวก
   = 1 × 64n  = 64n	 เมือ่	n	แทนจ�ำนวนเตม็บวก

วธิที�ำ	 	 (2	× 16-10) × (8 × 1030) = 2 × 8 × 1030

1610  

   

   = 16 × 1030

1610  = 1030

169

   = 1.6 × 1022

วธิที�ำ	 	 5.8 × 10-1 × 2.44 × 108

8.6 × 107  = 5.8 × 2.44 × 108

8.6 × 107 × 101  

   

   = 14.152 × 108

8.6 × 107+1

   = 14.152 × 108

8.6 × 108

   

   = 14.152
8.6

 = 1.646

115

 ¼Ù ŒÊÍ¹à»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹«Ñ¡¶ÒÁ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºÇÔ̧ Õ¡ÒÃËÒ¼ÅÅÑ¾ �̧¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ 
¾ÃŒÍÁ·Ñé§ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�à¾ÔèÁàµÔÁ 
à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁÃÙ Œ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹¡‹Í¹·Õè¼ÙŒÊÍ¹¨Ð¡Å‹ÒÇã¹ËÑÇ¢ŒÍ¶Ñ́ ä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 23.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊØ ‹Á¼Ù Œ àÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ 
â´Â¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ª‹ÇÂ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº¢³Ð·ÕèµÑÇá·¹Í¸ÔºÒÂ
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ ËÒ¡¾ºÇ‹ÒµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹
à©ÅÂäÁ‹¶Ù¡µŒÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹
ª‹ÇÂ¡Ñ¹á¡Œä¢ãËŒ¶Ù¡µŒÍ§

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  5 2 × 5 2
5 × 5 0

 = 5 2 + 2
51 × 1

     = 625
5

     = 125

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.3 เลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเปนจ�ำนวนเต็ม
 1) กำรบวก กำรลบ เลขยกก�ำลัง

	 	 กำรบวก	กำรลบ	 เลขยกก�ำลังนั้น	จะท�ำได้เมื่อเลขยกก�ำลังนั้นมีฐำนเท่ำกัน	และต้องมี

เลขชีก้�ำลงัเท่ำกนั	ซึง่กำรบวก	กำรลบ	เลขยกก�ำลงันัน้ท�ำได้โดยกำรน�ำสมัประสทิธิข์องเลขยกก�ำลงั

นั้นมำบวกกันหรือลบกัน	เช่น

    2x2 + 5x2 = (2 + 5)x2

     = 7x2

ตัวอยำงที่ 9

จงท�ำให้อยู่ในรูปอย่ำงง่ำย

1. a4 + 9a4 - 5a4 

2. 2x2 + 5x2 - 10x2 

3. 6a4 - 3a4 + 7a4 

 วิธีท�ำ	 1.	 	a4	+	9a4 -	5a4	 =	 (1	+	9	-	5)a4

	 	 	 	 	 =	 5a4

  2.  2x2 + 5x2 - 10x2 = (2 + 5 - 10)x2

     = -3x2

	 	 3.	 	6a4	-	3a4	+	7a4 =	 (6	-	3	+	7)a4

	 	 	 	 	 =	 10a4 ตอบ

ขอสังเกต

	 ถ้ำเลขยกก�ำลังที่มีฐำนเท่ำกัน	 แต่เลขชี้ก�ำลังไม่เท่ำกัน	 จะน�ำสัมประสิทธิ์ของเลขยกก�ำลังนั้น

มำบวกหรือลบกันไม่ได้	ต้องใช้วิธีแยกตัวประกอบ	เช่น

x
2 + x5 = x

2 + (x2)(x3)

    = (1 + x3)x2

x
8 - x4 = (x2)4 - (x2)2

    = [(x2)2 - 1](x2)2

    = (x4 - 1)(x4)
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 สอน Instruction

 ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§à¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁà¾ÔèÁàµÔÁ
¹Í¡àË¹×Í¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§ã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 
à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨à¾ÔèÁ¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สอน

1.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹â¨·Â�·Õèà¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅ ŒÇãË Œ¼Ù Œ àÃÕÂ¹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô̈ ÒÃ³ÒÇ‹Ò ¶ŒÒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ºÇ¡ Åº ¡Ñ¹ 
¨ÐËÒ¤‹Òä´ŒÍÂ‹Ò§äÃ

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºÇÔ̧ Õ¡ÒÃºÇ¡ 
¡ÒÃÅº àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ÃÇÁ·Ñé§µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 9 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ̈ Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 
2 - 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒÍ¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº ¡ÒÃºÇ¡
¡ÒÃÅº àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹¡ÒÃºÇ¡ ¡ÒÃÅº àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ 
º¹¡ÃÐ´Ò¹ 10 ¢ŒÍ ¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á
¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒà©ÅÂ¤íÒµÍºà»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å 
¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¤íÒµÍº¢Í§µÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ 
áÅÐª‹ÇÂ¡Ñ¹á¡Œä¢ãËŒ¶Ù¡µŒÍ§ã¹¡Ã³Õ·Õè
¤íÒµÍº¼Ô´

4.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº 
¡ÒÃºÇ¡ ¡ÒÃÅº àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§

 นาํ Warm-up

นาํ

10x
4 + 5x

4 - 6x
4

3x
4  ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 0
 2. 1
 3. 2
 4. 3
 5. 4

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

 2) กำรคูณ กำรหำร เลขยกก�ำลัง

	 	 กำรคูณเลขยกก�ำลัง	 ให้น�ำเลขชี้ก�ำลังที่มีฐำนเหมือนกันมำบวกกัน	 จะได้ผลลัพธ์

เป็นเลขฐำนตัวเดิม	แต่เลขชี้ก�ำลังเปลี่ยนไป	เช่น

    23 × 27 × 29 = 2(3+7+9)

     = 219

	 	 กำรหำรเลขยกก�ำลัง	 ให้น�ำเลขชี้ก�ำลังท่ีมีฐำนเหมือนกันมำลบกัน	 จะได้ผลลัพธ์

เป็นเลขฐำนตัวเดิม	แต่เลขชี้ก�ำลังเปลี่ยนไป	เช่น

    412 ÷ 43 = 4(12-3)

     = 49

ตัวอยำงที่ 10

จงหำผลลัพธ์ของเลขยกก�ำลังต่อไปนี้

1. 63 × 6-3 2. 47 ÷ 47 

3. 54

59  4. 2 × 52

10

 วิธีท�ำ 1.  63 × 6-3 = 63+(-3)

     = 60

     = 1

  2.  47 ÷ 47 = 4(7-7)

     = 40

     = 1

  3.  54

59
 = 5(4-9)

     = 5-5

     = 1
55

     = 1
3,125

  4.  2 × 52

10
 = 2 × 25

10
     = 

50
10

     = 5 ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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5.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºÇÔ¸Õ¡ÒÃ 
¡ÒÃ¤Ù³ ¡ÒÃËÒÃ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ áÅÐ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 10 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹
¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒÍ¸ÔºÒÂ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº ¡ÒÃºÇ¡ ¡ÒÃÅº àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ 
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

6.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹¡ÒÃ¤Ù³ ¡ÒÃËÒÃ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ 
º¹¡ÃÐ´Ò¹ 5 ¢ŒÍ ¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á
¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒà©ÅÂ¤íÒµÍºà»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å 
«Öè§¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¤íÒµÍº¢Í§µÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ 
áÅÐª‹ÇÂ¡Ñ¹á¡Œä¢ãËŒ¶Ù¡µŒÍ§ã¹¡Ã³Õ·Õè
¤íÒµÍº¼Ô´

7.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº 
¡ÒÃ¤Ù³ ¡ÒÃËÒÃ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§

 ¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¤Œ¹¤ÇŒÒâ¨·Â�
à¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹
¨íÒ¹Ç¹àµçÁ 4 - 5 ¢ŒÍ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œ
½ƒ¡¡ÒÃ¤Ô´áÅÐ·íÒãËŒà¡Ô´·Ñ¡ÉÐ¤ÇÒÁÃÙ Œ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ «Öè§ÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒ
ã¹§Ò¹ÍÒªÕ¾ä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  10x
4 + 5x

4 - 6x
4

3x
4  = (10 + 5 - 6)x

4

3x
4

     = 9x
4

3x
4

     = (9 ÷ 3)x4 - 4

     = 3x
0 = 3 × 1 = 3

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอยำงที่ 11

จงหำค่ำของจ�ำนวนต่อไปนี้

1. 92 × 93 

2. m2 × m3 

3. (53 × 73 × 52) ÷ (72 × 53 × 70) 

4. [(18)5 × 34] ÷ 63

5. [34 × ((27)2)3] ÷ (95 × 50)

 วิธีท�ำ 1.  92 × 93 = 9(2+3)

     = 95

     = 59,049

  2.  m2 × m3 = m(2+3)

     = m5

  3.  (53 × 73 
× 52) ÷ (72 × 53 × 70) = (53+2 × 73) ÷ (72+0 × 53)

     = (55 × 73) ÷ (72 × 53)
     = 55-3 × 73-2

     = 52 × 71

     = 25 × 7
     = 175

  4.  [(18)5 × 34] ÷ 63 = [(2 × 32)5 × 34] ÷ (2 × 3)3

     = (25 × 310 × 34) ÷ (23 × 33)
     = 25-3 × 310+4-3

     = 22 × 311

     = 1,417,176

  5.  [34 × ((27)2)3] ÷ (95 × 50) = [34 × ((33)2)3] ÷ ((32)5 × 1)

     = (34 × 318) ÷ 310

     = 34+18-10

     = 312

     = 531,441 ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

 8.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 11 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 9.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 11 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 10.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ¤Ù³ ¡ÒÃËÒÃ 
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ 5 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ËÒ¤íÒµÍº
Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4  ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹
µÃÇ¨

11.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº 
¡ÒÃ¤Ù³ ¡ÒÃËÒÃ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ¨íÒ¹Ç¹ 
3 ¢ŒÍ à¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹

12.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº ¡ÒÃ¤Ù³ 
¡ÒÃËÒÃàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

13.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº

 ¼ÙŒÊÍ¹à»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œ«Ñ¡¶ÒÁ
µÑÇÍÂ‹Ò§¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹
¨íÒ¹Ç¹àµçÁã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹·Õè¼Ù ŒàÃÕÂ¹ä´Œ
ÈÖ¡ÉÒÁÒ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

(3y2 z4)3
(3y5 z3)2 ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 3y-4 z6

 2. 3y-5 z5

 3. 3y-6 z4

 4. 3y-7 z3

 5. 3y-8 z2

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. จงท�ำให้อยู่ในรูปอย่ำงง่ำยและให้มีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวก

	 	 1)	 2a-16 × 5b30

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  2) y × z0 × z-2

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  3) y0 × y4 × y7

(-y)8 × y-3

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  4) (z5n × z2n) ÷ (z0 × z3n)

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  5) a	× b-1 ×	a	× b7

a	× b7

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  6) (3x3y-1)6

(3x-6y-4)2

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  7) 9n+1× 4n+2

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

 1.

ค�ำชี้แจง จงแสดงวิธีท�ำและหำค�ำตอบให้ถูกต้อง

แบบฝกทักษะที่ 4.2

วธิที�ำ	 	 2a-16 × 5b30 = (2 × 5) b
30

a16

   = 10b30

a16 

วธิที�ำ	 	 y	× z0 × z-2 = y × 1 × z-2

   = y
z2 

วธิที�ำ	 	 y0 × y4 × y7

(-y)8 × y-3  = 1 × y4 × y7

y8 × y-3  

   = y4+7-8+3 = y6

วธิที�ำ	 	 (z5n × z2n) ÷ (z0 × z3n) = z5n+2n

1 × z3n = z7n

z3n 

   = z7n-3n = z4n

วธิที�ำ	 	 a × b-1 × a × b7

a × b7  = a1+1 × b-1+7

a × b7  = a2b6

ab7

   = a2-1b6-7 = ab-1 = a
b 

วธิที�ำ	 	
(3x3y-1)6

(3x-6y-4)2 = 
3x18y-6

3x-12y-8  

   = x
18+12y-6+8 

   = x
30y2

วธิที�ำ	 	 9n+1 
× 4n+2 = (9 × 42)(9n × 4n) 

   = 9 × 16(9n × 4n) 

   = 144(9n × 4n)

119

14.  ¼Ù Œ Ê Í¹ÊÒ¸Ô µ¡ÒÃËÒ¤í ÒµÍºãË Œ ÁÕ
àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡µÒÁ·Õèâ¨·Â�¡íÒË¹´
¨Ò¡áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.2 ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ù
à»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§

15.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.2

 ¡‹Í¹·Õè¼Ù ŒÊÍ¹¨ÐãËŒ¼Ù Œ àÃÕÂ¹·íÒáºº
½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.2 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÊÃØ»¢Ñé¹µÍ¹
ã¹¡ÒÃËÒ¼ÅÅÑ¾¸�¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕ
àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁãËŒ¡Ñº¼Ù ŒàÃÕÂ¹ 
¾ÃŒÍÁ·Ñé§¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨ÊÒ¸Ôµâ¨·Â�ã¹áºº
·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.2 ̈ íÒ¹Ç¹ 1 - 2 ¢ŒÍãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ 
à¾×èÍà»š¹¡ÒÃ·º·Ç¹¡‹Í¹·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹¨ÐµŒÍ§
·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ´ŒÇÂµ¹àÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  (3y 2z 4)3
(3y 5z 3)2

 = 27y 6z12

9y10z 6

     = 3y 6 - 10 z12 - 6

     = 3y -4z 6

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 2.  จงหำค่ำต่อไปนี้

  1) (33 × 22) ÷ (3 × 2)

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  2) [(-2)4 × (-2)3 × (-2)0] ÷ (-2)5

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  3) 64 × 24 × (-2)-3

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  4) 10-4 × 10-2 × 105

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  5) [(-64)0 × (-4)3] ÷ (-4)-1

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  6) [x
5 × y3

xy3 ][x
3 × y3

x
2y ]

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  7) [a
-7

b4 ]-2
   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

 2.  

วธิที�ำ	 	 (33 × 22) ÷ (3 × 2) = 32 
× 22

3 × 2
 = 33-1 22-1

   = 32 
× 2 = 9 × 2 = 18

วธิที�ำ	 	 [(-2)4 × (-2)3 × (-2)0] ÷ (-2)5 = (-2)4+3+0

(-2)5
 = (-2)7

(-2)5
   = (-2)7-5 = (-2)2 = 4

วธิที�ำ	 	 64	× 24 × (-2)-3 = 64 
× 16

(-2)3
 = 1,024

-8
   = -128

วธิที�ำ	 	 10-4 × 10-2 × 105 = 10-4-2+5

   = 10-6+5 = 10-1

   = 1
10

 = 0.1

วธิที�ำ	 	 [(-64)0 × (-4)3] ÷ (-4)-1 = [1 
× (-64)]
(-4)-1

   = -64 × (-4)
   = 256

วธิที�ำ	 	 [x
5 × y3

xy3 ][x
3 × y3

x
2y
] = (x5-1y3-3)(x3-2y3-1) 

   = (x4y0)(xy2) = x
4+1y0+2

   = x
5y2

วธิที�ำ	 	 [a
-7

b4]-2 = a(-7)(-2)

b4(-2)  

    

   = a14

b-8
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 ã¹¢³Ð·Õè¼Ù Œ àÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ 
¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃà´Ô¹´Ù¼ÙŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ ËŒÍ§àÃÕÂ¹
ËÒ¡¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¢ŒÍÊ§ÊÑÂ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¿˜§à»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å

ผูสอน
เกร็ดแนะ

16.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ â´Â
¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ¨Ðª‹ÇÂ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº¢³Ð·ÕèµÑÇá·¹Í¸ÔºÒÂ
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ ËÒ¡¾ºÇ‹ÒµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹
à©ÅÂäÁ‹¶Ù¡µŒÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹ª‹ÇÂ¡Ñ¹
á¡Œä¢ãËŒ¶Ù¡µŒÍ§

[ a
4 × b3

a3 b2 ] [ a
2 × b3

a4 b2 ] ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. ab
 2. a2 b2

 3.   b
2

a
 4. a - b2

 5.   a
2

b

ข้อสอบแนว
V-NET

120120



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.4 เลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเปนจ�ำนวนตรรกยะ
 1) กำรหำค่ำเลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะ

	 	 ในเรือ่งของเลขยกก�ำลังท่ีมีเลขชีก้�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะ	(Rational	Number)	ต้องอำศยั

ควำมรู้เกี่ยวกับเรื่องของรำกที่	n	ของ	a	เมื่อ	a	เป็นจ�ำนวนจริง	โดยมีบทนิยำม	ดังนี้

บทนิยำม

บทนิยำม

ถ้ำ	a	เป็นจ�ำนวนจริงที่	a	≥	0	และ	n	เป็นจ�ำนวนเต็มบวกที่มำกกว่ำ	1

แล้ว	a
1
n = n  a	ในกรณีที่	a	<	0	นั้น	n	จะต้องเป็นจ�ำนวนคี่

 n  a		อ่ำนว่ำ	กรณฑ์ที่	n	ของ	a	

	 สัญลักษณ์	  			แทนรำกที่สองหรือกรณฑ์อันดับสอง

ให้	a	เป็นจ�ำนวนจริง	m,	n	เป็นจ�ำนวนเต็มที่	n	>	1

และ	mn 	เป็นเศษส่วนอย่ำงต�่ำ	จะได้ว่ำ

a
m
n 	=	(a

1
n)m		หรือ		a

m
n = (n  a)m = n  am

ตัวอยำงที่ 12

จงเขียนเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปรำกที่ n

1.	a
1
3 = 3  a	 2.	 3

1
6 = 6  3

3. 8
1
2 =  8 4. 16

1
4 = 4  16 ตอบ

ตัวอยำงที่ 13

จงเขียนจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปเลขยกก�ำลัง

1.  6 2. 3  62 3. 4  
1

185

 วิธีท�ำ 1.  6	 เขียนในรูปเลขยกก�ำลังได้เป็น	6
1
2

  2. 3  62	 เขียนในรูปเลขยกก�ำลังได้เป็น	6
2
3

  3. 4  
1

185 เขียนในรูปเลขยกก�ำลังได้เป็น	18
- 
5
4

ตอบ
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 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÍ¸ÔºÒÂÅÑ¡É³Ð¢Í§¨íÒ¹Ç¹
µÃÃ¡ÂÐ áÅÐ¨íÒ¹Ç¹ÍµÃÃ¡ÂÐ ¡‹Í¹·Õè
¨Ð¡Å‹ÒÇà¢ŒÒÊÙ‹ã¹ËÑÇ¢ŒÍàÃ×èÍ§ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ à¾×èÍ
à»š¹à¡Ãç´¤ÇÒÁÃÙŒãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹
¨Ðä´ŒÃÙŒ¨Ñ¡ÅÑ¡É³ÐáÅÐÃÙ»áºº¢Í§¨íÒ¹Ç¹
µÃÃ¡ÂÐ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¾Ô¨ÒÃ³Òº·¹ÔÂÒÁáÅÐ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 12 - 13 ¨Ò¡ã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 
áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹à¢ÕÂ¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ãËŒÍÂÙ‹ã¹ÃÙ»
¢Í§ÃÒ¡·Õè n áÅÐÃÒ¡·Õè n ÁÒà¢ÕÂ¹ÍÂÙ‹ã¹
ÃÙ»àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§

3.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹ 2 - 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒ
ÍÀÔ»ÃÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃà¢ÕÂ¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ

4.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃà¢ÕÂ¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕ
àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ù 
¨Ò¡¹Ñé¹à¢ÕÂ¹â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
à¢ÕÂ¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à» š¹
¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐº¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅŒÇÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÍÍ¡ÁÒà¢ÕÂ¹µÒÁ·Õè¼ÙŒÊÍ¹ÊÒ¸ÔµãËŒ´Ù

สอน

 นาํ Warm-up

นาํ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹Ê¹·¹Ò¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¶Ö§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ áÅŒÇ 
ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕ
àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ·Õè¾ºã¹
ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  [a
4 × b3

a3 × b2 ][a
2 × b3

a4 × b2 ] = (a4 - 3 b3 - 2)(a2 - 4 b3 - 2)

     = (a1 b1)(a-2 b1)
     = a1 - 2b1 + 1

     = a-1b2 =   b
2

a
µÍº¢ŒÍ 3.

 ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹ 
«Öè§à¢ÕÂ¹ÍÂÙ‹ã¹ÃÙ»àÈÉÊ‹Ç¹ a

b  àÁ×èÍ a áÅÐ b à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ áÅÐ b 
µŒÍ§äÁ‹à·‹Ò¡ÑºÈÙ¹Â�
 àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹
¨íÒ¹Ç¹àµçÁºÇ¡·Õè¹ŒÍÂ·ÕèÊØ´ àÁ×èÍà·ÕÂº¡ÑºàÈÉÊ‹Ç¹µÑÇÍ×è¹·ÕèÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñ¹ 
«Öè§¶ŒÒ a áÅÐ b ÁÕµÑÇËÒÃÃ‹ÇÁÁÒ¡à·‹Ò¡Ñº 1 ¨Ð·íÒãËŒàÈÉÊ‹Ç¹ a

b  à»š¹
àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ

ควรรู
ผูเรียน

 ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹  ¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ËÁÒÂ¶Ö§ ÍÑµÃÒÊ‹Ç¹¢Í§¨íÒ¹Ç¹àµçÁÊÍ§¨íÒ¹Ç¹ 

 àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹ àÈÉÊ‹Ç¹ÍÂ‹Ò§µíèÒ ËÁÒÂ¶Ö§ àÈÉÊ‹Ç¹·ÕèÁÕµÑÇàÈÉáÅÐµÑÇÊ‹Ç¹à»š¹

 1) กำรหำค่ำเลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะ 1) กำรหำค่ำเลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะ 1) กำรหำค่ำเลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะ 1) กำรหำค่ำเลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะ 1) กำรหำค่ำเลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะ 1) กำรหำค่ำเลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะ 1) กำรหำค่ำเลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะ 1) กำรหำค่ำเลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะ 1) กำรหำค่ำเลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะ

	เป็นเศษส่วนอย่ำงต�่ำ	จะได้ว่ำ	เป็นเศษส่วนอย่ำงต�่ำ	จะได้ว่ำ	เป็นเศษส่วนอย่ำงต�่ำ	จะได้ว่ำ	เป็นเศษส่วนอย่ำงต�่ำ	จะได้ว่ำ	เป็นเศษส่วนอย่ำงต�่ำ	จะได้ว่ำ	เป็นเศษส่วนอย่ำงต�่ำ	จะได้ว่ำ
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

บทนิยำม

a
m
n 	ถ้ำ	m	<	0	แล้ว	a	ต้องไม่เป็น	0	เช่น

ให้	a	=	0,	m	=	-1	และ	n	=	2

จะได้	a
m
n = 0- 12 = (0

1
2)-1 = (0)-1 = 10

ซึ่ง	10 	ไม่มีควำมหมำยทำงคณิตศำสตร์

ตัวอยำงที่ 14

จงหำค่ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้

1. 27
2
3 2. 32

2
5 3. (-32)

- 
 4
5 4. (-2)

 4
6

 วิธีท�ำ 1.  27
2
3 = (27

1
3)2

     = (3  27)2

     = (3)2

     = 9

  2.  32
2
5 = (32

1
5)2

     = (5  32)2

     = (2)2

     = 4

  3.  (-32)
- 
 4
5 = [5  (-32)]-4

     = (-2)-4

     = 
1

(-2)4

     = 
1
16

  4.  (-2)
4
6 = (-2)

2
3

     = (3  -2)2

     = (3  2)2

     = 3  4

     = 1.5874 ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

 5.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹ÈÖ¡ÉÒº·¹ÔÂÒÁáÅÐ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 14 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 6.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 14 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 7.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹ÒàÅ¢Â¡
¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ 
5 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ËÒ¤íÒµÍºÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ 
A4 ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 8.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¤‹ÒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹
¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ 3 ¢ŒÍ à¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹

 9.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹Ò
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹
µÃÃ¡ÂÐ Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

10.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ËÒâ¨·Â�·ÕèáÊ´§ÇÔ Õ̧·íÒã¹
·íÒ¹Í§à´ÕÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 14 ÁÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
½ƒ¡·íÒ à¾×èÍà»š¹¡ÒÃ½ƒ¡ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ố ·Ñ¡ÉÐ
áÅÐÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»̃ÞËÒ
´ŒÇÂµ¹àÍ§ä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¢ŒÍã´·ÕèÁÕ¤‹Ò·ÕèÊÍ´¤ÅŒÍ§¡Ñº 64
2
3

 1. 13 2. 14 3. 15 4. 16 5. 17

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  64
2
3  = (64

1
3 )2

     = ( 3 64)2
     = 42 = 16

µÍº¢ŒÍ 4.

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

 2) สมบัติของเลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะ

	 	 ถ้ำ	a,	b	เป็นจ�ำนวนจริงบวก	และ	m,	n	เป็นจ�ำนวนตรรกยะ	จะได้ว่ำ

	 	 1.	 am ×	an	=	am+n

  2. a
m

an
	=	am-n,	a	≠ 0

	 	 3.	 an × bn	=	(a	× b)n

  4. a
n

bn
 = ( ab )n, b ≠ 0

	 	 5.	 (am)n	=	amn

	 	 6.	 a-n = 1
an

ตัวอยำงที่ 15

ตัวอยำงที่ 16

จงหำค่ำของ [(125)
1
3]2

วิธีท�ำ   [(125)
1
3]2 = [(53)

1
3]2

     = 52

     = 25

จงหำค่ำของ (x
2
5)10(x

2
3)

x
5  

วิธีท�ำ   
(x

2
5)10(x

2
3)

x
5  = (x

2 
5 

× 10
)(x

2
3)

x
5

     = (x4)(x
2
3)

x
5

     = x
4+
 
2
3 
-5

     = x
- 1
3

     = 1

x

1
3
 

     = 1
3  x

ตอบ

ตอบ

อำชีพนักวิทยำศำสตร 

	 ผู้ที่มีความเชี่ยวชาญในด้านวิทยาศาสตร์ท�า

หน้าทีค้่นคว้าวจิยัโดยใช้หลกัวธีิทางวทิยาศาสตร์	

เช่น	 นกัเคม	ี นักฟสกิส์	 ซ่ึงจะต้องใช้ความรู้และ

ทักษะเกี่ยวกับการค�านวณเลขยกก�าลังในการหา

ปรมิาณสารต่างๆ	หรอืบนัทกึผลจากการวดั	หรอื

การค�านวณสูตรต่างๆ	ในทางฟสิกส์

ทักษะอำชีพ
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 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ËÒâ¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢Â¡
¡íÒÅÑ§â´ÂãªŒÊÁºÑµÔ¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕ
àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐÁÒÊÒ¸ÔµãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà¾ÔèÁàµÔÁ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

11.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ÊÁºÑµÔ¢Í§
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹
µÃÃ¡ÂÐ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ áÅÐÂ¡
µÑÇÍÂ‹Ò§ÃÙ»áººÊÁºÑµÔ¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ

12.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ¹íÒ
ÊÁºÑµÔ¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§
à»š¹¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐä»ËÒ¤‹ÒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ 
¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 15 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 16 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

13.  ¼Ù ŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§·ÕèÍÂÙ ‹ã¹ÊÁºÑµÔ¢Í§
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹
µÃÃ¡ÂÐà¾ÔèÁàµÔÁ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ â´Â
à¢ÕÂ¹â¨·Â�µÑÇÍÂ‹Ò§º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅÐãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹·Ø¡¤¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒÅ§º¹¡ÃÐ´ÒÉ 
A4 àÁ×èÍàÊÃç̈ áÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÅÑº¡ÃÐ´ÒÉ
¤íÒµÍº¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ à¾×èÍª‹ÇÂ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº

14. ¼ÙŒÊÍ¹à©ÅÂ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

สอน

1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áº‹§¡ÅØ‹Á ¡ÅØ‹ÁÅÐ 4 ¤¹ áÅŒÇãËŒáµ‹ÅÐ¡ÅØ‹Á
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹¤Œ¹¤ÇŒÒâ¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ â´ÂãªŒÊÁºÑµÔ¢Í§
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ í̈Ò¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ ¡ÅØ‹ÁÅÐ 5 ¢ŒÍ

2.  ãËŒáµ‹ÅÐ¡ÅØ‹ÁáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¨Ò¡â¨·Â�·ÕèËÒä´Œ
3.  ¹íÒâ¨·Â�áÅÐÇÔ̧ Õ·íÒÁÒ¨Ñ́ ÃÙ»áºº¡ÒÃ¹íÒàÊ¹Íâ´ÂãªŒâ»Ãá¡ÃÁ 

PowerPoint à¾×èÍ¹íÒàÊ¹ÍË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

ทักษะ

ศตวรรษท่ี 21
ทักษะทักษะ

ศตวรรษท
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอยำงที่ 17

จงหำค่ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้

1. 6
5
4 × 6

3
4 2. 64

5
6 3. (10

1
3 × 10

- 16)6 

4. 8
 3
2 × 4

1
4 5. (64x4)

1
8 6. (243x5y10)

 1
5

 วิธีท�ำ 1.  6
5
4 × 6

3
4 = 6

5
4 
+
 
3
4

     = 6
8
4 

     = 62

  2.  64
5
6 = [(64)

1
6]5

     = [(26)
1
6]5

     = 25

  3.  (10
1
3 × 10

- 16)6 = (10
1
3 
-
 
1
6)6

     = (10
1
6)6

     = 10

  4.  8
3
2 × 4

1
4 = (23)

3
2 × (22)

1
4

     = 2
9
2 × 2

2
4

     = 2
9
2 × 2

1
2

     = 25

  5.  (64x4)
1
8 = (26)

1
8 × (x4)

1
8

     = 2
3
4 x

1
2

     = 4 23  x

     = 4 8   x

  6.  (243x5y10)
1
5 = (35

x
5y10)

1
5

     = 31 
x
1 y2

     = 3xy2
ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

15.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
17 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

16.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 17 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

17.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹ÒàÅ¢Â¡
¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ
µÒÁÊÁºÑµÔ¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ 5 - 6 ¢ŒÍ 
¾ÃŒÍÁ·Ñé§ËÒ¤íÒµÍºÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 
¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

18.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¤‹ÒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹
¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ µÒÁÊÁºÑµÔ¢Í§àÅ¢Â¡
¡íÒÅÑ§ 3 ¢ŒÍ à¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹

19.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº ¡ÒÃËÒ¤‹Ò
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ í̈Ò¹Ç¹
µÃÃ¡ÂÐµÒÁÊÁºÑµÔ¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

20.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº

 ¼ÙŒÊÍ¹à»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œ«Ñ¡¶ÒÁ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§â´ÂãªŒÊÁºÑµÔ¢Í§àÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ 
à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ÁÒ¡¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

256
5
2  - 81

3
2  ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 3,367
 2. 3,410
 3. 3,580
 4. 3,647
 5. 3,789

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 18

จงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวก

1. (x
1
2 y

3
4)4 ÷ [x

1
3

y2 ]
1
2  2. [a

-3b4c2 

b-2 c-2 ]
1
2 3. [a2b

1
3 

a-1 ]3 4. [ 125x3y12 

27x-6y6 ]
1
3

 วิธีท�ำ 1.  (
x

1
2 y

3
4)4 ÷ [x

1
3

y2 ]
1
2  = (x

1 
2 

× 4 
y

3 
4 

× 4
) ÷ [ x

1
3×1

2

y
2 × 1 2

]
     = (x2y3) ÷ [ x

1
6

y ]
     = (x2y3) × [ y

x
 1 
6
]

     = x
2 - 1 6y3+1 

     
= x

11 
6 y4

  2.  [a
-3b4c2 

b-2 c-2 ]
1
2	 =	 (a-3b4-(-2)c2-(-2))

1
2

	 	 	 	 	 =	 (a-3b6c4)
1
2

     = 	a(-3)12 b(6)12 c(4)12 
     = 	a

-3
2  b3 c2

     = b3c2

  a3

  3.  [a
2b

1
3 

a-1 ]3	 =	 (a2-(-1)b
1
3)3

	 	 	 	 	 =	 (a3b
1
3)3

     = 	a(3)(3) b
1
3(3)

     = 	a9 b

  4.  [125x
3y12 

27x-6y6 ]
1
3 = [ 53

x
3y12 

33
x
-6y6 ]

1
3

     = (53
x
3y12)

1
3 

(33
x
-6y6)

1
3

     = 51
x
1y4

31
x
-2y2

     = 5
3
 x1+2 y4-2

     = 5
3
 x3 y2

ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�à¾ÔèÁàµÔÁà¢ÕÂ¹
º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅŒÇãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº¡Ñº
¼ÙŒàÃÕÂ¹ à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ 

ผูสอน
เกร็ดแนะ

21.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
18 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

22.  ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 18 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

23.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹ÒàÅ¢Â¡
¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ í̈Ò¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ
µÒÁÊÁºÑµÔ¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ 4 - 5 ¢ŒÍ 
¾ÃŒÍÁ·Ñé§ËÒ¤íÒµÍºÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 
¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

24.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¤‹ÒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹
¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ µÒÁÊÁºÑµÔ¢Í§àÅ¢Â¡
¡íÒÅÑ§ 3 ¢ŒÍ à¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹

25.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº ¡ÒÃËÒ¤‹Ò
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹
µÃÃ¡ÂÐµÒÁÊÁºÑµÔ¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

27.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº

 สอน Instruction

สอน

 àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ
ºÇ¡

ควรรู
ผูเรียน

 àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ºÇ¡ ËÁÒÂ¶Ö§ ¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ

จงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวกจงท�ำเลขยกก�ำลังต่อไปนี้ให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขชี้ก�ำลังเป็นบวก

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  256
3
2  - 81

3
2  = (256

1
2 )3 - (81

1
2 )3

     = ( 256)3 - ( 81)3
     = 16 3 - 9 3 
     = 4,096 - 729
     = 3,367

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 1. จงท�ำจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปกรณฑ์

	 	 1)	 (27a3)
1
6

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  2) 
[x

1
9y

5
6]3

[x
2
3y

1
15]

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  3) [ x

2
5

x
]

1
3 (x2)

3
4

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

 1.

ค�ำช้ีแจง ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�ำจำกโจทย์ที่ก�ำหนดให้

แบบฝกทักษะที่ 4.3

วธิที�ำ	 	 (27a3)
1
6 = (33a3)

1
6

   = 33(16)a3(16) 

   = 3
1
2a

1
2 

   =  3a

วธิที�ำ	 	 [x
1
9y

5
6]3

[x
2
3y

1
15]

 = x

1
9(3)y

5
6(3)

x
2
3y

1
15

 

   

   = x

1
3y

5
2

x
2
3y

1
15

 = x

1
3 - 

2
3y

5
2 - 

1
15

   

   = x
- 13y

73
30 = y

73
30

x
1
3

  

   = 
30  y73

3  
x

วธิที�ำ	 	 [x
2
5

x
]

1
3 (x2)

3
4 = [ x

2
5(

1
3) 

x
1
3
](x2(34)) 

   

   = [ x

2
15 

x
1
3
](x

3
2)

   

   = x
 215 + 

3
2 - 

1
3 

   = x

13
10

   = 10 x13
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

28.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ¤‹Ò
à Å ¢ Â¡¡í Ò ÅÑ § ·Õè ÁÕ à Å ¢ ªÕé ¡í Ò ÅÑ § à » š ¹
í̈Ò¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐµÒÁ·Õèâ¨·Â�¡íÒË¹´¨Ò¡

áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.3 ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà»š¹
µÑÇÍÂ‹Ò§

29.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.3

 ¡‹Í¹·Õè¼Ù ŒÊÍ¹¨ÐãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Å§Á×Í·íÒ
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.3 ́ ŒÇÂµ¹àÍ§¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ
ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà»š¹
µÑÇÍÂ‹Ò§ 1 ¢ŒÍ â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹
à»š¹¼ÙŒàÅ×Í¡¢ŒÍ·ÕèÁÕ¤ÇÒÁÊ¹ã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ¡Ã³±� à»š¹à¤Ã×èÍ§ËÁÒÂ     ËÃ×Í ÃÒ¡·Õè n ¢Í§ x

ควรรู
ผูเรียน

 ¡Ã³±� à»š¹à¤Ã×èÍ§ËÁÒÂ    ¡Ã³±� à»š¹à¤Ã×èÍ§ËÁÒÂ    ¡Ã³±� à»š¹à¤Ã×èÍ§ËÁÒÂ    ¡Ã³±� à»š¹à¤Ã×èÍ§ËÁÒÂ    ¡Ã³±� à»š¹à¤Ã×èÍ§ËÁÒÂ    ¡Ã³±� à»š¹à¤Ã×èÍ§ËÁÒÂ    ¡Ã³±� à»š¹à¤Ã×èÍ§ËÁÒÂ   (169a8)
3
2  ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 1,516a11

 2. 1,516a12

 3. 2,197a12

 4. 2,197a13

 5. 3,214a13

จงท�ำจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปกรณฑ์จงท�ำจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปกรณฑ์จงท�ำจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปกรณฑ์จงท�ำจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปกรณฑ์จงท�ำจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปกรณฑ์จงท�ำจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปกรณฑ์จงท�ำจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปกรณฑ์จงท�ำจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปกรณฑ์จงท�ำจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปกรณฑ์จงท�ำจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปกรณฑ์จงท�ำจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปกรณฑ์

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

  4) [ a3

b2a5 ]
1
4[ c2

b-1 ]
1
3[a

- 32

cb-3]
   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

 2.  จงหำค่ำของจ�ำนวนต่อไปนี้

  1) 4
5
2

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  2) 27
2
3

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  3) 32
3
5

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  4) 16
3
4

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

 2.  

วธิที�ำ	 	 [ a3

b2a5]
1
4[ c2

b-1]
1
3[ a-32

cb-3] = [ a3(14)

b2(1
4
)a5(1

4
)][ c2(13)

b-1(1
3
)][ a

-32

cb-3] 
   

   = [ a
3
4

b
1
2a

5
4
][ c

2
3

b-13
][ a

-32

cb-3] = a
3
4 - 

5
4 - 

3
2b- 12 + 

1
3 + 3c

2
3 - 1

   

   = a- 12b
17
6 c- 13 = 

6  b17

  a 3  c

วธิที�ำ	 	 4
5
2 = (22)

5
2 

   = 22(52)

   = 25

   = 32

วธิที�ำ	 	 27
2
3 = (23)

2
3 

   = 33(23)

   = 32

   = 9

วธิที�ำ	 	 32
2
5 = (25)

3
5 

   = 25(35)

   = 23

   = 8

วธิที�ำ	 	 16
3
4 = (24)

3
4 

   = 24(34)

   = 23

   = 8
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30.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ ¸Õ ·í Ò ¡ Ò ÃËÒ¤ ‹ Ò à Å¢Â¡¡í Ò ÅÑ §·Õè ÁÕ
àÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐã¹áºº
½ƒ¡·Ñ¡ÉÐº¹¡ÃÐ´Ò¹

31.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¡ÒÃáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ¡ÒÃËÒ
¤ ‹ÒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕ àÅ¢ªÕé¡í ÒÅÑ§ à» š¹
¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ã¹¢³Ð·Õè¼Ù Œ àÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
·Õè 4.3 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃà´Ô¹´Ù¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ 
ËŒÍ§àÃÕÂ¹ ËÒ¡¾ºÇ‹ÒÁÕ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¤¹ã´ÁÕ
¢ŒÍÊ§ÊÑÂ ãËŒ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ¨¹
¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  (169a8)
3
2  = (169)

3
2  - (a8)

3
2

     = (169
1
2 )3 - (a12)

     = 13 3a12

     = 2,197a12

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

  5) 64
5
6

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  6) 7
1
2 × 7

1
3

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  7) 4
1
5 ÷ 2

1
3

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  8) 5 × 2
1
3 × 7 × 8

1
2

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  9) 2 × 125
1
4 × 3 × 25

1
3

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  10) [3(3 × 3
1
2)

1
2]

1
7

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 	 64
5
6 = (26)

5
6 

   = 26(56) 

   = 25 = 32

วธิที�ำ	 	 7
1
2 × 7

1
3 = 7

1
2 + 

1
3 

   = 3
5
6

   = 6 75 = 6 16,807 = 5.06

วธิที�ำ	 	 4
1
5 ÷ 2

1
3 = 22(15) ÷ 2

1
3

   = 2
2
5 ÷ 2

1
3 = 2

2
5 - 

1
3 = 2

1
15

   = 15 2 = 1.05

วธิที�ำ	 	 5	× 2
1
3 × 7 × 8

1
2 = 5 × 2

1
3 × 7 × 23(12) 

   = 35 × 2
1
3 × 2

3
2

   = 35 × 2
1
3 + 

3
2 = 35 × 2

11
6

   = 35 × 6 2,048  = 124.73

วธิที�ำ	 	 2	× 125
1
4 × 3 × 25

1
3 = 2 × 53(14) × 3 × 52(13) 

   = 2 × 5
3
4 × 3 × 5

2
3

   = 6 × 5
3
4 + 

2
3 = 6 × 5

17
12

   = 6 × 12 517 = 58.66

วธิที�ำ	 	 [3(3	× 3
1
2)

1
2]

1
7	 =	 [3(3

1
2 × 3

1
2(

1
2))]

1
7 

	 	 	 =	 [3(3
1
2 × 3

1
4)]

1
7 =	 [3(3

1
2 + 

1
4)]

1
7 = (3 × 3

3
4)

1
7

   = (31 + 34)
1
7 = (3

7
4)

1
7 = 3

7
4(

1
7)

   = 3
1
4 = 4  3
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

32.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¡ÒÃËÒ¤‹Ò
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹ í̈Ò¹Ç¹
µÃÃ¡ÂÐ

 ã¹¡ÒÃ¡Å‹ÒÇÊÃØ»à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹Ò
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹¨íÒ¹Ç¹
µÃÃ¡ÂÐ ¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨ÊÃØ»à»š¹á¼¹¼Ñ§
¤ÇÒÁ¤Ố ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹à¾×èÍ§‹ÒÂµ‹Í¡ÒÃ¨´ í̈Ò
áÅÐ¹íÒä»ãªŒ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨Â¡â¨·Â�
à¾ÔèÁàµÔÁà¾×èÍàÊÃÔÁÊÃŒÒ§¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒ¡Ñº
¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹ ¡‹Í¹·Õè¨Ð¡Å‹ÒÇ¶Ö§ã¹
ËÑÇ¢ŒÍ¶Ñ´ä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

3 × 25
4
2  × 10 ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 9,214
 2. 9,418
 3. 10,486
 4. 15,987
 5. 18,750

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.5 สมกำรเลขยกก�ำลัง
	 ในกำรแก้สมกำรที่อยู่ในรูปเลขยกก�ำลัง	โดยที่ฐำนเป็นจ�ำนวนจริงใดๆ	และมีเลขชี้ก�ำลังเป็น

ตัวแปร	ซึ่งเรียกว่ำ	สมกำรเอกซ์โพเนนเชียล	(Exponential	Equation)	

เช่น 72x	=	2,401	ซึ่งในกำรแก้สมกำรใช้คุณสมบัติที่ว่ำ

	 ก�ำหนดให้	a	เป็นจ�ำนวนจริงใดๆ	ที่	a	>	0	และ	a	≠ 1, x	และ	y	เป็นจ�ำนวนจริง

	 ถ้ำ	ax	=	ay	แล้ว	x = y

ตัวอยำงที่ 19

ตัวอยำงที่ 20

จงแก้สมกำร 10x = 100

วิธีท�ำ   10x = 100

	 	 ปรับเลขยกก�ำลังให้มีฐำนเท่ำกัน

	 	 จะได้	 10x = 102

    x = 2

	 	 ดังนั้น	 x	มีค่ำเท่ำกับ	2

จงแก้สมกำร 22x = 8

วิธีท�ำ   22x = 8

	 	 ปรับเลขยกก�ำลังให้มีฐำนเท่ำกัน

	 	 จะได้	 22x = 23

    2x = 3

    x = 3
2

	 	 ดังนั้น	 x	มีค่ำเท่ำกับ	 3
2

ตอบ

ตอบ

Math Notes
	 สมกำรเอกซ์โพเนนเชียล	 เป็นสมกำรท่ีมีเลขชี้ก�ำลังเป็นตัวแปร	 โดยกำรแก้สมกำรที่อยู่ในรูป

เลขยกก�ำลังท�ำได้โดย		ถ้ำ ax = ay แล้ว x = y
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 ¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨·º·Ç¹ÃÙ»áºº·ÑèÇä»
¢Í§ÊÁ¡ÒÃ ¡‹Í¹·Õè¨Ð¡Å‹ÒÇ¶Ö§ËÑÇ¢ŒÍàÃ×èÍ§
ÊÁ¡ÒÃàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ËÃ×Í ÊÁ¡ÒÃàÍ¡«�-
â¾à¹¹àªÕÂÅ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

2.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ 
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 19 áÅÐ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 20 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹
¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒÍ¸ÔºÒÂ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ Ë¹ŒÒ
ªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃ
àÍ¡«�â¾à¹¹àªÕÂÅ ·ÕèÁÕàÅ¢ªÕé¡íÒÅÑ§à»š¹
µÑÇá»Ãã¹¡ÃÍº Math Notes

สอน

 นาํ Warm-up

นาํ

1.  ¼Ù ŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ º¹
¡ÃÐ´Ò¹ áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹¾Ô¨ÒÃ³Ò
Ç‹Ò¨ÐËÒ¤‹Ò¢Í§µÑÇá»Ã¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ
ä´ŒÍÂ‹Ò§äÃ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  3 × 25
4
2  × 10 = 30 × (25

1
2 )4

     = 30 × (5)4
     = 30 × 625
     = 18,750

µÍº¢ŒÍ 5.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอยำงที่ 21

ตัวอยำงที่ 22

จงแก้สมกำร 4x+1 = 2x+5

วิธีท�ำ   4x+1 = 2x+5

	 	 ปรับเลขยกก�ำลังให้มีฐำนเท่ำกัน

	 	 จะได้	 22(x+1) = 2x+5

    2(x + 1) = x + 5

    2x + 2 = x + 5

    2x - x = 5 - 2

    x = 3

	 	 ดังนั้น		 x		มีค่ำเท่ำกับ	3

จงแก้สมกำร 10x - (5x-1 × 2x-2) = 950

วิธีท�ำ  10x - (5x-1 × 2x-2) = 950

    10x - ( 5
x × 2x

5 × 22 ) = 950

    10x - 10
x

20
 = 950

    10x(1 - 1
20

) = 950

    10x(19
20

) = 950

    10x = 950 × 20
19

    10x = 1,000

	 	 ปรับเลขยกก�ำลังให้มีฐำนเท่ำกัน

	 	 จะได้	 10x = 103

    
x = 3

	 	 ดังนั้น		 x	มีค่ำเท่ำกับ	3

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

4.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
21 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 22 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

5.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
21 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 22 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

6.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù‹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§â¨·Â�
»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§  
3 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ËÒ¤íÒµÍºÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ 
A4 ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

7.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ 3 ¢ŒÍ à¢ÕÂ¹
º¹¡ÃÐ´Ò¹

8.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ
·íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ â´Â¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ
¼Ù ŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐ
µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒ
áÅÐ¤íÒµÍº

2x - 500 = 1,024 ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. 504
 2. 506
 3. 508
 4. 510
 5. 512

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡Ñº
ÊÁ¡ÒÃàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ËÃ×Í ÊÁ¡ÒÃàÍ¡«�-
â¾à¹¹àªÕÂÅà¾ÔèÁàµÔÁ º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅŒÇãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
à¡Ô´·Ñ¡ÉÐ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒàÃ×èÍ§ ÊÁ¡ÒÃàÅ¢Â¡
¡íÒÅÑ§áÅÐÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒã¹¡ÒÃ
·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. 2x = 32

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 2. 3x+2 = 243

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 3. 9 = 32x

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 4. 2x+1 = 16

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 5. 3x-2 = 81

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 1.

 2.

 3.

 4.

 5.

ค�ำชี้แจง ให้ผู้เรียนแก้สมกำรหำค่ำ x ที่ท�ำให้สมกำรต่อไปนี้เป็นจริง

แบบฝกทักษะที่ 4.4

วธิที�ำ	 	 2x = 32 

	 ปรบัเลขยกก�ำลงัให้มฐีำนเท่ำกัน	จะได้	 2x = 25 

  x = 5

	 ดงันัน้	 x มค่ีำเท่ำกับ	5

วธิที�ำ	 	 3x+2 = 243 

	 ปรบัเลขยกก�ำลงัให้มฐีำนเท่ำกัน	จะได้	 3x+2 = 35 

  x +	2	 =	 5	 นัน่คือ	 x = 5 - 2 = 3

	 ดงันัน้	 x มค่ีำเท่ำกับ	3

วธิที�ำ	 	 9	 =	 32x 

	 ปรบัเลขยกก�ำลงัให้มฐีำนเท่ำกัน	จะได้	 32 = 32x 

  x = 2x	 นัน่คือ	 x = 
2
2 = 1

	 ดงันัน้	 x มค่ีำเท่ำกับ	1

วธิที�ำ	 	 2x+1 = 16 

	 ปรบัเลขยกก�ำลงัให้มฐีำนเท่ำกัน	จะได้	 2x+1 = 24 

  x +	1	 =	 4	 นัน่คือ	 x = 4 - 1 = 3

	 ดงันัน้	 x มค่ีำเท่ำกับ	3

วธิที�ำ	 	 3x-2 = 81 

	 ปรบัเลขยกก�ำลงัให้มฐีำนเท่ำกัน	จะได้	 3x-2 = 34 

  x -	2	 =	 4	 นัน่คือ	 x = 4 + 2 = 6

	 ดงันัน้	 x มค่ีำเท่ำกับ	6
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 ¡‹Í¹·Õè̈ ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 
4.4 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹·º·Ç¹
à¹×éÍËÒ¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ à¾×èÍ
ÊÃŒÒ§¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÒÁÒÃ¶·íÒ
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ´ŒÇÂµ¹àÍ§ä´ŒÍÂ‹Ò§¶Ù¡µŒÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 9.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.4 
â´Â¡íÒË¹´ÃÐÂÐàÇÅÒã¹¡ÒÃ·íÒ»ÃÐÁÒ³ 
10 ¹Ò·Õ

10.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹à©ÅÂ¤íÒµÍº
·ÕÅÐ¤¹¾ÃŒÍÁºÍ¡ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ¤íÒµÍº 
â´Â¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ª‹ÇÂ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

11.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹áÅÐ¼ÙŒÊÍ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§

วธิที�ำ	 	 2วธิที�ำ	 	 2

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  2 x - 500 = 1,024
   »ÃÑºàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ãËŒÁÕ°Ò¹à·‹Ò¡Ñ¹¨Ðä´Œ
    2 x - 500 = 210

    x - 500 = 10
    

x
 = 10 + 500

    x = 510

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.6 เลขยกก�ำลังฐำนสิบ
 เลขยกก�ำลังฐำนสิบ	 เป็นรูปแบบของกำรเขียนตัวเลขอย่ำงหนึ่งที่อยู่ในรูป	 เลขยกก�ำลัง 

ฐำนสิบ	มักใช้โดยนักวิทยำศำสตร์	นักคณิตศำสตร์	หรือวิศวกร	เพื่อให้สำมำรถเขียนหรือน�ำเสนอ

จ�ำนวนที่มีขนำดใหญ่มำกหรือเล็กมำก	อีกทั้งยังสะดวกแก่กำรค�ำนวณ	เช่น

  10 = 101

  100 = 102

  1,000 = 103

  10,000 = 104

  100,000 = 105

  1,000,000 = 106 

	 ส�ำหรับจ�ำนวนที่มีค่ำน้อยๆ	ก็สำมำรถเขียนให้อยู่ในรูปเลขยกก�ำลังฐำนสิบได้	ดังนี้

    0.1 = 1
10 = 10-1

    0.01 = 1
100 = 10-2

    0.001 = 1
1,000 = 10-3

    0.0001 = 1
10,000 = 10-4

    0.0001 = 1
100,000 = 10-5

    0.0001 = 1
1,000,000 = 10-6

	 รูปทั่วไปของเลขยกก�ำลังฐำนสิบคือ	A	× 10n	เมื่อ	1	≤	A	<	10	และ	n	เป็นจ�ำนวนเต็ม

	 พิจำรณำตำรำงต่อไปนี้

จ�ำนวน
เลขยกก�ำลังฐำนสิบ

(A × 10n)
จ�ำนวนต�ำแหน่งทศนิยม 
ที่เลื่อนไปทำงซ้ำย

37.25 3.725 × 10 1

372.50 3.725 × 102 2

3725.0 3.725 × 103 3
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0.0004567 à¢ÕÂ¹ã¹ÃÙ»àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔºµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. 4.567 × 10-3

 2. 4.567 × 10-4

 3. 4.567 × 10-5

 4. 4.567 × 10-6

 5. 4.567 × 10-7

1.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊØ ‹Á¼Ù ŒàÃÕÂ¹à»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å µÍº
¤íÒ¶ÒÁµÒÁ»ÃÐà´ç¹ ´Ñ§¹Õé
•  ̈ íÒ¹Ç¹àÅ¢·ÕèÁÕ¢¹Ò´ãËÞ‹ËÃ×ÍàÅç¡ÁÒ¡ 
¨ÐÁÕÇÔ¸Õ¡ÒÃà¢ÕÂ¹ã¹ÃÙ»áººã´·Õè·íÒãËŒ
¤íÒ¹Ç³ä´Œ§‹ÒÂ¢Öé¹

  á¹ÇµÍº

   ¾Ô̈ ÒÃ³ÒµÒÁ¤íÒµÍº¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹â´ÂãËŒÍÂÙ‹

ã¹´ØÅÂ¾Ô¹Ô̈ ¢Í§¼ÙŒÊÍ¹ àª‹¹ ãËŒà¢ÕÂ¹ÍÂÙ‹ã¹

ÃÙ»àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔº à»š¹µŒ¹

2.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹áÊ´§¤ÇÒÁ¤Ô´
àËç¹áÅÐÍ¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔº

 ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§¨íÒ¹Ç¹ 10 ¨íÒ¹Ç¹ 
à¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹
µÍºÇ‹Ò¨íÒ¹Ç¹´Ñ§¡Å‹ÒÇà¢ÕÂ¹à»š¹àÅ¢Â¡
¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔºä´Œà»š¹ í̈Ò¹Ç¹ã´ à¾×èÍãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹ÃÙŒ¨Ñ¡áÅÐÁÕ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨à¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔºÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

3.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
°Ò¹ÊÔº ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹
ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 - 4 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒÍ¸ÔºÒÂ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔº Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

4.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹¨íÒ¹Ç¹º¹¡ÃÐ´Ò¹ 10 ̈ íÒ¹Ç¹
¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹à¢ÕÂ¹¨íÒ¹Ç¹
´Ñ§¡Å‹ÒÇãËŒÍÂÙ‹ã¹ÃÙ»àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔº

 นาํ Warm-up

นาํ

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

	 จำกตำรำงข้ำงต้นจะเหน็ได้ว่ำ	เมือ่เขยีนจ�ำนวนทีม่ค่ีำตัง้แต่	1	ขึน้ไปให้อยูใ่นรปูเลขยกก�ำลงั

ฐำนสิบ	(A	× 10n	เมื่อ	1	≤	A	<	10	และ	n	เป็นจ�ำนวนเต็ม)	จะได้	n	เป็นจ�ำนวนเต็มบวก	ซึ่ง

มีค่ำเท่ำกับจ�ำนวนต�ำแหน่งทศนิยมที่เลื่อนไปทำงซ้ำย

	 พิจำรณำตำรำงต่อไปนี้

จ�ำนวน
เลขยกก�ำลังฐำนสิบ

(A × 10n)
จ�ำนวนต�ำแหน่งทศนิยม 

ที่เลื่อนไปทำงขวำ

0.476 4.76 × 10-1 1

0.0476 4.76 × 10-2 2

0.00476 4.76 × 10-3 3

	 จำกตำรำงข้ำงต้นจะเห็นได้ว่ำ	 เมื่อเขียนจ�ำนวนท่ีมีค่ำน้อยกว่ำ	 1	 ให้อยู่ในรูปเลขยกก�ำลัง

ฐำนสิบ	(A	× 10n	เมื่อ	1	≤	A	<	10	และ	n	เป็นจ�ำนวนเต็ม)	จะได้	n	เป็นจ�ำนวนเต็มบวก	ซึ่ง

มีค่ำเท่ำกับจ�ำนวนต�ำแหน่งทศนิยมที่เลื่อนไปทำงขวำ

	 เมื่อต้องกำรเขียนจ�ำนวนให้อยู่ในรูปจ�ำนวนที่ไม่ใช่เลขยกก�ำลังฐำนสิบ	 เรำสำมำรถท�ำได้ 

ดังต่อไปนี้

	 พิจำรณำตำรำง

เลขยกก�ำลังฐำนสิบ

(A × 10n)
จ�ำนวนที่ไม่ใช่

เลขยกก�ำลังฐำนสิบ
จ�ำนวนต�ำแหน่งทศนิยม 

ที่เลื่อนไปทำงขวำ

7.241 × 10 72.41 1

7.241 × 102 724.1 2

7.241 × 103 7241 3

	 จำกตำรำงจะเห็นได้ว่ำ	 เมื่อต้องกำรเขียนจ�ำนวนที่อยู่ในรูปเลขยกก�ำลังฐำนสิบ	 (A	× 10n 

เมื่อ	1	≤	A	<	10	และ	n	เป็นจ�ำนวนเต็ม)	ให้อยู่ในรูปที่ไม่ใช่เลขยกก�ำลัง	เมื่อ	n	เป็นจ�ำนวน 

เต็มบวก	จะได้จ�ำนวนจำกกำรเลื่อนจุดทศนิยมไปทำงขวำเท่ำกับจ�ำนวน	n
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5.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ¡ÒÃà¢ÕÂ¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
°Ò¹ÊÔº ¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹ÊÃŒÒ§
¨íÒ¹Ç¹ 15 ¨íÒ¹Ç¹Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 
¾ÃŒÍÁ·Ñé§à¢ÕÂ¹ãËŒÍÂÙ‹ã¹ÃÙ»àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
°Ò¹ÊÔº ¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ 
5 ¤¹ â´Â¹íÒ¨íÒ¹Ç¹·ÕèµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÃŒÒ§
¢Öé¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ¡ÒÃà¢ÕÂ¹áÅÐ¤íÒµÍº
¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔº Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

6.  ¼Ù ŒÊÍ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¡ÒÃ
à¢ÕÂ¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔº ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

 ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§¨íÒ¹Ç¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
°Ò¹ÊÔº 5 ̈ íÒ¹Ç¹ à¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅŒÇ
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÍºÇ‹Ò¨íÒ¹Ç¹´Ñ§¡Å‹ÒÇ
à¢ÕÂ¹à»š¹¨íÒ¹Ç¹·ÕèäÁ‹ãª‹ í̈Ò¹Ç¹àÅ¢Â¡
¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔºä´Œ¨íÒ¹Ç¹ã´ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÃÙŒ̈ Ñ¡áÅÐÁÕ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨à¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
°Ò¹ÊÔºÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 0.0004567 ̈ ÐàËç¹ä Œ́Ç‹Ò ̈ íÒ¹Ç¹µíÒáË¹‹§·È¹ÔÂÁ
·ÕèàÅ×èÍ¹ä»·Ò§¢ÇÒà·‹Ò¡Ñº 4 ́ Ñ§¹Ñé¹à¢ÕÂ¹ã¹ÃÙ»àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔº 
ä´Œ¤×Í 4.567 × 10 -4

µÍº¢ŒÍ 2.

 สอน Instruction

สอน
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

	 พิจำรณำตำรำง

เลขยกก�ำลังฐำนสิบ

(A × 10n)
จ�ำนวนที่ไม่ใช่

เลขยกก�ำลังฐำนสิบ
จ�ำนวนต�ำแหน่งทศนิยม

ที่เลื่อนไปทำงซ้ำย

3.568 × 10-1 0.3568 1

3.568 × 10-2 0.03568 2

3.568 × 10-3 0.003568 3

	 จำกตำรำงจะเห็นได้ว่ำ	 เมื่อต้องกำรเขียนจ�ำนวนที่อยู่ในรูปเลขยกก�ำลังฐำนสิบ	 (A	× 10n 

เมื่อ	1	≤	A	<	10	และ	n	เป็นจ�ำนวนเต็ม)	ให้อยู่ในรูปที่ไม่ใช่เลขยกก�ำลัง	เมื่อ	n	เป็นจ�ำนวน

เต็มลบ	จะได้จ�ำนวนจำกกำรเลื่อนจุดทศนิยมไปทำงซ้ำยเท่ำกับจ�ำนวน	n

ตัวอยำงที่ 23

ตัวอยำงที่ 24

จงหำค่ำของ 0.000026 × 360,000,000
0.00000013

วิธีท�ำ   0.000026 × 360,000,000
0.00000013

 = 2.6 × 10-5 × 3.6 × 108

1.3 × 10-7

     = [2.6 × 3.6
1.3 ] × 10-5+8-(-7)

     = 7.2 × 1010

     = 72,000,000,000

จงหำค่ำของ 320,000 × 0.00000198
0.00008

วิธีท�ำ   320,000 × 0.00000198
0.00008

 = 3.2 × 105 × 1.98 × 10-6

8 × 10-5

     = [3.2 × 1.98
8 ] × 105+(-6)-(-5)

     = 0.792 × 104

     = 7.92 × 103 = 7,920

ตอบ

ตอบ
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 7.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
°Ò¹ÊÔº ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹
ÍÀÔ»ÃÒÂ

 8.  ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 23 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 24 ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ËÒ¤‹Ò
à¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔº

 9.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢Â¡
¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔº 4 ¢ŒÍ º¹¡ÃÐ´Ò¹ ̈ Ò¡¹Ñé¹
ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 4 ¤¹ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·Ñé§ 4 ¤¹ 
ËÒ¤‹Ò¢Í§¨íÒ¹Ç¹·ÕèÁÕ¢¹Ò´ãËÞ‹áÅÐ
¢¹Ò´àÅç¡ â´Â¡ÒÃãªŒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔº
¾ÃŒÍÁàËµØ¼Å»ÃÐ¡Íº

10.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

 ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
´íÒà¹Ô¹¡ÒÃ·Ò§¾Õª¤³Ôµâ´ÂãËŒ¤íÒµÍºÍÂÙ‹
ã¹ÃÙ»¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔºà¾ÔèÁàµÔÁãËŒ
¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¢ŒÍ à¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅŒÇãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 àÁ×èÍ
àÊÃç̈ áÅŒÇãËŒÊÅÑº¡ÃÐ´ÒÉ¤íÒµÍº¡Ñºà¾×èÍ¹
·Õè¹Ñè§¢ŒÒ§æ áÅŒÇ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ
à©ÅÂ ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

0.000025 × 0.0001
0.5  ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 5 × 10-7

 2. 5 × 10-8

 3. 5 × 10-9

 4. 5 × 10-11

 5. 5 × 10-13

 สอน Instruction

สอน

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. จงเขียนจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปเลขยกก�ำลังฐำนสิบ	(A	× 10n	เมื่อ	1	≤	A	<	10	และ	n	

เป็นจ�ำนวนเต็ม)

ข้อที่ จ�ำนวน
เลขยกก�ำลังฐำนสิบ

(A × 10n)

1) 587.8

2) 2734.26

3) 684,000

4) 25,670,000

5) 1,880,000,000

6) 0.055

7) 0.0000234

8) 0.008172

9) 0.00000466

10) 0.000207

 2. จงเขียนจ�ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปที่ไม่ใช่เลขยกก�ำลัง

ข้อที่
เลขยกก�ำลังฐำนสิบ

(A × 10n)
จ�ำนวนที่ไม่ใช่เลขยกก�ำลัง

1) 0.457 × 10

2) 19.68 × 102

3) 4.786 × 105

4) 123.2478 × 106

5) 0.247 × 10-2

6) 38.439 × 10-2

7) 3.582 × 10-3

8) 926.25 × 10-4

9) 18.8 × 10-5

10) 126.8 × 10-6

 1.

 2.

ค�ำชี้แจง ให้ผู้เรียนตอบค�ำถำมต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 4.5

5.878 × 102

2.73426 × 103

6.84 × 105

2.567 × 107

1.88 × 109

5.5 × 10-2

2.34 × 10-5

8.172 × 10-3

4.66 × 10-6

2.07 × 10-4

4.57

1,968

478,600

123,247,800

0.00247

0.38439

0.003582

0.092625

0.000188

0.0001268
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 สรปุ Wrap-up

11.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ¡ÒÃà¢ÕÂ¹àÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔºáÅÐ¡ÒÃà¢ÕÂ¹¨íÒ¹Ç¹·Õè
äÁ‹ãª‹ÃÙ»àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§µÒÁ·Õèâ¨·Â�¡íÒË¹´
¨Ò¡áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.5 ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà»š¹
µÑÇÍÂ‹Ò§

12.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.5

สรปุ

 ¡‹Í¹·Õè¼ÙŒÊÍ¹¨ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Å§Á×Í·íÒáºº
½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.5 ´ŒÇÂµ¹àÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ
ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà»š¹
µÑÇÍÂ‹Ò§ 1 ¢ŒÍâ´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹à»š¹
¼ÙŒàÅ×Í¡¢ŒÍ·ÕèÁÕ¤ÇÒÁÊ¹ã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  0.000025 × 0.0001
0.5  = 2.5 × 10 -5 × 1 × 10 -4

5 × 10 -1

     = 2.5 × 10 -5 - 4
5 × 10 -1

     = 0.5 × 10 -9 + 1

     = 0.5 × 10 -8

     = 5 × 10 -9

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 3. จงหำค่ำของจ�ำนวนต่อไปนี้

  1) 4.15 × 102

0.35

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  2) 1,260 × 23,000
0.0033 × 0.23

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  3) 0.015 × 0.029
0.0045

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  4) 0.004 × 0.36
0.02 × 280

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

  5) 1,800 × 0.00042
160 × 0.005

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

 3.

วธิที�ำ	 	 4.15 
× 102

0.35
 = 4.15 

× 102

3.5 × 10-1 
 

   

   = 4.15 
× 102+1

3.5  = 4.15 × 103

3.5 
   = 4,150

3.5  = 1,185.71

วธิที�ำ	 	 1,260 
× 23,000

0.0033 × 0.23
 = 1.260 

× 103 
× 2.3 

× 104

3.3 × 10-3 × 2.3 × 10-1 
 

   

   = 
1.260 

× 2.3 
× 103+4+3+1

3.3 × 2.3  = 1.260 × 1011

3.3 
   = 0.382 × 1011   = 3,820,000,000

วธิที�ำ	 	 0.015 
× 0.029

0.0045  = 
1.5 

× 10-2 
× 2.9 

× 10-2

4.5 × 10-3  
   

   = [ 1.5 × 2.9
4.5 ] × 10-2-2+3 

   = 0.9667 × 10-1   = 0.09667

วธิที�ำ	 	 0.004 
× 0.36

0.02 × 280
 = 4 

× 10-3 
× 3.6 

× 10-1

2 × 10-2 × 2.8 × 102 
 

   

   = 
4 

× 3.6 
× 10-3-1+2-2

2 × 2.8  = 
4 

× 3.6 
× 10-4

2 × 2.8 
   = 4 

× 3.6
2 × 2.8 × 104 

   = 0.00026

วธิที�ำ	 	 1,800 
× 0.00042

160 × 0.005
 = 1.8 

× 103 
× 4.2 

× 10-4

1.6 × 102 × 5 × 10-3 
 

   

   = 
1.8 

× 4.2 
× 103-4-2+3

1.6 × 5  = 
1.8 

× 4.2 
× 100

1.6 × 5 
   = 1.8 

× 4.2 
× 1

1.6 × 5 
   = 0.945
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 สรปุ Wrap-up

13.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃËÒ¤‹ÒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔºã¹
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐº¹¡ÃÐ´Ò¹

14.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¡ÒÃáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ¡ÒÃËÒ¤‹ÒàÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔº

 ã¹¢³Ð·Õè¼Ù Œ àÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
·Õè 4.5 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃà´Ô¹´Ù¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ 
ËŒÍ§àÃÕÂ¹ ËÒ¡¾ºÇ‹ÒÁÕ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¤¹ã´ÁÕ
¢ŒÍÊ§ÊÑÂ ãËŒ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ¨¹
¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

2.56 × 103

0.0016  ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 1.1 × 106

 2. 1.4 × 106

 3. 1.4 × 107

 4. 1.6 × 106

 5. 1.6 × 107

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.7 กำรประยุกตใชเลขยกก�ำลัง
	 ในเรื่องของเลขยกก�ำลังอำจมีกำรประยุกต์ใช้เพื่อควำมสะดวกและรวดเร็วในกำรค�ำนวณ

ส�ำหรับงำนต่ำงๆ	 ที่เกี่ยวข้อง	 เช่น	 งำนช่ำง	 กำรท�ำงำนของเครื่องยนต์	 ไฟฟำ	 อัตรำดอกเบี้ย

กำรหำปริมำตร	เป็นต้น

 1) กำรประยุกต์เลขยกก�ำลังในงำนช่ำง

	 	 กำรใช้ค�ำอุปสรรคน�ำหน้ำหน่วย	แทนเลขยกก�ำลังฐำนสิบบำงจ�ำนวน	ซึ่งที่นิยมใช้	เช่น

109 จิกะ	(giga)	 ใช้สัญลักษณ์	 G

  106 เมกะ	(mega)	 ใช้สัญลักษณ์	 M

  103 กิโล	(kilo)	 ใช้สัญลักษณ์	 k

  10-2 เซนติ	(centi)	 ใช้สัญลักษณ์	 c

  10-3 มิลลิ	(milli)	 ใช้สัญลักษณ์	 m

  10-6 ไมโคร	(micro)	ใช้สัญลักษณ์	 µ

  10-9 นำโน	(nano)	 ใช้สัญลักษณ์	 n

109 จิกะ	(giga)	 ใช้สัญลักษณ์	 G

  106 เมกะ	(mega)	 ใช้สัญลักษณ์	 M

  103 กิโล	(kilo)	 ใช้สัญลักษณ์	 k

  10-2 เซนต	ิ(centi)	 ใช้สัญลักษณ์	 c

  10-3 มิลล	ิ(milli)	 ใช้สัญลักษณ์	 m

  10-6 ไมโคร	(micro)	ใช้สัญลักษณ์	 µµ

  10-9 นำโน	(nano)	 ใช้สัญลักษณ์	 n

Math Notes
	 กำรประยุกต์เลขยกก�ำลัง	 เป็นกำรน�ำเลขยกก�ำลังฐำนสิบบำงจ�ำนวนไปใช้แทนหน่วยกำรวัด	 หรือ

แทนปริมำณใดๆ	เช่น	109	จิกะ	(giga)	ใช้สัญลักษณ์	G	เป็นต้น

ตัวอยำงที่ 25

จงหำค่ำของจ�ำนวนต่อไปนี้

1. มวล 3,600 กรัม 

2. ควำมจุไฟฟำ 0.0000052 ฟำรัด

3. ควำมยำว 0.0000000035 เมตร

 วิธีท�ำ	 1.	มวล	3,600	กรัม	 	 =	 3.6	× 103 กรัม

	 	 	 	 	 =	 3.6	 กิโลกรัม

	 	 2.	ควำมจุไฟฟำ	0.0000052	ฟำรัด		 =	 5.2	× 10-6 ฟำรัด

	 	 	 	 	 =	 5.2	 ไมโครฟำรัด

	 	 3.	ควำมยำว	0.0000000035	เมตร		 =	 3.5	× 10-9 เมตร

     = 3.5 นำโนเมตร ตอบ
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 ¡‹Í¹·Õè̈ Ð¡Å‹ÒÇ¶Ö§ã¹ËÑÇ¢ŒÍ¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�
ãªŒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ·º·Ç¹à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃ´íÒà¹Ô¹¡ÒÃ¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ÊÁ¡ÒÃàÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§ áÅÐàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔº ¹Í¡¨Ò¡¹Õé
àÁ×èÍ¼ÙŒÊÍ¹ä Œ́Í¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 25 
àÊÃç̈ áÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»̃ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·ÕèÁÕ¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒã¹
§Ò¹ÍÒªÕ¾à¾ÔèÁàµÔÁ 2 - 3 ¢ŒÍáÅŒÇÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁÃÙŒ
¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

2.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
»ÃÐÂØ¡µ�àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ã¹§Ò¹ª‹Ò§ áÅÐãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 25 

3.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 25

4.  ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�àÅ¢Â¡
¡íÒÅÑ§ã¹¡ÃÍº Math Notes

สอน

 นาํ Warm-up

นาํ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹Ê¹·¹ÒáÅÐ«Ñ¡¶ÒÁ¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ´Ñ§¹Õé
•  àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ÊÒÁÒÃ¶¹íÒ¤ÇÒÁÃÙŒä»ãªŒ
§Ò¹ã´ºŒÒ§

  á¹ÇµÍº

   àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ÊÒÁÒÃ¶¹íÒ¤ÇÒÁÃÙŒä»ãªŒã¹§Ò¹ 

àª‹¹ §Ò¹ª‹Ò§ ¡ÒÃËÒà§Ô¹µŒ¹áÅÐ´Í¡àºÕéÂ 

à»š¹µŒ¹

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  2.56 × 10 3
0.0016  = 2.56 × 10 3

1.6 × 10 -3

     = 2.56 × 10 6
1.6

     = 1.6 × 10 6

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอยำงที่ 26

ตัวอยำงที่ 27

จงหำแรงที่กระท�ำต่ออิเล็กตรอน ซึ่งมีมวล 9.1 × 10-31 กิโลกรัม ท�ำให้เกิดควำมเร่ง 1.0 × 102 เมตร/

(วินำที)2 ก�ำหนด แรง = มวล × ควำมเร่ง

 เมื่อ แรง มีหน่วยเป็น นิวตัน

  มวล มีหน่วยเป็น กิโลกรัม

  ควำมเร่ง มีหน่วยเป็น เมตร/(วินำที)2

วิธีท�ำ	 จำกสูตร	 แรง	 =	 มวล	×	ควำมเร่ง
  แทนค่ำในสูตร	 แรง = 9.1 × 10-31 × 1.0 × 102

     = 9.1 × 10-29

	 	 ดังนั้น	 แรงที่กระท�ำต่ออิเล็กตรอนมีค่ำเท่ำกับ	9.1	× 10-29 นิวตัน

อนุภำคอันหนึ่งมีประจุ 3.2 × 10-10 ไมโครคูลอมบ์ ประจุต่อมวลมีค่ำ 3.52 × 1010 คูลอมบ์ต่อกรัม 

อนุภำคนี้จะมีมวลเท่ำไร

วิธีท�ำ	 	 	 ประจุต่อมวล	 =	 3.52	× 10-31 คลูอมบ์ต่อกรัม
  	 	 อนุภำคอันหนึ่งมีประจุ = 3.2 × 10-10 × 10-9 คูลอมบ์

	 	 	 	 อนุภำคนี้จะมีมวล	 =	 3.52	× 1010 × 3.2 × 10-10 × 10-9 กรัม

     = (3.52 × 3.2) × 1010+(-10)+(-9) กรัม

     = 11.264 × 10-9  กรัม

     = 11.264 กรัม

	 	 ดังนั้น	 อนุภำคนี้จะมีมวล	11.264	นำโนกรัม

ตอบ

ตอบ

 2) กำรประยุกต์เลขยกก�ำลังในกำรหำเงินต้นและดอกเบี้ย

	 	 เรำสำมำรถน�ำควำมรู้เรื่องเลขยกก�ำลังไปประยุกต์ใช้กับกำรหำเงินต้นและอัตรำดอกเบี้ย	

โดยคิดดอกเบี้ยแบบทบต้น	สำมำรถค�ำนวณจำกสูตรได้	ดังนี้

s	=	p(1+i)n		หรือ		p	=	 s
(1	+	i)n

			หรือ	p	=	s(1	+	i)-n

	 	 เมื่อ	 s	แทน	เงินรวมแบบดอกเบี้ยทบต้น	 i	 แทน	อตัรำดอกเบีย้แบบทบต้นต่องวด

	 	 	 	 p	แทน	เงินต้น		 n	แทน	จ�ำนวนงวดทีค่ดิดอกเบีย้แบบทบต้น

s	=	p(1+i)n		หรือ		p	=	 s
(1	+	i)n

			หรือ	p	=	s(1	+	i)-n
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 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÃÐÁÑ´ÃÐÇÑ§
àÃ×èÍ§ ¡ÒÃà»ÅÕèÂ¹Ë¹‹ÇÂ à¾ÃÒÐÍÒ¨·íÒãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹¤íÒ¹Ç³¤‹ÒÍÍ¡ÁÒ¼Ô´¾ÅÒ´ä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

5.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ã¹§Ò¹ª‹Ò§ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 

6.  ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù ‹¡Ñ¹ áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 26 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 27 ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹¨Ò¡¡ÒÃ
ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 26 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 27 

7.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ ¾ÃŒÍÁÍ¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¨§ËÒáÃ§·Õè¡ÃÐ·íÒµ‹ÍÍÔàÅç¡µÃÍ¹ â´ÂÁÕÁÇÅ 9.1 × 10-31 ¡ÔâÅ¡ÃÑÁ 
·íÒãËŒà¡Ô´¤ÇÒÁàÃ‹§ 2.6 × 102 àÁµÃ / (ÇÔ¹Ò·Õ)2 (¡íÒË¹´ãËŒ
áÃ§ = ÁÇÅ × ¤ÇÒÁàÃ‹§)
 1. 2.366 × 10-30

 2. 2.366 × 10-28

 3. 3.14 × 10-30

 4. 3.14 × 10-28

 5. 4.02 × 10-28

 สอน Instruction

สอน

 ÇÔÈÇ¡Ãä¿¿‡Ò à»š¹¼ÙŒ·Õè»ÃÐ¡ÍºÍÒªÕ¾áÅÐÈÖ¡ÉÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº ä¿¿‡Ò áÅÐ
¤Å×è¹áÁ‹àËÅç¡ä¿¿‡Ò«Öè§¨ÐµŒÍ§ÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒàÃ×èÍ§¡ÒÃãªŒ¤íÒÍØ»ÊÃÃ¤¹íÒË¹ŒÒ
Ë¹‹ÇÂá·¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔº ÃÇÁ·Ñé§¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ã¹
´ŒÒ¹ÇÔÈÇ¡ÃÃÁä¿¿‡Ò

อาชีพ
บูรณาการ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 28

ตัวอยำงที่ 29

จงหำเงินต้นของเงินรวม 105,000 บำท ที่ได้รับเมื่อสิ้นปที่ 10 คิดดอกเบี้ยในอัตรำ 5% ทบต้นปละครั้ง

วิธีท�ำ	 จำกสูตร	 p	 =	 s(1	+	i)-n

  แทน	s	=	105,000	บำท,		i	=	5%	ต่องวด	(1	ป)		และ	n	=	10	งวด	

	 	 จะได้ p = 105,000(1 + 5
100

)-10

     = 105,000(1 + 0.05)-10

     = 105,000(1.05)-10

     = 105,000
(1.05)10

     = 105,000
1.629

    p = 64,456.72

	 	 ดังนั้น	 เงินต้น	คือ	64,456.72	บำท

รฐัภมูกิูเ้งนิจำกธนำคำรแห่งหนึง่ โดยระบวุ่ำจะต้องจ่ำยดอกเบีย้เงนิกูทุ้กๆ เดือน แต่หลังจำกวันท่ีกู้เงินไป 

รัฐภูมิไม่ได้จ่ำยดอกเบี้ยดังกล่ำวเป็นเวลำ 3 เดือน ทำงธนำคำรจึงได้มีกำรทวงถำมเงินกู้พร้อมดอกเบี้ย 

เป็นจ�ำนวนเงิน 46,058.50 บำท จงหำว่ำรัฐภูมิได้กู้เงินจำกธนำคำรเป็นจ�ำนวนเงินเท่ำไร เมื่อธนำคำร

คิดดอกเบี้ย 12% ทบต้นเดือนละครั้ง

วิธีท�ำ	 จำกสูตร	 p	 =	 s(1	+	i)-n

  แทน	s	=	46,058.50	บำท,		i	=	12%
12

	=	1%	ต่องวด	(1	เดืิอน)		และ	n	=	3	งวด	

	 	 จะได้	 p	 =	 46,058.50(1	+	0.01)-3

     = 46,058.50(1.01)-3

     = 46,058.50
(1.01)3

     = 46,058.50
1.030301

    p = 44,703.93

	 	 ดังนั้น	 รัฐภูมิกู้เงินจำกธนำคำรเป็นจ�ำนวนเงิน	44,703.93	บำท

ตอบ

ตอบ
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 8.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ã¹¡ÒÃËÒà§Ô¹µŒ¹áÅÐ´Í¡àºÕéÂ 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 

 9.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áº‹§ÍÍ¡à»š¹ 4 ¡ÅØ‹Á 
áÅŒÇãËŒÊ‹§µÑÇá·¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ‹Á
ÍÍ¡ÁÒ¨ÑºÊÅÒ¡à¾×èÍÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§ ̈ Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ´Ñ§¹Õé

  -  ¡ÅØ ‹Á·Õè ä´ ŒËÁÒÂàÅ¢ 1 ãËŒÈÖ¡ÉÒ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 28

  -  ¡ÅØ ‹Á·Õè ä´ ŒËÁÒÂàÅ¢ 2 ãËŒÈÖ¡ÉÒ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 29

  -  ¡ÅØ ‹Á·Õè ä´ ŒËÁÒÂàÅ¢ 3 ãËŒÈÖ¡ÉÒ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 30

  -  ¡ÅØ ‹Á·Õè ä´ ŒËÁÒÂàÅ¢ 4 ãËŒÈÖ¡ÉÒ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 31

10.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ‹Á·Õèä Œ́ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 1 
Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹
¨Ò¡¡ÒÃÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 28

11.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ‹Á·Õèä Œ́ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 2 
Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹
¨Ò¡¡ÒÃÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 29

12.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨àµÃÕÂÁµÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»̃ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³ËÒà§Ô¹µŒ¹ ËÃ×Í
´Í¡àºÕéÂËÃ×Íà§Ô¹ÃÇÁ ÁÒà¢ÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹ 
¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ 
A4 àÁ×èÍàÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 ¤ÇÒÁÃÙŒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃà§Ô¹ ÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ 
¡ÒÃ«×é Í¢ÒÂ à §Ô ¹Ê´áÅÐ¡ÒÃ«×é Í¢ÒÂ
à§Ô¹¼‹Í¹à»š¹·Ñ¡ÉÐ¤ÇÒÁÃÙ Œ·Õè¹íÒä»ãªŒã¹
¡ÒÃ»ÃÐ¡ÍºÍÒªÕ¾ä´ŒËÅÒÂÍÒªÕ¾ àª‹¹ 
¹Ñ¡ºÑÞªÕ ¹Ñ¡ÀÒÉÕÍÒ¡Ã ¹Ñ¡¤³ÔµÈÒÊµÃ�
»ÃÐ¡Ñ¹ÀÑÂ ¹Ñ¡Ê¶ÔµÔ à»š¹µŒ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

Skills
Vocational

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ áÃ§ = ÁÇÅ × ¤ÇÒÁàÃ‹§
    áÃ§ = 9.1 × 10 -31 × 2.6 × 10 2

     = 2.366 × 10 1 × 10 29

     = 2.366 × 10 -28

   ´Ñ§¹Ñé¹ áÃ§·Õè¡ÃÐ·íÒµ‹ÍÍÔàÅç¡µÃÍ¹à·‹Ò¡Ñº 2.366 × 10 -28

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอยำงที่ 30

ตัวอยำงที่ 31

กล้องถ่ำยรูปยี่ห้อหนึ่งปดรำคำไว้ 25,000 บำท เมื่อซื้อเงินสดจะได้รับส่วนลด 20% แต่ถ้ำซื้อเงินเชื่อจะ

ต้องช�ำระเงิน 25,900 บำท ภำยหลังวันที่ซื้อหนึ่งเดือน จงเปรียบเทียบเงินต้นของรำคำเงินเชื่อกับรำคำ

เงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้ง

วิธีท�ำ	 จำก		 s	 =	 p(1	+	i)n

  แทน	s	=	25,900	บำท,		i	=	9%
12

	ต่องวด	(1	เดือน)	=	0.75%	ต่องวด	(1	เดือน)	

	 	 และ	n	=	1	งวด

	 	 จะได้ 25,900 = p(1 + 0.75
100

)

    25,900 = p(1.0075)
    p = 25,900

1.0075
    p = 25,707.19 ≈ 25,707.25

	 	 นั่นคือ	 เงินต้นของรำคำเงินเชื่อเท่ำกับ	25,707.25	บำท

	 	 	 ถ้ำซื้อเงินสดได้รับส่วนลด	 20
100

 ×  25,000	=	5,000	บำท

	 	 	 ซื้อเงินสดต้องจ่ำยเงิน	25,000	-	5,000	=	20,000	บำท

	 	 ดังนั้น	 เงนิต้นของรำคำเงนิเชือ่แพงกว่ำรำคำเงนิสด	25,707.25	-	20,000	=	5,707.25	บำท

จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ 

5 ป แล้วได้เงินรวม 1,257,000 บำท

วิธีท�ำ	 จำกสูตร	 s	 =	 p(1	+	i)n

  แทน	p	=	1,000,000	บำท,		s	=	1,257,000	บำท		และ	n	=	5	งวด	

	 	 	 	 1,257,000	 =	 1,000,000(1	+	i)5

	 	 	 	 (1	+	i)5 = 1,257,000
1,000,000

	 	 	 	 (1	+	i)5 = 1.257

	 	 	 	 (1	+	i)5 = (1.0456)5

    1	+	i	 =	 1.0456

	 	 	 	 i	 =	 1.0456	-	1

	 	 	 	 i	 =	 0.0456

	 	 	 	 i	 =	 4.56%

	 	 ดังนั้น	 อัตรำดอกเบี้ย	คือ	4.56%

ตอบ

ตอบ
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 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃà»�́ âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹«Ñ¡¶ÒÁ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³ÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ¡ÒÃ
ËÒà§Ô¹µŒ¹ ¡ÒÃËÒà§Ô¹ÃÇÁ ÃÇÁ·Ñé§à¹Œ¹ÂíéÒ
ÊÙµÃã¹¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³´Í¡àºÕéÂ à¾×èÍ·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹
¨Ðä´ŒÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»¤íÒ¹Ç³´Í¡àºÕéÂã¹
¡ÒÃ½Ò¡à§Ô¹ÍÍÁ áÅÐÇÒ§á¼¹¡ÒÃà§Ô¹ã¹
Í¹Ò¤µä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

13.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ‹Á·Õèä Œ́ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 3 
Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹
¨Ò¡¡ÒÃÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 30

14.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ‹Á·Õèä Œ́ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 4 
Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹
¨Ò¡¡ÒÃÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 31

15.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

16.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ‹Á¤Œ¹¤ÇŒÒâ¨·Â�
¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§¨Ò¡áËÅ‹§
àÃÕÂ¹ÃÙŒÍ×è¹æ ËÃ×ÍÊÃŒÒ§â¨·Â�¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�
ãªŒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ÁÒ¡ÅØ‹ÁÅÐ 6 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ àÁ×èÍàÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹
µÃÇ¨

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¨§ËÒà§Ô¹µŒ¹¢Í§à§Ô¹ÃÇÁ 150,000 ºÒ· ·Õèä´ŒÃÑºàÁ×èÍÊÔé¹»‚·Õè 5 
¤Ô´´Í¡àºÕéÂã¹ÍÑµÃÒ 3% ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§
 1. 129,391.32 ºÒ·
 2. 132,460.38 ºÒ·
 3. 156,410.72 ºÒ·
 4. 172,880.80 ºÒ·
 5. 189,475.97 ºÒ·

 สอน Instruction

สอน

 ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ
áÅŒÇ¨Ðä´Œà»š¹´Í¡àºÕéÂ ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒä»ÃÇÁ¡Ñºà§Ô¹µŒ¹ «Öè§¨Ð¤íÒ¹Ç³»‚ÅÐ 
1 ¤ÃÑé§
 ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ
´Í¡àºÕéÂ áÅŒÇ¨Ðä Œ́à»š¹´Í¡àºÕéÂ ̈ Ò¡¹Ñé¹¹íÒä»ÃÇÁ¡Ñºà§Ô¹µŒ¹ «Öè§¨Ð¤íÒ¹Ç³
à´×Í¹ÅÐ 1 ¤ÃÑé§

ควรรู
ผูเรียน

 ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ ·ºµŒ¹»‚ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ´Í¡àºÕéÂ

 ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ ·ºµŒ¹à´×Í¹ÅÐ¤ÃÑé§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à§Ô¹µŒ¹¤Ù³´ŒÇÂÍÑµÃÒ

จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น 1,000,000 บำท เมื่อให้กู้โดยคิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง เป็นระยะเวลำ 

เงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้งเงินสด ถ้ำคิดดอกเบี้ยในอัตรำ 9% ทบต้นเดือนละครั้ง
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

Math Corner
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ตัวอยาง

 ฟงกชันทางคณิตศาสตรนั้นมีหลายรูปแบบ ซึ่งแตละแบบจะมีความแตกตางกัน ในท่ีนี้จะกลาวถึง

ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล ซึ่งมีนิยามดังตอไปนี้

ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล
Exponential Function

 จากบทนิยามของฟงกชันเอกซโพเนนเชียล จะเห็นไดวาฟงกชันนี้มีรูปแบบในรูปของเลขยกกําลัง

โดยฐานของเลขยกกําลังตองมีคามากกวา 0 และฐานตองไมเปน 1 เชน

y = 10x  y = ( 110)
x  y = (sin 60 ํ)x  y = ( 3 )x  เปนตน

 การเขียนกราฟของฟงกชัน y = (14)
x สามารถทําไดโดยการกําหนดคา x แลวแทนคา x ลงใน

ฟงกชัน เมื่อหาคา y จะทําใหไดคําตอบดังตาราง แลวนําคูอันดับในตารางไปพลอตกราฟ 

ดังรูป

นิยาม ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล

ƒ = {(x. y) ∈ R × R | y = ax,  a > 0, a ≠ 1}

1
16

1
4

2
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17.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹º·¤ÇÒÁàÃ×èÍ§ ¿̃§¡�ªÑ¹àÍ¡«�-
â¾à¹¹àªÕÂÅ áÅÐÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§¡ÒÃà¢ÕÂ¹
¡ÃÒ¿¿˜§¡�ªÑ¹àÍ¡«�â¾à¹¹àªÕÂÅ ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

18.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÃŒÒ§â¨·Â�»˜ÞËÒàÃ×èÍ§ 
¿˜§¡�ªÑ¹àÍ¡«�â¾à¹¹àªÕÂÅ áÅÐ¡ÒÃà¢ÕÂ¹
¡ÃÒ¿ 1 ¢ŒÍ Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
áÊ´§ÇÔ¸Õ¤Ô´ àÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

19.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨¼Å§Ò¹áÅÐ¤Ñ´àÅ×Í¡¼Å§Ò¹
·Õè¶Ù¡µŒÍ§ÊÁºÙÃ³� 2 - 3 ¼Å§Ò¹ áÅŒÇãËŒ
à¨ŒÒ¢Í§¼Å§Ò¹áµ‹ÅÐ¤¹ÍÍ¡ÁÒ¹íÒàÊ¹Í
¼Å§Ò¹¢Í§µ¹àÍ§Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

20.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¿˜§¡�ªÑ¹àÍ¡«�â¾à¹¹àªÕÂÅ

 ËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼ÙŒÊÍ¹ä´ŒÍ¸ÔºÒÂº·¤ÇÒÁ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¿˜§¡�ªÑ¹àÍ¡«�â¾à¹¹àªÕÂÅ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃà»�́ âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä Œ́«Ñ¡¶ÒÁ¢ŒÍÊ§ÊÑÂ
µ‹Ò§æ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹àµÃÕÂÁµÑÇÍÂ‹Ò§
ËÃ×ÍÊ×èÍ»ÃÐ¡Íº¡ÒÃàÃÕÂ¹¡ÒÃÊÍ¹Í×è¹æ 
·Õèà¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡Ñº¿˜§¡�ªÑ¹àÍ¡«�â¾à¹¹àªÕÂÅ 
ÁÒ»ÃÐ¡Íº¡ÒÃÊÍ¹ à¾×èÍàÊÃÔÁÊÃŒÒ§ãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ p = S(1 + i)-n

    p = 150,000 (1 + 3
100 )

-5

    p = 150,000 (1.03)-5

    p = 129,391.32
   ´Ñ§¹Ñé¹ à§Ô¹µŒ¹ ¤×Í 129,391.32 ºÒ·

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 1. 	แผ่นไม้ขนำดเดียวกัน	 2	 แผ่น	 มีด้ำนกว้ำง	 3	 เซนติเมตร	 และด้ำนยำว	 10	 เซนติเมตร

ยึดติดกัน	 ด้วยกำรวำงอยู่บนพื้นรำบลื่น	 ถ้ำออกแรงดึง	 30	 นิวตัน	 จงหำว่ำขณะนั้นจะเกิด

ควำมเค้น	(Stress)	เท่ำไร

	 	 	 ก�ำหนด	 S	 =	 F
A

	 	 	 เมื่อ	 S	 แทน	ควำมเค้นที่เกิดบนวัตถุ	มีหน่วยเป็นนิวตันต่อตำรำงเมตร

	 	 	 	 F	 แทน	แรงที่กระท�ำ	มีหน่วยเป็นนิวตัน

	 	 	 	 A	 แทน	พื้นที่หน้ำตัดของวัตถุ	มีหน่วยเป็นตำรำงเมตร

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 2. 		เตำไฟฟำ	480	วัตต์	และกระแสไฟฟำ	6	แอมแปร์	จงหำควำมต้ำนทำนของเตำไฟฟำนี้

	 	 	 ก�ำหนด	 P	 =	 I2R

	 	 	 เมื่อ	 P	 แทน	ก�ำลังไฟฟำที่เตำไฟฟำ		มีหน่วยเป็น	วัตต์

    I	 แทน	กระแสไฟฟำ	 มีหน่วยเป็น	แอมแปร์

	 	 	 	 R	 แทน	ควำมต้ำนทำน	 มีหน่วยเป็น	โอห์ม

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 1.

 2.

ค�ำช้ีแจง ให้ผู้เรียนตอบค�ำถำมต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 4.6

วธิที�ำ	 จำก	 S	 =	 F
A

  

	 	 S	 =	 3 
× 10

3 × 10 × 10-2 
 

  

	 	 S	 =	 1
10-2 

	 	 S	 =	 102

	 	 S	 =	 100

	 ดงันัน้		 จะเกดิควำมเค้น	เท่ำกบั	100	นวิตนั/ตำรำงเมตร

วธิที�ำ	 จำก	 P	 =	 I2R

  480 = (6)2R 

  480 = 36R

  R = 480
36 

  R = 13.33

	 ดงันัน้		 ควำมต้ำนทำนของเตำไฟฟ้ำนี	้คอื	13.33	โอห์ม
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 สรปุ Wrap-up

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÊÃØ»¢Ñé¹µÍ¹ã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�
»˜ÞËÒ áÅŒÇãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹àÅ×Í¡
â¨·Â�ÁÒ 1 ¢ŒÍ ·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÂÒ¡ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹
ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒãËŒ¡Ñº¼Ù ŒàÃÕÂ¹
´Ù¡‹Í¹·Õè¨ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒÅ§Á×Í·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ´ŒÇÂµ¹àÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

21.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢Í§â¨·Â�
¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�¡ÒÃãªŒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§¨Ò¡áºº
½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.6 â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹àÅ×Í¡ÁÒ 1 
¢ŒÍ

22.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù ‹¡Ñ¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.6 àÃ×èÍ§ ¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒàÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§

สรปุ

 ¤ÇÒÁà¤Œ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ áÃ§µŒÒ¹ÀÒÂã¹à¹×éÍÇÑÊ´Ø·ÕèÁÕµ‹ÍáÃ§ÀÒÂ¹Í¡
·ÕèÁÒ¡ÃÐ·íÒµ‹ÍË¹Öè§Ë¹‹ÇÂ¾×é¹·Õè¹ÔÇµÑ¹ à»š¹Ë¹‹ÇÂàÍÊäÍ¢Í§áÃ§ã¹ÇÔªÒ
¿�ÊÔ¡Ê� «Öè§µÑé§ª×èÍµÒÁª×èÍ¢Í§à«ÍÃ�äÍá«¡ ¹ÔÇµÑ¹ à¾×èÍà»š¹¡ÒÃÃÐÅÖ¡¶Ö§
¼Å§Ò¹¢Í§à¢Ò

ควรรู
ผูเรียน

 ¤ÇÒÁà¤Œ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ áÃ§µŒÒ¹ÀÒÂã¹à¹×éÍÇÑÊ´Ø·ÕèÁÕµ‹ÍáÃ§ÀÒÂ¹Í¡ ¤ÇÒÁà¤Œ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ áÃ§µŒÒ¹ÀÒÂã¹à¹×éÍÇÑÊ´Ø·ÕèÁÕµ‹ÍáÃ§ÀÒÂ¹Í¡ ¤ÇÒÁà¤Œ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ áÃ§µŒÒ¹ÀÒÂã¹à¹×éÍÇÑÊ´Ø·ÕèÁÕµ‹ÍáÃ§ÀÒÂ¹Í¡ ¤ÇÒÁà¤Œ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ áÃ§µŒÒ¹ÀÒÂã¹à¹×éÍÇÑÊ´Ø·ÕèÁÕµ‹ÍáÃ§ÀÒÂ¹Í¡ ¤ÇÒÁà¤Œ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ áÃ§µŒÒ¹ÀÒÂã¹à¹×éÍÇÑÊ´Ø·ÕèÁÕµ‹ÍáÃ§ÀÒÂ¹Í¡ ¤ÇÒÁà¤Œ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ áÃ§µŒÒ¹ÀÒÂã¹à¹×éÍÇÑÊ´Ø·ÕèÁÕµ‹ÍáÃ§ÀÒÂ¹Í¡ ¤ÇÒÁà¤Œ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ áÃ§µŒÒ¹ÀÒÂã¹à¹×éÍÇÑÊ´Ø·ÕèÁÕµ‹ÍáÃ§ÀÒÂ¹Í¡ ¤ÇÒÁà¤Œ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ áÃ§µŒÒ¹ÀÒÂã¹à¹×éÍÇÑÊ´Ø·ÕèÁÕµ‹ÍáÃ§ÀÒÂ¹Í¡ ¤ÇÒÁà¤Œ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ áÃ§µŒÒ¹ÀÒÂã¹à¹×éÍÇÑÊ´Ø·ÕèÁÕµ‹ÍáÃ§ÀÒÂ¹Í¡ ¤ÇÒÁà¤Œ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ áÃ§µŒÒ¹ÀÒÂã¹à¹×éÍÇÑÊ´Ø·ÕèÁÕµ‹ÍáÃ§ÀÒÂ¹Í¡

ควำมเค้น	(Stress)	เท่ำไรควำมเค้น	(Stress)	เท่ำไรควำมเค้น	(Stress)	เท่ำไรควำมเค้น	(Stress)	เท่ำไรควำมเค้น	(Stress)	เท่ำไร

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

á¼‹¹äÁŒ 2 á¼‹¹ ÁÕ¾×é¹·ÕèË¹ŒÒµÑ́ à·‹Ò¡Ñ¹ 5.6 × 10 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ 
ÂÖ́ µỐ ¡Ñ¹ ́ ŒÇÂ¡ÒÃÇÒ§ÍÂÙ‹º¹¾×é¹ÃÒºÅ×è¹ ¶ŒÒÃÑªªÒ¹¹·�ÍÍ¡áÃ§´Ö§ 
60 ¹ÔÇµÑ¹ ¨Ðà¡Ô´¤ÇÒÁà¤Œ¹à·‹Òã´ (¡íÒË¹´ãËŒ S = F

A )
 1. 101.22
 2. 103.66
 3. 105.78
 4. 107.14
 5. 109.60
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 3.  กระแสไฟฟำไหลผ่ำน	1.6	มิลลิแอมแปร์	มีควำมต่ำงศักย์	4	กิโลโวลต์	จงหำควำมต้ำนทำน

ของกระแสไฟฟำนี้

	 	 	 ก�ำหนด	 V	 =	 IR

	 	 	 เมื่อ	 V	 แทน	ควำมต่ำงศักย์ไฟฟำ	 มีหน่วยเป็น	โวลต์

    I	 แทน	กระแสไฟฟำ	 มีหน่วยเป็น	แอมแปร์

	 	 	 	 R	 แทน	ควำมต้ำนทำน	 มีหน่วยเป็น	โอห์ม

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 4.  แสงมีควำมเร็วประมำณ	 3	 × 105	 กิโลเมตรต่อวินำที	 จงหำว่ำในระยะเวลำ	 2	 ป	 แสงจะ

เดินทำงได้ระยะทำงเท่ำไร

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 5. 	เสำต้นหนึ่งมีแรงกดลงท�ำให้ควำมยำวของเสำลดลง	3.5	มิลลิเมตร	จงหำควำมยำวเดิมของ

เสำต้นนี้	ถ้ำควำมเครียดเท่ำกับ	0.0005

	 	 	 ก�ำหนดควำมเครียด	=	(ควำมยำวที่เปลี่ยนไป)	÷	(ควำมยำวเดิม)

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 3.  

 4.

 5.

วธิที�ำ	 จำก	 V	 =	 IR

  4 × 103 = (1.6 × 10-3)R

  R = 4 
× 103

1.6 × 10-3 
 = 4 

× 103+3

1.6 

  R = 4 
× 106

1.6 
  = 2,500,000

	 ดงันัน้		 ควำมต้ำนทำนของกระแสไฟฟ้ำนี	้คือ	2,500,000	โอห์ม

วธิที�ำ	 จำก	 ควำมเครยีด	 =	 ควำมยำวที่เปลี่ยนไป
ควำมยำวเดิม	

  0.0005 = 3.5 
× 10-3

ควำมยำวเดิม	

	 	 ควำมยำวเดิม	 =	 3.5 
× 10-3

0.0005 
 = 7

	 ดงันัน้		 ค่ำควำมยำวเดิมของเสำต้นนี	้เท่ำกับ	7	เมตร

วธิที�ำ	 1	วนั	ม	ี24	ชัว่โมง	 	 =	 24	× 3,600 = 86,400	 วนิำที

	 1	ปี	ม	ี365	วัน	 	 =	 86,400 × 365 = 31,536,000	 วนิำที

	 2	ปี	 	 =	 31,536,000 × 2 = 63,072,000	 วนิำที

	 แสงมคีวำมเรว็ประมำณ	3 × 105	กิโลเมตรต่อวินำที

	 ดงันัน้		 ในระยะเวลำ	2	ปี	แสงจะเดินทำงได้ระยะทำง	 =	 3 × 105 × 6.3072 × 107

    = 18.9216 × 1012	กิโลเมตรต่อวินำที
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 สรปุ Wrap-up

23.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 5 ¤Ù‹ ÍÍ¡ÁÒª‹ÇÂ¡Ñ¹
áÊ´§ÇÔ̧ Õ¡ÒÃ·íÒâ¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ã¹áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
·Õè 4.6 º¹¡ÃÐ´Ò¹

24.  ¼Ù ŒÊÍ¹à©ÅÂ¤íÒµÍº¢Í§â¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�¡ÒÃãªŒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
ã¹áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.6 º¹¡ÃÐ´Ò¹

25.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹µÃÇ¨¤íÒµÍºã¹áºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 4.6 ¢Í§µ¹àÍ§ áÅÐá¡Œä¢Ê‹Ç¹·Õè
¼Ô´¾ÅÒ´ãËŒ¶Ù¡µŒÍ§ àÁ×èÍàÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§
¼ÙŒÊÍ¹

26.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¤ÇÒÁÃÙ Œ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§

สรปุ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹â¨·Â�
»˜ÞËÒ 2 - 3 ¤ÃÑé§ áÅŒÇ¾Ô¨ÒÃ³ÒÇ‹Ò ÍÐäÃ
à»š¹ÊÔè§·Õèâ¨·Â�ãËŒÁÒ «Öè§ÁÕà§×èÍ¹ä¢ÍÂ‹Ò§äÃ 
áÅÐÍÐäÃà»š¹ÊÔè§·Õèâ¨·Â�µŒÍ§¡ÒÃ·ÃÒº à¾×èÍ
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÒÁÒÃ¶á¡Œâ¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ä´Œ¶Ù¡µŒÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 áÍÁá»Ã� ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÃÐáÊ¤§·Õè â´Â·ÕèËÒ¡¤§ÍÂÙ‹ã¹µÑÇ¹íÒ¨Ðà»š¹
àÊŒ¹µÃ§¢¹Ò¹¡Ñ¹ 2 µÑÇ ·ÕèÁÕ¤ÇÒÁÂÒÇäÁ‹¨íÒ¡Ñ´ ÁÕÀÒ¤µÑ´¢ÇÒ§·ÕèàÅç¡ÁÒ¡ 
áÅÐÇÒ§Ë‹Ò§¡Ñ¹ 1 àÁµÃ ã¹ÊØÞÞÒ¡ÒÈ ¡ç̈ Ð¡‹ÍãËŒà¡Ố áÃ§ÃÐËÇ‹Ò§µíÒáË¹‹§
·Ñé§ÊÍ§¹Õéà·‹Ò¡Ñº 2 × 10-7 ¹ÔÇµÑ¹ µ‹Í ¤ÇÒÁÂÒÇ 1 àÁµÃ

ควรรู
ผูเรียน

 áÍÁá»Ã� ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÃÐáÊ¤§·Õè â´Â·ÕèËÒ¡¤§ÍÂÙ‹ã¹µÑÇ¹íÒ¨Ðà»š¹ áÍÁá»Ã� ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÃÐáÊ¤§·Õè â´Â·ÕèËÒ¡¤§ÍÂÙ‹ã¹µÑÇ¹íÒ¨Ðà»š¹ áÍÁá»Ã� ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÃÐáÊ¤§·Õè â´Â·ÕèËÒ¡¤§ÍÂÙ‹ã¹µÑÇ¹íÒ¨Ðà»š¹ áÍÁá»Ã� ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÃÐáÊ¤§·Õè â´Â·ÕèËÒ¡¤§ÍÂÙ‹ã¹µÑÇ¹íÒ¨Ðà»š¹ áÍÁá»Ã� ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÃÐáÊ¤§·Õè â´Â·ÕèËÒ¡¤§ÍÂÙ‹ã¹µÑÇ¹íÒ¨Ðà»š¹ áÍÁá»Ã� ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÃÐáÊ¤§·Õè â´Â·ÕèËÒ¡¤§ÍÂÙ‹ã¹µÑÇ¹íÒ¨Ðà»š¹ áÍÁá»Ã� ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÃÐáÊ¤§·Õè â´Â·ÕèËÒ¡¤§ÍÂÙ‹ã¹µÑÇ¹íÒ¨Ðà»š¹ áÍÁá»Ã� ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÃÐáÊ¤§·Õè â´Â·ÕèËÒ¡¤§ÍÂÙ‹ã¹µÑÇ¹íÒ¨Ðà»š¹ áÍÁá»Ã� ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÃÐáÊ¤§·Õè â´Â·ÕèËÒ¡¤§ÍÂÙ‹ã¹µÑÇ¹íÒ¨Ðà»š¹ áÍÁá»Ã� ËÁÒÂ¶Ö§ ¡ÃÐáÊ¤§·Õè â´Â·ÕèËÒ¡¤§ÍÂÙ‹ã¹µÑÇ¹íÒ¨Ðà»š¹

	 แทน	กระแสไฟฟำ	 มีหน่วยเป็น	แอมแปร์	 แทน	กระแสไฟฟำ	 มีหน่วยเป็น	แอมแปร์	 แทน	กระแสไฟฟำ	 มีหน่วยเป็น	แอมแปร์	 แทน	กระแสไฟฟำ	 มีหน่วยเป็น	แอมแปร์	 แทน	กระแสไฟฟำ	 มีหน่วยเป็น	แอมแปร์	 แทน	กระแสไฟฟำ	 มีหน่วยเป็น	แอมแปร์	 แทน	กระแสไฟฟำ	 มีหน่วยเป็น	แอมแปร์

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ S = F
A

    S = 6 × 10
5.6 × 10 × 10 -2

    S = 6 × 10 2

5.6   =  107.14

   ´Ñ§¹Ñé¹ ̈ Ðà¡Ô´¤ÇÒÁà¤Œ¹ à·‹Ò¡Ñº 107.14 ¹ÔÇµÑ¹ / µÒÃÒ§àÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

บทสรุป

	 •	an = a × a × a × … × a	เมื่อ	a	เป็นจ�ำนวนจริงใดๆ	และ	n	เป็นจ�ำนวนเต็มบวกเรำเรียก	

an	 ว่ำเลขยกก�ำลัง	 โดยที่	 a	 เป็นฐำนของเลขยกก�ำลัง	 และ	 n	 เป็นเลขชี้ก�ำลัง	 ในกำรใช้สมบัติของ

เลขยกก�ำลัง	สำมำรถใช้ได้ก็ต่อเมื่อ	a	และ	b	 เป็นจ�ำนวนจริงใดๆ	ที่ไม่เท่ำกับศูนย์	และ	m,	n	 เป็น

จ�ำนวนเต็ม

	 •	กำรบวกกำรลบ เลขยกก�ำลัง	สำมำรถท�ำได้เมื่อเลขยกก�ำลังนั้นมีฐำนเท่ำกัน	และเลขชี้ก�ำลัง

เท่ำกันจำกนั้นน�ำสัมประสิทธิ์ของเลขยกก�ำลังนั้นมำบวกลบกัน

	 •	กำรคูณ เลขยกก�ำลัง	สำมำรถท�ำได้โดย	น�ำเลขชี้ก�ำลังที่มีฐำนเหมือนกันมำบวกกัน

	 •	กำรหำร เลขยกก�ำลัง	ให้น�ำเลขชี้ก�ำลังที่มีฐำนเหมือนกันมำลบกัน

	 •	 เลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะ	 ถ้ำ	 a	 เป็นจ�ำนวนจริงบวก	 m	 และ	 n	 เป็น

จ�ำนวนเต็มโดยที่	n	>	1	จะได้	 a
1
n = n  a	 อ่ำนว่ำ	รำกที่	n	ของ	a

	 	 	 	 	 a
m
n  = n  am

	 อ่ำนว่ำ	รำกที่	n	ของ	a	ยกก�ำลัง	m

	 •	สมกำรเอกซ์โพเนนเชียล	คือ	สมกำรที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นตัวแปร	โดยกำรแก้สมกำรที่อยู่ในรูป

เลขยกก�ำลังท�ำได้โดย	ถ้ำ	ax	=	ay	แล้ว	x = y

	 •	 เลขยกก�ำลังฐำนสิบ	คือ	เลขยกก�ำลังที่มีฐำนเป็น	10	นิยมเขียนจ�ำนวนใดๆ	ในรูป

	 	 A	× 10n	เมื่อ	n	เป็นจ�ำนวนเต็ม	และ	1	≤	A	< 10

	 •	กำรประยุกต์เลขยกก�ำลัง	 เป็นกำรน�ำเลขยกก�ำลังฐำนสิบบำงจ�ำนวน	 ไปใช้แทนหน่วยกำรวัด

หรือแทนปริมำณใดๆ	

n	ตัว

ค�ำศัพท

Power Numbers  (การยกกําลัง)  เป็นการด�าเนินการทางคณิตศาสตร์อย่างหนึ่ง	เขียนอยู่ในรูป	an 

ซึ่งประกอบด้วยสองจ�านวน	คือ	ฐาน	และเลขชี้ก�าลัง	ซึ่งการยกก�าลังมีความหมายเหมือนการคูณซ�้าๆ	กัน	

กล่าวคือ	a	คูณกันเป็นจ�านวน	n	ตัว	เมื่อ	n	เป็นจ�านวนเต็มบวก

 an	=	a	×	a	×	a	× ... ×	a

Rational Number  (จํานวนตรรกยะ)		เป็นจ�านวนที่เขียนแทนได้ด้วยทศนิยมซ�้า	หรือเศษส่วน	
a
b  

เมื่อ	a	และ	b	เป็นจ�านวนเต็ม	และ	b	≠	0	เช่น	0,		5,		-10,		2	
1
5,		

3.2
1.5		เป็นต้น

n	ตัว
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27.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹º·ÊÃØ»¢Í§Ë¹‹ÇÂ
¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§

28.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹ÊÃØ»»ÃÐâÂª¹�
·Õè¨Ò¡¡ÒÃÈÖ¡ÉÒã¹Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ¹Õé
à»š¹á¼¹¼Ñ§¤ÇÒÁ¤Ô´Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 
àÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

29.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù Œ àÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ¤íÒÈÑ¾·�¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂ
ÃÙ»áºº¡ÒÃà¢ÕÂ¹áÅÐ¡ÒÃËÒ¤‹Ò¢Í§àÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§ áÅÐÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§ÊÔè§·Õèà¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§
¡Ñº¤íÒÈÑ¾·�à¾ÔèÁàµÔÁãËŒá¡‹¼ÙŒàÃÕÂ¹

สรปุ

 ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹º·ÊÃØ» áÅÐ
¤íÒÈÑ¾·� ËÒ¡¼Ù ŒàÃÕÂ¹äÁ‹à¢ŒÒã¨ ËÃ×ÍÁÕ
¢ŒÍÊ§ÊÑÂµ‹Ò§æ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ 
¾ÃŒÍÁ·Ñé§Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»ÃÐ¡Íº à¾×èÍ
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

àÊÒµŒ¹Ë¹Öè§ÁÕáÃ§¡´Å§·íÒãËŒ¤ÇÒÁÂÒÇ¢Í§àÊÒÅ´Å§ 4.5 
ÁÔÅÅÔàÁµÃ ̈ §ËÒ¤ÇÒÁÂÒÇà´ÔÁ¢Í§àÊÒµŒ¹¹Õé ¶ŒÒàÊÒÁÕ¤ÇÒÁà¤ÃÕÂ´
à·‹Ò¡Ñº 0.0003 
(¡íÒË¹´ ¤ÇÒÁà¤ÃÕÂ´ = ¤ÇÒÁÂÒÇ·Õèà»ÅÕèÂ¹ä» ÷ ¤ÇÒÁÂÒÇà´ÔÁ)
 1. 5 àÁµÃ
 2. 10 àÁµÃ
 3. 15 àÁµÃ
 4. 20 àÁµÃ
 5. 25 àÁµÃ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

ให้ผูเ้รยีนแสดงวธิที�ำในแต่ละข้อต่อไปนี้ค�ำช้ีแจง

ชื่อ-สกุล	...................................................................... รหัสประจ�ำตัว	..................................... ระดับชั้น .....................................

ประเภทวิชำ ..................................................... สำขำวิชำ ............................................ หมวดวิชำ	.............................................

จุดประสงค์ประจำ�หน่วย

•	หำผลคูณและผลหำรของเลขยกก�ำลังได้
•	 เขียนรูปเลขยกก�ำลังให้อยู่ในรูปเลขยกก�ำลังฐำนสิบได้
•	ประยุกต์เลขยกก�ำลังไปใช้แทนหน่วยกำรวัดได้

เรื่อง เลขยกก�ำลังใบงานที่

4.1

1.	 	เครื่องใช้ไฟฟ้าเครื่องหนึ่งมีค่าความต้านทานภายใน	 8.5	 เมกะโอห์ม	 ต่ออยู่กับแหล่งจ่ายไฟฟ้า	

วัดกระแสไฟฟ้าได้	50	ไมโครแอมแปร์	จงหาก�าลังไฟฟ้าของเครื่องใช้ไฟฟ้าเครื่องนี้

	 	 ก�าหนดให้	 P	 =	 I2R

	 	 เมื่อ	 P	 แทน	ก�าลังไฟฟ้าที่เตาไฟฟ้า		 มีหน่วยเป็น	วัตต์

   I	 แทน	กระแสไฟฟ้า	 มีหน่วยเป็น	แอมแปร์

	 	 	 R	 แทน	ความต้านทาน	 มีหน่วยเป็น	โอห์ม

  ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

2.	 	วัตถุชิ้นหนึ่งอยู่ห่างจากโลกประมาณ	11	×	107	ปีแสง	และ	1	ปีแสงเท่ากับ	9.4	×	1012	กิโลเมตร	

วัตถุชิ้นนี้อยู่ห่างจากโลกประมาณกี่กิโลเมตร

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 .........................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 จำก	 P	 =	 I2R

	 	 P	 =	 (50	× 10-6)2(8.5 × 106) 

	 	 P	 =	 (2,500 × 10-12)(8.5 × 106)

	 	 P	 =	 2,500 × 8.5 × 10-12+6

	 	 P	 =	 21,250 × 10-6

  P	 =	 0.02125	

	 ดงันัน้		 ก�ำลงัไฟของเครือ่งใช้ไฟฟ้ำเครือ่งนี	้คือ	0.02125	วตัต์

วธิที�ำ	 วตัถชุิน้หนึง่อยู่ห่ำงจำกโลก	11	× 107	ปีแสง	ซึง่	1	ปีแสง	=	9.4	× 1012	กโิลเมตร

	 ดงันัน้	 วัตถชุิน้นีอ้ยู่ห่ำงจำกโลก	=	 (11	× 107)(9.4 × 1012)	 กโิลเมตร	

    = 11 × 9.4 × 107+12 กโิลเมตร

    = 103.4 × 1019 กโิลเมตร

    = 1,034,000,000,000,000,000,000	 กโิลเมตร

	 ดงันัน้		 วัตถชุิน้นีอ้ยู่ห่ำงจำกโลกประมำณ	1,034,000,000,000,000,000,000	กโิลเมตร
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1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 4.1 àÃ×èÍ§ àÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ áÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ
¨Ò¡¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃ ËÒ¡ÇÔ̧ Õ·íÒËÃ×Í¤íÒµÍº
¼Ô´ãËŒÃ‹ÇÁ¡Ñ¹á¡Œä¢

สรปุ

 ¡‹Í¹ÁÍºËÁÒÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 
4.1 áÅÐ 4.2 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ·º·Ç¹à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¤‹ÒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§â´ÂãªŒÊÁºÑµÔ¢Í§
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ¡ÒÃËÒ¼ÅºÇ¡áÅÐ¼ÅÅº
¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ¡ÒÃËÒ¼Å¤Ù³áÅÐ
¼ÅËÒÃ¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ¡ÒÃà¢ÕÂ¹ÃÙ»àÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§ãËŒÍÂÙ‹ã¹ÃÙ»àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§°Ò¹ÊÔº 

ผูสอน
เกร็ดแนะ

áÅÐ¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ä»ãªŒá·¹Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃÇÑ´à¾×èÍ·º·Ç¹¤ÇÒÁÃÙŒ
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡‹Í¹·íÒ¡Ô¨¡ÃÃÁã¹ãº§Ò¹ ÃÇÁ·Ñé§·íÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹ä´Œ
´ŒÇÂµ¹àÍ§

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ ¤ÇÒÁà¤ÃÕÂ´ = ¤ÇÒÁÂÒÇ·Õèà»ÅÕèÂ¹ä»
¤ÇÒÁÂÒÇà´ÔÁ

    0.0003 = 4.5 × 10 -3
¤ÇÒÁÂÒÇà´ÔÁ

    ¤ÇÒÁÂÒÇà´ÔÁ = 4.5 × 10 -3
0.0003   =  15

   ´Ñ§¹Ñé¹ ¤‹Ò¤ÇÒÁÂÒÇà´ÔÁ¢Í§àÊÒµŒ¹¹Õé à·‹Ò¡Ñº 15 àÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

ให้ผูเ้รียนแสดงวิธีท�ำในแต่ละข้อต่อไปน้ีค�ำชี้แจง

ชื่อ-สกุล	...................................................................... รหัสประจ�ำตัว	..................................... ระดับชั้น .....................................

ประเภทวิชำ ..................................................... สำขำวิชำ ............................................ หมวดวิชำ	.............................................

จุดประสงค์ประจำ�หน่วย

•	หำค่ำเลขยกก�ำลังโดยใช้สมบัติของเลขยกก�ำลังได้	 •	หำผลบวกและผลลบของเลขยกก�ำลังได้	
•	หำผลคูณและผลหำรของเลขยกก�ำลังได้	 •	 เขียนรูปเลขยกก�ำลังให้อยู่ในรูปเลขยกก�ำลังฐำนสิบได้
•	ประยุกต์เลขยกก�ำลังไปใช้แทนหน่วยกำรวัดได้

เร่ือง เลขยกก�ำลังใบงานที่

4.2

1.	 	เสาต้นหนึ่งมีแรงกดลงท�าให้ความยาวของเสาลดลง	 3.6	 มิลลิเมตร	 จงหาค่าความยาวเดิมของ

เสาต้นนี้	ถ้าความเครียดเท่ากับ	0.0006	

	 ก�าหนดให้	ความเครียด	=		(ความยาวที่เปลี่ยนไป)	÷	(ความยาวเดิม)

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

2.	 	แบตเตอรี่	96	โวลต์	เมื่อต่อเข้ากับความต้านทาน	มีกระแสไหลในวงจรเท่ากับ	24	มิลลิแอมแปร์	

จงหาความต้านทานในวงจรนี้

	 	 ก�าหนดให้	 I = 
E
R

	 	 เมื่อ	 I	 แทน	กระแสไฟฟ้า	 มีหน่วยเป็น	แอมแปร์

	 	 	 E	 แทน	แรงเคลื่อนไฟฟ้า	 มีหน่วยเป็น	โวลต์

	 	 	 R	 แทน	ความต้านทาน	 มีหน่วยเป็น	โอห์ม

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 จำก	 ควำมเครยีด	 =	 ควำมยำวที่เปลี่ยนไป
ควำมยำวเดิม	

  0.0006 = 3.6 
× 10-3

ควำมยำวเดิม	

	 	 ควำมยำวเดมิ	 =	 3.6 
× 10-3

0.0006 
 

	 	 ควำมยำวเดมิ	 =	 6

	 ดงันัน้		 ค่ำควำมยำวเดมิของเสำต้นนี	้เท่ำกบั	6	เมตร

วธิที�ำ	 	 กระแสไหลในวงจร	 =	 24	มลิลแิอมแปร์

   = 24 × 10-3	แอมแปร์

	 จำก	 I	 =	 E
R

  24 × 10-3 = 96
R  

  R = 96
24 × 10-3 

  R = 4 × 103 = 4,000

	 ดงันัน้		 ควำมต้ำนทำนในวงจรเป็น	4,000	โอห์ม
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 สรปุ Wrap-up

1.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 4.2 àÃ×èÍ§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§
2.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊØ ‹Á¼Ù ŒàÃÕÂ¹ 4 ¤¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§

ÇÔ¸Õ·íÒË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

สรปุ

 ¢³Ð·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹¡íÒÅÑ§·íÒãº§Ò¹ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹
à´Ô¹ÃÍºËŒÍ§ ËÒ¡ÁÕ¼ÙŒàÃÕÂ¹·ÕèäÁ‹à¢ŒÒã¨ËÃ×Í
ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¿˜§
à»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 âÇÅµ� ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁµ‹Ò§ÈÑ¡Â�ä¿¿‡ÒÃÐËÇ‹Ò§µÑÇ¹íÒ·ÕèÁÕ¡ÃÐáÊ¼‹Ò¹
Ë¹Öè§áÍÁá»Ã�áÅÐÊÙÞàÊÕÂ¡íÒÅÑ§ä¿¿‡ÒË¹Öè§ÇÑµµ�
 âÍË�Á à»š¹Ë¹‹ÇÂàÍÊäÍ¢Í§¤‹ÒÍÔÁ¾Õá´¹«�·Ò§ä¿¿‡Ò ã¹¡Ã³Õ¢Í§
¡ÃÐáÊÊÅÑºËÃ×Í¤‹Ò¤ÇÒÁµŒÒ¹·Ò¹ä¿¿‡Ò ã¹¡Ã³Õ¢Í§¡ÃÐáÊµÃ§ â´Â
µÑé§ª×èÍµÒÁ¨ÍÃ�¨ ä«ÁÍ¹ âÍË�Á «Öè§à»š¹¹Ñ¡¿�ÊÔ¡Ê�ªÒÇàÂÍÃÁÑ¹

ควรรู
ผูเรียน

 âÇÅµ� ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁµ‹Ò§ÈÑ¡Â�ä¿¿‡ÒÃÐËÇ‹Ò§µÑÇ¹íÒ·ÕèÁÕ¡ÃÐáÊ¼‹Ò¹ âÇÅµ� ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁµ‹Ò§ÈÑ¡Â�ä¿¿‡ÒÃÐËÇ‹Ò§µÑÇ¹íÒ·ÕèÁÕ¡ÃÐáÊ¼‹Ò¹ âÇÅµ� ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁµ‹Ò§ÈÑ¡Â�ä¿¿‡ÒÃÐËÇ‹Ò§µÑÇ¹íÒ·ÕèÁÕ¡ÃÐáÊ¼‹Ò¹ âÇÅµ� ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁµ‹Ò§ÈÑ¡Â�ä¿¿‡ÒÃÐËÇ‹Ò§µÑÇ¹íÒ·ÕèÁÕ¡ÃÐáÊ¼‹Ò¹ âÇÅµ� ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁµ‹Ò§ÈÑ¡Â�ä¿¿‡ÒÃÐËÇ‹Ò§µÑÇ¹íÒ·ÕèÁÕ¡ÃÐáÊ¼‹Ò¹ âÇÅµ� ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁµ‹Ò§ÈÑ¡Â�ä¿¿‡ÒÃÐËÇ‹Ò§µÑÇ¹íÒ·ÕèÁÕ¡ÃÐáÊ¼‹Ò¹ âÇÅµ� ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁµ‹Ò§ÈÑ¡Â�ä¿¿‡ÒÃÐËÇ‹Ò§µÑÇ¹íÒ·ÕèÁÕ¡ÃÐáÊ¼‹Ò¹ âÇÅµ� ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁµ‹Ò§ÈÑ¡Â�ä¿¿‡ÒÃÐËÇ‹Ò§µÑÇ¹íÒ·ÕèÁÕ¡ÃÐáÊ¼‹Ò¹

 âÍË�Á à»š¹Ë¹‹ÇÂàÍÊäÍ¢Í§¤‹ÒÍÔÁ¾Õá´¹«�·Ò§ä¿¿‡Ò ã¹¡Ã³Õ¢Í§ âÍË�Á à»š¹Ë¹‹ÇÂàÍÊäÍ¢Í§¤‹ÒÍÔÁ¾Õá´¹«�·Ò§ä¿¿‡Ò ã¹¡Ã³Õ¢Í§ âÍË�Á à»š¹Ë¹‹ÇÂàÍÊäÍ¢Í§¤‹ÒÍÔÁ¾Õá´¹«�·Ò§ä¿¿‡Ò ã¹¡Ã³Õ¢Í§ âÍË�Á à»š¹Ë¹‹ÇÂàÍÊäÍ¢Í§¤‹ÒÍÔÁ¾Õá´¹«�·Ò§ä¿¿‡Ò ã¹¡Ã³Õ¢Í§ âÍË�Á à»š¹Ë¹‹ÇÂàÍÊäÍ¢Í§¤‹ÒÍÔÁ¾Õá´¹«�·Ò§ä¿¿‡Ò ã¹¡Ã³Õ¢Í§ âÍË�Á à»š¹Ë¹‹ÇÂàÍÊäÍ¢Í§¤‹ÒÍÔÁ¾Õá´¹«�·Ò§ä¿¿‡Ò ã¹¡Ã³Õ¢Í§ âÍË�Á à»š¹Ë¹‹ÇÂàÍÊäÍ¢Í§¤‹ÒÍÔÁ¾Õá´¹«�·Ò§ä¿¿‡Ò ã¹¡Ã³Õ¢Í§ âÍË�Á à»š¹Ë¹‹ÇÂàÍÊäÍ¢Í§¤‹ÒÍÔÁ¾Õá´¹«�·Ò§ä¿¿‡Ò ã¹¡Ã³Õ¢Í§ âÍË�Á à»š¹Ë¹‹ÇÂàÍÊäÍ¢Í§¤‹ÒÍÔÁ¾Õá´¹«�·Ò§ä¿¿‡Ò ã¹¡Ã³Õ¢Í§ âÍË�Á à»š¹Ë¹‹ÇÂàÍÊäÍ¢Í§¤‹ÒÍÔÁ¾Õá´¹«�·Ò§ä¿¿‡Ò ã¹¡Ã³Õ¢Í§

โวลต์โวลต์โวลต์โวลต์

โอห์มโอห์มโอห์มโอห์ม

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

áºµàµÍÃÕè 100 âÇÅµ� àÁ×èÍµ‹Íà¢ŒÒ¡Ñº¤ÇÒÁµŒÒ¹·Ò¹ ÁÕ¡ÃÐáÊäËÅ
ã¹Ç§¨Ãà·‹Ò¡Ñº 25 ÁÔÅÅÔáÍÁá»Ã� ̈ §ËÒ¤ÇÒÁµŒÒ¹·Ò¹ã¹Ç§¨Ã¹Õé

(¡íÒË¹´ãËŒ I = E
R )

 1. 2,000 âÍË�Á
 2. 4,000 âÍË�Á
 3. 6,000 âÍË�Á
 4. 8,000 âÍË�Á
 5. 10,000 âÍË�Á
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

3.	 	จงหาเงินต้นของเงินรวม	38,000	บาท	ที่ได้รับเมื่อสิ้นปีที่	5	คิดดอกเบี้ย	5%	ทบต้นปีละครั้ง

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

4.	 	สมาร์ทโฟนรุ่นหนึ่ง	 ราคาเงินสด	 28,700	 บาท	 เมื่อซื้อเงินเชื่อโดยช�าระเมื่อครบปีจะต้องช�าระ 

ในราคา	 32,400	 บาท	 จงเปรียบเทียบเงินต้นของราคาเงินเชื่อกับราคาเงินสด	 เม่ือคิดดอกเบี้ย 

ในอัตรา	8%	ทบต้นทุกครึ่งปี

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 จำก	 p	 =	 s(1	+	i)-n

	 แทน		s	=	38,000,	i	=	5%	ต่องวด	(หนึง่ปี)		และ	n	=	5	

	 จะได้ว่ำ	 p = 38,000(1 + 5
100)

-5

	 	 p	 =	 38,000(1 + 0.05)-5

	 	 p	 =	 38,000(1.05)-5

  p	 =	 38,000
(1.05)5 

  p	 =	 38,000
1.28 

  p	 =	 29,687.50

	 ดงันัน้		 เงนิต้น	คือ	29,687.50	บำท

วธิที�ำ	 จำก	 p	 =	 s(1	+	i)-n

	 แทน		s	=	32,400,	i	=	82%	=	4%	ต่องวด	(ครึง่ปี)		และ	n	=	2	

	 จะได้ว่ำ	 p = 32,400(1 + 4
100)

-2

	 	 p	 =	 32,400(1 + 0.04)-2

	 	 p	 =	 32,400(1.04)-2

  p	 =	 32,400
(1.04)2 

  p	 =	 32,400
1.0816 

  p	 =	 29,955.62

	 เงนิต้นของรำคำเงนิเชือ่เท่ำกับ	29,955.62	บำท

	 ดงันัน้		 เมือ่เปรยีบเทยีบโดยคิดหกัดอกเบ้ียในอตัรำ	8%	ทบต้นทกุครึง่ปี	

	 	 รำคำเงนิเชือ่แพงกว่ำรำคำเงนิสดเท่ำกับ	29,955.62 - 28,700 = 1,255.62	บำท
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 สรปุ Wrap-up

3.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¢Ñé¹µÍ¹ã¹¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº
â¨·Â�»˜ÞËÒ¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ËÒ¡ÇÔ¸Õ·íÒ
ËÃ×Í¤íÒµÍº¼Ô´ãËŒÃ‹ÇÁ¡Ñ¹á¡Œä¢

สรปุ

 àÁ×èÍ¼Ù ŒÊÍ¹µÃÇ¨ãº§Ò¹¢Í§¼Ù ŒàÃÕÂ¹
àÊÃç̈ áÅŒÇ ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃàÅ×Í¡ãº§Ò¹·ÕèÁÕ¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§ÊÁºÙÃ³�ä»µỐ áÊ´§¼Å§Ò¹º¹»‡ÒÂ
¹Ôà·È¢Í§ËŒÍ§àÃÕÂ¹ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ 
ä´ŒàËç¹¼Å§Ò¹·ÕèÁÕ¤Ø³ÀÒ¾ áÅÐ¹íÒä»à»š¹
á¹Ç·Ò§ã¹¡ÒÃ·íÒ§Ò¹¤ÃÑé§µ‹Íä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ I = E
R

    25 × 10 -3 = 100R
    R = 100

25 × 10 -3

    R = 4,000

   ´Ñ§¹Ñé¹ ¤ÇÒÁµŒÒ¹·Ò¹ã¹Ç§¨Ãà»š¹ 4,000 âÍË�Á

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 1. (22)4 + (33)2

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 2. [2
2

3 ]
3

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

1. (2

2.

ตอนที่ 1  ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�ำในแต่ละข้อต่อไปนี้

4แบบทดสอบ
หนวยกำรเรียนรูที่     

?

วธิที�ำ	 	 (22)4 + (33)2 = 22(4) + 33(2)

   = 28 + 36

   = 256 + 729

   = 985

วธิที�ำ	 	 [ 2
2

3 ]
3 = (22)3

33
 

  

   = 22(3)

33

   

   = 26

33

   

   = 64
27

   = 2.37
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1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áº‹§ÍÍ¡à»š¹ 5 ¡ÅØ‹Á áÅŒÇ
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 
4 µÍ¹·Õè 1

2.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ‹ÁÊ‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒ¨Ñº
ÊÅÒ¡ à¾×èÍÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐËÒ
¤íÒµÍºË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ â´ÂÁÕÃÒÂÅÐàÍÕÂ´ 
´Ñ§¹Õé

  -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 1 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 1 ¡Ñº¢ŒÍ 2 

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 2 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 3 ¡Ñº¢ŒÍ 4 

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 3 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 5 ¢ŒÍ 6 áÅÐ¢ŒÍ 7 

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 4 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 8 ¢ŒÍ 9 áÅÐ¢ŒÍ 10 

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 5 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 11 ¡Ñº¢ŒÍ 12 

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ã¹¡ÒÃÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ Õ̧·íÒ¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹
ã¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ ‹Á ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃáÊ´§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ
µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍºãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ù·Ø¡æ ¢ŒÍ 
à¾×èÍà»š¹á¹Ç·Ò§ã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒãËŒ
¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹¤ÃÑé§µ‹Íæ ä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

(32)3 + (50)6

(74)2 - (62)3  ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 0.013
 2. -0.013
 3. 0.015
 4. 0.016
 5. -0.016

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 3. 
[ 1
2 ]

6

[12]
4

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 4.  3
4 

× (-3)4

3 × 37

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

3.

4.  

วธิที�ำ	 	 34 
× (-3)4

3 × 37 
 = 34 

× 34

3 × 37 
 

  

   = 34+4

31+7

   

   = 38

38

   

   = 38-8

   = 30

   = 1

วธิที�ำ	 	
[ 1
2 ]

6

[ 1
2 ]

4
 = 

16

26

14

24

 

   

   = 

1
26

1
24   

   = 1
26 × 2

4

1
   

   = 24

26 
   = 24-6

   = 2-2

   = 1
22

   = 1
4

149

 สรปุ Wrap-up

3.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 2 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 3 áÅÐ¢ŒÍ 4 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

4.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

สรปุ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ
à»š¹ÅíÒ´Ñº¢Ñé¹µÍ¹áººã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 
à¾×èÍ»‡Í§¡Ñ¹¡ÒÃÊÑºÊ¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹·Ñé§ËÁ´
ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹ ¨Ðä´ŒÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨·Õè
µÃ§¡Ñ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  (3 2)3 + (5 0)6

(7 2)2 - (6 2)3
 = 3 6 - 5 0

7 4 - 6 6

     = 729 - 1
2,401 - 46,656

     = 728
-44,255  =  -0.016

µÍº¢ŒÍ 5.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 5. 7-2 
×

 76

7-3

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 6. (16 × 105)(9 × 10-4)(6 × 103)
(4 × 10-2)(18 × 103)

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 7. (52 × 108)(21 × 107) 
(26 × 10-3)(60 × 102)(12 × 10-3)

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

5.

6.

7.

วธิที�ำ	 	 7-2 
× 76

7-3 
 = 7-2+6

7-3 
 

  

   = 74

7-3

   

   = 74+3

   = 77

   = 823,543

วธิที�ำ	 	(16 × 105)(9 × 10-4)(6 × 103)
(4 × 10-2)(18 × 103) 

 = 16 × 9 × 6 × 105-4+3

4 × 18 × 10-2+3 
 

  

   = 16 × 9 × 6 × 104

4 × 18 × 101 
   

   = 16 × 9 × 6 × 104-1

4 × 18 
   

   = 16 × 9 × 6 × 103

4 × 18 
   

   = 12 × 103 = 12,000

วธิที�ำ	 	 (52 × 108)(21 × 107)
(26 × 10-3)(60 × 102)(12 × 10-3) 

 = 52 × 21 × 108+7

26 × 60 × 12 × 10-3+2-3 
 

  

   = 52 × 21 × 1015

26 × 60 × 12 × 10-4 
   

   = 52 × 21 × 1015+4

26 × 60 × 12 
   

   = 52 × 21 × 1019

26 × 60 × 12 
   

   = 5.83 × 1017
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5.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 3 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 5 ¢ŒÍ 6 áÅÐ¢ŒÍ 7 Ë¹ŒÒ
ªÑé¹àÃÕÂ¹

6.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ¼Ù ŒÊÍ¹à¹Œ¹ÂíéÒãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤íÒµÍº·Õèä Œ̈́ Ò¡¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³·Ø¡¤ÃÑé§ à¾×èÍ·Õè
¼Ù ŒàÃÕÂ¹¨Ðä´Œ·ÃÒºÇ‹Ò ¤íÒµÍº·Õè¤íÒ¹Ç³
ÍÍ¡ÁÒ¹Ñé¹¼Ố ¾ÅÒ´ËÃ×ÍäÁ‹ ËÒ¡¼Ố ¾ÅÒ´
¨Ðä´Œá¡Œä¢ãËÁ‹ãËŒ¶Ù¡µŒÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

[7
-3 × 75

74 × 72 ] - [ 4
2 × 42

43 × 40 ] ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº¢ŒÍã´
 1. -2
 2. -3
 3. -4
 4. -5
 5. -6

ข้อสอบแนว
V-NET

150150



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 8.	 จงแก้สมกำร	[ 3
2 ]

x-1 = [278 ]
-3

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 9. (84 × 1012)(19 × 10-10)(20 × 1011)
(32 × 103)(38 × 10-4)(21 × 103)

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 10. 	ป	พ.ศ.	2558	ประเทศแห่งหนึ่งมีประชำกร	1,300,000,000	คน	มีพื้นที่ทั้งหมด	9,600,000	

ตำรำงกิโลเมตร	จงหำอัตรำควำมหนำแน่นของประชำกรต่อพื้นที่	1	ตำรำงกิโลเมตร

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

8.	 จงแก้สมกำร	

9.

10.

วธิที�ำ	 	(84 × 1012)(19 × 10-10)(20 × 1011)
(32 × 103)(38 × 10-4)(21 × 103) 

 = 84 × 19 × 20 × 1012-10+11

32 × 38 × 21 × 103-4+3 
 

  

   = 84 × 19 × 20 × 1013

32 × 38 × 21 × 102 
   

   = 84 × 19 × 20 × 1013-2

32 × 38 × 21 
   

   = 84 × 19 × 20 × 1011

32 × 38 × 21 
   = 125,000,000,000

วธิที�ำ	 จำก	 อตัรำควำมหนำแน่นของประชำกร	 =	 จ�ำนวนของประชำกร
พื้นที่หรือปริมำตร	

 

  

   = 
1,300,000,000

9,600,000 
 = 1.3 × 109

9.6 × 106 
 

   

   = 1.3 × 109-6

9.6   = 1.3 × 103

9.6  

   = 135.42

	 ดงันัน้	 อตัรำควำมหนำแน่นของประชำกรต่อพ้ืนที	่1	ตำรำงกโิลเมตร	คอื	

	 	 135.42	คน/ตำรำงกิโลเมตร

วธิที�ำ	 	 [ 3
2 ]

x-1 = [278 ]
-3 

ปรบัเลขยกก�ำลงัให้มฐีำนเท่ำกัน	จะได้

[ 3
2 ]

x-1 = [ 3
2 ]

3(-3)

[ 3
2 ]

x-1 = [ 3
2 ]

-9 

x - 1 = -9

x = -9 + 1 = -8

	 ดงันัน้	 x มค่ีำเท่ำกับ	-8
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 สรปุ Wrap-up

7.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 4 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 8 ¢ŒÍ 9 áÅÐ¢ŒÍ 10 Ë¹ŒÒ
ªÑé¹àÃÕÂ¹

8.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

สรปุ

 ¼ÙŒÊÍ¹à»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œ«Ñ¡¶ÒÁ
ã¹¢ŒÍÊ§ÊÑÂµ‹Ò§æ à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�
ãªŒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨àµÃÕÂÁ
â¨·Â�àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§·Õèà¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§ã¹§Ò¹ÍÒªÕ¾
ÁÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä Œ́½ƒ¡·íÒà¾ÔèÁàµÔÁ à¾×èÍà»š¹¡ÒÃ
àÊÃÔÁÊÃŒÒ§¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  [7 
-3 × 7 5

7 4 × 7 2 ] - [4 
2 × 4 2

4 3 × 4 0 ] = (7 
2

7 2 ) - (4 
4

4 3 )
     = 1 - 41

     = 1 - 4  =  -3

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 11. 	แบตเตอรี่กระแสไฟฟำไหลในวงจร	5	มิลลิแอมแปร์	มีควำมต้ำนทำนในวงจร	6,000	โอห์ม	

จะมีแรงเคลื่อนไฟฟำเท่ำไร

	 	 	 ก�ำหนด	 I = E
R

	 	 	 เมื่อ	 I	 แทน	กระแสไฟฟำ	 มีหน่วยเป็น	แอมแปร์

	 	 	 	 E	 แทน	แรงเคลื่อนไฟฟำ		มีหน่วยเป็น	โวลต์

	 	 	 	 R	 แทน	ควำมต้ำนทำน	 มีหน่วยเป็น	โอห์ม

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  ...............................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 12.  จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น	20,000	บำท	เมื่อผู้ให้กู้คิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง	เป็นเวลำ	

4	ป	แล้วได้เงินรวม	28,740	บำท

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

11.

 12.  

วธิที�ำ	 	 กระแสไหลในวงจร	 =	 5	มลิลแิอมแปร์

   = 5 × 10-3	แอมแปร์

	 จำก	 I	 =	 E
R

  5 × 10-3 = E
6,000 

  E = (5 × 10-3)(6,000)

  E = 30

	 ดงันัน้		 มแีรงเคลือ่นไฟฟ้ำเท่ำกบั	30	โวลต์

วธิที�ำ	 จำก	 s	 =	 p(1	+	i)n

	 แทน		p	=	20,000,	s	=	28,740		และ	n	=	4	

	 จะได้ว่ำ	 28,740 = 20,000(1	+	i)4

  28,740
20,000 	 =	 (1	+	i)4

	 	 1.437	 =	 (1	+	i)4

  (1.089)4	 =	 (1	+	i)4

  1.089	 =	 1	+	i

	 	 i	 =	 1.089	-	1	

	 	 i	 =	 0.089	 	 =	 8.9%

	 ดงันัน้		 อตัรำดอกเบีย้	คอื	8.9%

152

 9.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 5 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 11 áÅÐ¢ŒÍ 12 ¢Í§áºº
·´ÊÍºË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

10.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

11.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹à¢ÕÂ¹ÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºÇÔ¸Õ¡ÒÃ»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ 
áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 àÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ¡ÒÃ
àÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 4 µÍ¹·Õè 1 àÊÃç¨áÅŒÇ ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÅÑºáºº·´ÊÍº¡Ñºà¾×èÍ¹·Õè¹Ñè§
¢ŒÒ§æ ̈ Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ «Öè§¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ 
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¡ÒÃ
¤íÒ¹Ç³àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò 
·Õè¡ÃÐ·íÒµ‹Í»ÃÐ¨Ø +1 ¤ÙÅÍÁº�ãËŒà¤Å×èÍ¹·Õè¤ÃºÇ§¨Ã¾Í´Õ
 à§Ô¹µŒ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ à§Ô¹½Ò¡ ËÃ×Í à§Ô¹·Õè¡ÙŒÂ×Á

ควรรู
ผูเรียน

 áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò  áÃ§à¤Å×èÍ¹ä¿¿‡Ò à»š¹¾ÅÑ§§Ò¹ä¿¿‡Ò¨Ò¡áËÅ‹§¡íÒà¹Ố ËÃ×Íà«ÅÅ�ä¿¿‡Ò 

จะมีแรงเคลื่อนไฟฟำเท่ำไรจะมีแรงเคลื่อนไฟฟำเท่ำไรจะมีแรงเคลื่อนไฟฟำเท่ำไรจะมีแรงเคลื่อนไฟฟำเท่ำไรจะมีแรงเคลื่อนไฟฟำเท่ำไรจะมีแรงเคลื่อนไฟฟำเท่ำไรจะมีแรงเคลื่อนไฟฟำเท่ำไรจะมีแรงเคลื่อนไฟฟำเท่ำไร

จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น	20,000	บำท	เมื่อผู้ให้กู้คิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง	เป็นเวลำ	จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น	20,000	บำท	เมื่อผู้ให้กู้คิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง	เป็นเวลำ	จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น	20,000	บำท	เมื่อผู้ให้กู้คิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง	เป็นเวลำ	จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น	20,000	บำท	เมื่อผู้ให้กู้คิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง	เป็นเวลำ	จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น	20,000	บำท	เมื่อผู้ให้กู้คิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง	เป็นเวลำ	จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น	20,000	บำท	เมื่อผู้ให้กู้คิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง	เป็นเวลำ	จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น	20,000	บำท	เมื่อผู้ให้กู้คิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง	เป็นเวลำ	จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น	20,000	บำท	เมื่อผู้ให้กู้คิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง	เป็นเวลำ	จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น	20,000	บำท	เมื่อผู้ให้กู้คิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง	เป็นเวลำ	จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น	20,000	บำท	เมื่อผู้ให้กู้คิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง	เป็นเวลำ	จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น	20,000	บำท	เมื่อผู้ให้กู้คิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง	เป็นเวลำ	จงหำอัตรำดอกเบี้ยของเงินต้น	20,000	บำท	เมื่อผู้ให้กู้คิดดอกเบี้ยทบต้นปละครั้ง	เป็นเวลำ	

 à§Ô¹µŒ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ à§Ô¹½Ò¡ ËÃ×Í à§Ô¹·Õè¡ÙŒÂ×Á à§Ô¹µŒ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ à§Ô¹½Ò¡ ËÃ×Í à§Ô¹·Õè¡ÙŒÂ×Á à§Ô¹µŒ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ à§Ô¹½Ò¡ ËÃ×Í à§Ô¹·Õè¡ÙŒÂ×Á à§Ô¹µŒ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ à§Ô¹½Ò¡ ËÃ×Í à§Ô¹·Õè¡ÙŒÂ×Á à§Ô¹µŒ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ à§Ô¹½Ò¡ ËÃ×Í à§Ô¹·Õè¡ÙŒÂ×Á à§Ô¹µŒ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ à§Ô¹½Ò¡ ËÃ×Í à§Ô¹·Õè¡ÙŒÂ×Á à§Ô¹µŒ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ à§Ô¹½Ò¡ ËÃ×Í à§Ô¹·Õè¡ÙŒÂ×Á à§Ô¹µŒ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ à§Ô¹½Ò¡ ËÃ×Í à§Ô¹·Õè¡ÙŒÂ×Á à§Ô¹µŒ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ à§Ô¹½Ò¡ ËÃ×Í à§Ô¹·Õè¡ÙŒÂ×Á à§Ô¹µŒ¹ ËÁÒÂ¶Ö§ à§Ô¹½Ò¡ ËÃ×Í à§Ô¹·Õè¡ÙŒÂ×Á

¢ŒÍã´à»š¹¡ÒÃà¢ÕÂ¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ä´Œ¶Ù¡µŒÍ§
 1. 26 = 2 + 2 + 2 + 2 + 2 + 2
 2. 33 = 3 × 3
 3. 74 = 4 × 4 × 4 × 4 × 4 × 4 × 4
 4. 103 = 10 - 3
 5. 55 = 5 × 5 × 5 × 5 × 5

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. ข้อใดเป็นกำรเขียนเลขยกก�ำลังได้ถูกต้อง

  1. 54 = 5 + 5 + 5 + 5  2. 34 = 3 × 3 × 3 × 3 

  3. 23 = 2 × 2 × 3 × 3 4. 43 = 3 × 3 × 3 × 3 

  5. 24 = 2 × 2 +2 + 2

 2. 94	มีค่ำเท่ำกับจ�ำนวนในข้อใด

  1. 36 2. 37 3. 38 4. 39 5. 310

 3. 8 
×  4 

×  32 เขียนในรูปเลขยกก�ำลังได้ดังข้อใด

  1. 210 2. 46 3. 48 4. 328+4 5. 84

 4. (-32)
3
5 มีค่ำตรงกับจ�ำนวนในข้อใด

  1. -8 2. -4 3. 4 4. 8 5. 16

 5. -( 17a
4

51a2 ) มีค่ำตรงกับข้อใด

  1. -1
3
a2 2. -1

3
a6 3. -1

3
a8 4. -1

3
a	 5.	 1

3
a-1

 6. 
92(27)2-n

(81)-n(27)3 ×  3n-1
 มีค่ำเท่ำกับข้อใด

  1. 30 2. 31 3. 32 4. 33 5. 34

 7. ค�ำตอบของสมกำร	4x+2 = 8x-2 คือข้อใด

  1. 10 2. 11 3. 12 4. 20 5. 25

 8. 0.0059	มีค่ำตรงกับข้อใด

  1. 5.9 
×  10-4   2. 5.9 

×  10-3 

  3. 5.9 
×  104   4. 5.9 

×  105 

  5. 5.9 
×  106

 9. ข้อใดเป็นผลลัพธ์ของ	(1.2
2 

× 10-3) (7.2 
× 109)

(3.6 
×  10-3)

	ในรูปเลขยกก�ำลังฐำนสิบ

  1. 2.4 
×  109   2. 2.4 

×  107 

  3. 2.4 
×  103   4. 2.4 

×  10-3 

  5. 2.4 
×  10-7

 10. 76.44	เมกะนิวตัน	มีค่ำตรงกับข้อใด

	 	 1.	 76,440	นิวตัน	 	 	 2.	 764,400	นิวตัน	

	 	 3.	 7,644,000	นิวตัน	 	 4.	 76,440,000	นิวตัน	

	 	 5.	 764,400,000	นิวตัน

 1.

 = 5 + 5 + 5 + 5  2. 3 = 5 + 5 + 5 + 5  2. 3

 2.

 3. 3 3. 3

 3.

  1. 2  1. 2

 4.

  1. -8 2. -4 3. 4 4. 8 5. 16  1. -8 2. -4 3. 4 4. 8 5. 16

 5.

  1. -  1. -

 6.

 3. 3 3. 3

 7.

  1. 10 2. 11 3. 12 4. 20 5. 25  1. 10 2. 11 3. 12 4. 20 5. 25

 8.

   2. 5.9   2. 5.9

 9.

  1. 2.4  1. 2.4

 10.

	 	 3.	 7,644,000	นิวตัน	 	 4.	 76,440,000	นิวตัน		 	 3.	 7,644,000	นิวตัน	 	 4.	 76,440,000	นิวตัน	

ตอนที่ 2  จงเลือกค�ำตอบที่ถูกที่สุดเพียงข้อเดียว
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 สรปุ Wrap-up

12.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ
¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 4 µÍ¹·Õè 2 â´ÂãËŒàÇÅÒã¹
¡ÒÃ·íÒµÒÁ¤ÇÒÁàËÁÒÐÊÁ

13.  àÁ×èÍ¼Ù ŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ¡ÒÃ
àÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 4 µÍ¹·Õè 2 àÊÃç¨µÒÁàÇÅÒ·Õè
¡íÒË¹´áÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒã¹áµ‹ÅÐ¢ŒÍË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

14.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

สรปุ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹¤íÒÊÑè§¡‹Í¹
Å§Á×Í·íÒáºº·´ÊÍºµÍ¹·Õè 2 áÅÐ¡íÒË¹´
ÃÐÂÐàÇÅÒã¹¡ÒÃ·íÒáºº·´ÊÍºãËŒªÑ́ à¨¹ 
¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹à´Ô¹ÊíÒÃÇ¨¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ÃÐËÇ‹Ò§
·íÒáºº·´ÊÍº ËÒ¡¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂã¹
¤íÒ¶ÒÁËÃ×Íâ¨·Â�ÁÕ¤ÇÒÁ¡íÒ¡ÇÁ ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃÍ Ô̧ºÒÂ¢ŒÍÊ§ÊÑÂàËÅ‹Ò¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ
¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº ¨Ò¡¡ÒÃ¾Ô¨ÒÃ³ÒµÑÇàÅ×Í¡·Ñé§ 5 ¢ŒÍ ̈ ÐàËç¹ä´ŒÇ‹Ò 
µÑÇàÅ×Í¡¢ŒÍ 5 áÊ´§¡ÒÃà¢ÕÂ¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ä´Œ¶Ù¡µŒÍ§ ¡Å‹ÒÇ¤×Í 
5 5 = 5 × 5 × 5 × 5 × 5

µÍº¢ŒÍ 5.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

เลขยกก�ำลัง
ค�ำชี้แจง	 ให้ผู้สอนประเมินผู้เรียนในระหว่ำงเรียน	แล้วท�ำเครื่องหมำย	✓ลงในช่องที่ตรงกับระดับคะแนน

ข้อเสนอแนะ

ช่วงคะแนน ระดับคุณภำพ

	17	-	24	 คะแนน ดี

	 9	-	16	 คะแนน พอใช้

	 1	-	8	 คะแนน ปรับปรุง

สรุปผลกำรประเมิน				

ลงชื่อ.....................................................................................ผู้ประเมิน

                 .........../............................../....................

.......................................................................................................................................................................

.......................................................................................................................................................................

รำยกำรประเมิน
ระดับคะแนน

3 2 1

ค�ำนวณเกี่ยวกับจ�ำนวนจริงที่อยู่ในรูปเลขยกก�ำลังทั่วไป

1.	 บอกควำมหมำยของเลขยกก�ำลัง

2.	 หำค่ำเลขยกก�ำลังโดยใช้สมบัติของเลขยกก�ำลัง

3.	 หำผลบวกและผลลบของเลขยกก�ำลัง

4.	 หำผลคูณและผลหำรของเลขยกก�ำลัง  

ค�ำนวณเกี่ยวกับจ�ำนวนจริงที่อยู่ในรูปเลขยกก�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะ

1.	 หำค่ำของเลขยกก�ำลังที่มีเลขชี้ก�ำลังเป็นจ�ำนวนตรรกยะ  

ประยุกต์ใช้ควำมรู้เกี่ยวกับเลขยกก�ำลัง

1.	 แก้สมกำรเอกซ์โพเนนเชียล

2.	 เขียนรูปเลขยกก�ำลังให้อยู่ในรูปเลขยกก�ำลังฐำนสิบ

3.	 ประยุกต์เลขยกก�ำลังไปใช้แทนหน่วยกำรวัด

รวม

แบบประเมิน
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1.  ¼ÙŒÊÍ¹»ÃÐàÁÔ¹ÊÁÃÃ¶¹Ð¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹µÒÁ
ÃÒÂ¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹ â´Âà¡çº¤Ðá¹¹¨Ò¡¡ÒÃ
·íÒ¡Ô̈ ¡ÃÃÁÃÐËÇ‹Ò§àÃÕÂ¹ áÅÐ¨Ò¡¡ÒÃ·íÒ
áºº·´ÊÍºãËŒ¤ÃºµÒÁÃÒÂ¡ÒÃáÅŒÇÊÃØ»
¼Å¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹µÒÁª‹Ç§¤Ðá¹¹·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹
ä´ŒÃÑº

2.  ¼ÙŒÊÍ¹á¨Œ§¼Å¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹ÊÁÃÃ¶¹ÐãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·ÃÒºÇ‹Òã¹¡ÒÃàÃÕÂ¹àÃ×èÍ§ 
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕÃÐ´Ñº¤Ø³ÀÒ¾ÍÂÙ‹ã¹
à¡³±�ã´ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹¹íÒ¼Å
·Õèä´Œä»à»š¹á¹Ç·Ò§ã¹ ¡ÒÃ¾Ñ²¹Ò ËÃ×Í
»ÃÑº»ÃØ§ÃÐ´Ñº¤Ø³ÀÒ¾ã¹¡ÒÃàÃÕÂ¹¢Í§
µ¹àÍ§ãËŒ´ÕÂÔè§¢Öé¹

สรปุ

 ã¹¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹ÊÁÃÃ¶¹Ð¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹
àÃ×èÍ§ àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ»ÃÐàÁÔ¹¨Ò¡
¤Ðá¹¹à¡çºÃÐËÇ‹Ò§àÃÕÂ¹ áÅÐ¤Ðá¹¹ÊÍº
·ŒÒÂË¹‹ÇÂ â´Â»ÃÐàÁÔ¹µÒÁÃÒÂ¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹
¨¹¤Ãº·Ø¡ÃÒÂ¡ÒÃ áÅŒÇ¨Ö§¹íÒ¤Ðá¹¹·Õèä´Œ
ÁÒà·ÕÂºª‹Ç§¤Ðá¹¹µÒÁà¡³±� à¾×èÍÊÃØ»
ÃÐ´Ñº¤Ø³ÀÒ¾¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹à»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สรปุ Wrap-up
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

ลอการ�ทึม
Logarithm

หน่วยก�รเรียนรูที่

1.	บอกความหมายของลอการิทึม
ได้

2.	แก้ปัญหาโดยใช้สมบัติของ
ลอการิทึมได้

3.	หาค่าลอการิทึมสามัญได้
4.	หาค่าลอการิทึมธรรมชาติได้
5.	ค�านวณการแก้สมการลอการทิมึ

ได้
6.	แก้โจทย์ปัญหาโดยใช้ลอการิทึม

ได้

ลอกำริทึม เปนฟ�งก์ชันหนึ่งท�งคณิตศ�สตร์ที่ส�ม�รถนำ�ไปใช

ในก�รคำ�นวณที่มีคว�มละเอียดไดโดยใชสมบัติของลอก�ร�ทึม 

ลอก�ร�ทึมส�มัญ และลอก�ร�ทึมธรรมช�ติ นอกจ�กนี้ยังส�ม�รถ

ประยุกต์ใชลอก�ร�ทึมในก�รแกโจทย์ปญห� เช่น ก�รห�ค่�ประม�ณ

โดยใชลอก�ร�ทึม เปนตน

จุดประสงคประจ�ำหนวย

สมรรถนะประจ�ำหนวย

1.  ดำ�เนินก�รเกี่ยวกับจำ�นวนจร�งที่

อยู่ในรูปลอก�ร�ทึม

2.  คำ�นวณห�ค่�ตัวแปรที่อยู่ในรูป 

ลอก�ร�ทึม

3.  ประยุกต์ ใชคว�มรู เกี่ ยวกับ

ลอก�ร�ทึมในสถ�นก�รณ์จร�ง

หร�อปญห�ที่กำ�หนด

5

ลอการิทึม
สามารถนํามาประยุกต

ใชในชีวิตประจําวัน

ไดอยางไร

 นาํ Warm-up

 ¡ÒÃ¨Ñ́ ¡Ô̈ ¡ÃÃÁ¡ÒÃàÃÕÂ¹¡ÒÃÊÍ¹¢Í§Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ¹Õé ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ
àÅ×Í¡ãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº áÅÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒÁÕÊ‹Ç¹Ã‹ÇÁã¹¡ÒÃàÃÕÂ¹¡ÒÃ
ÊÍ¹ â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§Ê¶Ò¹¡ÒÃ³�ã¡ÅŒµÑÇ ËÃ×Íâ¨·Â�»˜ÞËÒ·Õè
à¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡Ñº¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ áÅŒÇ¹íÒàÊ¹ÍáÅ¡à»ÅÕèÂ¹¢ŒÍÁÙÅË¹ŒÒ
ªÑé¹àÃÕÂ¹ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒàÃÕÂ¹ÃÙŒáÅÐ¹íÒä»»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�
»˜ÞËÒ·Õè¾ºã¹ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹ä´ŒÍÂ‹Ò§àËÁÒÐÊÁ

เปาหมายการเรียนรู

1. นําความรูเร่ือง ลอการิทึม มาใชในการหาคาตวัแปร
ท่ีอยูในรูปลอการิทึมได

2. ประยุกตใชความรูเร่ือง ลอการิทึม ไปใชในการ
แกโจทยปญหาที่เกี่ยวของในชีวิตประจําวันและ
งานอาชพี

1. มีวินัย /รับผิดชอบ
2. ซื่อสัตยสุจริต
3. รักสามัคคี
4. สนใจใฝรู / คิดริเริ่มสรางสรรค
5. มนุษยสัมพันธ

คุณธรรม / จริยธรรม

นาํ

 ¼Ù Œ ÊÍ¹ àª×è ÍÁ âÂ§¤ÇÒÁÃÙ Œ ·Õè à ¡Õè Â Ç¡Ñ º
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ â´Â¡ÒÃÊ¹·¹ÒáÅÐ«Ñ¡¶ÒÁ
¼ÙŒàÃÕÂ¹ ´Ñ§¹Õé

•  ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¤Ô´Ç‹Ò ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ ÁÕ¤ÇÒÁ
à¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡ÑºªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹áÅÐ§Ò¹
ÍÒªÕ¾ÍÂ‹Ò§äÃÍÂ‹Ò§

 á¹ÇµÍº 

  พิจารณาตามคําตอบของผูเรียน โดย
ใหอยูในดุลยพินิจของผูสอน เชน การ
คํานวณขนาดของสวาน การเพาะเชื้อ
แบคทีเรีย การวางแผนการฝากเงิน 
เปนตน

ผูสอน
เกร็ดแนะ
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.1 ความหมายของลอการิทึม
	 ในการค�านวณจ�านวนท่ีมีความละเอียดมากๆ	 อาจต้องใช้สูตรท่ียุ่งยากซับซ้อน	 ดังนั้น	

ลอการิทึม	(Logarithm)	เป็นอีกฟังก์ชันหนึ่งที่สามารถน�าไปใช้ในการค�านวณหาค่าของจ�านวนที่มี

ความละเอยีดมากได้	เช่น	ถ้าต้องการหาค่าโดยประมาณของจ�านวน	3  2.43	เราสามารถหาค�าตอบ

ได้โดยเปลีย่นรากและกรณฑ์ให้อยูใ่นรปูของเลขยกก�าลงั	จากนัน้ใช้ลอการทิมึช่วยในการหาค�าตอบ

	 ก�าหนดให้	 x	 = 	ay	 โดยที่	 a	>	 0	 และ	 a	 ≠	 1	 เราสามารถเขียนในรูปลอการิทึมได้เป็น

y	=	logax	อ่านว่า	ลอการิทึมเอ็กซ์ฐานเอ	หรือ	ล็อกเอ็กซ์ฐานเอ	จะได้ว่า

x	=	ay 	y	=	logax		เมื่อ	a	>	0	และ	a	≠ 1

	 ดังน้ัน	 สมการของจ�านวนจริงท่ีอยู่ในรูปของเลขยกก�าลังสามารถเขียนให้อยู่ในรูปของ

ลอการิทึมได้

x	=	ay 	y	=	logax		เมื่อ	a	>	0	และ	a	≠ 1

ลอกำริทึม เปนกำรด�ำเนินกำรทำงคณิตศำสตรที่เปน

ฟงกชันผกผันของฟงกชันเลขชี้ก�ำลัง ซ่ึงสำมำรถน�ำ

ไปประยุกตใชในทำงวิศวกรรม ทำงวิทยำศำสตร และ

ทำงกำรเงิน เชน กำรค�ำนวณขนำดของดอกสวำนที่

ท�ำใหเกิดทอรกในกำรเจำะรู กำรเพำะเชื้อแบคทีเรีย 

กำรวำงแผนกำรฝำกเงินเพื่อให  ได ผลตอบแทน

ตำมที่ก�ำหนด เปนตน

ตัวอยำงที่ 1

จงเขียนสมการต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปลอการิทึม

1. 35 = 243 2. 63 = 216 3. 10-2 = 0.01 4. 50 = 1 5. 11-2 = 1
121

 วิธีท�า 1.  35	 =	 243	 เขียนในรูปลอการิทึมได้เป็น	 log3243 = 5

  2.  63	 =	 216	 เขียนในรูปลอการิทึมได้เป็น	 log6216 = 3

  3.  10-2	 =	 0.01	 เขียนในรูปลอการิทึมได้เป็น	 log100.01 = -2

  4.  50	 =	 1	 เขียนในรูปลอการิทึมได้เป็น	 log51 = 0

  5.  11-2 = 1
121

 เขียนในรูปลอการิทึมได้เป็น	 log11
1

121
 = -2

 ลอกำริทึม
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 สอน Instruction

สอน

1.  ¼ÙŒÊÍ¹Ê¹·¹Ò¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¶Ö§¤ÇÒÁËÁÒÂ
¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§
¡ÒÃãªŒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁã¹§Ò¹ÍÒªÕ¾

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ ¤ÇÒÁËÁÒÂ¢Í§
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ áÅÐÃÙ»¡ÒÃà¢ÕÂ¹ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂ

3.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 1 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³Ò¡ÒÃà¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃãËŒÍÂÙ ‹ã¹ÃÙ»
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ

4.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹ÊÁ¡ÒÃ¢Í§ í̈Ò¹Ç¹¨ÃÔ§·ÕèÍÂÙ‹
ã¹ÃÙ»¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ 10 ÊÁ¡ÒÃº¹
¡ÃÐ´Ò¹ ̈ Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 10 ¤¹ à¢ÕÂ¹
ÊÁ¡ÒÃãËŒÍÂÙ‹ã¹ÃÙ»¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ

5.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨¡Å‹ÒÇ¶Ö§àÃ×èÍ§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ 
áÅÐàÍ¡â¾à¹¹àªÕÂÅ à¾×èÍà»š¹¡ÒÃ·º·Ç¹
ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¡‹Í¹·Õè¨Ð¡Å‹ÒÇ¶Ö§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ 
«Öè§ÁÕ¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�¡ÑºàÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§áÅÐ
àÍ¡â¾à¹¹àªÕÂÅ ¹Í¡¨Ò¡¹ÕéàÁ×èÍ¼Ù ŒÊÍ¹
¡Å‹ÒÇ¶Ö§¡ÒÃà¢ÕÂ¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ã¹ÃÙ»¢Í§
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁàÊÃç¨ ãËŒ¼Ù ŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§
â¨·Â�à¾ÔèÁàµÔÁ¹Í¡àË¹×Í¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§ã¹
Ë¹Ñ§Ê×Í 1 - 2 ¢ŒÍ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¤ÇÒÁ
à¢ŒÒã¨ÁÒ¡¢Õé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 นาํ Warm-up

นาํ

54 = 625 à¢ÕÂ¹ã¹ÃÙ»ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁä´ŒµÃ§µÒÁ¢ŒÍã´
 1. log 625 = 54
 2. log5 625 = 4
 3. log625 5 = 4

 4. log 54 = 625
 5. log5 625 = 0

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 2

จงหาค่า	x	จากสมการต่อไปนี้

1. log381 = x 2. log
x
196 = 2 3. log1

4
x = -4 

4. log10
5
x
 = -2 5. log3(

1
9 ) = x

 วิธีท�า	 1.	 	 log381 = x

	 	 	 จะได้	 3x = 81

    3x = 34

    
x = 4

	 	 2.	 	 log
x
196 = 2

	 	 	 จะได้	 x
2 = 196

    x
2 = 142

    
x = 14

	 	 3.	 	 log1
4
x = -4

	 	 	 จะได้	 x	 = 	(14 )
-4

    x = 44

    
x = 256

	 	 4.	 	 log10
5
x
 = -2

	 	 	 จะได้	 5
x
 = 10-2

    5
x
 = 1

102

    
x = 5 × 102

    
x = 5 × 100

    
x = 500

	 	 5.	 	 log3(
1
9 )	 =	 x

	 	 	 จะได้	 1
9  = 3x

    1
32 = 3x

    3-2 = 3x

    
x = -2

ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

 6.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 2 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 7.  ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 2 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 8.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ 
5 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§¤‹ÒµÑÇá»Ã¢Í§ÊÁ¡ÒÃ
¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ µÍºÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 
¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 9.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
ÊÁ¡ÒÃÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ 5 ¢ŒÍ à¢ÕÂ¹º¹
¡ÃÐ´Ò¹

 10.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 5 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÁ¡ÒÃÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 11.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº  ¾Ô¨ÒÃ³ÒµÑÇàÅ×Í¡·Ñé§ 5 ¢ŒÍ ̈ ÐàËç¹ä´ŒÇ‹Ò µÑÇàÅ×Í¡
¢ŒÍ 2 à¢ÕÂ¹ 5 4 = 625 ãËŒÍÂÙ‹ã¹ÃÙ»ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁä´Œ¶Ù¡µŒÍ§ 
à¹×èÍ§¨Ò¡ x = ay → y = loga x

   ¨Ðä´Œ 625 = 5 4 → 4 = log5 625

µÍº¢ŒÍ 2.

 ¼ÙŒÊÍ¹ªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒµÒÁ¢Ñé¹µÍ¹
·ÕèàËÁ×Í¹ã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ à¾×èÍ»‡Í§¡Ñ¹
¡ÒÃ¼Ô´¾ÅÒ´¨Ò¡¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³ ¹Í¡¨Ò¡
¹ÕéàÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤íÒ¹Ç³ËÒ¤‹Ò¢Í§µÑÇá»Ã·Õè
µŒÍ§¡ÒÃ·ÃÒºä´ŒáÅŒÇ ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤ÇÃ¡ÅÑºä»
¤Ô´¤íÒ¹Ç³¨íÒ¹Ç¹µ‹Ò§æ ÍÕ¡¤ÃÑé§

 ÇÔÈÇ¡Ã¨ÐµŒÍ§ÍÒÈÑÂ·Ñ¡ÉÐ¤ÇÒÁÃÙŒàÃ×èÍ§ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ ã¹¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³
·Ò§ÇÔÈÇ¡ÃÃÁ àª‹¹ ËÒ¤‹ÒÃÐ´Ñº¤ÇÒÁà¢ŒÁàÊÕÂ§ ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à¡ÕèÂÇ¡Ñº
à¤Ã×èÍ§Á×Í¡Å ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à¡ÕèÂÇ¡Ñº§Ò¹·Ò§ä¿¿‡Ò ¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃâÂ¸Ò ¡ÒÃËÒ¤‹Ò¤ÃÖè§ªÕÇÔµ¢Í§¸ÒµØ à»š¹µŒ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

อาชีพ
บูรณาการ
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 1. จงเติมค�าตอบในช่องว่างให้ถูกต้อง

ข้อที่ รูปเลขยกก�าลัง รูปลอการิทึม

1) 104 = 10,000

2) 31 = 3

3) (	5)0 = 1

4) log
10
7 = 0.8451

5) log
7
7 = 1

6) log
5
1 = 0

 2.  จงเปลี่ยนสมการต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปเลขยกก�าลังและหาค่า	x

	 	 1)	 log
3
x = 2

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

	 	 2)	 log
3
x = -2

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

	 	 3)	 log
2
x = -3

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

 1.

 2.  

ค�ำช้ีแจง 	ให้ผู้เรียนตอบค�าถามต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 5.1

วธิที�ำ	 จำก	 log
3
x	 =	 2

	 จะได้	 x	 =	 32

	 	 x	 =	 9

วธิที�ำ	 จำก	 log
3
x	 =	 -2

	 จะได้	 x	 =	 3-2

	 	 x	 =	 1
9

วธิที�ำ	 จำก	 log
2
x	 =	 -3

	 จะได้	 x	 =	 2-3

	 	 x	 =	
1
23

	 	 x	 =	 1
8

log
10
10,000	=	4

log
3
3	=	1

log	
5
1	=	0

100.8451	=	7

71	=	7

50	=	1
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

12.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù Œ àÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 
5.1 àÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒàÊÃç¨áÅŒÇ ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á
µÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 ¤Ù‹ ÍÍ¡ÁÒà¢ÕÂ¹ÃÙ»
àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ÃÙ»ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ áÅÐÇÔ¸Õ¡ÒÃ
ËÒ¤‹ÒµÑÇá»Ã º¹¡ÃÐ´Ò¹ ¤Ù‹ÅÐ 1 ¢ŒÍ

13.  àÁ×èÍµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù‹à¢ÕÂ¹ÃÙ»àÅ¢
Â¡¡íÒÅÑ§ ÃÙ»ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ áÅÐÇÔ¸Õ¡ÒÃ
ËÒ¤‹ÒµÑÇá»Ãº¹¡ÃÐ´Ò¹àÊÃç¨áÅŒÇ ãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº
áÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¡ÒÃ
à¢ÕÂ¹ÃÙ»àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ÃÙ»ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ áÅÐ
ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ¤‹ÒµÑÇá»Ã

14.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
áºº½ƒ¡ËÑ´·Ñ¡ÉÐ¢Í§µÑÇàÍ§µÒÁà©ÅÂ
º¹¡ÃÐ´Ò¹ àÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

10 = log2 1,024 à¢ÕÂ¹ãËŒÍÂÙ‹ã¹ÃÙ»àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ä´ŒµÃ§µÒÁ¢ŒÍã´
 1. 1,024 = 210

 2. 1,024 = 2 × 10
 3. 1,024 = 102

 4. 1,0242 = 10
 5. 0 = 210 + 1,024

 ¡‹Í¹·Õè¼ÙŒÊÍ¹¨ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 5.1 ´ŒÇÂµ¹àÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÊÃØ»
ÇÔ¸Õ¡ÒÃà¢ÕÂ¹àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ãË ŒÍÂÙ ‹ ã¹ÃÙ»
¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ áÅÐ¡ÒÃà»ÅÕèÂ¹ÊÁ¡ÒÃ
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁãËŒÍÂÙ ‹ã¹ÃÙ»¢Í§àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ 
¾ÃŒÍÁ·Ñé§ËÒ¤‹Ò¢Í§µÑÇá»Ã ¹Í¡¨Ò¡¹Õé
¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�ã¹áºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 5.1 ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ Ù́à»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§ 
1 - 2 ¢ŒÍ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.2 สมบัติของลอการิทึม

 ก�าหนดให้	a,	b,	M	และ	N	เป็นจ�านวนจริงบวก	ที่	a,	b	≠	1	และ	p	เป็นจ�านวนจริง

	 	 1)	 logaMN	=	logaM	+	logaN	 2)	 loga
M
N
	=	logaM	-	logaN

	 	 3)	 logaM
p	=	plogaM	 4)	 logaa	=	1

	 	 5)	 loga1	=	0	 6)	 logba	=	
1

logab

	 	 7)	alogax = x	 8)	 logaM	=	
logbM
logba

	;	b	> 0

	 	 9)	 logbNa
M = M

N
logba	 10)	 alogbM	=	Mlogba

ก�าหนดให้	a,	b,	M	และ	N	เป็นจ�านวนจริงบวก	ที่	a,	b	≠	1	และ	p	เป็นจ�านวนจริง

	 	 1)	 logaMN	=	logaM	+	logaN	 2)	 loga
M
N
	=	logaM	-	logaN

	 	 3)	 logaM
p	=	plogaM	 4)	 logaa	=	1

	 	 5)	 loga1	=	0	 6)	 logba	=	
1

logab

	 	 7)	alogax = x	 8)	 logaM	=	
logbM
logba

	;	b	> 0

	 	 9)	 logbNa
M = M

N
logba	 10)	 alogbM	=	Mlogba

ตัวอยำงที่ 3

จงหาค่าของ	log
4
2 + log

4
32 

วิธีท�า	 	 log
4
2	+	log

4
32	 =	 log

4
(2	×	32)

	 	 	 	 =	 log
4
64

	 	 	 	 =	 log
4
43

	 	 	 	 =	 3log
4
4

    = 3 ตอบ

ตัวอยำงที่ 4

จงหาค่าของ	1	+	log
4
8 - log

4
2 

วิธีท�า	 	 1	+	log
4
8	-	log

4
2	 =	 log

4
4	+	log

4
8	-	log

4
2 

	 	 	 	 	 =	 log
4
(4 × 8

2
)

	 	 	 	 	 =	 log
4
16

	 	 	 	 	 =	 log
4
42

     =	 2log
4
4

    = 2 ตอบ
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2.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ÊÁºÑµÔ¢Í§
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ áÅÐÂ¡
µÑÇÍÂ‹Ò§ÃÙ»áººÊÁºÑµÔ¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ

3.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ¹íÒ
ÊÁºÑµÔ¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁä»ËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 3 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 4 ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

4.  ¼Ù Œ Ê Í¹Â¡µÑ Ç ÍÂ ‹ Ò § ¤Ø³ÊÁºÑ µÔ ¢ Í §
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁà¾ÔèÁàµÔÁ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ â´Â
à¢ÕÂ¹â¨·Â�µÑÇÍÂ‹Ò§º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅÐãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹·Ø¡¤¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒÅ§º¹¡ÃÐ´ÒÉ 
A4 àÁ×èÍàÊÃç̈ áÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÅÑº¡ÃÐ´ÒÉ
¤íÒµÍº¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ à¾×èÍª‹ÇÂ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº ÃÇÁ·Ñé§ãËŒ¼Ù ŒÊÍ¹
Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹Ð¢Ñé¹µÍ¹ã¹¡ÒÃËÒ
¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÍÂ‹Ò§ÅÐàÍÕÂ´ â´Â¡Å‹ÒÇ¶Ö§
ÊÁºÑµÔ¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ·ÕèãªŒã¹áµ‹ÅÐ¢Ñé¹µÍ¹ 
¹Í¡¨Ò¡¹Õé¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁâ´ÂãªŒÊÁºÑµÔ¢Í§
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ·Ñé§ 10 ¢ŒÍ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà¾ÔèÁàµÔÁ
¹Í¡àË¹×Í¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 3 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 4 ã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

 นาํ Warm-up

นาํ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂÇ‹Ò ÊÁºÑµÔ
¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ ÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»ª‹ÇÂã¹¡ÒÃ
ËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁä´ŒÍÂ‹Ò§äÃ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº ¾Ô̈ ÒÃ³ÒµÑÇàÅ×Í¡·Ñé§ 5 ¢ŒÍ ̈ ÐàËç¹ä Œ́Ç‹Ò µÑÇàÅ×Í¡
¢ŒÍ 1 à¢ÕÂ¹ 10 = log 21,024 ãËŒÍÂÙ‹ã¹ÃÙ»àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ä Œ́¶Ù¡µŒÍ§

  à¹×èÍ§¨Ò¡ x = ay → y = loga x

  ¨Ðä´Œ 1,024 = 210 → 10 = log2 1,024

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 5

ตัวอยำงที่ 7

ตัวอยำงที่ 8

ตัวอยำงที่ 6

จงหาค่าของ	log
4

16
64

 

วิธีท�า	 	 log
4

16
64

		 =	 log
4
16	-	log

4
64 

	 	 	 	 	 =	 log
4
42 - log

4
43

	 	 	 	 	 =	 2log
4
4	-	3log

4
4

     = 2 - 3
     = -1

จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10

1. log
2
3 2. log

3
5

วิธีท�า	 1.	 log
2
3  = 

log
10
3

log
10
2

	 	 2.	 	 log
3
5 = 

log
10
5

log
10
3

จงหาค่าของ	log1255

วิธีท�า	 	 log1255  = 1
log

5
125

     = 1
log

5
53  = 1

3log
5
5

     = 1
3

จงหาค่าของ	4log23 

วิธีท�า  4log23  = 22log23 

     = 2log23
2
 

     = 32

     = 9

ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

5.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
5 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 6 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 7 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 8 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

6.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
5 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 6 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 7 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 8 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

7.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù‹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§â¨·Â�
»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¨Ò¡
¤Ø³ÊÁºÑµÔ¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ 4 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
ËÒ¤íÒµÍºÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹
¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

8.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤Ù‹ ãËŒ¹íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡Õè ÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤ ‹ ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¨Ò¡
¤Ø³ÊÁºÑµÔ¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¢Í§¤Ù ‹¼Ù ŒàÃÕÂ¹
ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

9.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁáÅÐ¤íÒµÍº

 ¼ÙŒÊÍ¹ªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤ÇÃ¨´¨íÒÊÁºÑµÔ
¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ·Ñé§ 10 ¢ŒÍ à¾×èÍ·Õè̈ ÐÊÒÁÒÃ¶
¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ áÅÐà»š¹
¾×é¹°Ò¹¤ÇÒÁÃÙ Œã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ·Õè
à¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡ÑºÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

125 log5 2 ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. 5
 2. 9
 3. 10
 4. 11
 5. 12

 ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹
·ÕèÊíÒ¤ÑÞ¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ «Öè§¹ÔÂÁà¢ÕÂ¹ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 â´ÂäÁ‹µŒÍ§
ÁÕ°Ò¹¡íÒ¡ÑºäÇŒ àª‹¹ log106 à¢ÕÂ¹á·¹´ŒÇÂ log6 áÅÐ log10N à¢ÕÂ¹á·¹
´ŒÇÂ logN, N ∈ R+

ควรรู
ผูเรียน

 ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 ËÃ×ÍÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹Ê‹Ç¹Ë¹Öè§¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹

จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10จงเปลี่ยนจ�านวนต่อไปนี้เปนลอการิทึมฐาน	10

ข้อสอบแนว
V-NET

160160



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. 2log29

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

 2.  4log25

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

 3.  22-log27

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

 1.

 2.  

 3.  

ค�ำชี้แจง 	ให้ผู้เรียนหาค่าลอการิทึมในแต่ละข้อต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 5.2

วธิที�ำ	 	 2log29	 =	 2log23
2

	 	 	 =	 32

	 	 	 =	 9

วธิที�ำ	 	 4log25	 =	 (22)log25

	 	 	 =	 22log25

	 	 	 =	 2log25
2	

	 	 	

=	 52

	 	 	 =	 25

วธิที�ำ	 	 22-log27	 =	 22

2log27

	 	 	 =	 4
7
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 ¡‹Í¹·Õè¼ÙŒÊÍ¹¨ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 5.2 ´ŒÇÂµ¹àÍ§ ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃ
ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà»š¹
µÑÇÍÂ‹Ò§ 1 ¢ŒÍ â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹
à»š¹¼ÙŒàÅ×Í¡¢ŒÍ·ÕèÁÕ¤ÇÒÁÊ¹ã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

10.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃà¢ÕÂ¹áÅÐ¡ÒÃËÒ¤‹Ò
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁµÒÁâ¨·Â�¡íÒË¹´¨Ò¡áºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 5.2 ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§

 11.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 5.2

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  125 log5 2 = 5 
3log5 2

     = 5 log5 2 3

     = 2 3

     = 8
   ´Ñ§¹Ñé¹ 125 log5 2 à·‹Ò¡Ñº 8

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 4. log
25
2

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

 5.  log
103

100

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

 6. log
52
5

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

 7. log4log3(log28)

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

 4.

 5.  

 6.

 7.

วิธีท�ำ	 	 log4log3(log28)	 =	 log4log3(log22
3)

	 	 	 =	 log4log3(3log22)

	 	 	 =	 log4log33

	 	 	 =	 log41

	 	 	 =	 0

วธิที�ำ	 	 log
25
2	 =	 1

5	log22

	 	 	 =	 1
5
	

วธิที�ำ	 	 log
103
100	 =	 1

3	log10
100

	 	 	 =	 1
3	log10

102

	 	 	 =	 2
3	log10

10
	 	 	 =	 2

3
	

วธิที�ำ	 	 log
52
5	 =	 1

2	log5
5

	 	 	 =	 1
2
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 ã¹¢³Ð·Õè¼Ù Œ àÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
·Õè 5.2 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃà´Ô¹´Ù¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ 
ËŒÍ§àÃÕÂ¹ ËÒ¡¾ºÇ‹ÒÁÕ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹ã´ÁÕ¢ŒÍ
Ê§ÊÑÂ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ¨¹¼ÙŒàÃÕÂ¹
à¡Ô´¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¤‹Ò¢Í§ 81 log29
 2 µÃ§¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 3 2. 6 3. 9 4. 12 5. 15

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  81 log2 9 2 = 81(19) log2  2

     = 81
9
 = 9

   ´Ñ§¹Ñé¹ 81 log2 9 2
 à·‹Ò¡Ñº 9

µÍº¢ŒÍ 3.

12.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ â´Â¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ̈ Ð
ª‹ÇÂ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº¢³Ð·ÕèµÑÇá·¹
Í¸ÔºÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ ËÒ¡¾ºÇ‹ÒµÑÇá·¹
¼ÙŒàÃÕÂ¹à©ÅÂäÁ‹¶Ù¡µŒÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹
ª‹ÇÂ¡Ñ¹á¡Œä¢ãËŒ¶Ù¡µŒÍ§

ข้อสอบแนว
V-NET

162162



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 8. 
log516
log52

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

 9.  log27log3
  ..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

 10. log32 × log43

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

 8.

 9.  

 10.

วธิที�ำ	 	
log516
log

5
2 		 =	 log

2
16

	 	 	 =	 log
2
24

	 	 	 =	 4log
2
2

	 	 	 =	 4
	

วธิที�ำ	 	 log27
log3 		 =	 log

3
27

	 	 	 =	 log
3
33

	 	 	 =	 3log
3
3

	 	 	 =	 3
	

วธิที�ำ	 	 log
3
2	×	log

4
3			 =	 log2

log3	× 
log3
log4

	 	 	 =	 log2
log4

	 	 	 =	 log
4
2

=	 log
22
2

	 	 	 =	 1
2	log22

	 	 	 =	 1
2

163

13.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»àÃ×èÍ§
¤Ø³ÊÁºÑµÔ¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�·Õèà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ 1 - 2 ¢ŒÍ º¹¡ÃÐ´Ò¹
áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹·íÒ â´Â
ãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ à¾×èÍµÃÇ¨
ÊÍº¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

1.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ áÅŒÇ¤Œ¹¤ÇŒÒËÒâ¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹Ò
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¾ÃŒÍÁÇÔ¸Õ·íÒ ã¹ E - book µ‹Ò§æ ¨Ò¡áËÅ‹§¡ÒÃ
àÃÕÂ¹ÃÙŒ ¨íÒ¹Ç¹ 5 ¢ŒÍ

2.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ¹íÒàÊ¹Íâ¨·Â�·Õèä´ŒËÒÁÒ¤Ù‹ÅÐ 1 â¨·Â�·Õè
¼ÙŒàÃÕÂ¹¤Ô´Ç‹ÒÁÕ¤ÇÒÁ¹‹ÒÊ¹ã¨Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

ทักษะ

ศตวรรษท่ี 21

1.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ áÅŒÇ¤Œ¹¤ÇŒÒËÒâ¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹Ò

ทักษะทักษะ

ศตวรรษท
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.3 ลอการิทึมสามัญ
	 ลอการิทึมสามัญ	 (Common	 Logarithm)	 เป็นลอการิทึมท่ีมีฐานเป็นสิบ	 และนิยมเขียน

ลอการิทึมสามัญโดยไม่มีฐานก�ากับ	เช่น

	 	 log105	 เขียนแทนด้วย	 log	5

	 	 log10N	 เขียนแทนด้วย	 log	N		เมื่อ	N	∈ R+

	 	 log10x	 เขียนแทนด้วย	 log	x

  1)	การหาค่าลอการิทึมสามัญของจ�านวนจริงบวกใดๆ

	 	 	 ก�าหนดให้	N	เป็นจ�านวนจริงบวก	เราสามารถหาค่า	log	N	ได้โดยเขียน	N	ให้อยู่ใน

รูป	N	=	N0 × 10n	เมื่อ	1	≤	N0 <	10	และ	n	เป็นจ�านวนเต็ม	การหาค่า	log	N	สามารถท�าได้

โดยอาศัยสมบัติของลอการิทึม	ดังนี้

	 	 	 	 N	 =	 N0 × 10n

	 	 	 	 log	N	 =	 log	(N0 × 10n)

	 	 	 	 log	N	 =	 log	N0	+	log	10
n

	 	 	 ดังนั้น	 log	N	 =	 log	N0	+	n

	 	 	 จาก	 log	N	 =	 log	N	 +	 n	 จะได้ว่า	 n	 เป็นจ�านวนเต็ม	 เรียกว่า	 แคแรกเทอริสติก

(Characteristic)	ของ	log	N	และค่าของ	log	N0	เรียกว่า	แมนทิสซา	(Mantissa)	ของ	log	N	ซึ่ง

มีค่ามากกว่าหรือเท่ากับ	0	แต่น้อยกว่า	1	โดยสามารถหาค่าของ	log	N0	ได้จากตารางภาคผนวก

	 เพราะฉะนั้น		ลอการิทึมสามัญของจ�านวนใดๆ	=	แคแรกเทอริสติก	+	แมนทิสซา

เช่น	 log	634	=	2.8021	 จะได้ว่า	ค่าแมนทิสซาของ	log	634	คือ	0.8021

	 	 	 และค่าแคแรกเทอริสติกของ	log	634	คือ	2

	 log	6357	=	3.8033	 จะได้ว่า	ค่าแมนทิสซาของ	log	6357	คือ	0.8033

	 	 	 และค่าแคแรกเทอริสติกของ	log	6357	คือ	3

	 log	50.72	=	1.7052	 จะได้ว่า	ค่าแมนทิสซาของ	log	50.72	คือ	0.7052

	 	 	 และค่าแคแรกเทอริสติกของ	log	50.72	คือ	1

log	N	 =	 log	N0	+	n

	 เพราะฉะนั้น		ลอการิทึมสามัญของจ�านวนใดๆ	=	แคแรกเทอริสติก	+	แมนทิสซา
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 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ¡Å‹ÒÇ¶Ö§¤ÇÒÁÊíÒ¤ÑÞ¢Í§
¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«ÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡¡‹Í¹
·Õè¨Ð¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

log 789 ÁÕ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡à·‹Òã´
 1. -1
 2. 0
 3. 1
 4. 2
 5. 3

1.  ¼Ù ŒÊÍ¹µÑé§¤íÒ¶ÒÁà¾×èÍãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹
ÍÀÔ»ÃÒÂ ´Ñ§¹Õé
•  ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞÁÕÃÙ»áºº¡ÒÃà¢ÕÂ¹
ÅÑ¡É³Ðáººã´

  á¹ÇµÍº

   ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ à»š¹ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ 10 

áÅÐ¹ÔÂÁà¢ÕÂ¹ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞâ´ÂäÁ‹ÁÕ

°Ò¹¡íÒ¡Ñº

 สอน Instruction

สอน

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
ÊÒÁÑÞ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

3.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹Ò
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ¢Í§¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´æ ̈ Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

4.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
ÊÒÁÑÞà¾ÔèÁàµÔÁ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ â´Â
à¢ÕÂ¹â¨·Â�µÑÇÍÂ‹Ò§º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅÐãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹·Ø¡¤¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒÅ§º¹¡ÃÐ´ÒÉ 
A4

5.  ¼Ù ŒÊÍ¹à©ÅÂ¤íÒµÍº·Ñé§¾Ã ŒÍÁÍ¸ÔºÒÂ
à¾ÔèÁàµÔÁ

 นาํ Warm-up

นาํ

 àÈÃÉ°¡Ô̈ ¾Íà¾ÕÂ§à»š¹¾ÃÐÃÒª»ÃÑªÞÒ·Õè¾ÃÐºÒ·ÊÁà´ç̈ ¾ÃÐà Œ̈ÒÍÂÙ‹ËÑÇ
·Ã§¾ÃÐ¡ÃØ³Ò¾ÃÐÃÒª·Ò¹á¡‹¾Ê¡¹Ô¡ÃªÒÇä·Â à¾×èÍà»š¹á¹Ç·Ò§ã¹
¡ÒÃ´íÒà¹Ô¹ªÕÇÔµáÅÐÃÑºÁ×Í¡Ñº¡ÃÐáÊâÅ¡ÒÀÔÇÑµ¹� ËÃ×ÍÃÑºÁ×Í¡Ñº¡ÒÃ
à»ÅÕèÂ¹á»Å§ã¹Í¹Ò¤µ â´ÂÊ‹Ç¹Ë¹Öè§ã¹¡ÒÃÇÒ§á¼¹ÃÑºÁ×Íã¹Í¹Ò¤µ 
¤×Í ¡ÒÃÇÒ§á¼¹ÍÍÁà§Ô¹ àÃÒÊÒÁÒÃ¶ãªŒ¾×é¹°Ò¹¤ÇÒÁÃÙŒàÃ×èÍ§ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
ÁÒ¤íÒ¹Ç³¨íÒ¹Ç¹»‚·ÕèàÃÒµŒÍ§¡ÒÃÍÍÁà§Ô¹ã¹ÃÐÂÐÂÒÇä Œ́ à¾×èÍãËŒä Œ́à§Ô¹µŒ¹
¾ÃŒÍÁ´Í¡àºÕéÂÁÒãªŒã¹ÂÒÁ·Õèà¨çº»†ÇÂáÅÐËÅÑ§à¡ÉÕÂ³ÍÒÂØ¨Ò¡¡ÒÃ
·íÒ§Ò¹ä´Œ

พอเพียงพอเพียง

เศรษฐกิจ

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 9

จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้

1. log 257 2. log 345 

3. log 0.0345 4. log 0.7654  

 วิธีท�า	 1.	 log	257	 	 =	 log(2.57	× 102)

	 	 	 	 	 =	 log	2.57	+	log	102

     =	 log	2.57	+	2

	 	 	 ดังนั้น	 ค่าแมนทิสซาของ	log	257	คือ	log	2.57	

	 	 	 และ	 ค่าแคแรกเทอริสติกของ	log	257	คือ	2

	 	 2.	 log	345	 	 =	 log(3.45	× 102)

	 	 	 	 	 =	 log	3.45	+	log	102

     =	 log	3.45	+	2

	 	 	 ดังนั้น	 ค่าแมนทิสซาของ	log	345	คือ	log	3.45	

	 	 	 และ	 ค่าแคแรกเทอริสติกของ	log	345	คือ	2

	 	 3.	 log	0.0345	 =	 log(3.45	× 10-2)

	 	 	 	 	 =	 log	3.45	+	log	10-2

     =	 log	3.45	+	(-2)

	 	 	 ดังนั้น	 ค่าแมนทิสซาของ	log	0.0345	คือ	log	3.45	

	 	 	 และ	 ค่าแคแรกเทอริสติกของ	log	0.0345	คือ	-2

	 	 4.	 log	0.7654	 =	 log(7.654	× 10-1)

	 	 	 	 	 =	 log	7.654	+	log	10-1

	 	 	 	 	 =	 log	7.654	+	(-1)log	10
     =	 (0.8837	+	0.0002)	+	(-1)

	 	 	 	 	 =	 0.8839	+	(-1)

     = 1.8839	หรือ	-0.1161

	 	 	 ดังนั้น	 ค่าแมนทิสซาของ	log	0.7654	คือ	0.8839

	 	 	 และ	 ค่าแคแรกเทอริสติกของ	log	0.7654	คือ	-1

ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 6.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 9 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 7.  ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 9 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 8.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò
áÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡¨Ò¡ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
ÊÒÁÑÞ 3 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ËÒ¤íÒµÍºÅ§ã¹
¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 9.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤Ù‹ ãËŒ¹íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò áÅÐ¤‹Ò
á¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡¨Ò¡ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ
¢Í§¤Ù ‹¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒË¹ŒÒ
ªÑé¹àÃÕÂ¹

10.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«ÒáÅÐ¤‹Ò
á¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡¨Ò¡ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ
áÅÐ¤íÒµÍº

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÃÐÁÑ´ÃÐÇÑ§
ã¹àÃ×èÍ§¡ÒÃãªŒà¤Ã×èÍ§ËÁÒÂã¹¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³
ËÒ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«ÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  log789 = log(7.89 × 10 2)
     = log 7.89 + 10 2

     = log 7.89 + 2
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ à·‹Ò¡Ñº 2

µÍº¢ŒÍ 4.

 ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡ 
logN = logA + n â´Â·Õè ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ¤×Í ¤‹Ò n «Öè§à»š¹¨íÒ¹Ç¹àµçÁ 
Ê‹Ç¹¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò ¤×Í logA «Öè§àÃÒÊÒÁÒÃ¶à»�́ ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Òä Œ̈́ Ò¡µÒÃÒ§

ควรรู
ผูเรียน

 ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ÊÒÁÒÃ¶¾Ô¨ÒÃ³Òä´Œ¨Ò¡ 

จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้จงหาค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติกของจ�านวนต่อไปนี้
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

	 2)	การหาค่าแมนทิสซาจากตารางลอการิทึมสามัญ

	 	 การหาค่าแมนทิสซาของ	 log	N	 เป็นการหาค่า	 log	N0	 จากตารางลอการิทึมสามัญ 

ซึ่งปรากฏอยู่ที่ภาคผนวกท้ายเล่ม

	 	 จากตารางลอการิทึมสามัญส่วนที่เรียกว่า	 แมนทิสซา	 ที่ปรากฏอยู่ในตารางเป็นค่า 

โดยประมาณในรปูทศนยิม	4	ต�าแหน่ง	ดงันัน้ลอการทิมึทีค่�านวณได้โดยใช้ตารางลอการทิมึสามญั

จึงเป็นค่าโดยประมาณ

ตารางลอการิทึม (บางส่วน)

ส่วนที่	1
ส่วนที่	2 ส่วนที่	3

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 1 2 3 4 5 6 7 8 9

10

11

12

13

.

.

.

30

31

.

.

.

62

63

64

.

.

.

98

99

0000

0414

0792

1139

.

.

.

4771

4914

.

.

.

7924

7993

8062

.

.

.

9912

9956

0453

0453

0828

1173

.

.

.

4795

4928

.

.

.

7931

8000

8069

.

.

.

9917

9961

0086

0496

0864

1206

.

.

.

4800

4942

.

.

.

7938

8007

8075

.

.

.

9921

9965

0128

0531

0899

1239

.

.

.

4814

4955

.

.

.

7945

8014

8082

.

.

.

9926

9969

0170

0569

0934

1271

.

.

.

4829

4969

.

.

.

7952

8021

8089

.

.

.

9930

9974

0212

0607

0969

1303

.

.

.

4843

4983

.

.

.

7959

8028

8096

.

.

.

9934

9978

0253

0645
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1335

.

.

.

4857

7997

.

.

.

7966

8035

8102

.

.

.

9939

9983

0294

0682

1038

1367

.

.

.

4871

5011

.

.

.

7976

8041

8109

.

.

.

9943

9987

0334

0719

1072

1399

.

.

.

4886

5024

.

.

.

7980

8048

8116

.

.

.

9948

9991

0374

0755

1106

1430

.

.

.

4900

5038

.

.

.

7987

8055

8122

.

.

.

9952

9996

4

4

3

3

.

.

.

1

1

.

.

.

1

1

1

.

.

.

0

0

8

8

7

6

.

.

.

3

3

.

.

.

1

1

1

.

.

.

1

1

12
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.

.

.

4

4

.

.

.

2

2

2

.

.

.

1

1
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.

.

.

6

6

.

.

.

3

3

3

.

.

.

2

2
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.

.

.

7

7

.

.

.

3

3

3

.

.

.

2

2
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.

.

.

9

8

.

.

.

4

4

4

.

.

.

3

3

29
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.

.

.
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10

.

.

.

5

5

5

.

.

.

3

3

33
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28

26

.

.

.

11

11

.

.

.

6

5

5

.

.

.

4

3

37

34

31

29

.

.

.

13

12

.

.

.

6

6

6

.

.

.

4

4

	 	 การหาค่าแมนทิสซาจากตารางลอการิทึม	สามารถท�าได้	ดังนี้

	 	 1.	 ถ้า	N0	มีทศนิยมไม่เกินสองต�าแหน่ง	อ่านค่าแมนทิสซาได้จากส่วนที่	1	และส่วนที่	2	

จากตาราง	เช่น	ค่าแมนทิสซาของ	log	1.28	=	0.1072	โดยพิจารณาจากแถวหมายเลข	12	ใน

ส่วนที่	1	และหลักหมายเลข	8	ในส่วนที่	2	ของตารางจะได้จ�านวน	0.1072	(ดูตาราง)
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 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
ÊÒÁÑÞà¾ÔèÁàµÔÁ ¹Í¡àË¹×Í¨Ò¡ã¹Ë¹Ñ§Ê×Í
àÃÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅŒÇÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ
ºÍ¡Ç‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ¹Ñé¹ÁÕ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ
«ÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡à·‹Òã´ ËÒ¡
¼ÙŒàÃÕÂ¹ºÍ¡¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«ÒËÃ×Í¤‹Òá¤áÃ¡-
à·ÍÃÔÊµÔ¡äÁ‹¶Ù¡µŒÍ§ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹ªÕéá¹ÐáÅÐ
Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹ÒáÁ¹-
·ÔÊ«ÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡¨Ò¡¡ÒÃà»�́
µÒÃÒ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

11.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ¤ÇÒÁÃÙŒàÃ×èÍ§ ¡ÒÃ
ËÒ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò ¨Ò¡µÒÃÒ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
ÊÒÁÑÞ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 

12.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ 10 ¤‹Ò 
º¹¡ÃÐ´Ò¹ ̈ Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 10 
¤¹ â´Â¡íÒË¹´¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹ÅÐ 1 ¤‹Ò ̈ Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹à»�́
µÒÃÒ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁáÅÐà¢ÕÂ¹¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò 
º¹¡ÃÐ´Ò¹

13.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

log 64.87 ÁÕ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. 0.517
 2. 0.812
 3. 0.997
 4. 1.218
 5. 1.586

 สอน Instruction

สอน

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

	 	 2.	 ถ้ามทีศนิยมเกนิสองต�าแหน่ง	อ่านค่าแมนทิสซาได้จากส่วนที	่1,	2	และ	3	ของตาราง	

เช่น	log	1.056	=	0.0237	โดยพิจารณาจากแถวหมายเลข	10	ในส่วนที่	1	และหลักหมายเลข	5	

ในส่วนที	่2	ของตารางจะได้จ�านวน	0.0212	จากน้ันพจิารณาแถวหมายเลข	10	และหลกัหมายเลข	

6	ในส่วนที่	3	จะได้จ�านวน	0.0025

	 	 	 ดังนั้น	 log	1.056	 =	 0.0212	+	0.0025

     = 0.0237

ตัวอยำงที่ 10

จงหาค่าต่อไปนี้	พร้อมทั้งระบุค่าแมนทิสซาและค่าแคแรกเทอริสติก

1. log 34.5 2. log 0.345

3. log 1.437 4. log 5123 

5. log 0.000498 6. log 0.000635  

 วิธีท�า	 1.	 log	34.5	 	 =	 log(3.45	× 101)

	 	 	 	 	 =	 log	3.45	+	log	101

     =	 0.5378	+	1

     = 1.5378

	 	 	 ดังนั้น	 ค่าแมนทิสซา	คือ	0.5378

	 	 	 และ	 ค่าแคแรกเทอริสติก	คือ	1

	 	 2.	 log	0.345		 =	 log(3.45	× 10-1)

	 	 	 	 	 =	 log	3.45	+	log	10-1

     =	 0.5378	+	(-1)

	 	 	 	 	 =	 -0.4622	หรือ	1.5378

	 	 	 ดังนั้น	 ค่าแมนทิสซา	คือ	0.5378

	 	 	 และ	 ค่าแคแรกเทอริสติก	คือ	-1

หมายเหตุ	 ค่าแคแรกเทอริสติกที่เป็นจ�านวนลบนั้น	นิยมเขียนบาร์ไว้บนค่าแคแรกเทอริสติกนั้น	

	 	 เช่น	0.5378	+	(-1)	=	1.5378	อ่านว่า	บาร์หนึ่งจุดห้าสามเจ็ดแปด	(ซึ่งมีค่าเท่ากับ	-0.4622	ดังตัวอย่าง)

ตอบ

ตอบ
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 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹áÅŒÇãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹à¢ÕÂ¹¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ
¤¹ÅÐ 3 ¤‹Ò Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ̈ Ò¡¹Ñé¹ãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹áÅ¡à»ÅÕèÂ¹¡Ñº¤Ù‹¢Í§µ¹àÍ§ à¾×èÍËÒ
¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«ÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡¨Ò¡
¡ÒÃà»�´µÒÃÒ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

14.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 10 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

15.  ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 10 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

16.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù‹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§â¨·Â�
»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«ÒáÅÐ
¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡¨Ò¡¡ÒÃà»�´µÒÃÒ§
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ 5 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ËÒ
¤íÒµÍºÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§
¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

17.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 5 ¤Ù‹ ãËŒ¹íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«ÒáÅÐ¤‹Ò
á¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡¨Ò¡¡ÒÃà»�´µÒÃÒ§
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ¢Í§¤Ù‹¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 

18.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ 

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  log 64.87 = log (6.487 × 10 1)
     = log 6.487 + log 10 1

     = 0.8120 + 1
     = 1.8120
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò à·‹Ò¡Ñº 0.8120

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

	 	 3.	 log	1.437		 =	 log(1.437	× 101)

	 	 	 	 	 =	 log	1.437	+	log	101

     =	 (0.1553	+	0.0021)	+	1

	 	 	 	 	 =	 0.1574	+	1

     = 1.1574

	 	 	 ดังนั้น	 ค่าแมนทิสซา	คือ	0.1574

	 	 	 และ	 ค่าแคแรกเทอริสติก	คือ	1

	 	 4.	 log	5123	 	 =	 log(5.123	× 103)

	 	 	 	 	 =	 log	5.123	+	log	103

     =	 (0.7093	+	0.0003)	+	3

	 	 	 	 	 =	 0.7096	+	3

     = 3.7096

	 	 	 ดังนั้น	 ค่าแมนทิสซา	คือ	0.7096

	 	 	 และ	 ค่าแคแรกเทอริสติก	คือ	3

	 	 5.	 log	0.000498		 =	 log(4.98	× 10-4)

	 	 	 	 	 =	 log	4.98	+	log	10-4

     =	 log	4.98	+	(-4)

	 	 	 	 	 =	 0.6972	+	(-4)

     = -3.3028

	 	 	 ดังนั้น	 ค่าแมนทิสซา	คือ	0.6972

	 	 	 และ	 ค่าแคแรกเทอริสติก	คือ	-4

	 	 6.	 log	0.000635		 =	 log(6.35	× 10-4)

	 	 	 	 	 =	 log	6.35	+	log	10-4

     =	 log	6.35	+	(-4)	log	10

	 	 	 	 	 =	 (0.8028)	+	(-4)

     = 4.8028	หรือ	-3.1972

	 	 	 ดังนั้น	 ค่าแมนทิสซา	คือ	0.8028

	 	 	 และ	 ค่าแคแรกเทอริสติก	คือ	-4

ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

19.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«ÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·Í-
ÃÔÊµÔ¡¨Ò¡¡ÒÃà»�´µÒÃÒ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
ÊÒÁÑÞ 3 ¢ŒÍ à¾ÔèÁàµÔÁ ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 
â´Âà¢ÕÂ¹µÑÇÍÂ‹Ò§º¹¡ÃÐ´Ò¹áÅÐãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹·Ø¡¤¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒÅ§º¹¡ÃÐ´ÒÉ 
A4 àÁ×èÍàÊÃç̈ áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÅÑº¡ÃÐ´ÒÉ
¤íÒµÍº¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹ à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº
¤íÒµÍº

20.  ¼Ù ŒÊÍ¹à©ÅÂ¤íÒ¶ÒÁ¾ÃŒÍÁ·Ñé§Í Ô̧ºÒÂ
à¾ÔèÁàµÔÁ

 ËÒ¡ÁÕ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹ã´ÂÑ§äÁ‹à¢ŒÒã¨à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«ÒáÅÐá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡
¨Ò¡¡ÒÃà»�´µÒÃÒ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ ãËŒ
¼Ù ŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�à¾ÔèÁàµÔÁ à¾×èÍ
Í¸ÔºÒÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ÁÒ¡¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

log 175.81 ÁÕ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«ÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡à·‹Ò¡Ñºà·‹Òã´
 1. ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò ¤×Í 0.245 áÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ¤×Í 2
 2. ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò ¤×Í 0.542 áÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ¤×Í 2
 3. ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò ¤×Í 0.245 áÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ¤×Í 3
 4. ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò ¤×Í 0.542 áÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ¤×Í 3
 5. ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò  ¤×Í  0.6118 áÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ¤×Í 3

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. 	log	12300

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

 2.  log	0.00123

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

 3.  log	3710

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

 1.

 2.  

 3.  

ค�ำชี้แจง  ให้ผู้เรียนหาค่าลอการิทึมของจ�านวนที่ก�าหนดให้ต่อไปนี้	พร้อมทั้งระบุค่าแมนทิสซา
และค่าแคแรกเทอริสติก	โดยใช้ตารางลอการิทึมสามัญ

แบบฝกทักษะที่ 5.3

วธิที�ำ	 	 log	12300			 =	 log	(1.23	×	104)

	 	 	 =	 log	1.23	+	log	104

	 	 	 =	 0.0899	+	4

	 	 	 =	 4.0899
	 ดงันัน้	 ค่ำแมนทสิซำ	คือ	0.0899	

	 	 และค่ำแคแรกเทอรสิตกิ	คือ	4

วธิที�ำ	 	 log	0.00123			 =	 log	(1.23	×	10-3)

	 	 	 =	 log	1.23	+	log	10-3

	 	 	 =	 0.0899	-	3

	 	 	 =	 -2.9101	หรอื	3
_
.0899

	 ดงันัน้	 ค่ำแมนทสิซำ	คือ	0.0899	

	 	 และค่ำแคแรกเทอรสิตกิ	คือ	-3

วธิที�ำ	 	 log	3710			 =	 log	(3.710	×	103)

	 	 	 =	 log	3.71	+	log	103

	 	 	 =	 0.5694	+	3

	 	 	 =	 3.5694
	 ดงันัน้	 ค่ำแมนทสิซำ	คือ	0.5694	

	 	 และค่ำแคแรกเทอรสิตกิ	คือ	3
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 ¡‹Í¹·Õè¼Ù ŒÊÍ¹¨ÐãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Å§Á×Í·íÒ
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 5.3 ´ŒÇÂµ¹àÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃÊÒ Ô̧µ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
´Ùà»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§ 1 ¢ŒÍ â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ªÑé¹
àÃÕÂ¹à»š¹¼ÙŒàÅ×Í¡¢ŒÍ·ÕèÁÕ¤ÇÒÁÊ¹ã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

21.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ
â´ÂãªŒµÒÃÒ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞµÒÁ·Õè
â¨·Â�¡íÒË¹´¨Ò¡áºº½ƒ¡ËÑ´·Ñ¡ÉÐ·Õè 
5.3 ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§

 22.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 5.3

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  log 175.81 = log 1.7581 × 10 2

     = log 1.7581 + log 10 2

     = 0.2450 + 2
     = 2.2450
   ´Ñ§¹Ñé¹  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò ¤×Í 0.245 áÅÐ 

¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ¤×Í 2

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 4. 	log	0.0832

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

 5. 	log	920.1

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

 6. 	log	6357

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

 4.

 5.

 6.

วิธีท�ำ	 	 log	6357	 =	 log	(6.357	×	103)

	 	 	 =	 log	6.357	+	log103

	 	 	 =	 0.803	+	3

	 	 	 =	 3.803

	 ดังนั้น	 ค่ำแมนทสิซำ	คอื	0.803	

	 	 และค่ำแคแรกเทอรสิตกิ	คอื	3

วธิที�ำ	 	 log	0.0832			 =	 log	(8.32	×	10-2)

	 	 	 =	 log	8.32	+	log	10-2

	 	 	 =	 0.9201	-	2

	 	 	 =	 -1.0799	หรอื	2
_
.9201

	 ดงันัน้	 ค่ำแมนทสิซำ	คอื	0.9201	

	 	 และค่ำแคแรกเทอรสิตกิ	คอื	-2

วธิที�ำ	 	 log	920.1			 =	 log	(9.201	×	102)

	 	 	 =	 log	9.201	+	log	102

	 	 	 =	 (0.9638	+	0.0000)	+	2

	 	 	 =	 0.9638	+	2

	 	 	 =	 2.9638
	 ดงันัน้	 ค่ำแมนทสิซำ	คอื	0.9638	

	 	 และค่ำแคแรกเทอรสิตกิ	คอื	2
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

23.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ â´Â
¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ª‹ÇÂ¡Ñ¹µÃÇ¨
ÊÍº¤íÒµÍº¢³Ð·ÕèµÑÇá·¹Í Ô̧ºÒÂË¹ŒÒ
ªÑé¹àÃÕÂ¹ ËÒ¡¾ºÇ‹ÒµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹à©ÅÂ
äÁ‹¶Ù¡µŒÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹ª‹ÇÂ¡Ñ¹á¡Œä¢
ãËŒ¶Ù¡µŒÍ§

24.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»àÃ×èÍ§ ¡ÒÃ
ËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ â´ÂãªŒµÒÃÒ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
ÊÒÁÑÞ

 ã¹¢³Ð·Õè¼Ù Œ àÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
·Õè 5.3 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃà´Ô¹´Ù¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ 
ËŒÍ§àÃÕÂ¹ ËÒ¡¾ºÇ‹ÒÁÕ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹ã´ÁÕ¢ŒÍ
Ê§ÊÑÂ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ¨¹¼ÙŒàÃÕÂ¹
à¡Ô´¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

log 0.000614 ÁÕ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«ÒáÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡à·‹Ò¡Ñº
à·‹Òã´
 1.  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò¤×Í 0.5281 áÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡¤×Í -3
 2. ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò¤×Í 1.7620 áÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡¤×Í -4
 3. ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò¤×Í 01.7620 áÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡¤×Í -5
 4. ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò¤×Í 0.7882 áÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡¤×Í -4
 5. ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò¤×Í 0.7882 áÅÐ¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡¤×Í -5

ข้อสอบแนว
V-NET

170170



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.4 แอนติลอการิทึม
	 แอนติลอการิทึม	 (Antilogarithm)	เป็นจ�านวนจริงบวก	N	ที่มาจาก	log	N	เป็นการกระท�า

หรือการด�าเนินการที่ตรงข้ามกับการหาค่าลอการิทึม	แอนติลอการิทึมของ	log	N	เขียนแทนด้วย	

antilog	(log	N)	ซึ่ง	antilog	(log	N)	=	N	เช่น

	 	 log	367	 =	 2.5647	 แสดงว่า	 367	 เป็นแอนติลอการิทึมของ	2.5647

	 	 log	5.04	 =	 0.7024	 แสดงว่า	 5.04	 เป็นแอนติลอการิทึมของ	0.7024	 	

	 	 log	58	 =	 1.7634	 แสดงว่า	 58	 เป็นแอนติลอการิทึมของ	1.7634

  การหาค่าแอนติลอการิทึม

	 	 การหาค่าแอนติลอการิทึม	คือ	การหา	N	จาก	log	N	โดยมีหลักการดังต่อไปนี้

	 	 1)	เขียน	log	N	ที่ก�าหนดให้อยู่ในรูป	log	N	=	log	N0	+	n	

	 	 	 หรือ	log	N	=	แมนทิสซา	+	แคแรกเทอริสติก

	 	 2)	เปิดตารางลอการิทึมสามัญ	เพื่อหาจ�านวนจริง	N0	ที่ท�าให้	log	N0	=	แมนทิสซา

	 	 3)	หาค่า	N	ได้จาก

	 	 	 	 log	N	 =	 log	N0	+	n

	 	 	 	 log	N	 =	 log	N0	+	log	10
n

	 	 	 	 log	N	 =	 log	(N0 × 10n)

	 	 	 ดังนั้น	 N	 =	 N0 × 10n

ตัวอยำงที่ 11

ก�าหนดให้	log	5.55	=	0.7443	และ	log	N	=	3.7443	จงหาค่า	N

วิธีท�า	 จาก	 log	N	 =	 3.7443

	 	 	 	 log	N	 =	 0.7443	+	3

	 	 เนื่องจาก	log	5.55	=	0.7443	จะได้ว่า

	 	 	 	 log	N		 =	 log	5.55	+	log	103

	 	 	 	 log	N	 =	 log	(5.55	× 103)

	 	 	 	 log	N	 =	 log	5,550

	 	 	 	 N	 =	 5,550
  ดังนั้น	 N	มีค่าเท่ากับ	5,550 ตอบ
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 ¼Ù ŒÊÍ¹ªÕéá¹Ð¡Ñº¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ç‹Ò ¡ÒÃËÒ
¤‹ÒáÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ à»š¹ÇÔ¸ÕË¹Öè§·Õèà»š¹
Ê‹Ç¹¡ÅÑº¢Í§¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ 
¡Å‹ÒÇ¤×Í àÃÒ·ÃÒºÇ‹Ò¤‹Ò¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
¤‹Ò¹Ñé¹à·‹Ò¡Ñºà·‹ÒäÃ áµ‹àÃÒäÁ‹·ÃÒºÇ‹Ò
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁà·‹Òã´·Õè·íÒãËŒà·‹Ò¡ÑºÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
¤‹Ò¹Ñé¹ àÃÒ¨Ö§µŒÍ§ãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒáÍ¹µÔ
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ à¢ŒÒÁÒª‹ÇÂã¹¡Ã³Õ·ÕèäÁ‹·ÃÒº
Ç‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁà»š¹à·‹Òã´

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

2.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãË Œ¼Ù Œ àÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ áÍ¹µÔ
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ ¾ÃŒÍÁÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§ÃÙ»áºº
áÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

3.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¢Ñé¹µÍ¹
¡ÒÃËÒ¤‹ÒáÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ ¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 11 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

สอน

 นาํ Warm-up

นาํ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂÇ‹Ò áÍ¹µÔ
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ ÁÕ¤ÇÒÁÊíÒ¤ÑÞµ‹Í¡ÒÃËÒ¤‹Ò
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÍÂ‹Ò§äÃ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  log 0.000614 = log (6.14 × 10 -4)
     = log 6.14 + log 10 -4

     = 0.7882 - 4
     = -3.2118 ËÃ×Í 4.7882
   ´Ñ§¹Ñé¹  ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«Ò ¤×Í 0.7882 áÅÐ 

¤‹Òá¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡ ¤×Í -4

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอยำงที่ 12

ตัวอยำงที่ 13

จงหาแอนติลอการิทึมของ	-1.3635	เมื่อให้	log	4.33	=	0.6365

วิธีท�า	 ให้		 log	N	 =	 -1.3635

	 	 ดังนั้น	 แอนติลอการิทึมของ	-1.3635	 =	 antilog	(-1.3635)

	 	 	 	 	 =	 antilog	(log	N)

	 	 	 	 	 = 	N

	 	 จาก	 log	N	 =	 -1.3635

	 	 	 	 log	N	 =	 (0.6365)	+	(-2)

	 	 เนื่องจาก	log	4.33	=	0.6365	จะได้ว่า

	 	 	 	 log	N		 =	 log	4.33	+	log	10-2

	 	 	 	 log	N	 =	 log	(4.33	× 10-2)

	 	 	 	 log	N	 =	 log	0.0433

	 	 	 	 N	 =	 0.0433
  ดังนั้น	 N	มีค่าเท่ากับ	0.0433

ก�าหนดให้	log	6.234	=	0.7948	และ	log	N	=	3.7948	จงหาค่า	N

วิธีท�า	 จาก	 log	N	 =	 3.7948

	 	 	 	 log	N	 =	 0.7948	+	3

	 	 เนื่องจาก	log	6.234	=	0.7948	จะได้ว่า

	 	 	 	 log	N	 =	 log	6.234	+	3	log	10

	 	 	 	 log	N		 =	 log	6.234	+	log	103

	 	 	 	 log	N	 =	 log	(6.234	× 103)

	 	 	 	 log	N	 =	 log	6,234

	 	 	 	 N	 =	 6,234
  ดังนั้น	 N	มีค่าเท่ากับ	6,234

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

4.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 12 
áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 13 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

5.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
12 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 13 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

6.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù‹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§â¨·Â�
»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹ÒáÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
¨íÒ¹Ç¹ 3 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ËÒ¤íÒµÍºÅ§ã¹
¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒáÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁà¾ÔèÁ àµÔÁº¹
¡ÃÐ´Ò¹ 2 - 3 ¢ŒÍ áÅŒÇÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ 
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

log N = 3.5065 áÅÐ log 3.21 = 0.5065 áÅŒÇ N ¨ÐÁÕ¤‹ÒµÃ§
¡Ñº¢ŒÍã´
 1. 2,508
 2. 2,804
 3. 3,210
 4. 3,580
 5. 3,714

ข้อสอบแนว
V-NET

172172



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

  การอ่านแอนติลอการิทึมจากตาราง

	 	 ถ้าทราบค่าของ	 log	N	 สามารถหาค่าประมาณของ	 N	 ได้โดยการเปิดตารางแอนติ-

ลอการิทึมที่อยู่ในภาคผนวก	ซึ่งค่าแอนติลอการิทึมที่แสดงอยู่ในตารางจะเป็นค่าโดยประมาณที่มี

ทศนิยมไม่เกิน	3	ต�าแหน่ง

ตารางแอนติลอการิทึมสามัญ (บางส่วน)

ส่วนที่	1
ส่วนที่	2 ส่วนที่	3

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 1 2 3 4 5 6 7 8 9

.00

.01

.02

.03

.

.

.

.24

.25

.26

.27

.

.

.

.40

.41

.42

.43

.

.

.

.98

.99

1000

1023

1047

1072

.

.

.

1738

1778

1820

1862

.

.

.

2512

2570

2630

2692

.

.

.

9550

9772

1002

1026

1050

1074

.

.

.

1742

1782

1824

1866

.

.

.

2518

2576

2636

2698

.

.

.

9572

9795

1005

1028

1052

1076

.

.

.

1746

1786

1828

1871

.

.

.

2523

2582

2642

2704

.

.

.

9594

9817

1007

1030

1054

1079

.

.

.

1750

1791

1832

1875

.

.

.

2529

2588

2649

2710

.

.

.

9616

9840

1009

1033

1057

1081

.

.

.

1754

1795

1837

1879

.

.

.

2535

2594

2655

2716

.

.

.

9638

9863

1012

1035

1059

1084

.

.

.

1758

1799

1841

1884

.

.

.

2541

2600

2661

2723

.

.

.

9661

9886

1014

1038

1062

1086

.

.

.

1762

1803

1845

1888

.

.

.

2547

2606

2667

2729

.

.

.

9683

9908

1016

1040

1064

1089

.

.

.

1766

1807

1849

1892

.

.

.

2553

2612

2673

2735

.

.

.

9705

9931

1019

1042

1067

1091

.

.

.

1770

1811

1854

1897

.

.

.

2559

2618

2679

2742

.

.

.

9727

9954

1021

1045

1069

1094

.

.

.

1774

1816

1858

1901

.

.

.

2564

2624

2685

2748

.

.

.

9750

9977

0

0

0

0

.

.

.

0

0

0

0

.

.

.

1

1

1

1

.

.

.

2

2

0

0

0

0

.

.

.

1

1

1

1

.

.

.

1

1

1

1

.

.

.

4

5

1

1

1

1

.

.

.

1

1

1

1

.

.

.

2

2

2

2

.

.

.

7

7

1

1

1

1

.

.

.

2

2

2

2

.

.

.

2

2

2

3

.

.

.

9

9

1

1

1

1

.

.

.

2

2

2

2

.

.

.

3

3

3

3

.

.

.

11

11

1

1

1

1

.

.

.

2

2

2

2

.

.

.

4

4

4

4

.

.

.

13

14

2

2

2

2

.

.

.

3

3

3

3

.

.

.

4

4

4

4

.

.

.

16

16

2

2

2

2

.

.

.

3

3

3

3

.

.

.

5

5

5

5

.

.

.

18

18

2

2

2

2

.

.

.

4

4

4

4

.

.

.

5

5

6

6

.

.

.

20

20

	 	 การอ่านแอนติลอการิทึมจากตาราง	เป็นการอ่านตามจ�านวนแมนทิสซา	ดังนี้

	 	 1.	 ถ้าแมนทิสซาเป็นจ�านวนทศนิยมไม่เกนิ	3	ต�าแหน่ง	สามารถอ่านได้จากส่วนที	่1	และ

ส่วนที่	2	ของตาราง	เช่น	log	N	=	3.257	โดยพิจารณาจากแถวหมายเลข	.25	ในส่วนที่	1	และ

หลักหมายเลข	7	ในส่วนที่	2	จะได้ค่าเท่ากับ	1807	หมายความว่า	log	1.807	=	0.257
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7.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹¤‹Ò¢Í§ log N º¹¡ÃÐ´Ò¹ 
¨Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ãËŒºÍ¡¡ÒÃËÒ¤‹Ò N 
â´Â¡ÒÃà»�´µÒÃÒ§áÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ 

8.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ¡ÒÃÍ‹Ò¹áÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
¨Ò¡µÒÃÒ§ ¾ÃŒÍÁÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§¡ÒÃËÒ¤‹Ò N 

9.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹ÊÃŒÒ§¤‹ÒáÍ¹µÔ
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ ¨íÒ¹Ç¹ 5 ¤‹Ò â´Â¡ÒÃà»�´
µÒÃÒ§áÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁã¹¡ÒÃ¤‹Ò N Å§ã¹
¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â´ÂãËŒËÒ¤‹Ò
¢Í§ log N 5 ¢ŒÍ áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹»ÃÐÁÒ³
¤‹Ò¢Í§ N â´Â¡ÒÃà»�´µÒÃÒ§áÍ¹µÔ
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ̈ Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§
¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ à¾×èÍà¾ÔèÁ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
ãËŒ¡Ñº¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹ áÅÐà»š¹¡ÒÃ
µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ log N = 3.5065
    log N = 0.5065 + 3
   à¹×èÍ§¨Ò¡ log 3.21 = 0.5065  ¨Ðä´ŒÇ‹Ò
    log N = log 3.21 + 3 log 10
    log N = log 3.21 + log 10 3
    log N = log(3.21 × 10 3)
    log N = log 3,210
    N = 3,210
   ´Ñ§¹Ñé¹ N à·‹Ò¡Ñº 3,210

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

	 	 	 จาก	 log	N	 =	 3.257

	 	 	 	 log	N	 =	 0.257	+	3

	 	 	 	 log	N	 =	 log	1.807	+	log	103

	 	 	 	 log	N	 =	 log	(1.807	× 103)

	 	 	 	 log	N	 =	 log	1,807

	 	 	 	 N	 =	 1,807

	 	 2.	 ถ้าแมนทิสซามีทศนิยมไม่เกิน	4	ต�าแหน่ง	สามารถอ่านได้จากส่วนที่	1,	2	และ	3	

เช่น	 แอนติลอการิทึมของ	 0.4127	 พิจารณาได้จากแถวหมายเลข	 .41	 ในส่วนที่	 1	 และหลัก

หมายเลข	2	ในส่วนที่	2	ของตาราง	จะได้จ�านวน	2582	จากนั้นพิจารณาแถวหมายเลข	.41	และ

หมายเลข	7	ในส่วนที่	3	จะได้จ�านวน	4	นั่นคือ	0.4127	=	log	(2.582	+	0.004)	=	log	2.586

ดังนั้น	แอนติลอการิทึมของ	0.4127	เท่ากับ	2.586

ตัวอยำงที่ 14

จงหาค่าของ	N	เมื่อก�าหนด	log	N	มีค่าต่อไปนี้	(โดยใช้ตารางแอนติลอการิทึมสามัญ)

1.	 log	N	=	3.7566

2.	 log	N	=	1.5822

วิธีท�า	 1. จาก	 log	N	 =	 3.7566

	 	 	 	 	 log	N	 =	 0.7566	+	3	 =	 log	5.710	+	log	103

	 	 	 จากตารางแอนติลอการิทึม	0.7566	=	log	(5.702	+	0.008)

	 	 	 	 	 log	N	 =	 log	(5.710	× 103)	 =	 log	5,710

	 	 	 	 	 	 N	 =	 5,710
  ดังนั้น	 N	มีค่าเท่ากับ	5,710

  2. จาก	 log	N	 =	 1.5822

	 	 	 	 	 log	N	 =	 0.5822	+	1	 =	 log	3.821	+	log	101

	 	 	 จากตารางแอนติลอการิทึม	0.5822	=	log	(3.819	+	0.002)

	 	 	 	 	 log	N	 =	 log	(3.821	× 101)	 =	 log	38.21

	 	 	 	 	 	 N	 =	 38.21
  ดังนั้น	 N	มีค่าเท่ากับ	38.21 ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

10.  ¼ÙŒÊÍ¹áº‹§¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡à»š¹ 6 ¡ÅØ‹Á áÅŒÇ
ãËŒÊ‹§µÑÇá·¹¢Í§áµ‹ÅÐ¡ÅØ ‹ÁÍÍ¡ÁÒ
¨ÑºÊÅÒ¡à¾×èÍÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§ ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×Í
àÃÕÂ¹ ´Ñ§¹Õé

  -  ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 1 ãËŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 14

  -  ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 2 ãËŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 15

  -  ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 3 ãËŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 16

  -  ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 4 ãËŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 17

  -  ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 5 ãËŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 18

  -  ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 6 ãËŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 19

11.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ‹Á·Õèä Œ́ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 1 
Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 
¨Ò¡¡ÒÃ·Õèä´ŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 14

12.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨
ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

 ¼Ù ŒÊÍ¹à»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹«Ñ¡¶ÒÁ
ËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼ÙŒÊÍ¹ä´ŒÍ¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 14 àÊÃç¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

log N = 3.7443 áÅÐ log 5.55 = 0.7443 áÅŒÇ N ¨ÐÁÕ¤‹ÒµÃ§
¡Ñº¢ŒÍã´
 1. 3,214
 2. 3,910
 3. 4,684
 4. 5,550
 5. 6,618

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 15

ตัวอยำงที่ 16

ตัวอยำงที่ 17

ก�าหนดให้	log	N	=	2.8331	จงหาค่า	N

วิธีท�า	 จาก	 log	N	 =	 2.8331

	 	 	 	 log	N	 =	 0.8331	+	2

	 	 	 	 log	N	 =	 log	6.810	+	log	102

	 	 จากตารางแอนติลอการิทึม	0.8331	=	log	(6.808	+	0.002)

	 	 	 	 log	N	 =	 log	(6.810	× 102)	 =	 log	681

	 	 	 	 N	 =	 681
  ดังนั้น	 N	มีค่าเท่ากับ	681

ก�าหนดให้	log	N	=	1.6125	จงหาค่า	N

วิธีท�า	 จาก	 log	N	 =	 1.6125

	 	 	 	 log	N	 =	 0.6125	+	1

	 	 	 	 log	N	 =	 log	4.098	+	log	101

	 	 จากตารางแอนติลอการิทึม	0.6125	=	log	(4.093	+	0.005)

	 	 	 	 log	N	 =	 log	(4.098	× 101)	 =	 log	40.98

	 	 	 	 N	 =	 40.98
  ดังนั้น	 N	มีค่าเท่ากับ	40.98

ก�าหนดให้	log	N	=	4.6179	จงหาค่า	N

วิธีท�า	 จาก	 log	N	 =	 4.6179

	 	 	 	 log	N	 =	 0.6179	+	4

	 	 	 	 log	N	 =	 log	4.149	+	log	104

	 	 จากตารางแอนติลอการิทึม	0.6179	=	log	(4.140	+	0.009)

	 	 	 	 log	N	 =	 log	(4.149	× 104)	 =	 log	41,490

	 	 	 	 N	 =	 41,490
  ดังนั้น	 N	มีค่าเท่ากับ	41,490

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 ËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼Ù ŒàÃÕÂ¹ä´ŒÈÖ¡ÉÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 15 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 16 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 17 ËÒ¡¼ÙŒàÃÕÂ¹Ê§ÊÑÂã¹µÑÇÍÂ‹Ò§ã´ãËŒ
¼Ù ŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§·ÕèÁÕ¤ÇÒÁ¤ÅŒÒÂ¤ÅÖ§
ËÃ×ÍÁÕÇÔ¸Õ·íÒã¹·íÒ¹Í§à´ÕÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè
¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒÊ§ÊÑÂ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

13.  ãËŒµÑÇá·¹¼Ù ŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ ‹Á·Õèä´ŒÊÅÒ¡
ËÁÒÂàÅ¢ 2 Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂ
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ ̈ Ò¡¡ÒÃ·Õèä Œ́ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 15

14.  ãËŒµÑÇá·¹¼Ù ŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ ‹Á·Õèä´ŒÊÅÒ¡
ËÁÒÂàÅ¢ 3 Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂ
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ ̈ Ò¡¡ÒÃ·Õèä Œ́ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 16

15.  ãËŒµÑÇá·¹¼Ù ŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ ‹Á·Õèä´ŒÊÅÒ¡
ËÁÒÂàÅ¢ 4 Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂ
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ ̈ Ò¡¡ÒÃ·Õèä Œ́ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 17

16.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ log N = 3.7443
    log N = 0.7443 + 3
   à¹×èÍ§¨Ò¡ log 5.55 = 0.7443  ¨Ðä´ŒÇ‹Ò
    log N = log 5.55 + 3 log 10
    log N = log 5.55 + log 10 3
    log N = log(5.55 × 10 3)
    log N = log 5,550
    N = 5,550
   ´Ñ§¹Ñé¹ N à·‹Ò¡Ñº 5,550

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอยำงที่ 18

จงหาค่า	x	เมื่อ	log	x = 2.6478

วิธีท�า	 จาก	 log	x = 2.6478

	 	 	 	 log	x	 =	 0.6478	+	2

	 	 	 	 log	x	 =	 log	4.444	+	log	102

	 	 จากตารางแอนติลอการิทึม	0.6478	=	log	(4.436	+	0.008)

	 	 	 	 log	x	 =	 log	(4.444	× 102)

	 	 	 	 log	x	 =	 log	444.4

    x = 444.4
  ดังนั้น	 x	มีค่าเท่ากับ	444.4 ตอบ

ตัวอยำงที่ 19

จงหาค่า	N	จาก	log	N	=	-3.1175

วิธีท�า	 จาก	 log	N	 =	 -3.1175

	 	 	 	 log	N	 =	 -0.1175	-	3

	 	 	 	 log	N	 =	 (-0.1175	+	1)	+	(-3	-	1)

	 	 	 	 log	N	 =	 0.8825	+	(-4)

	 	 เนื่องจาก	log	N	มีค่าเป็นลบ	ซึ่งตารางแอนติลอการิทึมจะใช้ส�าหรับลอการิทึมที่เป็นบวก

	 	 จะต้องเปลี่ยนรูป	ดังนี้

	 	 	 	 log	N	 =	 -3.1175

	 	 	 	 log	N	 =	 -0.1175	+	3	-	3

	 	 	 	 log	N	 =	 0.8825	-	4

	 	 จากตารางแอนติลอการิทึม	0.8825	=	log	7.630

	 	 	 	 log	N	 =	 log	7.630	+	(-4)	log	10

	 	 	 	 log	N	 =	 log	7.630	+	log	10-4 

	 	 	 	 log	N	 =	 log	(7.630	× 10-4)

	 	 	 	 log	N	 =	 log	0.000763

	 	 	 	 N	 =	 0.000763
  ดังนั้น	 N	มีค่าเท่ากับ	0.000763 ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

17.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ‹Á·Õèä Œ́ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 5 
Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 
¨Ò¡¡ÒÃ·Õèä´ŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 18

 18.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ‹Á·Õèä Œ́ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 6 
Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 
¨Ò¡¡ÒÃ·Õèä´ŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 19

 19.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

¨§ËÒ¤‹Ò N ¨Ò¡ log N = 2.4257 áÅÐ log 2.665 = 0.4257
 1. 225.10
 2. 266.50
 3. 310.84
 4. 340.56
 5. 390.90

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â´ÂãËŒ¤‹Ò¢Í§ 
log N ÁÕ¤‹ÒµÔ´Åº ¨íÒ¹Ç¹ 1 - 2 ¢ŒÍ 
à¾×èÍãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ä´Œ½ƒ¡·íÒ áÅÐà¡Ô´·Ñ¡ÉÐ
¡ÃÐºÇ¹¡ÒÃ¤Ô´ ÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»á¡Œâ¨·Â�
»˜ÞËÒÍ×è¹æ ä´Œµ‹Íä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1.  จงหาค่าของ	N	เมื่อก�าหนด	log	N	มีค่าต่อไปนี้	(โดยใช้ตารางแอนติลอการิทึมสามัญ)

	 	 1)	 log	N	=	3.4875

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

	 	 2)	 log	N	=	1.9182

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

 1.  

ค�ำชี้แจง  ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าในแต่ละข้อต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 5.4

วธิที�ำ	 จำก	 log	N	 =	 3.4875

	 	 log	N	 =	 0.4875	+	3

	 	 log	N	 =	 log	3.073	+	log	103

	 จำกตำรำงแอนตลิอกำรทิมึ	0.4875	=	log	(3.069	+	0.004)

	 	 log	N	 =	 log	(3.073	×	103)

	 	 log	N	 =	 log	3,073

	 	 N	 =	 3,073
	 ดงันัน้	 N	มค่ีำเท่ำกับ	3,073

วธิที�ำ	 จำก	 log	N	 =	 1.9182

	 	 log	N	 =	 0.9182	+	1

	 	 log	N	 =	 log	8.283	+	log	101

	 จำกตำรำงแอนตลิอกำรทิมึ	0.9182	=	log	(8.279	+	0.004)

	 	 log	N	 =	 log	(8.283	×	101)

	 	 log	N	 =	 log	82.83

	 	 N	 =	 82.83
	 ดงันัน้	 N	มค่ีำเท่ำกับ	82.83
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 ¡‹Í¹·Õè¨ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
·Õè 5.4 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·º·Ç¹¤ÇÒÁÃÙŒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹Ò»ÃÐÁÒ³¢Í§ log N â´Â
ãªŒ¡ÒÃà»�´µÒÃÒ§áÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ à¾×èÍ
¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ðä´ŒÊÒÁÒÃ¶ËÒ¤‹Ò¢Í§ N ¨Ò¡¤‹Ò
¢Í§ log N ä´Œ´ŒÇÂµ¹àÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

20.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊÒ¸ÔµÇÔ¸ÕËÒ¤‹ÒáÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
µÒÁ·Õèâ¨·Â�¡íÒË¹´¨Ò¡áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 
5.4 ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§

21.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 5.4

	 	 log	N	 =	 log	8.283	+	log	10	 	 log	N	 =	 log	8.283	+	log	10

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ log N = 2.4257
    log N = 0.4257 + 2
   à¹×èÍ§¨Ò¡ log 2.665 = 0.4257  ¨Ðä´ŒÇ‹Ò
    log N = log 2.665 + 2 log 10
    log N = log 2.665 + log 10 2
    log N = log(2.665 × 10 2)
    log N = log 266.50
    N = 266.50
   ´Ñ§¹Ñé¹ N à·‹Ò¡Ñº 266.50

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

	 	 3)	 log	N	=	2.5566

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   .................................................................................................................................................................................................... 

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

	 	 4)	 log	N	=	2.9876

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

	 	 5)	 log	N	=	4.3856

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 จำก	 log	N	 =	 2.5566

	 	 log	N	 =	 0.5566	+	2

	 	 log	N	 =	 log	3.602	+	log	102

	 จำกตำรำงแอนตลิอกำรทิมึ	0.5566	=	log	(3.597	+	0.005)

	 	 log	N	 =	 log	(3.602	×	102)

	 	 log	N	 =	 log	360.2

	 	 N	 =	 360.2
	 ดงันัน้	 N	มค่ีำเท่ำกบั	360.2

วธิที�ำ	 จำก	 log	N	 =	 2.9876

	 	 log	N	 =	 0.9876	+	2

	 	 log	N	 =	 log	9.718	+	log	102

	 จำกตำรำงแอนตลิอกำรทิมึ	0.9876	=	log	(9.705	+	0.013)

	 	 log	N	 =	 log	(9.718	×	102)

	 	 log	N	 =	 log	971.8

	 	 N	 =	 971.8
	 ดงันัน้	 N	มค่ีำเท่ำกบั	971.8

วธิที�ำ	 จำก	 log	N	 =	 4.3856

	 	 log	N	 =	 0.3856	+	4

	 	 log	N	 =	 log	2.430	+	log	104

	 จำกตำรำงแอนตลิอกำรทิมึ	0.3856	=	log	(2.427	+	0.003)

	 	 log	N	 =	 log	(2.430	×	104)

	 	 log	N	 =	 log	24,300

	 	 N	 =	 24,300
	 ดงันัน้	 N	มค่ีำเท่ำกบั	24,300
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 สรปุ Wrap-up

22.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ 1 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃËÒ¤‹ÒáÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
ã¹áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐº¹¡ÃÐ´Ò¹

สรปุ

¨§ËÒ¤‹Ò x ¨Ò¡ log x = 3.3083 áÅÐ log 2.034 = 0.3083
 1. 2,034
 2. 2,210
 3. 2,446
 4. 2,881
 5. 2,915

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨à´Ô¹ÊíÒÃÇ¨¼ÙŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ 
ËŒÍ§ ËÒ¡ÁÕ¼Ù ŒàÃÕÂ¹·ÕèÂÑ§äÁ‹ÊÒÁÒÃ¶à»�´
µÒÃÒ§áÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁä Œ́ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ
ÇÔ¸Õ¡ÒÃà»�´µÒÃÒ§áÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁà»š¹
ÃÒÂºØ¤¤Å

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 2.  จงหาค่า	x	เมื่อ	log	x = 1.4567

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

 3.  จงหาค่า	N	จาก	log	N	=	-2.5164

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

 2.  

 3.  

วธิที�ำ	 จำก	 log	x	 =	 1.4567

	 	 log	x	 =	 0.4567	+	1

	 	 log	x	 =	 log	2.863	+	log	101

	 จำกตำรำงแอนตลิอกำรทิมึ	0.4567	=	log	(2.858	+	0.005)

	 	 log	x	 =	 log	(2.863	×	101)

	 	 log	x	 =	 log	28.63

	 	 x	 =	 28.63
	 ดงันัน้	 x	มค่ีำเท่ำกับ	28.63

วธิที�ำ	 จำก	 log	N	 =	 -2.5164

	 	 log	N	 =	 -0.5164	-	2

	 	 log	N	 =	 (-0.5164	+	1)	+	(-2	-	1)

	 	 log	N	 =	 0.4836	+	(-3)

	 เนือ่งจำก	log	N	มค่ีำเป็นลบ	ซึง่ตำรำงแอนตลิอกำรทิมึจะใช้ส�ำหรบัลอกำรทิมึทีเ่ป็นบวก	

	 จะต้องเปล่ียนรปู	ดังนี้

	 	 log	N	 =	 -2.5164

	 	 log	N	 =	 -0.5164	+	2	-	2

	 	 log	N	 =	 0.4836	-	3

	 จำกตำรำงแอนตลิอกำรทิมึ	0.4836	=	log	3.045

	 	 log	N	 =	 log	3.045	+	(-3)	log	10

	 	 log	N	 =	 log	3.045	+	log	10-3

	 	 log	N	 =	 log	(3.045	×	10-3)

	 	 log	N	 =	 log	0.003045

	 	 N	 =	 0.003045
	 ดงันัน้	 N	มค่ีำเท่ำกับ	0.003045
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23.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃËÒ¤‹Ò
áÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ 

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÊÃØ»¡ÒÃËÒ¤‹Ò»ÃÐÁÒ³ N 
¨Ò¡ ¤‹Ò¢Í§ log N ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ ¾ÃŒÍÁÂ¡
µÑÇÍÂ‹Ò§»ÃÐ¡Íº ¡‹Í¹·Õè¼ÙŒÊÍ¹¨Ð¡Å‹ÒÇã¹
ËÑÇ¢ŒÍ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔµ‹Íä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ log x = 3.3083
    log x = 0.3083 + 3
   à¹×èÍ§¨Ò¡ log 2.034 = 0.3083  ¨Ðä´ŒÇ‹Ò
    log x = log 2.034 + 3 log 10
    log x = log 2.034 + log 10 3
    log x = log(2.034 × 10 3)
    log x = log 2,034
    x = 2,034
   ´Ñ§¹Ñé¹ N à·‹Ò¡Ñº 2,034

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.5 ลอการิทึมธรรมชาติ
	 ลอการิทึมธรรมชาติ	 (Natural	 Logarithm)	 เป็นลอการิทึมฐาน	 e	 โดยที่	 e	 เป็นค่าคงตัว

ที่เป็นจ�านวนอตรรกยะ	ซึ่งมีค่าประมาณ	2.7182818	นิยมใช้สัญลักษณ์เป็น	 ln	บางครั้งจะเรียก

ลอการิทึมธรรมชาติว่า	ลอการิทึมเนเปยร์	(Napierian	Logarithms)	ตามชื่อของนักคณิตศาสตร์	

ชื่อ	เนเปยร์	(Napier)	ซึ่งเป็นผู้คิดค้นในการเขียนลอการิทึมธรรมชาติของ	x	ฐาน	e	จะเขียนแทน

ด้วย	logex	โดยทั่วไปนิยมเขียนเป็น	ln	x	อ่านว่า	ลอการิทึมเอ็กซ์ฐานอี	นั่นคือ

ln	x	-	logex

	 การหาค่า	ln	x	เมื่อ	x	เป็นจ�านวนจริงบวก	สามารถหาได้โดยอาศัยการใช้ลอการิทึมสามัญ	

ดังนี้

	 จาก	 	 ln	x	 =	 logex จะได้ว่า

	 	 	 	 ln	x  = log x

log	e  

	 	 	 	 ln	x  = log x

log	2.718 

	 	 	 	 ln	x  = log x

0.4343 

	 ดังนั้น		 ln	x	 =	 2.3026	log	x

	 สมบัติของลอการิทึมธรรมชาติมีลักษณะเหมือนกับลอการิทึมสามัญ	จึงสามารถน�ามาใช้กับ

ลอการิทึมธรรมชาติได้เช่นเดียวกัน

ln	x	-	logex

	 ก�าหนดให้	M,	N	เป็นจ�านวนจรงิบวก	และ	

p	เป็นจ�านวนจรงิ	จะได้สมบตัขิองลอการทิมึ	ดงันี้

 •	 ln	MN	 =	 ln	M	+	ln	N

 •	 ln	M
N
	 =	 ln	M	-	ln	N

 •	 ln	M
p	 =	 p	ln	M

 •	 ln	1	 =	 0

 •	 ln	e	 =	 1

 •	 ln	x	 =	 2.3026	log	x		เมื่อ

    x	เป็นจ�านวนจริงบวก

 •	 e
ln	x	 = 	elogex = x

•	 ln	MN	 =	 ln	M	+	ln	N

•	 ln	M
N
	 =	 ln	M	-	ln	N

•	 ln	M
p	 =	 p	ln	M

•	 ln	1	 =	 0

•	 ln	e	 =	 1

•	 ln	x	 =	 2.3026	log	x		เมื่อ

    x	เป็นจ�านวนจริงบวก

•	 e
ln	x	 = 	elogex = x

ทักษะอำชีพ
อำชีพวิศวกร 

 อำชีพที่มีหน ้ำที่ศึกษำวิ เครำะห ์ ค�ำนวณ 

ออกแบบตรวจสอบแก้ไขปญหำและควบคุมกำร

ผลิต ซ่ึงจ�ำเป็นต้องมีควำมรู ้และทักษะในกำร

ค�ำนวณ เช่น กำรออกแบบและผลิตรถยนต์ต่ำงๆ 

เป็นต้น โดยที่ลอกำริทึมเป็นส่วนหนึ่งของพื้นฐำน

ในกำรค�ำนวณสูตรต่ำงๆ ทำงวิศวกรรม
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 ¼ÙŒÊÍ¹ªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨´¨íÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
ÊÁºÑµÔ¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔãËŒä´Œ à¾×èÍ
·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ðä Œ́ÊÒÁÒÃ¶ËÒ¤‹Ò¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
¸ÃÃÁªÒµÔä´Œ

 e à»š¹¤‹Ò¤§µÑÇ·Ò§¤³ÔµÈÒÊµÃ� ·ÕèÊÍ´¤ÅŒÍ§¡Ñºà§×èÍ¹ä¢¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ 
ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº¤ÇÒÁªÑ¹ÊíÒËÃÑº·Ø¡ í̈Ò¹Ç¹¨ÃÔ§ x â´Â e ÁÕ¤‹Ò»ÃÐÁÒ³ 
2.71828 

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¤‹Ò¢Í§ In 456 µÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. 3.02
 2. 4.17
 3. 5.42
 4. 6.13
 5. 7.58

1.  ¼ÙŒÊÍ¹µÑé§¤íÒ¶ÒÁãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ª‹ÇÂ¡Ñ¹µÍº
´Ñ§¹Õé
•  ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔÁÕÃÙ»áºº¡ÒÃà¢ÕÂ¹
ÅÑ¡É³Ðáººã´

  á¹ÇµÍº

   ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ à»š¹ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ°Ò¹ e

â´Â·Õè e à»š¹¤‹Ò¤§µÑÇ·Õèà»š¹¨íÒ¹Ç¹µÃÃ¡ÂÐ 

¹ÔÂÁãªŒÊÑÞÅÑ¡É³�à»š¹ In

 สอน Instruction

สอน

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
¸ÃÃÁªÒµÔáÅÐÊÁºÑµÔ¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
¸ÃÃÁªÒµÔ ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ áÅÐÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§
ÃÙ»áºº¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ

3.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§à¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
ËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔáÅÐÊÁºÑµÔ¢Í§
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ 

 นาํ Warm-up

นาํ

ควรรู
ผูเรียน

 e à»š¹¤‹Ò¤§µÑÇ·Ò§¤³ÔµÈÒÊµÃ� ·ÕèÊÍ´¤ÅŒÍ§¡Ñºà§×èÍ¹ä¢¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹  e à»š¹¤‹Ò¤§µÑÇ·Ò§¤³ÔµÈÒÊµÃ� ·ÕèÊÍ´¤ÅŒÍ§¡Ñºà§×èÍ¹ä¢¢Í§¿˜§¡�ªÑ¹ 

	 (Natural	 Logarithm)	 เป็นลอการิทึมฐาน	 e	 โดยที่	 e	 เป็นค่าคงตัว

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 20

ตัวอยำงที่ 21

ตัวอยำงที่ 22

จงหาค่าของ	ln	325

วิธีท�า	 	 	 ln	325	 =	 2.3026	(log	325)

	 	 	 	 	 =	 2.3026	[log(3.25	× 102)]

	 	 	 	 	 =	 2.3026	(log	3.25	+	2)

	 	 	 	 	 =	 2.3026	(0.5119	+	2)

	 	 	 	 	 =	 2.3026	(2.5119)
     = 5.7838

จงหาค่าของ	ln	2556

วิธีท�า	 	 	 ln	2556	 =	 2.3026	(log	2556)

	 	 	 	 	 =	 2.3026	[log(2.556	× 103)]

	 	 	 	 	 =	 2.3026	(log	2.556	+	3)

	 	 	 	 	 =	 2.3026	(0.4075	+	3)

	 	 	 	 	 =	 2.3026	(3.4075)
     = 7.8461

จงหาค่าของ	ln	x
3y2

z
	เมื่อก�าหนดให้	ln	x	=	(-0.2),	ln	y	=	2.5	และ	ln	z	=	1.2

วิธีท�า	 	 	 ln	x
3y2

z
	 =	 ln	x3	+	ln	y3	-	ln	z

	 	 	 	 	 =	 3ln	x	+	2ln	y	-	ln	z

	 	 	 	 	 =	 3(-0.2)	+	2(2.5)	-	(1.2)

	 	 	 	 	 =	 (-0.6)	+	5	-	1.2

     = 3.2

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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4.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 20 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 21 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 22 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ àÁ×èÍÈÖ¡ÉÒàÊÃç¨áÅŒÇãËŒ
¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

5.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù‹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§â¨·Â�
·ÕèÁÕÅÑ¡É³ÐµÒÁµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 20 - 22 Å§ã¹
¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒáµ‹ÅÐ¤Ù‹ª‹ÇÂ¡Ñ¹
áÊ´§ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ
µÒÁâ¨·Â�·ÕèÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§¨¹¤Ãº·Ø¡¢ŒÍ

6.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤Ù‹ ÍÍ¡ÁÒ
¹íÒàÊ¹Í¼Å§Ò¹Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

7.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ¤ÇÒÁÃÙŒà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
ËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ÁÒ¡¢Öé¹

 ¼Ù ŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�¡ÒÃËÒ¤‹Ò
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔã¹ÃÙ»áººµ‹Ò§æ º¹
¡ÃÐ´Ò¹ áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ
â´ÂãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ à¾×èÍ
àÊÃÔÁÊÃŒÒ§ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ÁÒ¡
ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  In 456 = 2.3026(log 456)
     = 2.306 [ log(4.56 × 10 2)]
     = 2.306 (log 4.56 + 2)
     = 2.306 (0.6589 + 2)
     = 2.306 (2.6589)
     = 6.1314  ≈  6.13
   ´Ñ§¹Ñé¹ In 456 à·‹Ò¡Ñº 6.13

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

การหาค่าลอการิทึมธรรมชาติจากตารางลอการิทึมธรรมชาติ

	 ค่าลอการิทึมธรรมชาติจากตารางลอการิทึมธรรมชาติเป็นค่าประมาณที่อยู่ในรูปทศนิยม

5	 ต�าแหน่ง	 ใช้หลักการเดียวกับการหาลอการิทึมสามัญ	 แต่ตารางลอการิทึมธรรมชาติแสดง

จ�านวนเต็มเฉพาะหลักหมายเลข	 0	 ในส่วนที่	 2	 ของตารางเท่านั้น	 ดังนั้น	 การหาค่าลอการิทึม

ธรรมชาติจึงต้องหาส่วนที่เป็นจ�านวนเต็มจากหลักหมายเลข	0	ในส่วนที่	2	ของตารางทุกครั้ง	

เช่น	 	 	 	 ln	3.0	 =	 1.09861	 ln	3.6	 =	 1.28093

	 	 	 	 ln	3.08	 =	 1.12493	 ln	3.62	 =	 1.28647

ตัวอยำงที่ 23

จงใช้ตารางลอการิทึมธรรมชาติ	หาค่าลอการิทึมของจ�านวนต่อไปนี้

1.	 ln	9.657	 2.	ln	9.703 3.	ln	15300  4.	ln	0.0037	 5.	0.00687 

 วิธีท�า	 1.	 ln	9.657	 	 =	 2.26696	+	0.00073

     = 2.26769

	 	 2.	 ln	9.703	 	 =	 2.27213	+	0.00031

     = 2.27244

	 	 3.	 ln	15300	 	 =	 ln	(1.53	× 104)

	 	 	 	 	 =	 ln	1.53	+	4	ln	10
     =	 0.42527	+	4(2.3026)

     = 9.62567

	 	 4.	 ln	0.0037		 =	 ln	(3.7	× 10-3)

	 	 	 	 	 =	 ln	3.7	-	3	ln	10
     =	 1.30833	-	3(2.3026)

     = 1.30833 - 6.9078

     = -5.59947

	 	 5.	 ln	0.00687	 =	 ln	(6.87	× 10-3)

	 	 	 	 	 =	 ln	6.87	-	3	ln	10
     =	 1.92716	-	3(2.3026)

     = 1.92716 - 6.9078

     = -4.98064

ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 8.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ¡ÒÃËÒ¤‹Ò
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ̈ Ò¡µÒÃÒ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
¸ÃÃÁªÒµÔ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ áÅÐ
Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ 
¨Ò¡µÒÃÒ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ ãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ

 9.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹Ò
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ̈ Ò¡µÒÃÒ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
¸ÃÃÁªÒµÔ µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 23 ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

10.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
¸ÃÃÁªÒµÔ̈ Ò¡µÒÃÒ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ
à¾ÔèÁàµÔÁ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ â´Âà¢ÕÂ¹
â¨·Â�µÑÇÍÂ‹Ò§º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
·Ø¡¤¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒÅ§º¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 
àÁ×èÍàÊÃç¨áÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÅÑº¡ÃÐ´ÒÉ
¤íÒµÍº¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¼ÙŒÍ×è¹æ à¾×èÍª‹ÇÂ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº ̈ Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹à©ÅÂ
ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐÍ¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ

 ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹µÑé§â¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹Ò
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ ·ÕèàËÁ×Í¹¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 23 ̈ íÒ¹Ç¹ 3 ¢ŒÍ áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áÅ¡â¨·Â�
¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹·Õèà»š¹¤Ù‹¢Í§µ¹ à¾×èÍËÒ¤‹Ò¢Í§
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ àÁ×èÍàÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§
¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 ¤ÇÒÁÃÙŒáÅÐ·Ñ¡ÉÐà¡ÕèÂÇ¡ÑºÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ à»š¹¤ÇÒÁÃÙŒáÅÐ
·Ñ¡ÉÐ·Ò§¤³ÔµÈÒÊµÃ�·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒã¹¡ÒÃ»ÃÐ¡ÍºÍÒªÕ¾
ä´ŒËÅÒÂÍÒªÕ¾ àª‹¹ ¹Ñ¡¤³ÔµÈÒÊµÃ�¹íÒä»¤Ô´¤íÒ¹Ç³âÁà´Åµ‹Ò§æ ·Ò§
¤³ÔµÈÒÊµÃ� ·ÕèãªŒ§Ò¹ÇÔ¨ÑÂ ¹Ñ¡¡ÒÃà§Ô¹¹íÒä»¤Ô´ÇÒ§á¼¹à¡ÕèÂÇ¡ÑºàÇÅÒã¹
¡ÒÃ½Ò¡à§Ô¹ËÃ×ÍàÇÅÒã¹¡ÒÃ¼‹Í¹ªíÒÃÐË¹Õé ¹Ñ¡à¤ÁÕ¤íÒ¹Ç³¤ÃÖè§ªÕÇÔµ¢Í§
¸ÒµØµ‹Ò§æ à»š¹µŒ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¨§ËÒ¤‹Ò¢Í§ In 5 + In 6 - In 2
 1. 1.9
 2. 2.1
 3. 2.3
 4. 2.5
 5. 2.7

 สอน Instruction

สอน

Skills
Vocational

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. จงหาค่าของ	ln	3	+	ln	2	-	ln	6

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

 2.  จงหาค่าของ	ln	ex
2

y 	เมื่อก�าหนดให้	ln	x	=	3.5	และ	ln	y	=	(-0.4)

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

 3.  จงใช้ตารางลอการิทึมธรรมชาติ	หาค่าลอการิทึมของจ�านวนต่อไปนี้

	 	 1)	 ln	324

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

	 	 2)	 ln	0.0178

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

 1.

 2.  

 3.  

ค�ำชี้แจง ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าในแต่ละข้อต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 5.5

วิธีท�ำ	 	 ln	3 + ln	2	- ln	6	 =	 1.09861	+	0.69315	-	1.79176

	 	 	 =	 1.79176	-	1.79176

	 	 	 =	 0

วิธีท�ำ	 	 ln	324	 =	 ln	(3.24	×	102)

	 	 	 =	 ln	3.24	+	2	ln	10

	 	 	 =	 0.17557	+	2(2.3026)

	 	 	 =	 0.17557	+	4.6052	=	4.78077

วิธีท�ำ	 	 ln	0.0178	 =	 ln	(1.78	×	10-2)

	 	 	 =	 ln	1.78	-	2	ln	10

	 	 	 =	 0.57661	-	2(2.3026)

	 	 	 =	 0.57661	-	4.6052	=	-4.02859

วิธีท�ำ	 	 ln	ex
2

y 	 =	 ln	e	+	ln	x2	-	ln	y

	 	 	 =	 1	+	3.5	-	(-0.4)

	 	 	 =	 1	+	3.5	+	0.4

	 	 	 =	 4.9
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 ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹·º·Ç¹à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¤‹ÒáÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ áÅÐ
ÇÔ̧ Õ¡ÒÃà»�́ µÒÃÒ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ ËÒ¡
ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂãËŒÂ¡Á×Í¶ÒÁ¼ÙŒÊÍ¹ä Œ́·Ñ¹·Õ à¾×èÍ
·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ðä´ŒÊÒÁÒÃ¶·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 
5.5 ä´Œ´ŒÇÂµ¹àÍ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

11.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ
¨Ò¡µÒÃÒ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ µÒÁ·Õè
â¨·Â�¡íÒË¹´¨Ò¡áºº½ƒ¡ËÑ´·Ñ¡ÉÐ·Õè 
5.4 ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§

12.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 5.4

 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  In 5 + In 6 - In 2 = 1.6094 + 1.7918 - 0.6931
     = 2.7081  ≈  2.7
   ´Ñ§¹Ñé¹ In 5 + In 6 - In 2 à·‹Ò¡Ñº 2.7

µÍº¢ŒÍ 5.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

	 	 3)	 ln	47.15

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

	 	 4)	 ln	0.5866

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

 4.  จงหาค่าของ	
ln	67

ln	0.543 

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

 4.  

วิธีท�ำ	 	 ln	67
ln	0.543 	=	

ln	(6.7	×	101)
ln	(5.43	×	101)

 

	 	 	 =	 ln	6.7	+	ln	10
ln	5.43	-	ln	10

	 	 	

	 	 	 =	 1.9021	+	2.3026
1.6919	-	2.3026

   =	 4.2047
-0.6107

   =	 -6.885

วิธีท�ำ	 	 ln	0.5866	 =	 ln	(5.866	×	10-1)

	 	 	 =	 ln	5.866	-	ln	10

	 	 	 =	 1.76815	+	0.00103	-	2.3026

	 	 	 =	 -0.53342

วิธีท�ำ	 	 ln	47.15	 =	 ln	(4.715	×	10)

	 	 	 =	 ln	4.715	+	ln	10

	 	 	 =	 1.54969	+	0.00108	+	2.3026

	 	 	 =	 3.85337
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 ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔà»š¹á¼¹¼Ñ§
¤ÇÒÁ¤Ố º¹¡ÃÐ´Ò¹ àÁ×èÍÊÃØ»àÊÃç̈ áÅŒÇãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹ºÑ¹·Ö¡Å§ã¹ÊÁØ´

ผูสอน
เกร็ดแนะ

13.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊØ ‹Á¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ Õ̧·íÒ 
â´Â¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ª‹ÇÂ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº¢³Ð·ÕèµÑÇá·¹Í¸ÔºÒÂ
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ ËÒ¡¾ºÇ‹ÒµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹
à©ÅÂäÁ‹¶Ù¡µŒÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹ª‹ÇÂ¡Ñ¹
á¡Œä¢ãËŒ¶Ù¡µŒÍ§

14.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»àÃ×èÍ§ ¡ÒÃ
ËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ¨Ò¡µÒÃÒ§
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ

¤‹Ò¢Í§ In 87.66 ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. 3.48
 2. 4.48
 3. 5.48
 4. 6.48
 5. 7.48

 สรปุ Wrap-up

สรปุ

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.6 การแกสมการลอการิทึม
	 การแก้สมการลอการิทึม	 เป็นการน�าคุณสมบัติของลอการิทึมมาใช้เพ่ือหาค่าของตัวแปรท่ี

ต้องการหรือในบางกรณอีาจเปลีย่นสมการให้อยู่ในรปูของเลขยกก�าลงัก่อน	จงึจะหาค่าของตวัแปร

ที่ต้องการได้ง่ายขึ้น

	 การใช้ลอการิทึมแก้สมการที่อยู่ในรูปเลขยกก�าลัง

 จากสมการเอกซ์โพเนนเชียล	ที่มีรูปสมการประกอบด้วยตัวแปรเป็นเลขชี้ก�าลัง	เราสามารถ

แก้สมการเอกซ์โพเนนเชียลได้โดยใช้ลอการิทึมเข้ามาช่วยในการแก้สมการเพื่อหาค�าตอบ

ตัวอยำงที่ 24

ตัวอยำงที่ 25

จงหาค่า	x	จากสมการ	(2.2)x-4 = 9.32

วิธีท�า	 	 	 (2.2)x-4 = 9.32

	 	 	 	 log	(2.2)x-4	 =	 log	9.32

	 	 	 	(x	-	4)	log	(2.2)	 =	 log	9.32

	 	 	 	(x	-	4)(0.3424)	 =	 0.9694

    x - 4 = 0.9694
0.3424

    
x
 =	 2.8312	+	4

    x = 6.8312

จงหาค่า	x	จากสมการ	10x2 = 37

วิธีท�า   10x2 = 37

	 	 	 	 log	10x2	 =	 log	37

    x
2	log	10	 =	 log	37

    x
2 (1)	 =	 log	(3.7	×	10)

    x
2	 =	 log	3.7	+	log	10

    
x
2 =	 0.5682	+	1

    x
2 = 1.5682

    x = ±1.25

ตอบ

ตอบ
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 ËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼Ù ŒÊÍ¹ä´ŒÍ¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 24 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 25
¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡Œ
ÊÁ¡ÒÃÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁà¾ÔèÁàµÔÁ 5 ¢ŒÍ â´ÂãªŒÇÔ̧ Õ
¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
à¡Ô´¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ÁÒ¡¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  In 87.66 = In (8.766 × 10)
     = In 8.766 + In 10
     = 2.1709 + 2.306
     = 4.4769  ≈  4.48
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¤‹Ò¢Í§ In 87.66 à·‹Ò¡Ñº 4.48

µÍº¢ŒÍ 2.

 สอน Instruction

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ¡ÒÃ
á¡ŒÊÁ¡ÒÃÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ ã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ áÅÐ
Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§¡ÒÃãªŒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁá¡ŒÊÁ¡ÒÃ
·ÕèÍÂÙ‹ã¹ÃÙ»àÅ¢Â¡¡íÒÅÑ§ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ

3.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 24 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 25 ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

สอน

 นาํ Warm-up

นาํ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹¡ÃÐµØŒ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂ
¶Ö§¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁã¹ÇÔ¸Õ¡ÒÃµ‹Ò§æ 
·Õèä´ŒÈÖ¡ÉÒÁÒ à¾×èÍ´Ù¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
¾×é¹°Ò¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอยำงที่ 26

จงหาค่าของ	(6.514	× 0.000234)4

วิธีท�า	 ให้	 	 N	 =	 (6.514	×	0.000234)4

	 	 จะได้	 	 log	N	 =	 log	(6.514	×	0.000234)4

	 	 	 	 log	N	 =	 4log	(6.514	×	0.000234)

	 	 	 	 log	N	 =	 4(log	6.514	+	log	0.000234)

	 	 	 	 log	N	 =	 4(log	6.514	+	log	(2.34	× 10-4))
    log	N =	 4(log	6.514	+	log	2.34	+	log	10-4)

	 	 	 	 log	N	 =	 4(0.8138	+	0.3692	-	4)

	 	 	 	 log	N	 =	 4(-2.817)

	 	 	 	 log	N	 =	 -11.268

	 	 	 	 log	N	 =	 -0.268	-	11

	 	 	 	 log	N	 =	 (-0.268	+	1)	+	(-11	-	1)

	 	 	 	 log	N	 =	 0.732	+	(-12)

	 	 เนื่องจาก	log	N	มีค่าเป็นลบ	ซึ่งตารางแอนติลอการิทึมจะใช้ส�าหรับลอการิทึมที่เป็นบวก	

	 	 จะต้องเปลี่ยนรูป	ดังนี้

	 	 	 	 log	N	 =	 -11.268	 =	 -0.268	+	11	-	11

	 	 	 	 log	N	 =	 0.732	-	12

	 	 จากตารางแอนติลอการึทึม	0.732	=	log	5.395

	 	 	 	 log	N	 =	 log	5.395	+	log10-12

	 	 	 	 log	N	 =	 log	(5.395	× 10-12)

	 	 	 	 N	 =	 5.395	× 10-12 = 0.000000000005395

	 	 ดังนั้น	 ค่าของ	(6.514	×	0.000234)4	คือ	0.000000000005395 ตอบ

1.7 การนําลอการิทึมมาประยุกตใชในการคํานวณ
 1)	การหาค่าประมาณโดยใช้ลอการิทึม

  จากความรู้เรื่องลอการิทึมสามารถน�ามาใช้ประโยชน์ในการคิดค�านวณ	 เช่น	 การคูณ

การหาร	 และเลขยกก�าลัง	 ซึ่งค่าที่ได้จากการค�านวณจะเป็นค่าโดยประมาณและใกล้เคียงกับค่าที่

แท้จริง
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 ËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼Ù ŒÊÍ¹ä´ŒÍ¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 26 àÊÃç¨ ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÑé§â¨·Â�·ÕèÁÕÃÙ»áººàËÁ×Í¹¡Ñº
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 26 ¨Ò¡¹Ñé¹ã¹¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ 
¼ÙŒÊÍ¹ãªŒÇÔ̧ Õ¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ àÁ×èÍ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒàÊÃç¨ ¼Ù ŒÊÍ¹à»�´âÍ¡ÒÊãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹¶ÒÁã¹¢ŒÍÊ§ÊÑÂµ‹Ò§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

4.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ¹íÒ
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÁÒ»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒã¹¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³

5.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº ¡ÒÃËÒ
¤‹Ò»ÃÐÁÒ³â´ÂãªŒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ ¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 26 µÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 27 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

¤‹Ò¢Í§ In 0.000182 µÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. -2.14
 2. -6.85
 3. -8.61
 4. -11.83
 5. -15.04

 สอน Instruction

สอน

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 27

จงหาผลลัพธ์ในแต่ละข้อต่อไปนี้

1. (0.620)
1
3 2. 0.0187 × 4360 

วิธีท�า	 1.	 ให้	 	 N	 =	 (0.620)
1
3

	 	 	 จะได้		 log	N	 =	 1
3
	log	0.620

	 	 	 	 log	N	 =	 1
3
	log	(6.2	× 10-1)

	 	 	 	 log	N	 =	 1
3
	(log	6.2	+	log	10-1)

	 	 	 	 log	N	 =	 1
3
	(0.7924	-	1)

    log	N = -0.0692

	 	 	 	 log	N	 =	 0.9308	+	(-1)

	 	 จากตารางแอนติลอการิทึม	0.9308	=	log	(8.511	+	0.016)	=	log	8.527

	 	 	 	 	 log	N	 =	 log	8.527	+	(-1)	log	10

	 	 	 	 log	N	 =	 log	8.527	+	log	10-1

	 	 	 	 log	N	 =	 log	(8.527	× 10-1)

	 	 	 	 log	N	 =	 log	0.8527

	 	 	 ดังนั้น	 ค่าของ	(0.620)
1
3	คือ	0.8527

 	 2.	 ให้	 	 N	 =	 0.0187	× 4360

	 	 	 จะได้		 log	N	 =	 log	(0.0187	×	4360)

	 	 	 	 log	N	 =	 log	0.0187	+	log	4360

	 	 	 	 log	N	 =	 log	(1.87	× 10-2)	+	log	(4.36	× 103)

	 	 	 	 log	N	 =	 0.2718	+	(-2)	+	0.6395	+	3
    log	N = 1.9113

	 	 	 	 log	N	 =	 0.9113	+	1

	 	 จากตารางแอนติลอการิทึม	0.9113	=	log	(8.147	+	0.006)	=	log	8.153

	 	 	 	 	 log	N	 =	 log	8.153	+	(1)	log	10

	 	 	 	 log	N	 =	 log	8.153	+	log	101

	 	 	 	 log	N	 =	 log	(8.153	×	10)

	 	 	 	 log	N	 =	 log	81.53

	 	 	 ดังนั้น	 ค่าของ	0.0187	×	4360	คือ	81.53 ตอบ

ตอบ
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6.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù‹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§â¨·Â�
·ÕèÁÕÅÑ¡É³ÐµÒÁµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 26 áÅÐ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 27 Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ̈ Ò¡¹Ñé¹
ãËŒáµ‹ÅÐ¤Ù‹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹áÊ´§ÇÔ Õ̧·íÒ¡ÒÃËÒ¤‹Ò
»ÃÐÁÒ³â´ÂãªŒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁµÒÁâ¨·Â�·Õè
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§¨¹¤Ãº·Ø¡¢ŒÍ

7.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤Ù‹ ÍÍ¡ÁÒ
¹íÒàÊ¹Í¼Å§Ò¹Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

8.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ¤ÇÒÁÃÙŒà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
ËÒ¤‹Ò»ÃÐÁÒ³â´ÂãªŒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ 

 ËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼ÙŒÊÍ¹ä´ŒÍ¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 27 àÊÃç̈  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹
µÑé§â¨·Â�·ÕèÁÕÃÙ»áººàËÁ×Í¹¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
27 ̈ Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ºÑ¹·Ö¡Å§ÊÁǾ áÅŒÇ¹íÒ
ä»·íÒà»š¹¡ÒÃºŒÒ¹Ê‹§ã¹¤Òºµ‹Íä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  ln 0.000182 = In(1.82 × 10 -4)
     = In 1.82 - 4 In 10
     = 0.5988 - 4(2.3026)
     = -8.6116  ≈  -8.61
   ´Ñ§¹Ñé¹ In 0.000182 à·‹Ò¡Ñº -8.61

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอยำงที่ 28

ในป	 พ.ศ.	 2542	 จ�านวนประชากรของจังหวัดหนึ่งเท่ากับ	 116,000	 คน	 และมีอัตราการเติบโตเท่ากับ

4%	ต่อป	อยากทราบว่าในป	พ.ศ.	ใด	ประชากรของจังหวัดนี้จะมีจ�านวน	300,000	คน
  ก�าหนดให้	 n(t)	 =	 n

0
(1 + r)t

  เมื่อ	 	 n(t)	 แทน	 จ�านวนประชากรเมื่อเวลาผ่านไป	t

	 	 	 	 n
0
	 แทน	 จ�านวนประชากร	ณ	จุดเริ่มต้น

	 	 	 	 r	 แทน	 อัตราการเติบโต

	 	 	 	 t	 แทน	 เวลา

วิธีท�า	 จาก		 	 n(t)	 =	 n
0 
(1	+	r)t	 จะได้ว่า

	 	 	 	 300,000	 =	 (116,000)(1	+	0.04)t

	 	 	 	 2.57	 =	 (1	+	0.04)t

	 	 	 	 log	2.57	 =	 log	(1	+	0.04)t

	 	 	 	 	 =	 t	log	1.04
    0.4099 =	 t	(0.0170)

	 	 	 	 t	 =	 0.4099
0.0170

	 	 	 	 t	 =	 24

	 	 ดังนั้น	 อีก	24	ป	ข้างหน้าประชากรของจังหวัดนี้	จะมีจ�านวน	300,000	คน	นั่นคือ	

จังหวัดนี้จะมีประชากร	300,000	คน	ในป	พ.ศ.	2566 ตอบ

 2)	การใช้ลอการิทึมสามัญค�านวณในงานอาชีพ

  การแก้โจทย์ปัญหาที่ต้องการความละเอียด	 เราสามารถน�าความรู้เรื่องลอการิทึมไปใช้

ในการหาค่าโดยประมาณและเป็นค่าท่ีมคีวามใกล้เคียงกับความเป็นจรงิมากท่ีสดุในอาชพีหรอืงาน

ทางช่างต่างๆ	ได้

Math Notes
	 การแก้โจทย์ปัญหาที่เกี่ยวข้องในงานอาชีพ	เป็นการแสดงถึงความส�าคัญของลอการิทึม	โดยที่เป็น

พื้นฐานการค�านวณให้กับอาชีพนั้นๆ	นอกจากนี้หลังจากที่ได้ค�าตอบจากการแก้โจทย์ปัญหาแล้ว	ผู้เรียน

ควรตรวจสอบค�าตอบที่ได้โดยการแทนค่าของค�าตอบลงในสมการ	ซึ่งจะท�าให้สมการเป็นจริง
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 ¼ÙŒÊÍ¹·º·Ç¹à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�
»˜ÞËÒ â´ÂàÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒÍ‹Ò¹â¨·Â�»˜ÞËÒ
àÊÃç¨ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹ÇÔà¤ÃÒÐË�Ç‹ÒÍÐäÃà»š¹ÊÔè§·Õè
â¨·Â�ãËŒÁÒ áÅÐÁÕà§×èÍ¹ä¢ÍÂ‹Ò§äÃ áÅÐÍÐäÃ
à»š¹ÊÔè§·Õèâ¨·Â�µŒÍ§¡ÒÃãËŒËÒËÃ×ÍµŒÍ§¡ÒÃ
·ÃÒº

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 9.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº ¡ÒÃãªŒ
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ¤íÒ¹Ç³ã¹§Ò¹ÍÒªÕ¾ 
¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
28 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

10.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 28

11.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�
»̃ÞËÒ·Õèà¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§ã¹§Ò¹ÍÒªÕ¾ ã¹¡ÃÍº 
Math Notes

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¶ŒÒ¾Ô¾Ñ²¹�Å§·Ø¹ 300,000 ºÒ· â´Âä Œ́ÃÑº¼ÅµÍºá·¹ã¹ÍÑµÃÒ 
8% µ‹Í 4 à´×Í¹ ·ºµŒ¹·Ø¡æ 4 à´×Í¹ ÍÂÒ¡·ÃÒºÇ‹Ò¨ÐµŒÍ§ãªŒ
àÇÅÒ¹Ò¹à·‹ÒäÃ ¾Ô¾Ñ²¹�̈ Ö§ä Œ́ÃÑºà§Ô¹ÃÇÁ 840,000 ºÒ·
 1. 8 §Ç´
 2. 10 §Ç´
 3. 12 §Ç´
 4. 14 §Ç´
 5. 16 §Ç´

 สอน Instruction

สอน

 ¹Ñ¡Ê¶ÔµÔÇÔà¤ÃÒÐË� ºÒ§¤¹¨ÐµŒÍ§ÇÔà¤ÃÒÐË�à¡ÕèÂÇ¡Ñºá¹Çâ¹ŒÁ¢Í§
»ÃÐªÒ¡Ãã¹áµ‹ÅÐ¨Ñ§ËÇÑ́  ËÃ×Íã¹»ÃÐà·È à¾×èÍ·íÒÊÒÃÊ¹à·ÈãËŒ»ÃÐªÒª¹
áÅÐË¹‹ÇÂ§Ò¹Í×è¹æ ¹íÒä»ãªŒ»ÃÐâÂª¹�ã¹¡ÒÃÇÒ§á¼¹ àª‹¹ ¡ÒÃÇÒ§á¼¹
ÊÃŒÒ§ÊÒ¸ÒÃ³Ù»âÀ¤¢Ñé¹¾×é¹°Ò¹à¾ÔèÁ à¾×èÍÃÍ§ÃÑº¡ÒÃà¾ÔèÁ¢Öé¹¢Í§»ÃÐªÒ¡Ã 
à»š¹µŒ¹

อาชีพ
บูรณาการ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอยำงที่ 29

ตัวอยำงที่ 30

ธาตุซีเซียม	-137	มีครึ่งชีวิต	30	ป	ถ้ามีธาตุซีเซียมที่เปนกลุ่มตัวอย่างจ�านวน	10	กรัม	จงหาว่าจะใช้

เวลากี่ป	จึงจะมีซีเซียมเหลืออยู่	2	กรัม	(โดยที่ก�าหนดให้	m(t)	=	m
0
e-0.0231t		เมื่อ	m(t)	แทน	ปริมาณ

สารเมื่อเวลาผ่านไป	t,	m
0
	แทน	ปริมาณสาร	ณ	จุดเริ่มต้น	และ	t	แทน	เวลา)

วิธีท�า	 จาก		 m(t)	 =	 m
0
e-0.0231t	 จะได้ว่า

	 	 	 2	 =	 10e-0.0231t

	 	 	 0.2	 =	 e-0.0231t

	 	 	 ln	0.2	 =	 ln	e-0.0231t

	 	 	 (2.3026)	log	(2	× 10-1)	 =	 -0.0231t	(ln	e)
   2.3026	(log	2	-	1) =	 -0.0231t

	 	 	 2.3026	(0.3010	-	1)	 =	 -0.0231t

	 	 	 t	 =	 -1.6095
-0.0231

 = 70

	 	 ดังนั้น	 จะใช้เวลาประมาณ	70	ป	จึงจะมีซีเซียมเหลืออยู่	2	กรัม

ถ้าสุรศักดิ์ลงทุน	200,000	บาท	โดยได้รับผลตอบแทนในอัตรา	8%	ต่อ	4	เดือน	ทบต้นทุกๆ	4	เดือน	

อยากทราบว่าจะต้องใช้เวลานานเท่าไร	สุรศักดิ์จึงจะได้รับเงินรวม	620,000	บาท

วิธีท�า	 จาก		 s	 =	 p(1	+	i)n	

	 	 แทน	s	=	620,000,	p	=	200,000,	i	=	8%	ต่องวด	(4	เดือน)	

	 	 จะได้	 620,000	 =	 200,000	(1	+	 8
100

)n

	 	 	 620,000	 =	 200,000	(1.08)n

	 	 	 3.1	 =	 (1.08)n

   log	3.1 =	 log	(1.08)n

	 	 	 log	3.1	 =	 nlog	(1.08)

	 	 	 n	 =	 log	3.1
log	1.08

 = 14.70 ≈ 15

	 	 ดังนั้น	 สุรศักดิ์ลงทุนนาน	15	งวด	จึงจะได้รับเงินทั้งหมด	620,000	บาท

ตอบ

ตอบ
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12.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 29 áÅÐ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 30 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

13.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
29 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 30 ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

14.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 ¤Ù‹ ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂ
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹¨Ò¡¡ÒÃ·Õèä Œ́ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 29 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 30

15.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

16.  ¼ÙŒÊÍ¹á¹Ð¹íÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¹íÒ¤ÇÒÁÃÙŒàÃ×èÍ§
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁä»ãªŒã¹§Ò¹ÍÒªÕ¾ä´Œ

 ¼Ù ŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ·ÕèãªŒ
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁã¹§Ò¹ÍÒªÕ¾à¾ÔèÁàµÔÁ 1 - 2 ¢ŒÍ 
º¹¡ÃÐ´Ò¹ ËÅÑ§¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹
ÇÔà¤ÃÒÐË�Ç‹Ò ÍÐäÃà»š¹ÊÔè§·Õèâ¨·Â�ãËŒÁÒÁÕ
à§×èÍ¹ä¢ÍÐäÃºŒÒ§ áÅÐÍÐäÃà»š¹ÊÔè§·Õèâ¨·Â�
µŒÍ§¡ÒÃ·ÃÒº áÅÐ¨Ðá·¹¤‹ÒÅ§ã¹ÊÙµÃ
ä´ŒÍÂ‹Ò§äÃ ÃÇÁ·Ñé§¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨àµÃÕÂÁâ¨·Â�
»˜ÞËÒÁÒà¾ÔèÁÍÕ¡ 3 ¢ŒÍ áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
ºÑ¹·Ö¡Å§ÊÁØ´¹íÒä»·íÒà»š¹¡ÒÃºŒÒ¹Ê‹§ã¹
¤Òºµ‹Íä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ S = p(1 + i)n

    840,000 = 300,000 (1 + 8
100) 

n

    840,000 = 300,000(1.08)n

    2.8 = (1.08)n

    log 2.8 = log(1.08)n

    log 2.8 = n log(1.08)

    n = log 2.8
log 1.08  =  13.38  

≈  14

   ´Ñ§¹Ñé¹ ̈ ÐãªŒàÇÅÒ 14 §Ç´ ̈ Ö§¨Ðä´ŒÃÑºà§Ô¹ÃÇÁ 840,000 ºÒ·

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 1. จงหาค่า	x จากสมการที่ก�าหนดให้

	 	 1)	 (2.2)x-5 = 9.32

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

	 	 2)	 10x-6 = 5x+3

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................................................................................

 1.

ค�ำช้ีแจง ให้ผู้เรียนแสดงวิธีในแต่ละข้อต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 5.6

วิธีท�ำ	 	 (2.2)x-5	 =	 9.32

	 	 log	(2.2)x-5	 =	 log	9.32

	 	 (x	-	5)	log	(2.2)	 =	 log	9.32

	 	 (x	-	5)(0.3424)	 =	 0.9694

	 	 x	-	5	 =	 0.9694
0.3424

	 	 x	-	5	 =	 2.8312

	 	 x	 =	 2.8312	+	5

	 	 x	 =	 7.8312

วิธีท�ำ	 	 10x-6	 =	 5x+3

	 	 log	10x-6	 =	 log	5x+3

	 	 (x	-	6)	log	10	 =	 (x	+	3)	log	5

	 	 (x	-	6)(1)	 =	 (x	+	3)(0.6990)

	 	 x	-	6	 =	 0.6990x	+	2.097

	 	 x	-	0.6990x	 =	 2.097	+	6

	 	 0.301x	 =	 8.097

	 	 x	 =	 8.097
0.301

	 	 x	 =	 26.90
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17.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 5.6
18.  ¼ÙŒÊÍ¹á¹Ð¹íÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÇÔà¤ÃÒÐË�â¨·Â�ãËŒ

ÃÍº¤Íº¡‹Í¹Å§Á×ÍËÒ¤‹ÒµÑÇá»Ãâ´ÂãªŒ
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ

สรปุ

 ¡‹Í¹·Õè¼ÙŒÊÍ¹¨ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡
·Ñ¡ÉÐ·Õè 5.6 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹
·º·Ç¹à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡ŒÊÁ¡ÒÃÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
áÅÐ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ 

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¶ŒÒ 5 x + 2 = 10 x - 4 áÅŒÇ x ÁÕ¤‹Òà·‹Ò¡Ñº¢ŒÍã´
 1. 2.158
 2. 6.097
 3. 10.414
 4. 15.664
 5. 18.201

ข้อสอบแนว
V-NET

190190



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 2. จงหาค่าของ  3.24 × 0.0125
314

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 2.

วิธีท�ำ	 ให้	 N	 =	 	3.24	×	0.0125314   

   =	 (3.24	×	0.0125314 )
1
2

	 จะได้	 log	N	 =	 1
2 [log	(3.24	×	0.0125314 )]

	 	 	 =	 1
2 (log	3.24	+	log	0.0125	-	log	314)

	 	 	 =	 1
2 [log	3.24	+	(log	1.25	+	log	10

-2)	-	(log	3.14	+	log	102)]

	 	 	 =	 1
2 [log	3.24	+	log	(1.25	-	2)	-	log	(3.14	+	2)]

	 	 	 =	 1
2 [0.5105	+	(0.0969	-	2)	-	(0.4969	+	2)]

	 	 	 =	 1
2 (0.5105	+	0.0969	-	2	-	0.4969	-	2)

	 	 	 =	 1
2 (-3.8895)

	 	 	 =	 -1.9448

	 	 	 =	 -0.9448	-	1

	 	 	 =	 -0.9448	-	1	-	1	+	1

	 	 	 =	 0.0552	-	2

	 	 log	N	 =	 log	1.136	+	log	10-2

	 	 log	N	 =	 log	(1.136	×	10-2)

	 	 N	 =	 1.136	×	10-2

	 	 N	 =	 0.01136

	 ดังนั้น	 ค่ำของ		3.24	×	0.0125314 	เท่ำกับ	0.01136
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19.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊÑ§à¡µ¡ÒÃ³�·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ áÅÐ¤ÍÂªÕéá¹Ð¼ÙŒàÃÕÂ¹·ÕèÂÑ§
äÁ‹à¢ŒÒã¨ãËŒÂŒÍ¹¡ÅÑºä»ÈÖ¡ÉÒá¹Ç·Ò§
¡ÒÃ¹íÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÁÒ»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒã¹¡ÒÃ
¤íÒ¹Ç³¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§

20.  àÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐàÊÃç¨¤Ãº
·Ø¡¤¹áÅŒÇ ¼ÙŒÊÍ¹¢ÍÍÒÊÒÊÁÑ¤Ã¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃ¹íÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
ÁÒ»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒã¹¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³º¹¡ÃÐ´Ò¹

สรปุ

 ¢³Ð·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 5.6 
¼ÙŒÊÍ¹à»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹«Ñ¡¶ÒÁã¹¢ŒÍ
Ê§ÊÑÂµ‹Ò§æ 

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  5 x + 2 = 10 x - 4

    log 5 x + 2 = log 10 x - 4

    (x + 2) log 5 = (x - 4) log 10
    (x + 2)(0.6990) = (x - 4)(1)
    0.6990x + 1.398 = x - 4
    2.097 = x - 4
    x = 6.097
   ´Ñ§¹Ñé¹ x à·‹Ò¡Ñº 6.097

µÍº¢ŒÍ 2.

191



 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 3. 	เครื่องขยายเสียงเครื่องหนึ่ง	เมื่อปอนสัญญาณเข้าไป	0.04	วัตต์	จะมีสัญญาณออก	8	วัตต์	

จงหาเดซิเบลแกนของเครื่องขยายเสียง

	 	 	 ก�าหนดให้	 เดซิเบลแกน	=	10	log	
P0
Pi

	 	 	 เมื่อ	 P0	 แทน	สัญญาณออก	มีหน่วยเป็นวัตต์

    Pi	 แทน	สัญญาณเข้า	มีหน่วยเป็นวัตต์

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 4.  	นักชีววิทยาได้ท�าการเพาะเชื้อแบคทีเรียท่ีเป็นกลุ่มตัวอย่างจ�านวนหน่ึง	 พบว่า	 มีอัตราการ

เจริญเติบโต	60%	ต่อชั่วโมง	ต้องการทราบว่าจะมีจ�านวนแบคทีเรียประมาณกี่ตัว	เมื่อเวลา

ผ่านไป	5	ชั่วโมง	ถ้ามีแบคทีเรีย	ณ	จุดเริ่มต้นประมาณ	200	ตัว

	 	 	 ก�าหนดให้	 m(t)	=	m0e	-	rt

	 	 	 เมื่อ	 m(t)	 แทน	จ�านวนแบคทีเรียเมื่อเวลาผ่านไป	t

	 	 	 	 m0	 แทน	จ�านวนแบคทีเรีย	ณ	จุดเริ่มต้น

	 	 	 	 r	 แทน	อัตราการเจริญเติบโต

	 	 	 	 t	 แทน	เวลา

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 3.

 4.  

วิธีท�ำ	 จำกสูตร	 เดซิเบลแกน	 =	 10	log	
P0
Pi

	

	 แทนค่ำ	 	 =	 10	log	 8
0.04

	 	 	 =	 10	(log	8	-	log	0.04)

	 	 	 =	 10	[log	8	-	(log	4	-	2)]

	 	 	 =	 10	[0.9031	-	(0.6021	-	2)]

	 	 	 =	 10(2.301)		=		23.01

	 ดังนั้น	 เดซิเบลแกน	เท่ำกับ	23.01	เดซิเบล

วิธีท�ำ	 จำกสูตร	 m(t)	 =	 m
0
e	-	rt

	 แทนค่ำ	 	 =	 200e	-	 60
100 (5) 

	 	 	 =	 200(2.718)	-	3

	 	 	 =	 543.6	-	3

	 	 	 =	 540.6	≈	541

	 ดังนั้น	 เมื่อเวลำผ่ำนไป	5	ชั่วโมง	จะมีจ�ำนวนแบคทีเรียประมำณ	541	ตัว
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21.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ª‹ÇÂ¡Ñ¹
ÇÔà¤ÃÒÐË�ÇÔ̧ Õ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ¹íÒ
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÁÒ»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒã¹¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³
¢Í§µÑÇá·¹ áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§

22.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐµÒÁà©ÅÂº¹¡ÃÐ´Ò¹ 
áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

23.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¤ÇÒÁÃÙ Œ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ¹íÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÁÒ»ÃÐÂØ¡µ�
ãªŒã¹¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³

สรปุ

 ËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹·Õèà»š¹µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒ
à©ÅÂáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 5.6 
àÊÃç¨áÅŒÇ ¼ÙŒÊÍ¹à»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·ÕèÁÕ
¤ÇÒÁ¤Ô´àËç¹ËÃ×ÍÇÔ¸Õ¤Ô´äÁ‹µÃ§¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹
·Õèà»š¹µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍ¸ÔºÒÂËÃ×ÍáÊ´§
ÇÔ¸Õ¤Ô´¢Í§µ¹àÍ§ä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

ÅíÒâ¾§à¤Ã×èÍ§Ë¹Öè§ àÁ×èÍ»‡Í¹ÊÑÞÞÒ³à¢ŒÒä» 0.08 ÇÑµµ� ¨ÐÁÕ
ÊÑÞÞÒ³ÍÍ¡ 14 ÇÑµµ� ̈ §ËÒÃÐ´Ñº¤ÇÒÁà¢ŒÁ¢Í§ÅíÒâ¾§à¤Ã×èÍ§¹Õé
 1. 22.43 à´«ÔàºÅ
 2. 25.01 à´«ÔàºÅ
 3. 27.11 à´«ÔàºÅ
 4. 28.33 à´«ÔàºÅ
 5. 29.62 à´«ÔàºÅ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 5.  	ในป	พ.ศ.	2558	พบว่าจังหวัดหนึ่งมีประชากรทั้งหมด	768,000	คน	และมีอัตราเพิ่ม	1.2%	

ต่อป	อยากทราบว่าอีกกี่ปจะมีประชากรในจังหวัด	1,500,000	คน

	 	 	 ก�าหนดให้	 n(t)	=	n0(1	+	r)
t

	 	 	 เมื่อ	 n(t)	 แทน	จ�านวนประชากร	เมื่อเวลาผ่านไป	t

	 	 	 	 n0	 แทน	จ�านวนประชากร	ณ	จุดเริ่มต้น

	 	 	 	 r	 แทน	อัตราการเพิ่ม

	 	 	 	 t	 แทน	เวลา

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 5.  

วิธีท�ำ	 จำกสูตร	 n(t)	 =	 n0(1	+	r)
t

	 แทนค่ำ	 1,500,000	 =	 768,000	(1	+	0.012)t 

	 	 1,500,000
768,000 	 =	 (1	+	0.012)t

	 	 1.95	 =	 (1	+	0.012)t

	 	 log	1.95	 =	 log	(1	+	0.012)t	

	 	 log	1.95	 =	 t	log	1.012

	 	 0.2900	 =	 t	log	1.012	

	 	 0.2900	 =	 t	(0.0043	+	0.0008)

	 	 0.2900	 =	 t	(0.0051)

	 	 t	 =	 0.2900
0.0051

	 	 t	 =	 57

	 ดังนั้น	 อีก	57	ป	จะมีประชำกรในจังหวัดแห่งนี้	1,500,000	คน
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24.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐµÒÁ·Õèà©ÅÂº¹¡ÃÐ´Ò¹ 
áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 25.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¤ÇÒÁÃÙ Œ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ¹íÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÁÒ»ÃÐÂØ¡µ�
ãªŒã¹¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³

สรปุ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÊÃØ»à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�
»˜ÞËÒ¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁà»š¹¢Ñé¹µÍ¹ãËŒ¡Ñº
¼ÙŒàÃÕÂ¹ à¾×èÍà»š¹¡ÒÃ·º·Ç¹áÅÐà¾ÔèÁ¤ÇÒÁ
à¢ŒÒã¨¢Í§¼Ù ŒàÃÕÂ¹ãËŒÁÒ¡¢Öé¹ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
¼ÙŒÊÍ¹«Ñ¡¶ÒÁ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ç‹Ò ä Œ́àÃÕÂ¹ÃÙŒÍÐäÃºŒÒ§
¨Ò¡Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ¹Õé ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹äÇŒ
º¹¡ÃÐ´Ò¹ áÅÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ºÑ¹·Ö¡ÊÔè§·Õèä´Œ
àÃÕÂ¹ÃÙŒÅ§ÊÁØ´

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ à´«ÔàºÅá¡¹ = 10 log 
p

0
p

i

     = 10 log 14
0.08

     = 10(log 14 - log 0.08)
     = 10[log 14 - (log 8 - 2)]
     = 10[1.1461 - (0.903 - 2)]
     = 10(1.1461 + 1.097)
     = 10(2.2431)  =  22.43
   ´Ñ§¹Ñé¹ ÃÐ´Ñº¤ÇÒÁà¢ŒÁàÊÕÂ§ à·‹Ò¡Ñº 22.43 à´«ÔàºÅ

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

บทสรุป

	 •	ความหมายของลอการิทึม	ก�าหนดให้	x	=	ay	โดยที่	a	>	0	และ	a	≠	1	เราสามารถเขียน

ในรูปลอการิทึม	ได้เป็น	y	=	logax

	 •	สมบัติของลอการิทึม 

	 	 ก�าหนดให้	a,	b,	M	และ	N	เป็นจ�านวนจริงบวก	ที่	a,	b	≠	1	และ	p	เป็นจ�านวนจริง
	 	 1)	 logaMN	=	logaM	+	logaN	 2)	 loga

M
N
	=	logaM	-	logaN

	 	 3)	 logaM
p	=	plogaM	 4)	 logaa	=	1

	 	 5)	 loga1	=	0	 6)	 logba	=	
1

logab

	 	 7)	 alogax = x	 8)	 logaM	=	
logbM
logba

	;	b	> 0

	 	 9)	 logbNa
M = 

M
N
logba	 10)	 alogbM	=	Mlogba

	 •	ลอการิทึมสามัญ	เป็นลอการิทึมที่มีฐานเท่ากับสิบ	และนิยมเขียนโดยไม่ต้องมีฐานก�ากับ	เช่น	

log
10
5	สามารถเขียนแทนด้วย	log

 
5	เป็นต้น

	 •	ลอการิทึมธรรมชาติ	เป็นลอการิทึมที่มีฐานเป็น	e	โดย	e	เป็นค่าคงตัวที่เป็นจ�านวนอตรรกยะ	

และมีค่าประมาณ	2.7182818	สามารถเขียนแทนด้วย	logex	ด้วย	ln	x

	 •	การน�าลอการทึิมประยุกต์ใช้ในการค�านวณ	เป็นการน�าความรูเ้รือ่งลอการทิมึไปประยกุต์ใช้ใน

การค�านวณเพื่อแก้โจทย์ปัญหา	เช่น	การหาค่าประมาณโดยใช้ลอการิทึม	เป็นต้น

ค�ำศัพท

Logarithm  (ลอการิทึมของจํานวนใดจํานวนหนึ่งบนฐานที่กําหนดให)  เป็นจ�ำนวนที่แสดงถึงก�ำลัง

ของฐำน ซึ่งเมื่อฐำนยกก�ำลังด้วยจ�ำนวนนี้แล้วย่อมมีค่ำเท่ำกับจ�ำนวนที่ก�ำหนดนั้น

Natural Logarithms  (ลอการิทึมฐาน e)  เป็นลอกำริทึมที่มี e เป็นฐำน โดยที่ e เป็นค่ำคงตัวที่

มีค่ำเท่ำกับ 2.7182818 ซึ่งนิยมใช้สัญลักษณ์ ln

Mantissa  (แมนทิสซา)  เป็นค่ำของ log N0 ซึ่งมีค่ำมำกกว่ำหรือเท่ำกับ 0 แต่น้อยกว่ำ 1 โดยสำมำรถ

หำค่ำของ log N0 ได้จำกตำรำงภำคผนวก
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26.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹º·ÊÃØ»¢Í§Ë¹‹ÇÂ
¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ

27.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·Ø¡¤¹ÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞ
¨Ò¡¡ÒÃÈÖ¡ÉÒã¹Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ¹ÕéÅ§ã¹
¡ÃÐ´ÒÉ A4 àÊÃç̈ áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

28.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÒÃÐ
ÊíÒ¤ÑÞ¢Í§¡ÒÃà¢ŒÒã¨¤ÇÒÁËÁÒÂ¢Í§
¤íÒÈÑ¾·�ÊíÒ¤ÑÞ·Õèà¡ÕèÂÇ¡ÑºàÃ×èÍ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¤ÇÒÁËÁÒÂáÅÐ¤ÇÒÁÊíÒ¤ÑÞ¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁâ´ÂãªŒÊÁºÑµÔ¢Í§
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ ¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞ 
¡ÒÃà»�´µÒÃÒ§ËÒ¤‹ÒáÁ¹·ÔÊ«ÒáÅÐ¤‹Ò
á¤áÃ¡à·ÍÃÔÊµÔ¡¨Ò¡µÒÃÒ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
ÊÒÁÑÞ ¡ÒÃËÒáÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ áÅÐ¡ÒÃËÒ
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¨Ò¡µÒÃÒ§áÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ 
áÅÐ¡ÒÃ¹íÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁä»»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒ¡ÒÃ
¤íÒ¹Ç³´ŒÒ¹§Ò¹ª‹Ò§áÅÐ´ŒÒ¹Í×è¹æ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¢ŒÍã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ In 0.0643
 1. -1.7511
 2. -2.7511
 3. -3.7511
 4. -4.7511
 5. -5.7511

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

ให้ผูเ้รยีนแสดงวธิที�ำในแต่ละข้อต่อไปนี้ค�ำช้ีแจง

ชื่อ-สกุล	...................................................................... รหัสประจ�าตัว	..................................... ระดับชั้น .....................................

ประเภทวิชา ..................................................... สาขาวิชา ............................................ หมวดวิชา	.............................................

จุดประสงค์ประจำ�หน่วย

•	หาค่าลอการิทึมธรรมชาติได้
•	แก้โจทย์ปัญหาโดยใช้ลอการิทึมได้

เรื่อง ลอกำริทึมใบงานที่

5.1

1. 
427 × 0.159

0.00164
  ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

2.  ln 0.0542

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 .........................................................................................................................................................................................................

3.  ln 27130

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

วิธีท�ำ	 	 427	×	0.159
0.00164  	=	 log	427	+	log	0.159	-	log	0.00164

	 	 	 =	 log	(4.27	×	102)	+	log	(1.59	×	10-1)	-	log	(1.64	×	10-3)

   =	 0.6304	+	2	+	0.2014	-	1	-	0.2148	+	3

	 	 	 =	 4.617

วิธีท�ำ	 	 ln	0.0542 	=	 ln	(5.42	×	10-2)

   =	 ln	5.42	-	2	ln	10

	 	 	 =	 0.69010	-	2(2.306)

	 	 	 =	 0.69010	-	4.612

	 	 	 =	 -3.9219	

วิธีท�ำ	 	 ln	27130 	=	 ln	(2.713	×	104)

   =	 ln	2.713	+	4	ln	10

	 	 	 =	 0.99695	+	0.00109	+	4(2.306)

	 	 	 =	 0.99695	+	0.00109	+	9.224

	 	 	 =	 10.22204	
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 สรปุ Wrap-up

1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áº‹§ÍÍ¡à»š¹ 4 ¡ÅØ‹Á áÅŒÇ
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 5.1 àÃ×èÍ§ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ

2.  ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ‹ÁÊ‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒ
¨ÑºÊÅÒ¡ à¾×èÍÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐËÒ
¤íÒµÍºË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ â´ÂÁÕÃÒÂÅÐàÍÕÂ´ 
´Ñ§¹Õé

  -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 1 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 1 ¡Ñº¢ŒÍ 2 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 2 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 3 ¡Ñº¢ŒÍ 4 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 3 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 5 ¡Ñº¢ŒÍ 6 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 -  ¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 4 ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 7 ¡Ñº¢ŒÍ 8 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

สรปุ

 ¡‹Í¹·Õè¨ÐÁÍºËÁÒÂãËŒ¼Ù Œ àÃÕÂ¹·íÒ
ãº§Ò¹·Õè 5.1 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ·º·Ç¹à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¢Ñé¹µÍ¹ã¹¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ¸ÃÃÁªÒµÔ 
áÅÐ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ â´ÂãªŒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ
ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ à¾×èÍ·º·Ç¹¤ÇÒÁÃÙŒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
¡‹Í¹·Õè¨Ð·íÒ¡Ô¨¡ÃÃÁã¹ãº§Ò¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  ln 0.0643 = In(6.43 × 10 -2)
     = In 6.43 - 2 In 10
     = 1.8609 - 2(2.306)
     = 1.8609 - 4.612
     = -2.7511
   ´Ñ§¹Ñé¹ log 0.0643 à·‹Ò¡Ñº -2.7511

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

4.  ก�ำหนดให้ log N = 2.0876 จงหำค่ำ N

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

5.  ก�ำหนดให้ log N = 0.0009 จงหำค่ำ N

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

6.  ก�ำหนดให้ log N = 3.0008 จงหำค่ำ N

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 จำก	 log	N	 =	 2.0876

	 	 log	N	 =	 0.0876	+	2

	 	 log	N	 =	 log	1.223	+	log	102

	 จำกตำรำงแอนตลิอกำรทิมึ	0.0876	=	log	(1.222	+	0.001)

	 	 log	N	 =	 log	(1.223	×	102)

	 	 log	N	 =	 log	122.3

	 	 N	 =	 122.3
	 ดงันัน้	 N	มค่ีำเท่ำกบั	122.3

วธิที�ำ	 จำก	 log	N	 =	 0.0009

	 	 log	N	 =	 0.009	+	0

	 	 log	N	 =	 log	1.002	+	log	100

	 จำกตำรำงแอนตลิอกำรทิมึ	0.0009	=	log	(1.000	+	0.002)

	 	 log	N	 =	 log	(1.002	×	100)

	 	 log	N	 =	 log	1.002

	 	 N	 =	 1.002
	 ดงันัน้	 N	มค่ีำเท่ำกบั	1.002

วธิที�ำ	 จำก	 log	N	 =	 3.0008

	 	 log	N	 =	 0.0008	+	3

	 	 log	N	 =	 log	1.002	+	log	103

	 จำกตำรำงแอนตลิอกำรทิมึ	0.0008	=	log	(1.000	+	0.002)

	 	 log	N	 =	 log	(1.002	×	103)

	 	 log	N	 =	 log	1,002

	 	 N	 =	 1,002
	 ดงันัน้	 N	มค่ีำเท่ำกบั	1,002
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3.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 2 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 3 áÅÐ¢ŒÍ 4 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

4.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 3 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 5 áÅÐ¢ŒÍ 6 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

5.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ÃÐËÇ‹Ò§·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹¡íÒÅÑ§·íÒãº§Ò¹·Õè 5.1 
¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃà´Ô¹´Ù¼ÙŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ ËŒÍ§ ËÒ¡
¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ
ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹à»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å à¾×èÍà¾ÔèÁ¤ÇÒÁÃÙŒ
áÅÐ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¢ŒÍã´à»š¹¤íÒµÍº¢Í§ In 35178
 1. 8.42
 2. 9.56
 3. 10.48
 4. 12.16
 5. 14.86

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

7.  ก�ำหนดให้ log N = 2.1005 จงหำค่ำ N

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

8.  จงหำค่ำ N เมื่อ log N = -4.0158

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

วธิที�ำ	 จำก	 log	N	 =	 2.1005

	 	 log	N	 =	 0.1005	+	2

	 	 log	N	 =	 log	1.26	+	log	102

	 จำกตำรำงแอนตลิอกำรทิมึ	0.1005	=	log	(1.259	+	0.001)

	 	 log	N	 =	 log	(1.26	×	102)

	 	 log	N	 =	 log	126

	 	 N	 =	 126
	 ดงันัน้	 N	มค่ีำเท่ำกับ	126

วธิที�ำ	 จำก	 log	N	 =	 -4.0158

	 	 log	N	 =	 -0.0158	-	4

	 	 log	N	 =	 (-0.0158	+	1)	+	(-4	-	1)

	 	 log	N	 =	 0.9842	+	(-5)

	 เนือ่งจำก	log	N	มค่ีำเป็นลบ	ซึง่ตำรำงแอนตลิอกำรทิมึจะใช้ส�ำหรบัลอกำรทิมึทีเ่ป็นบวก	

	 จะต้องเปลีย่นรปู	ดงันี้

	 	 log	N	 =	 -4.0158

	 	 log	N	 =	 -0.0158	+	4	-	4

	 	 log	N	 =	 0.9842	-	5

	 จำกตำรำงแอนตลิอกำรทิมึ	0.9842	=	log	9.642

	 	 log	N	 =	 log	9.642	+	(-5)	log	10

	 	 log	N	 =	 log	9.642	+	log	10-5

	 	 log	N	 =	 log	(9.642	×	10-5)

	 	 log	N	 =	 log	0.00009642

	 	 N	 =	 0.00009642
	 ดงันัน้	 N	มค่ีำเท่ำกับ	0.00009642
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 สรปุ Wrap-up

6.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒËÁÒÂàÅ¢ 4 ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¢ŒÍ 7 áÅÐ¢ŒÍ 8 Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

7.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¡ÅØ‹ÁÍ×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

8.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹à¢ÕÂ¹ÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�â´ÂãªŒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ 
áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

สรปุ

 ËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼Ù ŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 5.1 
àÊÃç¨ ãËŒ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ àÁ×èÍ¼ÙŒÊÍ¹
µÃÇ¨ãº§Ò¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹àÊÃç¨áÅŒÇ ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃ¤Ñ́ àÅ×Í¡ãº§Ò¹·Õè¶Ù¡µŒÍ§ÊÁºÙÃ³�ä»µỐ
áÊ´§¼Å§Ò¹º¹»‡ÒÂ¹Ôà·È¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ à¾×èÍ
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹ä Œ́àËç¹¼Å§Ò¹·ÕèÁÕ¤Ø³ÀÒ¾
áÅÐ¹íÒä»à»š¹á¹Ç·Ò§ã¹¡ÒÃ·íÒ§Ò¹¤ÃÑé§
µ‹Íä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  ln 35178 = In(3.5178 × 10 4)
     = In 3.5178 + 4 In 10
     = 1.2578 + 4(2.306)
     = 10.4818  ≈  10.48
   ´Ñ§¹Ñé¹ In 35178 ÁÕ¤‹Ò»ÃÐÁÒ³ 10.48

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

ให้ผูเ้รียนแสดงวิธีท�ำในแต่ละข้อต่อไปน้ีค�ำชี้แจง

ชื่อ-สกุล	...................................................................... รหัสประจ�าตัว	..................................... ระดับชั้น .....................................

ประเภทวิชา ..................................................... สาขาวิชา ............................................ หมวดวิชา	.............................................

จุดประสงค์ประจำ�หน่วย

•	แก้ปัญหาโดยใช้สมบัติของลอการิทึมได้	 •	หาค่าลอการิทึมสามัญได้
•	ค�านวณการแก้สมการลอการิทึมได้	 •	แก้โจทย์ปัญหาโดยใช้ลอการิทึมได้

เร่ือง ลอกำริทึมใบงานที่

5.2

ฝำยชะลอน�้ำแห่งหนึ่งมีควำมกว้ำง 6 เมตร และควำมสูงของน�้ำที่เหนือกว่ำฝำยชะลอน�้ำ 0.4 เมตร 

จงหำอัตรำกำรไหลของน�้ำที่ล้นข้ำมฝำยชะลอน�้ำเป็นกี่ลูกบำศก์เมตรต่อวินำที 

  อัตรำกำรไหลของน�้ำที่ล้นข้ำมฝำยชะลอน�้ำ หำได้จำกสูตร Q = 1.84 LH1.5

  เมื่อ Q แทน อัตรำกำรไหลของน�้ำที่ล้น มีหน่วยเป็นลูกบำศก์เมตรต่อวินำที

   L แทน ควำมกว้ำงของทำงน�้ำไหล มีหน่วยเป็นเมตร

   H แทน ควำมสูงของน�้ำเหนือฝำยชะลอน�้ำ มีหน่วยเป็นเมตร

...............................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................

วิธีท�ำ	 จำก	 Q 	=	 1.84	LH1.5

	 เมื่อ		L	=	6	เมตร		และ		H	=	0.4	เมตร

	 จะได้	 Q	 =	 1.84(6)(0.4)1.5

  log	Q =	 log	1.84	+	log	6	+	log	0.41.5

	 	 	 =	 log	1.84	+	log	6	+	1.5	log	(4	×	10-1)

	 	 	 =	 log	1.84	+	log	6	+	1.5	log	4	+	log	10-1)

	 	 	 =	 0.2648	+	0.7782	+	1.5	(1
_
.6021)

	 	 	 =	 0.2648	+	0.7782	-	1.5	+	0.90315

	 	 	 =	 0.44615	≈	0.4462

	 	 log	Q	 =	 log	2.805

	 	 Q	 =	 2.805

	 ดังนั้น	 อัตรำกำรไหลของน�้ำที่ล้นข้ำมฝำยชะลอน�้ำเป็น	2.805	ลูกบำศก์เมตรต่อวินำที
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1.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 5.2 àÃ×èÍ§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ 
àÊÃç¨áÅŒÇµÃÇ¨·Ò¹¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§ áÅŒÇ¹íÒ
Ê‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

2.  ¼ÙŒÊÍ¹¤Ñ´àÅ×Í¡¼Å§Ò¹·Õè¹‹ÒÊ¹ã¨ 4 - 5 
¼Å§Ò¹áÅŒÇãËŒà¨ŒÒ¢Í§¼Å§Ò¹ÍÍ¡ÁÒ
¹íÒàÊ¹ÍË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ 
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº¼Å§Ò¹¢Í§
µÑÇá·¹

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼Ù ŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 5.2 
àÊÃç̈ áÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»̃ÞËÒ
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ·Õèà¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡Ñºã¹ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹
áÅÐã¹§Ò¹ÍÒªÕ¾ 1 - 2 ¢ŒÍº¹¡ÃÐ´Ò¹ 
áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹·íÒâ´ÂãªŒ
ÇÔ̧ Õ¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä Œ́àËç¹¶Ö§
¤ÇÒÁÊíÒ¤ÑÞ¢Í§ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ·ÕèÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»
ãªŒã¹¡ÒÃá¡Œ»˜ÞËÒµ‹Ò§æ ä´Œ¨ÃÔ§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

¤‹Ò¢Í§ log
10
 100 × log

10
 10,000 × log

10
 10 ÁÕ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´

 1. 4
 2. 5
 3. 6
 4. 7
 5. 8

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. จงเปลี่ยนสมการต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปเลขยกก�าลังและหาค่า	x

	 	 1)	 log1
2
x = -4

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

	 	 2)	 log
x

1
27

 = 3

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

 2. จงหาค่า	x	จากสมการต่อไปนี้

	 	 1)	 1
4
log

2
x = 3

4
   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

	 	 2)	 log
x
3 = 1

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

 1.

2.

5
ตอนที่ 1   ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าในแต่ละข้อต่อไปนี้

แบบทดสอบ
หนวยกำรเรียนรูที่     

?

วธิที�ำ	 	 log1
2
x	 =	 -4

	 	 (12)
-4	 =	 x	

	 	 x	 =	 (12)
4

	 	
x	 =	 24

	 	
x	 =	 16

วธิที�ำ	 	 log
x 

1
27	 =	 3

	 	 x
3	 =	 1

27	

	 	 (x3)
1
3	 =	 ( 127)

1
3

	 	
x	 =	 1

3

วธิที�ำ	 	 log
x 
3	 =	 1

	 	 x	 =	 3

วธิที�ำ	 	 1
4	log2 x	 =	 3

4
	 	 log

2 
x 

1
4	 =	 3

4	

	 	 2
3
4	 =	 (x

1
4)4

	 	 8	 =	 x
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 สรปุ Wrap-up

1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ·Õè 
5 µÍ¹·Õè 1 â´Â¼ÙŒÊÍ¹¡íÒË¹´ÃÐÂÐàÇÅÒ
ã¹¡ÒÃ·íÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹µÒÁ¤ÇÒÁàËÁÒÐÊÁ

2.  àÁ×èÍ¼Ù Œ àÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºàÊÃç¨¤Ãº
·Ø¡¢ŒÍáÅŒÇ ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

สรปุ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ·º·Ç¹à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¤‹Ò
¢Í§µÑÇá»Ãã¹ÊÁ¡ÒÃÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹¤íÒªÕéá¨§áºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ
¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 5 µÍ¹·Õè 1

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ log10 100 × log10 10,000 × log10 10
     = log10 10 

2 × log10 10 
4 × log10 10 

1

     = 2 log10 10 × 4 log10 10 × 1 log10 10
   à¹×èÍ§¨Ò¡  log10 10 = 1  ¨Ðä´ŒÇ‹Ò
     = 2 × 4 × 1
     = 8
   ´Ñ§¹Ñé¹ log10 100 × log10 10,000 × log10 10 à·‹Ò¡Ñº 8

µÍº¢ŒÍ 5.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

 3.	 จงหาค่าของ	x เมื่อก�าหนด	log	x	มีค่าต่อไปนี้	(โดยใช้ตารางแอนติลอการิทึมสามัญ)

	 	 1)	 log	x = 2.4015

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

	 	 2)	 log	x = 1.0075

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

	 	 3)	 log	x = 3.1204

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

   ..................................................................................................................................................................................................

3.	 จงหาค่าของ	

วธิที�ำ	 จำก	 log	x	 =	 2.4015

	 	 log	x	 =	 0.4015	+	2

	 	 log	x	 =	 log	2.521	+	log	102

	 จำกตำรำงแอนตลิอกำรทิมึ	0.4015	=	log	(2.518	+	0.003)

	 	 log	x	 =	 log	(2.521	×	102)

	 	 log	x	 =	 log	252.1

	 	 x	 =	 252.1
	 ดงันัน้	 x	มค่ีำเท่ำกบั	252.1

วธิที�ำ	 จำก	 log	x	 =	 1.0075

	 	 log	x	 =	 0.0075	+	1

	 	 log	x	 =	 log	1.017	+	log	101

	 จำกตำรำงแอนตลิอกำรทิมึ	0.0075	=	log	(1.016	+	0.001)

	 	 log	x	 =	 log	(1.017	×	101)

	 	 log	x	 =	 log	10.17

	 	 x	 =	 10.17
	 ดงันัน้	 x	มค่ีำเท่ำกบั	10.17

วธิที�ำ	 จำก	 log	x	 =	 3.1204

	 	 log	x	 =	 0.1204	+	3

	 	 log	x	 =	 log	1.319	+	log	103

	 จำกตำรำงแอนตลิอกำรทิมึ	0.1204	=	log	(1.318	+	0.001)

	 	 log	x	 =	 log	(1.319	×	103)

	 	 log	x	 =	 log	1,319

	 	 x	 =	 1,319
	 ดงันัน้	 x	มค่ีำเท่ำกบั	1,319
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3.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 - 4 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

4.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ¤‹ÒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ áÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ
¨Ò¡¡ÒÃ¡ÒÃãªŒÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ ËÒ¡ÇÔ̧ Õ·íÒËÃ×Í
¤íÒµÍº¼Ô´ãËŒÃ‹ÇÁ¡Ñ¹á¡Œä¢

สรปุ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ
à»š¹ÅíÒ´Ñº¢Ñé¹µÍ¹à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃãªŒµÒÃÒ§
áÍ¹µÔÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁÊÒÁÑÞã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 
à¾×èÍ»‡Í§¡Ñ¹¡ÒÃÊÑºÊ¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹·Ñé§ËÁ´
ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹ ¨Ðä´ŒÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨·Õè
µÃ§¡Ñ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

log 1,000 Á‹Õ¤‹ÒµÃ§¡Ñº¢ŒÍã´
 1. 0
 2. 1
 3. 2
 4. 3
 5. 4

 สรปุ Wrap-up

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

 1. จงหาค่าของ	log28 ×	log82 ×	log327 ×	log273

  1. -1 2. 0 3. 1 4. 2 5. 3

 2. จงหาค่าของ	log21 ×	log32 ×	log43 ×	log45 ×	log65 ×	log1155

  1. 0 2. 1 3. 3 4. 5 5. 7

 3. log	28	+	log100.001	มีค่าตรงกับข้อใด

  1. 9 2. 9
2
 3. 2 4. -3

2
 5. 1

3
 4. 35log3x	มีค่าตรงกับข้อใด

  1. 5x 2. x
5 3. x

3 4. 3x 5. 5x

 5. จงหาค่าของ	log	10,000

  1. 10 2. 5 3. 4 4. 3 5. 1

 6. จงหาค่าของ	n	ที่ท�าให้สมการ	72n+3 = 1

  1. -2 2. 3
2
 3. 3 4. -3

2
 5. -2

3
 7. จงหาค่าแคแรกเทอริสติกของ	log	2545	ตรงกับข้อใด

  1. 3   2. 4 

  3. 103	 	 	 4.	 log	2.545	

	 	 5.	 log	0.435

 8. ถ้า	log	2.524	=	0.4021	ค่าแมนทิสซาของ	log	0.0524	ตรงกับข้อใด

  1. 4.021   2. 0.5979 

  3. 0.4021   4. 0.2524 

  5. 0.105

 9. ค่าแมนทิสซาของลอการิทึมคู่ใดเท่ากัน

	 	 1.	 log	0.345	กับ	log	0.435	 2.	 log	10.04	กับ	log	104	

	 	 3.	 log	0.65	กับ	log	1.650	 4.	 log	0.00305	กับ	log	30500	

	 	 5.	 log	0.162	กับ	log	10.162

 10. ก�าหนดให้	log	5.72	=	0.7574	จงหาค่า	N	เมื่อ	log	N	=	-0.2426

  1. 0.572 2. 0.7574 3. 7.574 4. 57.2 5. 89.6

 1.

  1. -1 2. 0 3. 1 4. 2 5. 3  1. -1 2. 0 3. 1 4. 2 5. 3

 2.

  1. 0 2. 1 3. 3 4. 5 5. 7  1. 0 2. 1 3. 3 4. 5 5. 7

 3.

 3. 2 4. - 3. 2 4. -

 4.

 2. 2.

 5.

  1. 10 2. 5 3. 4 4. 3 5. 1  1. 10 2. 5 3. 4 4. 3 5. 1

 6.

 3. 3 4. - 3. 3 4. -

 7.

  1. 3   2. 4   1. 3   2. 4 

 8.

  1. 4.021   2. 0.5979   1. 4.021   2. 0.5979 

 9.

	 	 3.	 log	0.65	กับ	log	1.650	 4.	 log	0.00305	กับ	log	30500		 	 3.	 log	0.65	กับ	log	1.650	 4.	 log	0.00305	กับ	log	30500	

 10.

  1. 0.572 2. 0.7574 3. 7.574 4. 57.2 5. 89.6  1. 0.572 2. 0.7574 3. 7.574 4. 57.2 5. 89.6

ตอนที่ 2  จงเลือกค�าตอบที่ถูกที่สุดเพียงข้อเดียว
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 สรปุ Wrap-up

5.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ
¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 5 µÍ¹·Õè 2 à¾×èÍ»ÃÐàÁÔ¹¼Å
àÁ×èÍ¨ºË¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙ Œ â´ÂãËŒàÇÅÒ
ã¹¡ÒÃ·íÒµÒÁ¤ÇÒÁàËÁÒÐÊÁ

6.  àÁ×èÍ¼Ù ŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ¡ÒÃ
àÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 5 µÍ¹·Õè 2 àÊÃç¨µÒÁàÇÅÒ·Õè
¡íÒË¹´áÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒã¹áµ‹ÅÐ¢ŒÍË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

7.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

สรปุ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹¤íÒÊÑè§¡‹Í¹
·íÒáºº·´ÊÍºáÅÐ¡íÒË¹´ÃÐÂÐàÇÅÒã¹
¡ÒÃ·íÒáºº·´ÊÍºãËŒªÑ´à¨¹ ¨Ò¡¹Ñé¹
¼ÙŒÊÍ¹à´Ô¹ÊíÒÃÇ¨¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ÃÐËÇ‹Ò§·íÒáºº
·´ÊÍº ËÒ¡¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂã¹¤íÒ¶ÒÁ 
¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃÍ¸ÔºÒÂ¢ŒÍÊ§ÊÑÂàËÅ‹Ò¹Ñé¹ãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹à¢ŒÒã¨ÁÒ¡¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  log 1,000 = log 10 3

    log 1,000 = 3 log 10
   à¹×èÍ§¨Ò¡ log10 10 = 1  ¨Ðä´ŒÇ‹Ò
    log 1,000 = 3
   ´Ñ§¹Ñé¹ log 1,000 à·‹Ò¡Ñº 3

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

ลอกำริทึม
ค�ำชี้แจง	 ให้ผู้สอนประเมินผู้เรียนในระหว่างเรียน	แล้วท�าเครื่องหมาย	✓ลงในช่องที่ตรงกับระดับคะแนน

ข้อเสนอแนะ

ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ

	13	-	18	 คะแนน ดี

	 7	-	12	 คะแนน พอใช้

	 1	-	6	 คะแนน ปรับปรุง

สรุปผลการประเมิน				

ลงชื่อ.....................................................................................ผู้ประเมิน

                 .........../............................../....................

.......................................................................................................................................................................

.......................................................................................................................................................................

รำยกำรประเมิน
ระดับคะแนน

3 2 1

ด�าเนินการเกี่ยวกับจ�านวนจริงที่อยู่ในรูปลอการิทึม

1.	 บอกความหมายของลอการิทึม

2.	 แก้ปัญหาโดยใช้สมบัติของลอการิทึม

3.	 หาค่าลอการิทึมสามัญ

4.	 หาค่าลอการิทึมธรรมชาติ  

ค�านวณหาค่าตัวแปรที่อยู่ในรูปลอการิทึม

1.	 ค�านวณการแก้สมการลอการิทึม  

ประยุกต์ใช้ความรู้เกี่ยวกับลอการิทึมในสถานการณ์จริงหรือปัญหาที่ก�าหนด

1.	 แก้โจทย์ปัญหาโดยใช้ลอการิทึม

รวม

แบบประเมิน
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1.  ¼ÙŒÊÍ¹»ÃÐàÁÔ¹ÊÁÃÃ¶¹Ð¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹µÒÁ
ÃÒÂ¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹ â´Âà¡çº¤Ðá¹¹¨Ò¡¡ÒÃ
·íÒ¡Ô̈ ¡ÃÃÁÃÐËÇ‹Ò§àÃÕÂ¹ áÅÐ¨Ò¡¡ÒÃ·íÒ
áºº·´ÊÍºãËŒ¤ÃºµÒÁÃÒÂ¡ÒÃáÅŒÇÊÃØ»
¼Å¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹µÒÁª‹Ç§¤Ðá¹¹·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹
ä´ŒÃÑº

2.  ¼ÙŒÊÍ¹á¨Œ§¼Å¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹ÊÁÃÃ¶¹ÐãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·ÃÒºÇ‹Òã¹¡ÒÃàÃÕÂ¹àÃ×èÍ§ 
ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕÃÐ Ñ́º¤Ø³ÀÒ¾ÍÂÙ‹ã¹
à¡³±�ã´ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹¹íÒ¼Å
·Õèä´Œä»à»š¹á¹Ç·Ò§ã¹¡ÒÃ¾Ñ²¹Ò ËÃ×Í
»ÃÑº»ÃØ§ÃÐ´Ñº¤Ø³ÀÒ¾ã¹¡ÒÃàÃÕÂ¹¢Í§
µ¹àÍ§ãËŒ´ÕÂÔè§¢Öé¹

สรปุ

 ã¹¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹ÊÁÃÃ¶¹Ð¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ 
àÃ×èÍ§ ÅÍ¡ÒÃÔ·ÖÁ ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ»ÃÐàÁÔ¹¨Ò¡
¤Ðá¹¹à¡çºÃÐËÇ‹Ò§àÃÕÂ¹ áÅÐ¤Ðá¹¹
ÊÍº·ŒÒÂË¹‹ÇÂ â´Â»ÃÐàÁÔ¹µÒÁÃÒÂ¡ÒÃ
»ÃÐàÁÔ¹¨¹¤Ãº·Ø¡ÃÒÂ¡ÒÃáÅŒÇ ¨Ö§¹íÒ
¤Ðá¹¹·Õèä Œ́ÁÒà·ÕÂºª‹Ç§¤Ðá¹¹µÒÁà¡³±� 
à¾×èÍÊÃØ»ÃÐ´Ñº¤Ø³ÀÒ¾¢Í§¼Ù ŒàÃÕÂ¹à»š¹
ÃÒÂºØ¤¤Å

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สรปุ Wrap-up
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

พ��นที่และปร�มาตร
Areas and Volumes

หน่วยก�รเรียนรูที่

1.	เปรยีบเทยีบและเลอืกใช้หน่วยวดั
ความยาวได้

2.	หาพื้นที่รูปเรขาคณิตได้
3.	หาปริมาตรในหน่วยวัดต่างๆ	ได้
4.	หาพื้นท่ีผิวและปริมาตรของ

ปริซึมได้
5.	หาพื้นท่ีผิวและปริมาตรของ

พีระมิดได้
6.	หาพืน้ทีผ่วิและปรมิาตรของทรง

กระบอกได้
7.	หาพื้นท่ีผิวและปริมาตรของ

กรวยได้
8.	หาพืน้ทีผ่วิและปรมิาตรของทรง

กลมได้

พื้นที่และปริมำตร เปนหน่วยก�รวัดสิ�งต่�งๆ ที่มีอยู่โดยใช

หลักก�รท�งคณิตศ�สตร์ ซ�่งรูปทรงต่�งๆ ที่เร�เห็นนั�นลวนมีคว�ม

กว�ง คว�มย�ว และคว�มสูง พ��นที่เปนปร�ม�ณที่แสดงถึงขอบเขต

เนื้อที่ของพ��นที่ผิวหร�อรูปร่�งสองมิติ และปร�ม�ตรเปนคว�มม�ก

นอยในปร�ภูมิส�มมิติ ซ�่งวัสดุชนิดหนึ่งในสถ�นะใดๆ หร�อรูปทรง

ชนิดหนึ่งยึดถือหร�อบรรจุอยู่

จุดประสงคประจ�ำหนวย

สมรรถนะประจ�ำหนวย

1.  วัดและเปร�ยบเทียบคว�มย�ว 

ของพ��นที่ และปร�ม�ตรในหน่วย

ม�ตร�วัดต่�งๆ

2.  คำ�นวณพ��นที่และปร�ม�ตรจ�ก

รูปทรงที่กำ�หนดให

6

ส่ิงของหรืออุปกรณ

ใดบางในชีวิตประจําวัน

ที่เปน 

รูปเรขาคณิต

 นาํ Warm-up

 ¡ÒÃ¨Ñ´¡Ô¨¡ÃÃÁ¡ÒÃàÃÕÂ¹¡ÒÃÊÍ¹¢Í§Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 6 ¾×é¹·Õè
áÅÐ»ÃÔÁÒµÃ ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ·º·Ç¹¤ÇÒÁÃÙŒà´ÔÁãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ â´ÂãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃ
¶ÒÁ - µÍº áÅÐÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§Ê¶Ò¹¡ÒÃ³�ã¡ÅŒµÑÇËÃ×ÍÊ¶Ò¹¡ÒÃ³�¨ÃÔ§ã¹
ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹à»š¹¡Ã³ÕÈÖ¡ÉÒ ÃÇÁ·Ñé§¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§
â¨·Â�»˜ÞËÒ·Õèà¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡ÑºËÑÇ¢ŒÍ¹Ñé¹æ à¾ÔèÁàµÔÁ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œ½ƒ¡½¹
ã¹¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³áÅÐÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨à¡ÕèÂÇ¡Ñº¾×é¹·ÕèáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§ÃÙ»
àÃ¢Ò¤³ÔµÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹ «Öè§ÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»»ÃÐÂØ¡µ�ãªŒã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
·Õè¾ºã¹ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹ä´ŒÍÂ‹Ò§àËÁÒÐÊÁ

เปาหมายการเรียนรู

1. นําความรูเร่ือง พืน้ท่ีและปรมิาตร มาใชในการวดั
และเปรยีบเทยีบความยาวของพืน้ที ่และปรมิาตร
ในมาตราวัดตางๆ ได

2. ใชทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตรในการ
หาพืน้ทีแ่ละปรมิาตรจากรปูทรงไดอยางเหมาะสม

3. ประยุกตใชความรูเรื่อง พื้นที่และปริมาตรในการ
แกโจทยปญหาที่เกี่ยวของกับชีวิตประจําวันและ
งานอาชีพ

1. สนใจใฝรู / คิดริเริ่มสรางสรรค
2. มีวินัย / รับผิดชอบ
3. ซื่อสัตยสุจริต
4. รักสามัคคี
5. มนุษยสัมพันธ

คุณธรรม / จริยธรรม

นาํ

 ¼ÙŒÊÍ¹àª×èÍÁâÂ§¤ÇÒÁÃÙŒ â´Â¡ÒÃÊ¹·¹Ò
áÅÐ«Ñ¡¶ÒÁ¼ÙŒàÃÕÂ¹ ´Ñ§¹Õé

•  ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤Ố Ç‹Ò ¾×é¹·ÕèáÅÐ»ÃÔÁÒµÃÁÕ¤ÇÒÁ
à¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡Ñº§Ò¹ÍÒªÕ¾ÍÂ‹Ò§äÃºŒÒ§

 á¹ÇµÍº 

  ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¢Í§ËŒÍ§ÃÑºá¢¡ à¾×èÍ¤íÒ¹Ç³

¤‹ÒãªŒ̈ ‹ÒÂã¹¡ÒÃ»Ù¡ÃÐàº×éÍ§ÅÒÂµ‹Ò§æ ¡ÒÃ

ËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§«ÕàÁ¹µ�·Õè¨Ðà·¾×é¹ÍÒ¤ÒÃ

ËÃ×ÍËÅ‹ÍàÊÒ¤Í¹¡ÃÕµ

ผูสอน
เกร็ดแนะ
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

Math Notes

1.1 การวัด
 1)	หน่วยวัดความยาว

	 	 การวัดช่วยท�าให้เรามองเห็นการน�าคณิตศาสตร์ไปใช้ให้เป็นประโยชน์ในชีวิตประจ�าวัน	

การหาความยาวและความสูงของสิ่งต่างๆ	สามารถท�าได้โดยการใช้วิธีการวัด	ซึ่งเครื่องมือที่ใช้ใน

การวัดความยาวทั่วๆ	ไป	เช่น	ไม้บรรทัด	สายวัดตัว	สายวัดชนิดตลับ	เป็นต้น	โดยมีหน่วยวัดใน

ระบบอังกฤษและระบบเมตริก	นอกจากนี้ยังมีหน่วยวัดความยาวในมาตราไทย	เช่น	นิ้ว	คืบ	ศอก	

เป็นต้น	ซึง่เป็นหน่วยวดัความยาวท่ี่ใช้ส่วนต่างๆ	ของร่างกายในการวดั	จงึท�าให้มคีวามคลาดเคลือ่น

สูง	เนื่องจากร่างกายของแต่ละคนไม่เท่ากัน

	 	 ส�าหรับหน่วยวัดความยาวท่ีนิยมใช้กันในประเทศไทย	 ได้แก่	 หน่วยการวัดความยาวใน

มาตราไทย	(นิ้ว	คืบ	ศอก	วา	เส้น	โยชน์)	หน่วยการวัดความยาวในระบบอังกฤษ	(นิ้ว	ฟุต	หลา	

ไมล์)	และหน่วยการวัดความยาวในระบบเมตริก	(มิลลิเมตร	เซนติเมตร	เมตร	กิโลเมตร)

บำงครั้งในกำรด� ำรงชีวิตประจ� ำวัน หรือในกำร

ประกอบอำชีพ เรำอำจมีควำมจ�ำเปนในกำรค�ำนวณ

หำพื้นท่ีและปริมำตรของสิ่งต่ำงๆ เพื่อจุดประสงค์

อย่ำงใดอย่ำงหนึ่ง เช่น กำรหำพื้นที่ของหองรับแขก 

เพื่อค�ำนวณค่ำใช จ ่ำยในกำรปูกระเบื้องลำยต่ำงๆ 

และมีค ่ำใช จ ่ำยที่น อยที่สุด กำรค�ำนวณกำรสรำง

กรอบรูปภำพขนำดสี่เหลี่ยมผืนผำ กำรหำปริมำตร

ของซีเมนต์ท่ีจะเทพื้นอำคำรหรือหล่อเสำคอนกรีต 

เปนตน

	 หน่วยการวัดความยาวมีหลากหลายระบบการวัด	 ซึ่งได้แก่	 หน่วยการวัดความยาวในระบบเมตริก	

หน่วยการวัดความยาวในมาตราไทย	 และหน่วยการวัดความยาวในระบบอังกฤษ	 จึงท�าให้ต้องมีการ

เปรียบเทียบหน่วยเหล่านี้	เพื่อให้เปรียบเทียบความยาวได้อย่างถูกต้อง	เช่น

	 	 	 10	 มิลลิเมตร	 =	 1	 เซนติเมตร

	 	 	 12	 นิ้ว	 =	 1	 ฟุต

	 	 	 1,760	 หลา	 =	 1	 ไมล์

	 	 	 1	 วา	 =	 2	 เมตร

 พื้นที่และปริมำตร
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 สอน Instruction

สอน

1.  ¼ÙŒÊÍ¹Ã‹ÇÁÊ¹·¹Ò¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹¶Ö§Ë¹‹ÇÂÇÑ´
¤ÇÒÁÂÒÇáÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§Ë¹‹ÇÂ
¡ÒÃÇÑ´·Õè¾ºã¹ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹

2.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ Ë¹‹ÇÂÇÑ´
¤ÇÒÁÂÒÇ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á
¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒÍ Ô̧ºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº
Ë¹‹ÇÂÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇº¹¡ÃÐ´Ò¹ 
10 Ë¹‹ÇÂ ¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÍº
Ç‹Ò Ë¹‹ÇÂÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇà»š¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ 
ÃÐººàÁµÃÔ¡ ËÃ×ÍÁÒµÃÒä·Â

4.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
à»ÃÕÂºà·ÕÂº¤ÇÒÁÂÒÇ¢Í§ÃÐºº¡ÒÃÇÑ´ 
ã¹¡ÃÍº Math Notes

 ¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨¨ÐÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§à¾ÔèÁàµÔÁ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂ¡ÒÃÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇ·Õè¾ºã¹
ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹ãËŒ¡Ñº¼Ù ŒàÃÕÂ¹ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
à»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒàÊ¹Íá¹Ðà¡ÕèÂÇ¡Ñº
Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇ·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œ¾ºà¨Í
ã¹ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹ à¾×èÍà»š¹¡ÒÃáÅ¡à»ÅÕèÂ¹
¤ÇÒÁÃÙŒáÅÐ»ÃÐÊº¡ÒÃ³�¡Ñ¹ÃÐËÇ‹Ò§¼ÙŒàÃÕÂ¹
áÅÐ¼ÙŒÊÍ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 นาํ Warm-up

นาํ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¢ŒÍã´¡Å‹ÒÇ¶Ù¡µŒÍ§à¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇ
 1. äÁŒºÃÃ·Ñ´à»š¹à¤Ã×èÍ§Á×ÍÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇÍÂ‹Ò§à´ÕÂÇà·‹Ò¹Ñé¹
 2. ¹ÔéÇ ¿Øµ ËÅÒ à»š¹Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ
 3. ¹ÔéÇ ¤×º ÈÍ¡ à»š¹Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ
 4. 2 ÇÒ à·‹Ò¡Ñº 1 àÁµÃ áÅÐ 1 àÁµÃ à·‹Ò¡Ñº 11 à«¹µÔàÁµÃ
 5. ¤¹ä·Â¹ÔÂÁãªŒË¹‹ÇÂ¡ÒÃÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÁÒµÃÒä·Âà·‹Ò¹Ñé¹

 ¼Ù Œ·ÕèÁÕ·Ñ¡ÉÐà¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇ ÊÒÁÒÃ¶¹íÒ·Ñ¡ÉÐ¹Õéä»
»ÃÐ¡ÍºÍÒªÕ¾ àª‹¹ ÍÒªÕ¾Ê¶Ò»¹Ô¡ËÃ×ÍÇÔÈÇ¡Ã ÊÒÁÒÃ¶¹íÒ·Ñ¡ÉÐË¹‹ÇÂÇÑ́
¤ÇÒÁÂÒÇã¹¡ÒÃà¢ÕÂ¹áººá»Å¹¢Í§ÍÒ¤ÒÃºŒÒ¹àÃ×Í¹ ËÃ×ÍÊÔè§¡‹ÍÊÃŒÒ§
µ‹Ò§æ à»š¹µŒ¹

Skills
Vocational
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

หน่วยกำรวัดควำมยำว

หน่วยการวัดความยาวในมาตราไทย

	 12	นิ้ว	 =	 1	คืบ

	 2	คืบ	 =	 1	ศอก

	 4	ศอก	 =	 1	วา

	 20	วา	 =	 1	เส้น

	 400	เส้น	 =	 1	โยชน์

หน่วยการวัดความยาวในระบบอังกฤษ

	 12	นิ้ว	 =	 1	ฟุต

	 3	ฟุต	 =	 1	หลา

	 1,760	หลา	 =	 1	ไมล์

หน่วยการวัดความยาวในระบบเมตริก

	 10	มิลลิเมตร	 =	 1	เซนติเมตร

	 100	เซนติเมตร	 =	 1	เมตร

	1,000	เมตร	 =	 1	กิโลเมตร

เปรียบเทียบการวัดความยาว
ในระบบมาตราไทยกับระบบเมตริก

	 1	คืบ	 =	 25	 เซนติเมตร

	 1	ศอก	 =	 50	 เซนติเมตร

	 1	วา	 =	 2	 เมตร

	 1	เส้น	 =	 40	 เมตร

เปรียบเทียบการวัดความยาว
ในระบบอังกฤษกับระบบเมตริก

	 1	นิ้ว	 =	 2.54	เซนติเมตร

	 1	หลา	 =	 90	เซนติเมตร

	 1	ฟุต	 =	 30	เซนติเมตร

	 1	ไมล์	 =	 1.6	กิโลเมตร

อำชีพมัณฑนำกร 

	 ผู ้ที่ปฏิบัติหน้าที่เกี่ยวกับการออกแบบและ

ตกแต่งภายใน	อาคารและบ้านเรอืนต่างๆ	ให้เป็น

ไปตามความต้องการของลกูค้า	โดยจ�าเป็นต้องมี

ความรู้ในเรือ่งของการค�านวณพืน้ทีแ่ละปรมิาตร	

รวมถงึรูปเรขาคณติต่างๆ	เพือ่ใช้ในการออกแบบ

ทักษะอำชีพ

205

 สอน Instruction

สอน

5.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒà¹×éÍËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 
¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹à¢ÕÂ¹Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃ
ÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇ 5 Ë¹‹ÇÂ Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ 
A4 ¾ÃŒÍÁ·Ñé§à»ÃÕÂºà·ÕÂº¡ÒÃÇÑ´¤ÇÒÁ
ÂÒÇã¹áµ‹ÅÐÃÐºº àÁ×èÍàÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§
¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

6.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ¤ÇÒÁÃÙŒà¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂ¡ÒÃÇÑ́
¤ÇÒÁÂÒÇáÅÐ¡ÒÃà»ÃÕÂºà·ÕÂº¡ÒÃÇÑ´
¤ÇÒÁÂÒÇã¹áµ‹ÅÐÃÐºº

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº àÁ×èÍ¾Ô̈ ÒÃ³ÒµÑÇàÅ×Í¡·Ø¡æ ¢ŒÍáÅŒÇ ̈ ÐàËç¹ä Œ́Ç‹Ò 
¹ÔéÇ ¿Øµ ËÅÒ à»š¹Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§¡Å‹ÒÇ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇä´Œ¶Ù¡µŒÍ§ÁÒ¡·ÕèÊØ´

µÍº¢ŒÍ 2.

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä»¤Œ¹¤ÇŒÒ¤ÇÒÁÃÙŒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃà»ÃÕÂºà·ÕÂºË¹‹ÇÂ¡ÒÃÇÑ´
¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÁÒµÃä·Â ã¹ÃÐººàÁµÃÔ¡ 
áÅÐã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ ̈ Ò¡áËÅ‹§àÃÕÂ¹ÃÙŒÍ×è¹æ 
à¾ÔèÁàµÔÁ áÅŒÇ¹íÒÁÒáÅ¡à»ÅÕèÂ¹¤ÇÒÁÃÙŒ·Õèä Œ́
¤Œ¹¤ÇŒÒã¹¤ÒºàÃÕÂ¹¶Ñ´ä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ¹ÔéÇ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ 
¹ÔéÇÁÕ¢¹Ò´à·‹Ò¡Ñº 1

12 à·‹Ò¢Í§¿Øµ ËÃ×Í à·‹Ò¡Ñº 0.0254 àÁµÃ
 ¿Øµ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ 
¿ØµÁÕ¢¹Ò´à·‹Ò¡Ñº 0.3048 

ควรรู
ผูเรียน

 ¿Øµ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¿Øµ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¿Øµ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¿Øµ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¿Øµ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¿Øµ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¿Øµ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¿Øµ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¿Øµ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¿Øµ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¿Øµ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ 

	 12	นิ้ว	 =	 1	คืบ	 12	นิ้ว	 =	 1	คืบ	 12	นิ้ว	 =	 1	คืบ	 12	นิ้ว	 =	 1	คืบ	 12	นิ้ว	 =	 1	คืบ	 12	นิ้ว	 =	 1	คืบ	 12	นิ้ว	 =	 1	คืบ	 12	นิ้ว	 =	 1	คืบ	 12	นิ้ว	 =	 1	คืบ	 12	นิ้ว	 =	 1	คืบ

	 12	นิ้ว	 =	 1	ฟุต	 12	นิ้ว	 =	 1	ฟุต	 12	นิ้ว	 =	 1	ฟุต	 12	นิ้ว	 =	 1	ฟุต	 12	นิ้ว	 =	 1	ฟุต	 12	นิ้ว	 =	 1	ฟุต	 12	นิ้ว	 =	 1	ฟุต	 12	นิ้ว	 =	 1	ฟุต	 12	นิ้ว	 =	 1	ฟุต	 12	นิ้ว	 =	 1	ฟุต

 ¹ÔéÇ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¹ÔéÇ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¹ÔéÇ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¹ÔéÇ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¹ÔéÇ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¹ÔéÇ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¹ÔéÇ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¹ÔéÇ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¹ÔéÇ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¹ÔéÇ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ  ¹ÔéÇ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¤ÇÒÁÂÒÇã¹ÃÐººÍÑ§¡ÄÉ «Öè§µÒÁ¹ÔÂÒÁ¡íÒË¹´ãËŒ 
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอย่ำงที่ 1

ตัวอย่ำงที่ 2

ตัวอย่ำงที่ 3

เชือกเส้นหนึ่งยาว	100	นิ้ว	คิดเปนความยาวกี่ฟุต

วิธีท�า	 เนื่องจาก	 12	นิ้ว		 =	 1	ฟุต

	 	 ถ้า	 	 100	นิ้ว	 =	 1 × 12
100

	 	 	 	 	 =	 1.8	ฟุต

	 	 ดังนั้น	 เชือกเส้นนี้ยาว	1.8	ฟุต

ผ้าพับหนึ่งยาว	30	เมตร	คิดเปนความยาวกี่ฟุต

วิธีท�า	 เนื่องจาก	 1	เมตร		 =	 100	เซนติเมตร

	 	 ถ้า	 30	เมตร	 =	 100	×	300	 =	 300	เซนติเมตร

	 	 เนื่องจาก	 30	เซนติเมตร	 =	 1	ฟุต

	 	 ถ้า	 300	เซนติเมตร	 =	 300
30

	 =	 10	ฟุต

	 	 ดังนั้น	 ผ้าพับนี้ยาว	10	ฟุต

บ้านของธนายุตมีลักษณะเปนทาวนเฮ้าส	 โดยมีความกว้าง	 800	 เซนติเมตร	 และความยาว	 2,400	

เซนติเมตร	หากต้องการคิดขนาดของบ้านธนายุตเปนวา	จะม่ีความกว้างและความยาวกี่วา

วิธีท�า	 พิจารณาความกว้าง

	 	 เนื่องจาก	 100	เซนติเมตร		 =	 1	เมตร

	 	 ถ้าบ้านของธนายุตกว้าง	 800	เซนติเมตร	 =	 800 × 1
100

	 =	 8	เมตร

	 	 เนื่องจาก	 2	เมตร	 =	 1	วา

	 	 ถ้าบ้านของธนายุตกว้าง	 8	เมตร	 =	 8 × 1
2

	 =	 4	วา

	 	 พิจารณาความยาว

	 	 เนื่องจาก	 100	เซนติเมตร		 =	 1	เมตร

	 	 ถ้าบ้านของธนายุตยาว	 2,400	เซนติเมตร	 =	 2,400 × 1
100

	 =	 24	เมตร

	 	 เนื่องจาก	 2	เมตร	 =	 1	วา

	 	 ถ้าบ้านของธนายุตยาว	 24	เมตร	 =	 24 × 1
2

	 =	 12	วา

	 	 ดังนั้น	 บ้านของธนายุตมีความกว้าง	4	วา	และความยาว	12	วา

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

 7.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
1 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 2 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 3 ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 8.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
1 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 2 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 3 ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 9.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â �» ˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂ¡ÒÃÇÑ´
¤ÇÒÁÂÒÇ 3 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§à¢ÕÂ¹ÇÔ¸Õ
¡ÒÃ·íÒÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§
¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

10.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇ 2 ¢ŒÍ à¢ÕÂ¹º¹
¡ÃÐ´Ò¹

11.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ̧ Õ·íÒâ¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂ¡ÒÃÇÑ́
¤ÇÒÁÂÒÇË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

12.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº

สอน

àª×Í¡ÂÒÇ 400 ¹ÔéÇ ÁÕ¢¹Ò´¡Õè¿Øµ
 1. 32.14 ¿Øµ
 2. 32.98 ¿Øµ
 3. 33.33 ¿Øµ
 4. 33.95 ¿Øµ
 5. 35.02 ¿Øµ

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃà»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ä´Œ
«Ñ¡¶ÒÁËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼ÙŒÊÍ¹ä Œ́Í¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 1 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 2 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 3 à¾×èÍà¾ÔèÁ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ãËŒ¡Ñº
¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
V-NET
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

 2)	หน่วยวัดพื้นที่

	 	 หน่วยวดัพืน้ทีร่ปูเรขาคณติ	มหีน่วยเป็นตารางหน่วยตามลกัษณะหน่วยการวดัความยาว

ด้านของแต่ละรูป	เช่น	ตารางเซนติเมตร	เป็นหน่วยของพื้นที่รูปเรขาคณิตที่มีความยาวของด้าน	

มีหน่วยเป็นเซนติเมตร	เป็นต้น	โดยการวัดพื้นที่ในหน่วยที่เรานิยมใช้มีดังต่อไปนี้

หน่วยวัดพื้นที่ในมาตราไทย

	 100	ตารางวา	 =	 1	งาน

	 4	งาน	 =	 1	ไร่

	 400	ตารางวา	 =	 1	ไร่

หน่วยวัดพื้นที่ในระบบอังกฤษ

	 1	ตารางฟุต	 =	 144	ตารางนิ้ว

	 1	ตารางหลา	 =	 1,296	ตารางนิ้ว

	 1	เอเคอร์	 =	 4,840	ตารางหลา

	 1	ตารางไมล์	 =	 640	เอเคอร์

	 1	ตารางไมล์	 =	 (1,760)2	ตารางหลา

หน่วยวัดพื้นที่ในระบบเมตริก

	 1	ตารางเซนติเมตร	 =	 	 100	ตารางมิลลิเมตร

	 1	ตารางเมตร	 =	 	 10,000	ตารางเซนติเมตร

	 1	ตารางกิโลเมตร	 =	 	1,000,000	ตารางเมตร

เปรียบเทียบหน่วยวัดพื้นที่ในมาตราไทยกับระบบเมตริก

	 1	ตารางวา	 =	 4	ตารางเมตร

	 1	งาน	 =	 400	ตารางเมตร

	 1	ไร่	 =	 1,600	ตารางเมตร

	 1	ตารางกิโลเมตร	 =	 625	 ไร่

Math Notes
	 หน่วยวัดพื้นที่	 เป็นหน่วยที่วัดความยาวด้านของแต่ละรูป	 โดยหน่วยวัดพื้นที่แบ่งออกเป็น	3	ชนิด	

ได้แก่	หน่วยวัดพื้นที่ในมาตราไทย	หน่วยวัดพื้นที่ในระบบอังกฤษ	และหน่วยวัดพื้นที่ในระบบเมตริก
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13.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ Ë¹‹ÇÂÇÑ´
¾×é¹·Õè ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ̈ Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 
3 - 5 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒÍ¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂ
ÇÑ´¾×é¹·Õè Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

14.  ¼ÙŒÊÍ¹à¢ÕÂ¹Ë¹‹ÇÂÇÑ´¾×é¹·Õèº¹¡ÃÐ´Ò¹ 
10 Ë¹‹ÇÂ ̈ Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÍº
Ç‹Ò Ë¹‹ÇÂÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇ¡ÑºË¹‹ÇÂ¾×é¹·Õè
àËÁ×Í¹ËÃ×Íáµ¡µ‹Ò§¡Ñ¹ÍÂ‹Ò§äÃ

15.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
à»ÃÕÂºà·ÕÂºË¹‹ÇÂÇÑ´¾×é¹·Õèã¹ÃÐºº¡ÒÃ
ÇÑ´ ã¹¡ÃÍº Math Notes

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨¹íÒÊ¶Ò¹¡ÒÃ³�·Õèã¡ÅŒµÑÇÁÒ
ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ àª‹¹ ·Õè´Ô¹áË‹§Ë¹Öè§ÁÕ¾×é¹·Õè 
400 µÒÃÒ§ÇÒ ¨Ð¤Ô´à»š¹ 4 §Ò¹ «Öè§¨Ð
à·‹Ò¡Ñº 1 äÃ‹ à»š¹µŒ¹ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒÁÕ
¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨à¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂÇÑ´¾×é¹·Õè
ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

 àÍà¤ÍÃ� à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¾×é¹·Õè·ÕèÁÕãªŒã¹ÃÐººµ‹Ò§æ «Öè§ÁÑ¡ãªŒ¡ÑºÃÑ§ÇÑ́ ·Õè́ Ô¹
à»š¹ËÅÑ¡ Ë¹‹ÇÂàÍà¤ÍÃ� ÁÕ¤ÇÒÁÊÑÁ¾Ñ¹¸�¡ÑºË¹‹ÇÂµÒÃÒ§äÁÅ� ¡Å‹ÒÇ¤×Í 
640 àÍà¤ÍÃ� à·‹Ò¡Ñº 1 µÒÃÒ§äÁÅ�

ควรรู
ผูเรียน

 àÍà¤ÍÃ� à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¾×é¹·Õè·ÕèÁÕãªŒã¹ÃÐººµ‹Ò§æ «Öè§ÁÑ¡ãªŒ¡ÑºÃÑ§ÇÑ́ ·Õè́ Ô¹ àÍà¤ÍÃ� à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¾×é¹·Õè·ÕèÁÕãªŒã¹ÃÐººµ‹Ò§æ «Öè§ÁÑ¡ãªŒ¡ÑºÃÑ§ÇÑ́ ·Õè́ Ô¹ àÍà¤ÍÃ� à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¾×é¹·Õè·ÕèÁÕãªŒã¹ÃÐººµ‹Ò§æ «Öè§ÁÑ¡ãªŒ¡ÑºÃÑ§ÇÑ́ ·Õè́ Ô¹ àÍà¤ÍÃ� à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¾×é¹·Õè·ÕèÁÕãªŒã¹ÃÐººµ‹Ò§æ «Öè§ÁÑ¡ãªŒ¡ÑºÃÑ§ÇÑ́ ·Õè́ Ô¹ àÍà¤ÍÃ� à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¾×é¹·Õè·ÕèÁÕãªŒã¹ÃÐººµ‹Ò§æ «Öè§ÁÑ¡ãªŒ¡ÑºÃÑ§ÇÑ́ ·Õè́ Ô¹ àÍà¤ÍÃ� à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¾×é¹·Õè·ÕèÁÕãªŒã¹ÃÐººµ‹Ò§æ «Öè§ÁÑ¡ãªŒ¡ÑºÃÑ§ÇÑ́ ·Õè́ Ô¹ àÍà¤ÍÃ� à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¾×é¹·Õè·ÕèÁÕãªŒã¹ÃÐººµ‹Ò§æ «Öè§ÁÑ¡ãªŒ¡ÑºÃÑ§ÇÑ́ ·Õè́ Ô¹ àÍà¤ÍÃ� à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¾×é¹·Õè·ÕèÁÕãªŒã¹ÃÐººµ‹Ò§æ «Öè§ÁÑ¡ãªŒ¡ÑºÃÑ§ÇÑ́ ·Õè́ Ô¹ àÍà¤ÍÃ� à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¾×é¹·Õè·ÕèÁÕãªŒã¹ÃÐººµ‹Ò§æ «Öè§ÁÑ¡ãªŒ¡ÑºÃÑ§ÇÑ́ ·Õè́ Ô¹ àÍà¤ÍÃ� à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¾×é¹·Õè·ÕèÁÕãªŒã¹ÃÐººµ‹Ò§æ «Öè§ÁÑ¡ãªŒ¡ÑºÃÑ§ÇÑ́ ·Õè́ Ô¹ àÍà¤ÍÃ� à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¾×é¹·Õè·ÕèÁÕãªŒã¹ÃÐººµ‹Ò§æ «Öè§ÁÑ¡ãªŒ¡ÑºÃÑ§ÇÑ́ ·Õè́ Ô¹ àÍà¤ÍÃ� à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ́ ¾×é¹·Õè·ÕèÁÕãªŒã¹ÃÐººµ‹Ò§æ «Öè§ÁÑ¡ãªŒ¡ÑºÃÑ§ÇÑ́ ·Õè́ Ô¹

	 1	ตารางไมล์	 =	 640	เอเคอร์	 1	ตารางไมล์	 =	 640	เอเคอร์	 1	ตารางไมล์	 =	 640	เอเคอร์	 1	ตารางไมล์	 =	 640	เอเคอร์	 1	ตารางไมล์	 =	 640	เอเคอร์	 1	ตารางไมล์	 =	 640	เอเคอร์

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ à¹×èÍ§¨Ò¡ 12 ¹ÔéÇ = 1 ¿Øµ

   ¶ŒÒ 400 ¹ÔéÇ = 400 × 1
12   =  33.33 ¿Øµ

   ´Ñ§¹Ñé¹ àª×Í¡¨ÐÂÒÇ 33.33 ¿Øµ

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอย่ำงที่ 4

ตัวอย่ำงที่ 5

ตัวอย่ำงที่ 6

ตัวอย่ำงที่ 7

จงเปลี่ยนพื้นที่	0.482	ตารางกิโลเมตร	ให้มีหน่วยเปนตารางเมตร

วิธีท�า	 เนื่องจาก	 1	ตารางกิโลเมตร		 =	 1,000,000	ตารางเมตร

	 	 ถ้ามีพื้นที่	 0.482	ตารางกิโลเมตร	 =	 1,000,000	× 0.482

	 	 	 	 =	 482,000	ตารางเมตร

	 	 ดังนั้น	 มีพื้นที่ทั้งหมด	482,000	ตารางเมตร

ที่ดินแห่งหนึ่งมีพื้นที่	12.5	×	107	ตารางเมตร	อยากทราบว่าที่ดินแห่งนี้มีพื้นที่กี่ตารางกิโลเมตร

วิธีท�า	 เนื่องจาก	 1,000,000	ตารางเมตร	 =	 1	ตารางกิโลเมตร

	 	 ที่ดินมีพื้นที่	 12.5	× 107	ตารางเมตร	 =	 12.5 × 107 × 1
1,000,000

 

    =	 125	ตารางกิโลเมตร

	 	 ดัังนั้น	 ที่ดินแห่งนี้มีพื้นที่	125	ตารางกิโลเมตร

พื้นที่ชั้นบนของบ้านหลังหนึ่งมีลักษณะเปนรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้ากว้าง	 6	 วา	 ยาว	 12	 วา	 ถ้าผู้รับเหมาปู

กระเบื้องตารางเมตรละ	42	บาท	อยากทราบว่าเจ้าของบ้านหลังนี้จะต้องเสียค่าปูกระเบื้องเปนเงินเท่าไร

วิธีท�า	 พื้นที่ชั้นบนของบ้านมีความกว้าง	6	วา			และมีความยาว	12	วา

	 	 ดังนั้น	พื้นที่ชั้นบนของบ้านมีพื้นที่	 6	×	12	 =	 72	ตารางวา

	 	 เนื่องจาก	 พื้นที่	1	ตารางวา	 =	 4	ตารางเมตร

	 	 	 พื้นที่ชั้นบนของบ้านมีพื้นที่	72	ตารางวา	 =	
72 × 4

1 	 =	 288	ตารางเมตร

	 	 ดัังนั้น	 เจ้าของบ้านหลังนี้จะต้องเสียค่าปูกระเบื้องเป็นเงิน	288	×	42	=	12,096	บาท

จงเปลี่ยนพื้นที่	6	ไร่	ให้มีหน่วยเปนตารางเมตร

วิธีท�า	 เนื่องจาก	 1	ไร่	 =	 1,600	ตารางเมตร

	 	 	 ถ้ามีพื้นที่	6	ไร่	 =	
6 × 1,600

1 	 =	 9,600	ตารางเมตร

	 	 ดัังนั้น	 มีพื้นที่ทั้งหมด	9,600	ตารางเมตร

ตอบ

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

16.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 4 
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 5 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 6 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 7 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

17.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 4 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 5 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 6 áÅÐ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 7 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

18.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂÇÑ´¾×é¹·Õè 
5 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§à¢ÕÂ¹ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒÅ§ã¹
¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

19.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
Ë¹‹ÇÂÇÑ´¾×é¹·Õè 3 ¢ŒÍ à¢ÕÂ¹º¹¡Ð´Ò¹

20.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂÇÑ´
¾×é¹·ÕèË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

21.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä»¤Œ¹¤ÇŒÒâ¨·Â�
»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂÇÑ́ ¾×é¹·Õèà»š¹¡ÒÃºŒÒ¹
áÅŒÇãËŒà¢ÕÂ¹Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨íÒ¹Ç¹ 5 
¢ŒÍ áÅŒÇÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨ã¹¤ÒºàÃÕÂ¹¶Ñ´ä» 
à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒàËç¹¶Ö§¤ÇÒÁÊíÒ¤ÑÞ¢Í§
¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒà¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂÇÑ´¾×é¹·Õè

ผูสอน
เกร็ดแนะ

³Ã§¤�ÁÕ·Õè´Õ 3 áË‹§ «Öè§ÁÕ¾×é¹·Õè 10, 21 áÅÐ 36 äÃ‹ ÍÂÒ¡·ÃÒºÇ‹Ò 
³Ã§¤�ÁÕ·Õè´Ô¹·Ñé§ËÁ´¡ÕèµÒÃÒ§àÁµÃ
 1. 75,000  µÒÃÒ§àÁµÃ
 2. 87,100  µÒÃÒ§àÁµÃ
 3. 93,200  µÒÃÒ§àÁµÃ
 4. 107,200 µÒÃÒ§àÁµÃ
 5. 125,600 µÒÃÒ§àÁµÃ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

 3)	หน่วยของปริมาตร

	 	 หน่วยของปรมิาตร	เป็นความจขุองรปูเรขาคณติสามมติิ	มหีน่วยเป็นลกูบาศก์หน่วย	โดย

ท่ี่ลกูบาศก์หน่วยเป็นความจทุีพ่จิารณาจากวตัถทุรงสีเ่หลีย่มมมุฉากท่ีมคีวามกว้าง	ความยาว	และ

ความสูง	1	หน่วยเท่ากัน	เช่น	ลูกบาศก์มิลลิเมตร	ลูกบาศก์เซนติเมตร	ลูกบาศก์เมตร	เป็นต้น

	 	 การใช้หน่วยของปรมิาตรจะขึน้อยูก่บัหน่วยทีใ่ช้ในการวดัความยาว	ความกว้าง	ความสงู

ของทรงสี่เหลี่ยมมุมฉากนั้นๆ	 ซึ่งจะเป็นหน่วยวัดในระบบเมตริกหรือระบบอังกฤษก็ได้	 ทั้งนี้การ

แปลงหน่วยปรมิาตรจากหน่วยหน่ึงไปอกีหน่วยหน่ึง	สามารถท�าได้โดยการแปลงหน่วยวดัความยาว	

เช่น

	 	 	 1	เมตร	 =	 	 100	เซนติเมตร

	 	 ดังนั้น	 1	ลูกบาศก์เมตร	 =	 	100	× 100 ×	100	ลูกบาศก์เซนติเมตร

	 	 หรือ	 1	ลูกบาศก์เมตร	 =	 	 1,000,000	ลูกบาศก์เซนติเมตร

	 	 นอกจากนี้ยังมีหน่วยปริมาตรที่ควรรู้จัก	ได้แก่

	 	 	 1	ลูกบาศก์เซนติเมตร	 =	 1	มิลลิเมตร

	 	 	 1	ลิตร	 =	 1,000	มิลลิลิตร

	 	 	 1	ลิตร	 =	 1,000	ลูกบาศก์เซนติเมตร

	 	 	 1	กิโลลิตร	 =	 1,000	ลิตร

	 	 	 1	กิโลลิตร	 =	 1	ลูกบาศก์เมตร

	 	 	 1	ถัง	 =	 20	ลิตร

	 	 	 1	เกวียน	 =	 100	ถัง

1 มม.

1 มม.

1 มม.

1 ซม.

1 ซม.

1 ซม.

1 ม.

1 ม.

1 ม.
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 ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§Ê¶Ò¹¡ÒÃ³�à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃãªŒË¹‹ÇÂ¢Í§»ÃÔÁÒµÃà¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œ
ÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ÁÒ¡ÂÔè§¢Öé¹ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œ«Ñ¡¶ÒÁã¹¢ŒÍÊ§ÊÑÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº
Ë¹‹ÇÂ¢Í§»ÃÔÁÒµÃ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

22.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ Ë¹‹ÇÂ¢Í§
»ÃÔÁÒµÃ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ áÅŒÇ¼ÙŒÊÍ¹
¹íÒ¡Å‹Í§ÊÕèàËÅÕèÂÁ ¡ÃÐºÍ¡¹íéÒ áÅÐ¼ÙŒ
ÊÍ¹µÑé§¤íÒ¶ÒÁ¨Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù‹
ãËŒª‹ÇÂ¡Ñ¹µÍº¤íÒ¶ÒÁµ‹Íä»¹Õé
 •  ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨ÐÁÕÇÔ¸ÕÇÑ´¡Å‹Í§ÊÕèàËÅÕèÂÁ áÅÐ

¡ÃÐºÍ¡¹íéÒä´ŒÍÂ‹Ò§äÃ
   á¹ÇµÍº

    ¡ÒÃÇÑ´¤ÇÒÁ¨Ø¢Í§¡Å‹Í§ÊÕèàËÅÕèÂÁáÅÐ

¡ÃÐºÍ¡¹íéÒ µŒÍ§ãªŒË¹‹ÇÂ¢Í§»ÃÔÁÒµÃ

ã¹¡ÒÃÇÑ´

23.  ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹à¢ŒÒã¨
à¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂ¢Í§»ÃÔÁÒµÃã¹ÃÐºº
àÁµÃÔ¡ËÃ×ÍÃÐººÍÑ§¡ÄÉ ¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù‹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒ¡ÒÃá»Å§
Ë¹‹ÇÂ»ÃÔÁÒµÃ ¨Ò¡Ë¹‹ÇÂË¹Öè§ä»ÍÕ¡
Ë¹‹ÇÂË¹Öè§

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ à¹×èÍ§¨Ò¡  1 äÃ‹  =  1,600 µÒÃÒ§àÁµÃ 
 ³Ã§¤�ÁÕ·Õè´Ô¹·Ñé§ËÁ´ 10 + 21 + 36  =  67 äÃ‹ 
 ¤Ô´à»š¹  67 × 1,600  =  107,200 µÒÃÒàÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 4.

 ÅÔµÃ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ´»ÃÔÁÒµÃã¹ÃÐººàÁµÃÔ¡ â´Â·Õè
 1 ÅÔµÃ à·‹Ò¡Ñº 1 ÅÙ¡ºÒÈ¡�à´«ÔàÁµÃ
 1 ÅÔµÃ à·‹Ò¡Ñº 1,000 ÅÙ¡ºÒÈ¡�à«¹µÔàÁµÃ
 1 ÅÔµÃ à·‹Ò¡Ñº 1,000 ÁÔÅÅÔÅÔµÃ
 1 ÅÔµÃ à·‹Ò¡Ñº 0.879877 ¤ÇÍÃ�µ
 1 ÅÔµÃ à·‹Ò¡Ñº 0.264172 á¡ÅÅÍ¹àËÅÇÍàÁÃÔ¡Ñ¹
 1 ÅÔµÃ à·‹Ò¡Ñº 0.035315 ÅÙ¡ºÒÈ¡�¿Øµ

ควรรู
ผูเรียน

 ÅÔµÃ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ´»ÃÔÁÒµÃã¹ÃÐººàÁµÃÔ¡ â´Â·Õè ÅÔµÃ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ´»ÃÔÁÒµÃã¹ÃÐººàÁµÃÔ¡ â´Â·Õè ÅÔµÃ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ´»ÃÔÁÒµÃã¹ÃÐººàÁµÃÔ¡ â´Â·Õè ÅÔµÃ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ´»ÃÔÁÒµÃã¹ÃÐººàÁµÃÔ¡ â´Â·Õè ÅÔµÃ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ´»ÃÔÁÒµÃã¹ÃÐººàÁµÃÔ¡ â´Â·Õè ÅÔµÃ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ´»ÃÔÁÒµÃã¹ÃÐººàÁµÃÔ¡ â´Â·Õè ÅÔµÃ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ´»ÃÔÁÒµÃã¹ÃÐººàÁµÃÔ¡ â´Â·Õè ÅÔµÃ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ´»ÃÔÁÒµÃã¹ÃÐººàÁµÃÔ¡ â´Â·Õè ÅÔµÃ à»š¹Ë¹‹ÇÂÇÑ´»ÃÔÁÒµÃã¹ÃÐººàÁµÃÔ¡ â´Â·Õè

ลิตร	 =	 1,000	มิลลิลิตรลิตร	 =	 1,000	มิลลิลิตรลิตร	 =	 1,000	มิลลิลิตรลิตร	 =	 1,000	มิลลิลิตร
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอย่ำงที่ 8

ตัวอย่ำงที่ 9

ถังใส่น�้าใบหนึ่งมีขนาด	25	×	30	×	60	ลูกบาศกเซนติเมตร	ถ้าบรรจุน�้าไว้เต็มถัง	และใช้น�้าไป	15	ลิตร	

จะเหลือน�้าอยู่ในถังสูงเท่าไร

วิธีท�า	 จาก	 ปริมาตรทรงสี่เหลี่ยมมุมฉาก	 =	 กว้าง	×	ความยาว	×	ความสูง

	 	 	 ถังน�้ามีปริมาตร	25	× 30 ×	60	 =	 45,000	ลูกบาศก์เซนติเมตร

	 	 ใช้น�้าไป	15	ลิตร

	 	 เนื่องจาก	 1	ลิตร	 =	 1,000	ลูกบาศก์เซนติเมตร

	 	 ดังนั้น		 ใช้น�้าไป	 =	 15	×	1,000	 =	 15,000	ลูกบาศก์เซนติเมตร

	 	 	 เหลือน�้าในถัง	 =	 45,000	-	15,000	 =	 30,000	ลูกบาศก์เซนติเมตร	

	 	 	 ปริมาตรน�้าที่เหลือ	 =	 กว้าง	×	ความยาว	×	ความสูง

	 	 แทนค่า	 30,000	 =	 25	× 30 × h

   25 × 30 ×	h	 =	 30,000

	 	 	 h	 =	 30,000
25 × 30

	 =	 40	เซนติเมตร

	 	 ดังนั้น	 จะเหลือน�้าอยู่ในถังสูง	40	เซนติเมตร

สระว่ายน�้าแห่งหนึ่งเปนรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากกว้าง	 3,000	 เซนติเมตร	 ยาว	 1,500	 เซนติเมตร	 และสูง

500	เซนติเมตร

1.	สระว่ายน�้าแห่งนี้มีน�้าทั้งหมดกี่ลิตร

2.	 	ถ้าสระว่ายน�้ามีน�้าเต็มสระ	และน�้า	1	ลูกบาศกเซนติเมตร	หนักเท่ากับ	1	กรัม	จงหาน�้าหนักของน�้า

ในสระว่ายน�้าแห่งนี้

วิธีท�า	 1.		 ปริมาตรของสระว่ายน�้า	 =	 กว้าง	×	ความยาว	×	ความสูง

	 	 	 แทนค่า		ปริมาตรของสระว่ายน�้า	 =	 3,000	× 1,500 × 500

	 	 	 	 	 =	 2,250,000,000	ลูกบาศก์เซนติเมตร

	 	 	 เมื่อเทียบกับหน่วยปริมาตร	จะได้ว่า

	 	 	 เนื่องจาก	 น�้า	1,000	ลูกบาศก์เซนติเมตร	 =	 1	ลิตร

	 	 	 ถ้าน�้า	 2,250,000,000	ลูกบาศก์เซนติเมตร	 =	 2,250,000,000 × 1
1,000

	=	2,250,000	ลิตร

	 	 	 ดังนั้น	 สระว่ายน�้าแห่งนี้มีน�้าทั้งหมด	2,250,000	ลิตร

	 	 2.	เนื่องจาก	 	น�้า	1	ลูกบาศก์เซนติเมตร	 =	 1	กรัม

	 	 	 ถ้าน�้า	 2,250,000,000	ลูกบาศก์เซนติเมตร	 =	 2,250,000,000	กรัม

	 	 	 ดังนั้น	 น�้าหนักของน�้าในสระว่ายน�้าแห่งนี้คือ	2,250,000,000	กรัม

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂ¢Í§»ÃÔÁÒµÃà¾ÔèÁàµÔÁº¹
¡ÃÐ´Ò¹áÅŒÇãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃ¶ÒÁ - µÍº¡Ñº
¼ÙŒàÃÕÂ¹ à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁÃÙŒ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ ËÒ¡ÁÕ¼ÙŒàÃÕÂ¹·ÕèÂÑ§äÁ‹à¢ŒÒã¨ ãËŒ
¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ¨¹¼ÙŒàÃÕÂ¹à¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

24.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 8 
áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 9 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

25.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 8 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 9 ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

26.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂ¢Í§»ÃÔÁÒµÃ 
3 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§à¢ÕÂ¹ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒÅ§ã¹
¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

27.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
Ë¹‹ÇÂ¢Í§»ÃÔÁÒµÃ 3 ¢ŒÍ à¢ÕÂ¹º¹
¡ÃÐ´Ò¹

28.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂ¢Í§
»ÃÔÁÒµÃË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

29.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº

ºÖ§áË‹§Ë¹Öè§ÁÕ¾×é¹·Õèà»š¹ÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ÁÕ¤ÇÒÁ¡ÇŒÒ§ 5,000 
à«¹µÔàÁµÃ ¤ÇÒÁÂÒÇ 8,000 à«¹µÔàÁµÃ áÅÐÅÖ¡ 400 à«¹µÔàÁµÃ 
¶ŒÒºÖ§¹ÕéÁÕ¹íéÒàµçÁ ºÖ§¨ÐÁÕ¹íéÒ·Ñé§ËÁ´¡ÕèÅÔµÃ
 1. 2 ÅŒÒ¹ÅÔµÃ
 2. 3 ÅŒÒ¹ÅÔµÃ
 3. 4 ÅŒÒ¹ÅÔµÃ
 4. 5 ÅŒÒ¹ÅÔµÃ
 5. 6 ÅŒÒ¹ÅÔµÃ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

	1. สวนแห่งหนึ่งยาว	4	เส้น	เท่ากับกี่เมตร

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

	2.  ความเร็วของรถยนต์ที่วิ่งบนทางด่วนประมาณ	50	ไมล์ต่อชั่วโมง	คิดเป็นกี่หลาต่อชั่วโมง

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

	3.  สายไฟม้วนหนึ่งยาว	90	เมตร	ตัดไปใช้	47	เมตร	เหลือสายไฟในม้วนกี่เซนติเมตร

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

	4.  ไม้สองท่อนมีความยาว	46	เมตรเท่ากัน	น�ามาวางต่อกันจะยาวกี่หลา

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

	1.

	2.  

	3.  

	4.  

ค�ำชี้แจง 	ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าในแต่ละข้อต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 6.1
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30.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.1
31.  ¼ÙŒÊÍ¹á¹Ð¹íÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÇÔà¤ÃÒÐË�â¨·Â�

ãËŒÃÍº¤Íº¡‹Í¹Å§Á×Íá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂ¢Í§»ÃÔÁÒµÃ

 ¡‹Í¹·Õè¼Ù ŒÊÍ¹¨ÐãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Å§Á×Í·íÒ
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.1 ́ ŒÇÂµ¹àÍ§¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ
ÊÒ¸Ôµ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà»š¹
µÑÇÍÂ‹Ò§ 1 ¢ŒÍ â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹
à»š¹¼ÙŒàÅ×Í¡¢ŒÍ·ÕèÁÕ¤ÇÒÁÊ¹ã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  »ÃÔÁÒµÃ¢Í§ºÖ§ = ¡ÇŒÒ§ × ÂÒÇ × ÅÖ¡
     = 5,000 × 3,000 × 400
     = 6,000,000,000 ÅÙ¡ºÒÈ¡�à«¹µÔàÁµÃ
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¨ÐÁÕ¹íéÒã¹ºÖ§ =  6,000,000,000 ÷ 1,000 ÅÔµÃ 

  =  6,000,000 ÅÔµÃ

µÍº¢ŒÍ 5.

สรปุ

 สรปุ Wrap-up
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

	5.  จงหาปริมาตรของรูปเรขาคณิตสามมิติต่อไปนี้

	 	 1)	 	  ....................................................................................................................

     ...................................................................................................................

     ...................................................................................................................

     ....................................................................................................................

	 	 2)	 	  ....................................................................................................................

     ..................................................................................................................

     ...................................................................................................................

     ....................................................................................................................

 6.  ซื้อไม้กระดานขนาดกว้าง	14	เซนติเมตร	หนา	3	เซนติเมตร	ยาว	5	เมตร	จ�านวนทั้งหมด	

150	แผ่น	จงหาว่าไม้กระดานมีปริมาตรทั้งหมดกี่ลูกบาศก์เมตร

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

	7.  กล่องทรงสี่เหลี่ยมจัตุรัสใบหนึ่งมีปริมาตร	343	ลูกบาศก์เมตร	กล่องใบนี้มีความยาวด้านละ

เท่าไร

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

	5.  

6.  

	7.  

7 ม.
9 ม.

12 ม.

8.5 ซม.

10 ซม.

2.5 ซม.
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 สรปุ Wrap-up

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¡Å‹Í§·Ã§ÊÕèàËÅÕèÂÁ¨ÑµØÃÑÊãºË¹Öè§ÁÕ»ÃÔÁÒµÃ 1,728 ÅÙ¡ºÒÈ¡�àÁµÃ 
¡Å‹Í§ãº¹ÕéÁÕ¤ÇÒÁÂÒÇ´ŒÒ¹ÅÐà·‹ÒäÃ
 1. 2  àÁµÃ
 2. 9  àÁµÃ
 3. 11 àÁµÃ
 4. 12 àÁµÃ
 5. 18 àÁµÃ

สรปุ

32.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊÑ§à¡µ¡ÒÃ·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹áÅÐ¤ÍÂªÕéá¹Ð ¼Ù ŒàÃÕÂ¹·ÕèÂÑ§äÁ‹
à¢ŒÒã¨ãËŒÂŒÍ¹¡ÅÑºä»ÈÖ¡ÉÒá¹Ç·Ò§¡ÒÃ
ËÒË¹‹ÇÂ¢Í§»ÃÔÁÒµÃ¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§

33.  àÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐàÊÃç̈ ¤Ãº·Ø¡
¤¹áÅŒÇ ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ̧ Õ·íÒ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ
Ë¹‹ÇÂ¢Í§»ÃÔÁÒµÃº¹¡ÃÐ´Ò¹

34.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ª‹ÇÂ¡Ñ¹
ÇÔà¤ÃÒÐË�ÇÔ̧ Õ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒË¹‹ÇÂ¢Í§»ÃÔÁÒµÃ¢Í§µÑÇá·¹ 
áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

35.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐµÒÁà©ÅÂº¹¡ÃÐ´Ò¹ 
áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 ã¹¢³Ð·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.1
¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃà´Ô¹´Ù¼ÙŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ ËŒÍ§àÃÕÂ¹ 
ËÒ¡¾ºÇ‹ÒÁÕ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹ã´ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂ ãËŒ
¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ¨¹¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¤ÇÒÁ
à¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.2 พื้นที่ของรูปเรขาคณิต
	 รปูเรขาคณติมหีลายลกัษณะ	เช่น	รปูสามเหลีย่มชนดิต่างๆ	รปูสีเ่หลีย่มชนิดต่างๆ	รปูห้าเหลีย่ม 

รูปวงกลม	 เป็นต้น	 ซึ่งสูตรในการหาพื้นท่ีของรูปเรขาคณิตเหล่านี้เป็นพื้นฐานในการหาพื้นที่ 

รูปเรขาคณิตลักษณะอื่น	โดยมีสูตรในการค�านวณหาพื้นที่ดังต่อไปนี้

	 1)	พื้นท่ี่ของรูปสามเหลี่ยม

	 	 ในที่นี้จะทบทวนการหาพื้นที่ของรูปสามเหลี่ยมชนิดต่างๆ	ดังนี้

▲ รูปสามเหลี่ยมใดๆ

เมื่อทราบความสูงและความยาวของฐานของสามเหลี่ยมใดๆ

	 พื้นที่ของรูปสามเหลี่ยมใดๆ	 =	 1
2
 × ฐาน	×	สูง

▲ รูปสามเหลี่ยมใดๆ

เม่ือไม่ทราบความสงู	แต่ทราบความยาวของฐานของสามเหล่ี่ยมใดๆ

ก�าหนดให้	a,	b	และ	c	เป็นความยาวด้านทั้งสามของรูปสามเหลี่ยมใดๆ

จะได้	 พื้นท่ี่ของรูปสามเหล่ี่ยมใดๆ	 =	 	s(s	-	a)(s	-	b)(s	-	c)	

เมื่อ	 s	 =	 a	+	b	+	c2

▲ รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

	 พื้นที่ของรูปสามเหล่ี่ยมมุมฉาก	 =	 1
2
 × ผลคูณของด้านประกอบมุมฉาก

หรือ	 	 =	 1
2
 × a	×	b

	เมื่อ	a	และ	b	เป็นด้านประกอบมุมฉาก

▲ รูปสามเหลี่ยมด้านเท่า

	 พื้นที่ของรูปสามเหลี่ยมด้านเท่า	 =	 3
4  × (ด้าน)2

▲ รูปสามเหลี่ยมฐานโค้ง

	 พื้นที่ของรูปสามเหลี่ยมฐานโค้ง	 =	 D
360 × πr2

	 เมื่อ	 D	 แทน	มุมของยอด

	 	 r	 แทน	รัศมี

สูง

b

b

D

r

60 ํ

60 ํ 60 ํ

c

a

a

ฐาน
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 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃà»�́ âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹«Ñ¡¶ÒÁ
ã¹¢ŒÍÊ§ÊÑÂà¡ÕèÂÇ¡Ñºª¹Ố ÊÒÁàËÅÕèÂÁµ‹Ò§æ
áÅÐ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¢Í§ª¹Ố ÊÒÁàËÅÕèÂÁµ‹Ò§æ 

 ÍÒªÕ¾¹Ñ¡¿�ÊÔ¡Ê� à»š¹ÍÒªÕ¾µŒÍ§ãªŒ¾×é¹°Ò¹¤ÇÒÁÃÙŒà¡ÕèÂÇ¡ÑºàÃ¢Ò¤³Ôµ
µ‹Ò§æ à¾×èÍãªŒã¹¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³ËÒ»ÃÔÁÒµÃ ËÒ¾×é¹·Õè¢Í§ÃÙ»·Ã§ËÃ×ÍÊÔè§¹Ñé¹æ 
áÅŒÇ¹íÒ¤‹Ò·Õèä´Œä»ãªŒµ‹Íã¹·Ò§ÇÔÈÇ¡ÃÃÁµ‹Íä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

3.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ¾×é¹·ÕèÃÙ»
ÊÒÁàËÅÕèÂÁ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹
¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 - 4 ÍÍ¡ÁÒÍ¸ÔºÒÂ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·ÕèÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁª¹Ô´
µ‹Ò§æ Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

4.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹à¢ŒÒã¨
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·ÕèÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁª¹Ô´
µ‹Ò§æ

สอน

 นาํ Warm-up

นาํ

1.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊØ ‹Á¼Ù Œ àÃÕÂ¹à»š¹ÃÒÂºØ¤¤ÅµÍº
¤íÒ¶ÒÁµÒÁ»ÃÐà´ç¹ ´Ñ§¹Õé
•  ÃÙ»àÃ¢Ò¤³ÔµÁÕÅÑ¡É³Ðà»š¹ÍÂ‹Ò§äÃºŒÒ§
   á¹ÇµÍº

   ¾Ô¨ÒÃ³Ò¤íÒµÍº¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹â´ÂãËŒÍÂÙ‹ã¹

´ØÅÂ¾Ô¹Ô¨¢Í§¼ÙŒÊÍ¹ àª‹¹ ÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁ

ª¹Ô´µ‹Ò§æ ÃØ»ÊÕèàËÅÕèÂÁª¹Ô´µ‹Ò§æ ÃÙ»ËŒÒ

àËÅÕèÂÁ ÃÙ»Ç§¡ÅÁ à»š¹µŒ¹

2.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹áÊ´§¤ÇÒÁ¤Ố àËç¹
áÅÐÍ¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¾×é¹·ÕèÃÙ»
àÃ¢Ò¤³Ôµ

อาชีพ
บูรณาการ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ãËŒ¡Å‹Í§ãº¹ÕéÁÕ¤ÇÒÁÂÒÇ´ŒÒ¹ÅÐ a àÁµÃ
   ¨Ò¡ »ÃÔÁµÃ = ¡ÇŒÒ§ × ÂÒÇ × ÅÖ¡
    1,728 = a × a × a
    1,728 = a3

    (12)3 = a3

    a = 12
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¡Å‹Í§ãº¹ÕéÁÕ¤ÇÒÁÂÒÇ´ŒÒ¹ÅÐ 12 àÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอย่ำงที่ 10

ตัวอย่ำงที่ 11

ตัวอย่ำงที่ 12

รูปสามเหลี่ยมใดๆ	รูปหนึ่ง	มีความสูง	12	เซนติเมตร	และมีความยาวฐาน	23	เซนติเมตร	จงหาพื้นที่

ของรูปสามเหลี่ยมใดๆ	

วิธีท�า	 จาก	 พื้นที่ของรูปสามเหล่ี่ยมใดๆ		 =	 1
2
 ×  ฐาน	×	สูง	

	 	 แทนค่า	 	 =	 1
2
 ×  23 × 12

	 	 	 	 =	 138
  ดังนั้น	 พื้นที่ของรูปสามเหลี่ยมใดๆ	คือ	138	ตารางเซนติเมตร

รูปสามเหลี่ยมใดๆ	รูปหนึ่ง	มีพื้นที่	250	ตารางเซนติเมตร	จงหาความสูงของรูปสามเหลี่ยมนี้

เมื่อความยาวฐาน	25	เซนติเมตร	

วิธีท�า	 จาก	 พื้นที่ของรูปสามเหล่ี่ยมใดๆ		 =	 1
2
 ×  ฐาน	×	สูง	

	 	 แทนค่า	 250	 =	 1
2
 ×  25 ×	สูง

	 	 	 250	 =	 25
2
 ×  สูง

	 	 	 สูง	 =	 250 × 2
25

	 	 	 สูง	 =	 20
  ดังนั้น	 ความสูงของรูปสามเหลี่ยมนี้	คือ	20	เซนติเมตร

จงหาพื้นที่ของสามเหลี่ยมมุมฉาก	เมื่อด้านประกอบมุมฉากทั้งสองคือ	25		2	เซนติเมตร	

วิธีท�า	 จาก	 พื้นที่ของรูปสามเหล่ี่ยมมุมฉาก		 =	 1
2
 ×  ผลคูณของด้านประกอบมุมฉาก

	 	 แทนค่า	 	 =	 1
2
 ×  25  2 × 25  2

	 	 	 	 = 	1,250
2

	 	 	 	 =	 625
  ดังนั้น	 พื้นที่ของสามเหลี่ยมมุมฉาก	คือ	625	ตารางเซนติเมตร

ตอบ

ตอบ

ตอบ
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 สอน Instruction

สอน

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ùà¾ÔèÁàµÔÁ «Öè§¢³Ð·Õèä´ŒÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§
áÅÐáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ ¼ÙŒÊÍ¹ãªŒÇÔ¸Õ¡ÒÃ¶ÒÁ - 
µÍº¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¢Í§ÊÒÁàËÅÕèÂÁª¹Ô´
µ‹Ò§æ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 5.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 10 
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 11 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 12 ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 

 6.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 10 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 11 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 12 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 7.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·ÕèÃÙ»
ÊÒÁàËÅÕèÂÁ 5 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§à¢ÕÂ¹ÇÔ Õ̧
¡ÒÃ·íÒÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§
¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 8.  ¼ÙŒÊÍ¹Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¾×é¹·ÕèÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁ 3 ¢ŒÍ à¢ÕÂ¹
º¹¡ÃÐ´Ò¹

 9.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ¸Õ·íÒâ¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè
ÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

10.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹
¾Ô¨ÒÃ³ÒáÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

ÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁã´æ ÃÙ»Ë¹Öè§ ÁÕ¤ÇÒÁÊÙ§ 14 à«¹µÔàÁµÃ áÅÐÁÕ
¤ÇÒÁÂÒÇ°Ò¹ 20 à«¹µÔàÁµÃ ¨§ËÒ¾×é¹·ÕèÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁ¹Õé
 1. 110 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 2. 120 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 3. 130 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 4. 140 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 5. 150 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

	 2)	พื้นท่ี่ของรูปสี่เหลี่ยม

	 	 ในที่นี้จะทบทวนการหาพื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมชนิดต่างๆ	ดังนี้

	 	 พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส	 =	 ด้าน × ด้าน

หรือ	 	 พื้นท่ี่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส	 =	 1
2 a2

	 	 ความยาวรอบรูป	 =	 4	×	ด้าน

	 	 พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า	 =	 กว้าง	×	ยาว

	 	 ความยาวรอบรูป	 =	 2(a	+	b)

	 	 พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมคางหมู	 =	 1
2 h(a	+	b)

เมื่อ	 h	 แทน	ความสูง

	 a	และ	b	 แทน	ความยาวของด้านที่คู่ขนานกัน

 

	 	พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน	 =	 ah

	 	 ความยาวรอบรูป	 =	 2(a	+	b)

เมื่อ	 a	 แทน	ความยาวของฐาน

	 b	 แทน	ความยาวด้านที่ขนานกัน

	 h	 แทน	ความสูง

▲ รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส

▲ รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า

▲ รูปสี่เหลี่ยมคางหมู

▲ รูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน

a ด้าน

กว้าง

ด้าน

ยาว

a

a

h

h

b

b
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 ËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹
ÈÖ¡ÉÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¢Í§ÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁ
ª¹Ố µ‹Ò§æ ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃà»�́ âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
«Ñ¡¶ÒÁà¡Õè ÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè ¢Í§ÃÙ»
ÊÕèàËÅÕèÂÁª¹Ô´µ‹Ò§æ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ãËŒ¼Ù ŒÊÍ¹
àµÃÕÂÁà·¤¹Ô¤ã¹¡ÒÃ¨íÒÊÙµÃ¢Í§¡ÒÃËÒ
¾×é¹·Õè¢Í§ÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁª¹Ô´µ‹Ò§æ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

11.  ¼Ù Œ à ÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù ‹ ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒ¾×é¹·Õè ¢Í§ÃÙ»
ÊÕèàËÅÕèÂÁã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ áÅŒÇ¼Ù ŒÊÍ¹
ÇÒ´ÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁª¹Ô´µ‹Ò§æ º¹¡ÃÐ´Ò¹ 
¨Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù‹ª‹ÇÂ¡Ñ¹µÍºÇ‹Ò 
ÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁª¹Ô´¹ÕéàÃÕÂ¡Ç‹ÒÍÐäÃ áÅÐ
¡ÒÃËÒ¾×é¹·ÕèÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁã¹ª¹Ô´¹Ñé¹

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ ¾×é¹·Õè¢Í§ÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁã´æ = 1
2  × °Ò¹ × ÊÙ§

     = 1
2  × 20 × 14

     = 140
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¾×é¹·Õè¢Í§ÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁã´æ ¤×Í 140 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

	 	พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน	 =	 ah

หรือ	 	พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน	 =	 1
2 bc

	 	 ความยาวรอบรูป	 =	 4a

เมื่อ	 a	 แทน	ความยาวของด้าน

	 b	และ	c	 แทน	ความยาวของเส้นทแยงมุม

	 h	 แทน	ความสูง

	 	 พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมรูปว่าว	 =	 1
2 cd

	 	 ความยาวรอบรูป	 =	 2(a	+	b)

เมื่อ	 a	 แทน	ความยาวของด้านประกอบที่น้อย

	 b	 แทน	ความยาวด้านประกอบที่มาก

	 c	และ	d	 แทน	ความยาวของเส้นทแยงมุม

  

	 	 พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมใดๆ	 =	 1
2 a(b	+	c)

เมื่อ	 a	 แทน	ความยาวของเส้นทแยงมุม

	 b	และ	c	 แทน	ความยาวของเส้นกิ่ง

ตัวอย่ำงที่ 13

ตอบ

แผ่นกระดาษรูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูนแผ่นหนึ่ง	มีเส้นทแยงมุมยาว	32	เซนติเมตร	และ	40	เซนติเมตร	

กระดาษแผ่นนี้มีพื้นที่กี่ตารางเซนติเมตร

วิธีท�า	 	 พื้นที่รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน	 =	 1
2
  ×	ผลคูณของเส้นทแยงมุม

	 	 แทนค่า	 	 =	 1
2
  × 32 × 40

	 	 	 	 =	 640

	 	 ดังนั้น	 กระดาษแผ่นนี้มีพื้นที่	640	ตารางเซนติเมตร

▲ รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน

▲ รูปสี่เหลี่ยมรูปว่าว

▲ รูปสี่เหลี่ยมใดๆ

a

a

h c

b

a

d

bb

c

a

ab
c
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 สอน Instruction

สอน

12.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹à¢ŒÒã¨
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·ÕèÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁ ̈ Ò¡¹Ñé¹
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù‹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÈÖ¡ÉÒÇÔ̧ Õ¡ÒÃËÒ
¾×é¹·ÕèÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁ¨Ò¡µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 13

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃàµÃÕÂÁâ¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¢Í§ÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁª¹Ô´µ‹Ò§æ 
ÁÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œ½ƒ¡·íÒËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼ÙŒÊÍ¹ä´Œ
Í¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 13 àÊÃç¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

á¼‹¹¡ÃÐàº×éÍ§ÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁ¢¹Áà»‚Â¡»Ù¹á¼‹¹Ë¹Öè§ ÁÕàÊŒ¹·áÂ§ÁØÁ
ÂÒÇ 18 à«¹µÔàÁµÃ áÅÐ 24 à«¹µÔàÁµÃ á¼‹¹¡ÃÐàº×éÍ§á¼‹¹¹Õé
ÁÕ¾×é¹·Õè¡ÕèµÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ

 1. 150 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 2. 176 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 3. 216 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 4. 232 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 5. 284 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอย่ำงที่ 14

ตัวอย่ำงที่ 15

ตัวอย่ำงที่ 16

ตอบ

ตอบ

ตอบ

รูปสี่เหลี่ยมคางหมู	มีผลบวกของด้านคู่ขนาน	20	เซนติเมตร	และมีความสูง	6	เซนติเมตร	จงหาพื้นที่

ของรูปสี่เหลี่ยมคางหมู

วิธีท�า	 จาก	 พื้นที่สี่เหลี่ยมคางหมู	 =	 1
2
 h(a	+	b)

	 	 แทนค่า	 	 =	 1
2
 (6)(20)

	 	 	 	 = 	1
2
 (120)

	 	 	 	 =	 60

	 	 ดังนั้น	 พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมคางหมู	คือ	60	ตารางเซนติเมตร

พื้นที่ของสี่เหลี่ยมด้านขนานรูปหนึ่ง	24	ตารางเซนติเมตร	มีความสูง	4	เซนติเมตร	จงหาความยาวของ

สี่เหลี่ยมด้านขนานรูปนี้

วิธีท�า	 จาก	 พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน	 =	 ah

	 	 แทนค่า	 24	 =	 a(4)

	 	 	 a	 =	 24
4

 

	 	 	 a	 =	 6

	 	 ดังนั้น	 ความยาวของรูปสี่เหลี่ยมด้านขนานรูปนี้	คือ	6	เซนติเมตร

จงหาพื้นที่ของสี่เหลี่ยมรูปว่าวรูปหนึ่ง	โดยที่มีความยาวของเส้นทแยงมุมเปน	4	และ	6	เซนติเมตร

วิธีท�า	 จาก	 พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมรูปว่าว	 =	 1
2
 cd

	 	 แทนค่า	 	 =	 1
2
 (4)(6)

	 	 	 	 =	 12

	 	 ดังนั้น	 พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมรูปว่าวรูปนี้	คือ	12	ตารางเซนติเมตร
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 ËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼ÙŒÊÍ¹ä´ŒÍ¸ÔºÒÂµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 14 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 15 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 16 
àÊÃç¨áÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹·º·Ç¹ÊÙµÃ¡ÒÃËÒ
¾×é¹·ÕèÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁ¤Ò§ËÁÙ ÊÙµÃ¡ÒÃËÒ
¾×é¹·ÕèÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁ´ŒÒ¹¢¹Ò¹ ÊÙµÃ¡ÒÃËÒ
¾×é¹·ÕèÊÕèàËÅÕèÂÁÃÙ»Ç‹ÒÇÍÕ¡¤ÃÑé§ ¡‹Í¹·Õè¼ÙŒÊÍ¹
¨Ð¡Å‹ÒÇà¢ŒÒÊÙ ‹ËÑÇ¢ŒÍ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¢Í§ÃÙ»
Ç§¡ÅÁ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

13.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ñº¤Ù‹ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 14 
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 15 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 16 ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

14.  ¼ÙŒÊÍ¹Í Ô̧ºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 14 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 15 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 16 
¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

15.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·ÕèÃÙ»
ÊÕèàËÅÕèÂÁ 5 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§à¢ÕÂ¹ÇÔ̧ Õ¡ÒÃ·íÒ
Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹
µÃÇ¨

16.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 5 ¤Ù‹ ÍÍ¡ÁÒ¹íÒàÊ¹Í
¤Ù‹ÅÐ 1 ¢ŒÍ Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

17.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹áÊ´§
¤ÇÒÁ¤Ố àËç¹áÅÐµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ ¾×é¹·ÕèÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁ¢¹Áà»‚Â¡»Ù¹

     = 1
2  × ¼Å¤Ù³¢Í§àÊŒ¹·áÂ§ÁØÁ

     = 1
2  × 18 × 24

     = 216
   ´Ñ§¹Ñé¹ á¼‹¹¡ÃÐàº×éÍá¼‹¹¹ÕéÁÕ¾×é¹·Õè 216 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

	 3)	พื้นที่ของรูปวงกลม

	 	 นอกจากการหาพืน้ทีข่องรปูสามเหลีย่มและสีเ่หลีย่มแล้ว	รปูเรขาคณติทีผู่เ้รยีนควรทราบ

อีกรูปหนึ่ง	คือ	วงกลม	ซึ่งมีสูตรในการค�านวณวงกลม	ดังนี้

	 	 ให้	 O	 เป็นจุดศูนย์กลาง

	 	 	 r	 แทนความยาวรัศมีของวงกลม

	 	 	 d	 แทน	ความยาวเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม

      d	=	2r

	 	 รูปวงกลมใดๆ	 เมื่อน�าความยาวเส้นรอบวงหารด้วยเส้นผ่านศูนย์กลางจะมีค่าเท่ากับค่า

คงตัวค่าหนึ่ง	ซึ่งค่าตัวนั้นแทนด้วยอักษรกรีก	π	อ่านว่า	ไพน์	โดยที่	π	มีค่าประมาณ	 227 	หรือ	

3.14

	 	 ให้	b	แทนความยาวของเส้นรอบวง	และ	d	แทนความยาวเส้นผ่านศูนย์กลาง

  b
d	 = 	 π

	 	 b	 =	 πd

	 	 b	 =	 2πr		(แทนค่า	d	=	2r)

ดังนั้น			เส้นรอบวงของวงกลม	=	πd	หรือ	2πr

  การหาพื้นที่ของรูปวงกลม

▲ รูปแสดงการแบ่งวงกลมออกเป็น	16	ส่วน	เท่าๆ	กัน

	 	 จากรูป	แบ่งวงกลมออกเป็น	16	ส่วน	เท่าๆ	กัน	แล้วน�ามาเรียงต่อกัน	พบว่ารูปที่เรียง

ต่อกันนั้น	 มีลักษณะเป็นรูปสี่เหลี่ยมด้านขนานที่มีความยาวเท่ากับครึ่งหนึ่งของความยาวเส้น

รอบวงกลม	หรือ	12b

      d	=	2r

ดังนั้น			เส้นรอบวงของวงกลม	=	πd	หรือ	2πr

d

r

o

1
2

1
2

b

r

b
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 สอน Instruction

สอน

18.  ¼Ù ŒÊÍ¹¹íÒÃÙ»ÀÒ¾Ç§¡ÅÁÁÒãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹¾Ô¨ÒÃ³ÒÇ‹Ò ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¢Í§ÃÙ»
Ç§¡ÅÁ ã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ̈ Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á
¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒÍ¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¢Í§ÃÙ»Ç§¡ÅÁË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

19.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹à¢ŒÒã¨
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¢Í§ÃÙ»Ç§¡ÅÁ

 ¼ÙŒÊÍ¹à»�´âÍ¡ÒÊãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹«Ñ¡¶ÒÁ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¤ÇÒÁà»š¹ÁÒ¢Í§ÃÙ»Ç§¡ÅÁáÅÐ
¤ÇÒÁà»š¹ÁÒ¢Í§¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¢Í§ÃÙ»Ç§¡ÅÁ 
à¾×èÍ·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ðä´ŒÁÕ¤ÇÒÁÃÙŒÊÒÁÒÃ¶¹íÒä»
»ÃÐÂØ¡µ�ã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒµ‹Ò§æ ä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¶ŒÒàÊŒ¹¼‹Ò¹ÈÙ¹Â�¡ÅÒ§¢Í§Ç§¡ÅÁË¹Öè§ÂÒÇ 28 à«¹µÔàÁµÃ 
¨§ËÒ¤ÇÒÁÂÒÇ¢Í§àÊŒ¹ÃÍºÇ§¢Í§Ç§¡ÅÁ¹ÕéÂÒÇà·‹ÒäÃ

 1. 22 à«¹µÔàÁµÃ
 2. 44 à«¹µÔàÁµÃ
 3. 66 à«¹µÔàÁµÃ
 4. 88 à«¹µÔàÁµÃ
 5. 99 à«¹µÔàÁµÃ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

	 	 จาก	 พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน	 =	 ความยาวของฐาน	×	ความสูง

	 	 หรือ	 พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน	 =	 ah

	 	 	 	 = 	12 br

	 	 	 	 = 	12 (2πr)r

ดังนั้น	พื้นที่ของรูปวงกลม	=	πr2ดังนั้น	พื้นที่ของรูปวงกลม	=	πr2

ตัวอย่ำงที่ 17

ตัวอย่ำงที่ 18

ตัวอย่ำงที่ 19

ตอบ

ตอบ

ตอบ

จงหาความยาวเส้นรอบวงของวงกลม	ที่มีเส้นผ่านศูนยกลางยาว	21	เซนติเมตร

วิธีท�า	 จาก	 เส้นรอบวง	 =	 πd

	 	 แทนค่า	 	 =	 22
7

  × 21

	 	 	 	 =	 66

	 	 ดังนั้น	 เส้นรอบวงของวงกลมยาว	66	เซนติเมตร

จงหาพื้นที่รูปวงกลมที่มีรัศมี	14	เซนติเมตร

วิธีท�า	 จาก	 พื้นที่รูปวงกลม	 =	 πr2

	 	 แทนค่า	 พื้นที่รูปวงกลม	 =	 22
7

 (14)2

    =	 616

	 	 ดังนั้น	 พื้นที่รูปวงกลม	คือ	616	ตารางเซนติเมตร

จงหารัศมีของวงกลม	เมื่อวงกลมรูปหนึ่งมีพื้นที่ทั้งหมด	456	ตารางเซนติเมตร

วิธีท�า	 จาก	 พื้นที่รูปวงกลม	 =	 πr2

	 	 แทนค่า	 456	 =	 22
7

 r2

   r2	 = 	456 × 7
22

   r2	 =	 145.09

	 	 	 r	 =	 12.045

	 	 ดังนั้น	 รัศมีของวงกลม	คือ	12.045	เซนติเมตร
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 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃàµÃÕÂÁâ¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¢Í§ÃÙ»Ç§¡ÅÁ ¡ÒÃËÒ¤ÇÒÁ
ÂÒÇàÊŒ¹ÃÍºÇ§¢Í§Ç§¡ÅÁÁÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œ
½ƒ¡·íÒà¾ÔèÁàµÔÁËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼ÙŒÊÍ¹ä´ŒÍ¸ÔºÒÂ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 19 àÊÃç¨áÅŒÇ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

20.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒÇÔ¸Õ¡ÒÃ¾×é¹·Õè¢Í§
ÃÙ»Ç§¡ÅÁã¹µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 17 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
18 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 19 ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

21.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·ÕèÃÙ»
Ç§¡ÅÁ ·ÕèàËÁ×Í¹¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 17 
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 18 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 19 
¾ÃŒÍÁ·Ñé§à¢ÕÂ¹ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ 
A4 ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

22.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á§Ò¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÒ 3 - 5 ¤Ù‹ 
ÍÍ¡ÁÒ¹íÒàÊ¹Í§Ò¹¢Í§¼Ù Œ àÃÕÂ¹º¹
¡ÃÐ´Ò¹¾ÃŒÍÁ·Ñé§Í¸ÔºÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 
¼ÙŒàÃÕÂ¹¤Ù‹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹¾Ô¨ÒÃ³ÒÇÔ¸Õ¡ÒÃ
ËÒ¾×é¹·ÕèÃÙ»Ç§¡ÅÁã¹¡ÒÃá·¹ÊÙµÃ¡ÒÃ
ËÒÇ‹Ò¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ áÅÐª‹ÇÂ¡Ñ¹
á¡Œä¢ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒã¹¡Ã³Õ·Õè¼Ô´

23.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¢Í§ÃÙ»Ç§¡ÅÁ 

 สอน Instruction

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ àÊŒ¹ÃÍºÇ§ = πd

     = 22
7  × 28

     = 88
   ´Ñ§¹Ñé¹ àÊŒ¹ÃÍºÇ§¢Í§Ç§¡ÅÁ¹ÕéÂÒÇ 88 à«¹µÔàÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

	1. 	กระดาษรปูสีเ่หลีย่มด้านขนาน	มคีวามยาวฐาน	75	เซนตเิมตร	และมคีวามสงู	45	เซนตเิมตร	

กระดาษชิ้นนี้มีพื้นที่เท่าใด

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

	2.  ทีด่นิแห่งหนึง่เป็นรปูสีเ่หลีย่มด้านขนานอยูร่มิถนน	วดัความยาวทีด่นิได้	21	วา	เนือ้ทีล่กึจาก

ริมถนนเข้าไป	9	วา	ที่ดินแปลงนี้มีพื้นที่เท่าใด

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

	3.  กระดาษรูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน	 มีความยาวด้านละ	 18	 เซนติเมตร	 สูง	 12	 เซนติเมตร	

กระดาษแผ่นนี้มีพื้นที่กี่ตารางเซนติเมตร

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

	1.

	2.  

	3.  

ค�ำช้ีแจง 	ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าในแต่ละข้อต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 6.2
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

24.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.2
25.  ¼ÙŒÊÍ¹á¹Ð¹íÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÇÔà¤ÃÒÐË�â¨·Â�

ãËŒÃÍº¤Íº¡‹Í¹Å§Á×Íá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·ÕèÃÙ»àÃ¢Ò¤³Ôµ

 ¡‹Í¹·Õè¼Ù ŒÊÍ¹¨ÐãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Å§Á×Í·íÒ
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.2 ´ŒÇÂµ¹àÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃÊÒ¸Ôµ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ù
à»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§ 1 ¢ŒÍâ´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹ªÑé¹àÃÕÂ¹
à»š¹¼ÙŒàÅ×Í¡¢ŒÍ·ÕèÁÕ¤ÇÒÁÊ¹ã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¨§ËÒ¾×é¹·ÕèÃÙ»Ç§¡ÅÁ·ÕèÁÕÃÑÈÁÕ 21 à«¹µÔàÁµÃ

 1. 865 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 2. 965 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 3. 1,121 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 4. 1,225 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 5. 1,386 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

	4. 	สนามหญ้าแห่งหน่ึงมีลักษณะเป็นรูปส่ีเหล่ียมคางหมู	 สามารถเขียนเป็นแผนผังได้ดังรูป

จงหาว่าสนามหญ้าแห่งนี้มีพื้นที่กี่ตารางวา	(ก�าหนดให้	มาตราส่วน	1	ซม.	:	10	วา)

	4.

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

	5.  จงหาพื้นที่ส่วนที่แรเงา	5.  

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

7 ซม.

5 ซม.

2.5 ซม.
30 ซม.

18 ซม.

21 ซม.
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26.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊÑ§à¡µ¡ÒÃáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹ áÅÐ¤ÍÂªÕéá¹Ð·ÕèÂÑ§äÁ‹à¢ŒÒã¨ãËŒ
ÂŒÍ¹¡ÅÑºä»ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
ËÒ¾×é¹ÃÙ»àÃ¢Ò¤³Ôµ

27.  àÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐàÊÃç¨¤Ãº
·Ø¡¤¹ ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 4 - 5 ¤¹ ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·ÕèÃÙ»
àÃ¢Ò¤³Ôµ

28.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ª‹ÇÂ¡Ñ¹
ÇÔà¤ÃÒÐË�ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ¾×é¹·ÕèÃÙ»àÃ¢Ò¤³Ôµ 
áÅŒÇÃ‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

29.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐµÒÁà©ÅÂº¹¡ÃÐ´Ò¹
áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

สรปุ

 สรปุ Wrap-up

 ã¹¢³Ð·Õè¼Ù ŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 
6.2 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃà´Ô¹´Ù¼ÙŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ ËŒÍ§
àÃÕÂ¹ ËÒ¡¾ºÇ‹ÒÁÕ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹ã´ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂ 
ãËŒ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ¨¹¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´
¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ ¾×é¹·ÕèÃÙ»Ç§¡ÅÁ = πr 2

     = 22
7  (21)2

     = 1,386
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¾×é¹·ÕèÃÙ»Ç§¡ÅÁ ¤×Í 1,386 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 5.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.3 พื้นที่ผิวและปริมาตรของปริซึม
	 1)	การหาพื้นที่ผิวของปริซึม

	 	 ปรซิมึ	(Prism)	เป็นทรงสามมติทิีม่ฐีานทัง้สองด้านเป็นรปูหลายเหลีย่มทีเ่ท่ากนัทกุประการ	

และอยู่บนระนาบที่ขนานกัน	รวมถึงด้านข้างของแต่ละด้านเป็นรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน

	 	 การเรยีกชือ่ของปรซิมึจะมชีือ่เรยีกตามลกัษณะของฐานปรซิมึหรอืหน้าตัดของปรซึิม	เช่น	

หน้าตัดเป็นรูปสามเหลี่ยม	เรียก	ปริซึมฐานสามเหลี่ยม	เป็นต้น

	 	 ปริซึม	แบ่งเป็น	2	ลักษณะ	ดังนี้

	 	 1.	 ปริซึมตรง	เป็นปริซึมที่มีด้านข้างของแต่ละด้านตั้งฉากกับฐาน

	 	 2.	 ปริซึมเอียง	เป็นปริซึมที่มีด้านข้างแต่ละด้านไม่ตั้งฉากกับฐาน

	 	 หากเราน�าปริซึมมาเขียนเป็นรูปคลี่	จะได้ดังนี้

 ▲ รูปปริซึมสามเหลี่ยม	 ▲ รูปปริซึมสี่เหลี่ยมมุมฉาก	 ▲ รูปปริซึมสี่เหลี่ยมจัตุรัส	 ▲ รูปปริซึมตัวที

 ▲ รูปปริซึมตรง	 ▲ รูปปริซึมเอียง

ด้านข้าง ด้านข้าง

สวนสูง

หน้าตัดหรือฐาน

หน้าตัดหรือฐาน

ด้านข้าง

สวนสูง

หน้าตัดหรือฐาน

หน้าตัดหรือฐาน
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 สอน Instruction นาํ Warm-up

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨àµÃÕÂÁÊ×èÍËÃ×Í»ÃÔ«ÖÁÃÙ»·Ã§
µ‹Ò§æ ÁÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ù à¾×èÍáÊ´§ãËŒàËç¹¶Ö§
ÁÔµÔáÅÐÃÙ»Ã‹Ò§¨ÃÔ§¢Í§»ÃÔ«ÖÁ ·íÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
ÊÒÁÒÃ¶á¡Œâ¨·Â�»̃ÞËÒ·Õè¡íÒË¹´ÃÙ»»ÃÔ«ÖÁ
ÁÒä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สอน

1.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊØ ‹Á¼Ù Œ àÃÕÂ¹à»š¹ÃÒÂºØ¤¤ÅµÍº
¤íÒ¶ÒÁµÒÁ»ÃÐà´ç¹´Ñ§¹Õé
• »ÃÔ«ÖÁÁÕÃÙ»Ã‹Ò§ÅÑ¡É³Ðà»š¹ÍÂ‹Ò§äÃ
  á¹ÇµÍº 

   »ÃÔ«ÖÁà»š¹·Ã§ÊÒÁÁÔµÔ·ÕèÁÕ°Ò¹à»š¹ÃÙ»

ËÅÒÂàËÅÕèÂÁ·Õèà·‹Ò¡Ñ¹·Ø¡»ÃÐ¡ÒÃáÅÐÍÂÙ‹

ÃÐ¹Òº·Õè¢¹Ò¹¡Ñ¹ ÃÇÁ¶Ö§´ŒÒ¹¢ŒÒ§¢Í§

áµ‹ÅÐ´ŒÒ¹à»š¹ÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁ´ŒÒ¹¢¹Ò¹

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè
¼ÔÇ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹
¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒÍ Ô̧ºÒÂ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ Ë¹ŒÒ
ªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼ÙŒÊÍ¹¹íÒÃÙ»ÀÒ¾»ÃÔ«ÖÁáµ‹ÅÐÅÑ¡É³ÐãËŒ
¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÇÔà¤ÃÒÐË�Ç ‹Òà»š¹»ÃÔ«ÖÁáººã´ 
¨Ò¡¹Ñé¹¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº
ÊÙµÃ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ»ÃÔ«ÖÁáµ‹ÅÐáºº

นาํ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

»ÃÔ«ÖÁÊÕèàËÅÕèÂÁ¤Ò§ËÁÙ ÁÕ¤ÇÒÁÂÒÇÃÍº°Ò¹ 32 à«¹µÔàÁµÃ áÅÐ
ÁÕ¤ÇÒÁÂÒÇ 18 à«¹µÔàÁµÃ »ÃÔ«ÖÁ¹ÕéÁÕ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢ŒÒ§à·‹Òã´

 1. 324 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 2. 422 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 3. 576 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 4. 621 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 5. 718 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

	 	 จะเห็นได้ว่าพื้นที่ผิวทั้งหมดประกอบด้วย	พื้นที่ผิวด้านข้าง	5	ด้าน	และพื้นที่ฐาน	2	ด้าน

	 	 จะได้	 พื้นที่ผิวด้านข้าง	 =	 ความยาวรอบฐาน	×	ความสูง

	 	 ดังนั้น	 พื้นที่ผิวของปริซึม	 =	 พื้นที่ผิวด้านข้าง	+	2(พื้นที่ฐาน)

	 	 หรือ	 พื้นที่ผิวของปริซึม	 =	 (ความยาวรอบฐาน	×	ความสูง)	+	2(พื้นที่ฐาน)

พื้นที่ผิวด้านข้าง	 =	 ความยาวรอบฐาน	×	ความสูง

	 	 ดังนั้น	 พื้นที่ผิวของปริซึม	 =	 พื้นที่ผิวด้านข้าง	+	2(พื้นที่ฐาน)

	 	 หรือ	 พื้นที่ผิวของปริซึม	 =	 (ความยาวรอบฐาน	×	ความสูง)	+	2(พื้นที่ฐาน)

ตัวอย่ำงที่ 20

ตัวอย่ำงที่ 21

ตอบ

ตอบ

จงหาพื้นที่ผิวของรูปที่ก�าหนดให้	โดยเลขที่ก�ากับความยาวด้านมีหน่วยเปนนิ้ว

ปรซิมึสีเ่หลีย่มคางหม	ูมคีวามยาวรอบฐาน	20	เซนตเิมตร	ผลบวกของด้านคูข่นานเท่ากับ	16	เซนติเมตร	

ความสูงของฐาน	4	เซนติเมตร	ปริซึมยาว	14	เซนติเมตร	ปริซึมนี้มีพื้นที่ผิวเท่าไร

วิธีท�า	 	 พื้นที่ผิวข้างของปริซึม	 =	 ความยาวรอบฐาน	×	ความสูง

	 	 แทนค่า	 	 =	 20	× 14

	 	 	 	 =	 280

	 	 	 พื้นที่ผิวของปริซึม	 =	 พื้นที่ผิวข้าง	+	2(พื้นที่ฐาน)

	 	 	 	 =	 280	+	2(1
2
 × 16 ×	4)

	 	 	 	 =	 280	+	64

	 	 	 	 =	 344

	 	 ดังนั้น	 ปริซึมนี้มีพื้นที่ผิว	344	ตารางเซนติเมตร

วิธีท�า	 	 พื้นที่ผิวของปริซึม	 =	 (ความยาวรอบฐาน	×	ความสูง)	+	2(พื้นที่ฐาน)

	 	 แทนค่า	 	 =	 [(12	+	12	+	5.5	+	5.5)	×	3)]	+	2(12	×	5.5)

	 	 	 	 =	 (35	×	3)	+	2(66)

	 	 	 	 =	 105	+	132

	 	 	 	 =	 237

	 	 ดังนั้น	 พื้นที่ผิวของปริซึม	คือ	237	ตารางนิ้ว

H

E

A

B

F

3

12

D
G

C

5.5
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 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃà¹Œ¹ÂíéÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨´¨íÒÊÙµÃ
¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ´ŒÒ¹¢ŒÒ§ áÅÐÊÙµÃ¡ÒÃËÒ
¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ à¾×èÍ·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ðä´ŒãªŒ
ã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ·Õèà¡ÕèÂÇ¡Ñº»ÃÔ«ÖÁ 
ÃÇÁ·Ñé§¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃàµÃÕÂÁâ¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ´ŒÒ¹¢ŒÒ§ áÅÐ¡ÒÃ
ËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢Í§»ÃÔ«ÖÁÁÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹½ƒ¡·íÒ 
ËÅÑ§¨Ò¡·Õè¼Ù ŒÊÍ¹ä´ ŒÍ¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 21 ã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹àÊÃç¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

4.  ¼ÙŒÊÍ¹áº‹§¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡à»š¹ 4 ¡ÅØ‹Á áÅŒÇ
ãËŒÊ‹§µÑÇá·¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ‹ÁÍÍ¡ÁÒ
¨ÑºÊÅÒ¡à¾×èÍÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×Í
àÃÕÂ¹ ´Ñ§¹Õé

 -  ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 1 ãËŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 20

 -  ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 2 ãËŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 21

 -  ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 3 ãËŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 22

 -  ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 4 ãËŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 23

5.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 1 
Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹
¨Ò¡¡ÒÃ·Õèä´ŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 20

6.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ‹Á·Õèä´ŒÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 2 
Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹
¨Ò¡¡ÒÃ·Õèä´ŒÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 21

7.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨
ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢ŒÒ§¢Í§»ÃÔ«ÖÁ = ¤ÇÒÁÂÒÇ°Ò¹ × ¤ÇÒÁÊÙ§
     = 32 × 18
     = 576
   ´Ñ§¹Ñé¹ »ÃÔ«ÖÁ¹ÕéÁÕ¾×é¹·Õè·Ñé§ËÁ´ 576 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอย่ำงที่ 22

ตัวอย่ำงที่ 23

ตอบ

ตอบ

จงหาพื้นที่ผิวของปริซึมตรง	ที่มีฐานเปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก	มีด้านประกอบมุมฉากยาว	3	เซนติเมตร	

และ	4	เซนติเมตร	และปริซึมมีความสูง	7	เซนติเมตร

วิธีท�า	 จากฐานรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

	 	 จะได้	 ด้านตรงข้ามมุมฉาก	 =	 	32	+	42

	 	 	 	 = 	5

	 	 	 พื้นที่ผิวของปริซึม	 =	 (ความยาวรอบฐาน	×	ความสูง)	+	2(พื้นที่ฐาน)	

	 	 แทนค่า	 	 =	 [(3	+	4	+	5)	×	7]	+	2(1
2
 × 3 ×	4)

	 	 	 	 =	 (12	×	7)	+	2(6)

	 	 	 	 =	 84	+	12

	 	 	 	 =	 96

	 	 ดังนั้น	 พื้นที่ผิวของปริซึมเท่ากับ	96	ตารางเซนติเมตร

จงหาพื้นที่ผิวของปริซึมที่ก�าหนดให้ต่อไปนี้	โดยที่มีหน่วยเปนเซนติเมตร

วิธีท�า	 	 พื้นที่ผิวด้านข้าง	 =	 ความยาวเส้นรอบฐาน	×	ความสูง

	 	 แทนค่า	 	 =	 (6	+	6	+	4	1
2
	+	4	1

2
)	× 8

	 	 	 	 =	 168

	 	 	 พื้นที่ฐานทั้งสอง	 =	 2	×	ความกว้าง	×	ความยาว

	 	 แทนค่า	 	 =	 2	× 4 1
2
 × 6

	 	 	 	 =	 54

	 	 	 พื้นที่ผิวของปริซึม	 =	 พื้นที่ผิวด้านข้าง	+	พื้นที่ฐานทั้งสอง

	 	 แทนค่า	 	 =	 168	+	54

	 	 	 	 =	 222

	 	 ดังนั้น	 พื้นที่ผิวของปริซึมเท่ากับ	222	ตารางเซนติเมตร

8

6
1
2

4
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 สอน Instruction

สอน

 8.  ãËŒµÑÇá·¹¼Ù ŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ ‹Á·Õèä´ŒÊÅÒ¡
ËÁÒÂàÅ¢ 3 Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂ
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹¨Ò¡¡ÒÃÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 
22

 9.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¢Í§¡ÅØ‹Á·Õèä Œ́ÊÅÒ¡ËÁÒÂàÅ¢ 4 
Ê‹§µÑÇá·¹ÍÍ¡ÁÒÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹
¨Ò¡¡ÒÃÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 23

10.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

11.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¡ÅØ‹ÁËÒÃÙ»ÀÒ¾
à¡ÕèÂÇ¡Ñº»ÃÔ«ÖÁ¨Ò¡áËÅ‹§¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒÍ×è¹æ 
ÁÒ¡ÅØ‹ÁÅÐ 3 ÃÙ» ¾ÃŒÍÁáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃ
ËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ»ÃÔ«ÖÁ àÁ×èÍàÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§
¼ÙŒµÃÇ¨

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¨§ËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢Í§»ÃÔ«ÖÁµÃ§·ÕèÁÕ°Ò¹à»š¹ÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ 
ÁÕ´ŒÒ¹»ÃÐ¡ÍºÁØÁ©Ò¡ÂÒÇ 3 à«¹µÔàÁµÃ áÅÐ 4 à«¹µÔàÁµÃ 
áÅÐ»ÃÔ«ÖÁÁÕ¤ÇÒÁÊÙ§ 10 à«¹µÔàÁµÃ
 1. 112 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 2. 132 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 3. 142 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 4. 182 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ
 5. 202 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ·º·Ç¹àÃ×èÍ§ÊÒÁàËÅÕèÂÁ
ÁØÁ©Ò¡ËÃ×Í·ÄÉ®Õ¾Õ·Òâ¡ÃÑÊãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹
¡‹Í¹·Õè¨ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 22 à¾×èÍ»‡Í§¡Ñ¹äÁ‹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¤ÇÒÁ
ÊÑºÊ¹áÅÐäÁ‹à¢ŒÒã¨ã¹ÇÔ¸Õ·íÒ¢Í§µÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 22

ผูสอน
เกร็ดแนะ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

	 2)	การหาปริมาตรของปริซึม

  การหาปริมาตรของปริซึม	สามารถหาได้จากสูตร

ปริมาตรของปริซึม	=	พื้นที่ฐาน	×	สูง

	 	 โดยพืน้ทีฐ่านสามารถหาได้จากสตูรพืน้ทีร่ปูเรขาคณติลกัษณะต่างๆ	ตามทีไ่ด้ศกึษาไปแล้ว

ปริมาตรของปริซึม	=	พื้นที่ฐาน	×	สูง

ตัวอย่ำงที่ 24

ตัวอย่ำงที่ 25

ตอบ

ตอบ

จงหาปริมาตรของปริซึมต่อไปนี้	(ความยาวที่ก�าหนดให้มีหน่วยเปนเซนติเมตร)

อ่างเก็บน�า้ทรงส่ีเหล่ียมมมุฉากกว้าง	10	เมตร	และยาว	15	เมตร	ถ้าต้องการเกบ็น�า้ไว้ในอ่างให้ได้ปรมิาตร	

1,650	ลูกบาศกเมตร	ระดับน�้าต้องสูงจากก้นอ่างเท่าไร

วิธีท�า	 	 ปริมาตรของอ่างเก็บน�้า	 =	 พื้นที่ฐาน	×	สูง

	 	 แทนค่า	 1,650	 =	 (10 ×	15)	×	สูง

	 	 	 สูง	 =	 1,650
150

 

	 	 	 สูง	 =	 11

	 	 ดังนั้น	 ระดับน�้าต้องสูงจากก้นอ่าง	11	เมตร

วิธีท�า	 	 ปริมาตรของปริซึม	 =	 พื้นที่ฐาน	×	สูง

	 	 แทนค่า	 	 =	 (3	1
2
 ×	4)	× 6

	 	 	 	 =	 14	× 6

	 	 	 	 =	 84

	 	 ดังนั้น	 ปริมาตรของปริซึมเท่ากับ	84	ลูกบาศก์เซนติเมตร

4 13 _ 2

6
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 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ·º·Ç¹ÊÙµÃ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè
¢Í§ÃÙ»àÃ¢Ò¤³Ôµµ‹Ò§æ à¾×èÍ·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ðä´Œ
ÊÒÁÒÃ¶ËÒ¾×é¹·Õè°Ò¹¢Í§»ÃÔ«ÖÁ áÅÐ¹íÒä»
á·¹¤‹Òã¹ÊÙµÃ¡ÒÃËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ
ä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

12.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ
»ÃÔÁÒµÃ¢Í§»ÃÔ«ÖÁáÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 24 
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 25 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 26 ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

13.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§
»ÃÔ«ÖÁ ¨íÒ¹Ç¹ 5 ¢ŒÍ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§à¢ÕÂ¹ÇÔ¸Õ
¡ÒÃ·íÒÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§
¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

	 	 ดังนั้น	 ปริมาตรของปริซึมเท่ากับ	84	ลูกบาศก์เซนติเมตร	 	 ดังนั้น	 ปริมาตรของปริซึมเท่ากับ	84	ลูกบาศก์เซนติเมตร	 	 ดังนั้น	 ปริมาตรของปริซึมเท่ากับ	84	ลูกบาศก์เซนติเมตร	 	 ดังนั้น	 ปริมาตรของปริซึมเท่ากับ	84	ลูกบาศก์เซนติเมตร

 สอน Instruction

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡°Ò¹ÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ¨Ðä´Œ
    ´ŒÒ¹µÃ§¢ŒÒÁÁØÁ©Ò¡ =  3 2 + 42  =  5

    ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ

     =  (¤ÇÒÁÂÒÇÃÍº°Ò¹ × ¤ÇÒÁÊÙ§) + 2(¾×é¹·Õè°Ò¹)

     =  [(3 + 4 + 5) × 10] + 2( 12  × 3 × 4)
     = 120 + 12  =  132
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ à·‹Ò¡Ñº 132 µÒÃÒ§à«¹µÔàÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอย่ำงที่ 26

ตอบ

จงหาปริมาตรของปริซึมต่อไปนี้	(ความยาวที่ก�าหนดให้มีหน่วยเปนเซนติเมตร)

วิธีท�า	 	 ปริมาตรของปริซึม	 =	 พื้นที่ฐาน	×	สูง

	 	 แทนค่า	 	 =	 (0.5 × 1.1 ×	3.3)	× 3

	 	 	 	 =	 1.815 × 3

	 	 	 	 =	 5.445

	 	 ดังนั้น	 ปริมาตรของปริซึมเท่ากับ	5.445	ลูกบาศก์เซนติเมตร

1.1

3

3.3

 1. Singapore Flyer	 เป็นชิงช้าสวรรค์ใน
ประเทศสงิคโปร์ทีม่คีวามสงูเทยีบเท่ากบัอาคาร	42	ช้ัน	

หรือ	ประมาณ	165	เมตร	ท�าให้ชิงช้าสวรรค์นี้กลาย

เป็นชิงช้าสวรรค์ที่มีความสูงมากที่สุดในโลก	 โดยมี

โครงสร้างหลักเป็นวงกลม	 และมีแคปซูลเป็นรูปทรง

กระบอก	 ซึ่งจะท�าให้นักท่องเที่ยวได้ชมทัศนียภาพ	

360	องศา

 2. บุโรพุทโธ	ศาสนสถานของพระพทุธศาสนา
ที่ใหญ่ที่สุดในโลก	ตั้งอยู่ที่ประเทศอินโดนีเซีย	โดยมี

โครงสร้างเป็นหนิภเูขาไฟ	เป็นรูปทรงแบบพรีะมดิบน

ฐานสี่เหลี่ยม	มีลานวงกลมเป็นชั้นๆ	รวมทั้งมีรูปปน

พระพุทธรูปแต่ละองค์น่ังอยู ่ภายในสถูปเจาะรูป

สี่เหลี่ยมข้าวหลามตัด	ที่รอบล้อมสถูปด้านบนสุด

สิ่งก่อสร้ำง ที่น่ำสนใจในประเทศอำเซียน

Together for

 ASEAN

Singapore Flyer

บุโรพุทโธ
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 สอน Instruction

สอน

14.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊØ ‹Á§Ò¹¢Í§¼Ù ŒàÃÕÂ¹ 3 - 5 ¤¹ 
ÍÍ¡ÁÒ¹íÒàÊ¹Í§Ò¹¢Í§¼Ù Œ àÃÕÂ¹º¹
¡ÃÐ´Ò¹ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§Í¸ÔºÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 
¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹¾Ô¨ÒÃ³ÒÇÔ¸Õ¡ÒÃ
ËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ ã¹¡ÒÃá·¹ÊÙµÃ
¡ÒÃËÒÇ‹Ò¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ áÅÐ
ª‹ÇÂ¡Ñ¹á¡Œä¢ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒã¹¡Ã³Õ·Õè¼Ô´

15.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ 

 ¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§»ÃÔ«ÖÁº¹
¡ÃÐ´Ò¹ 1 - 2 ¢ŒÍ áÅŒÇãªŒÇÔ¸Õ¶ÒÁ -  µÍº
¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ à¾×èÍµÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹ ËÒ¡¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹ã´äÁ‹à¢ŒÒã¨ËÃ×ÍÁÕ
¢ŒÍÊ§ÊÑÂã´æ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂã¹»ÃÐà ḉ¹·Õè
¼ÙŒàÃÕÂ¹Ê§ÊÑÂ¹Ñé¹¨¹¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

ÊÃÐÇ‹ÒÂ¹íéÒáË‹§Ë¹Öè§à»š¹·Ã§ÊÕèàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡¡ÇŒÒ§ 20 àÁµÃ áÅÐ
ÂÒÇ 30 àÁµÃ ¶ŒÒµŒÍ§¡ÒÃàµÔÁ¹íéÒà¢ŒÒÊÃÐãËŒä´Œ»ÃÔÁÒµÃ 6,000 
ÅÙ¡ºÒÈ¡�àÁµÃ ¨ÐµŒÍ§àµÔÁ¹íéÒÊÙ§à·‹ÒäÃ
 1. 10 2. 11 3. 12 4. 13 5. 14

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  »ÃÔÁÒµÃÊÃÐÇ‹ÒÂ¹íéÒ = ¾×é¹·Õè°Ò¹ × ÊÙ§
    6,000 = (20 × 30) × ÊÙ§

    ÊÙ§ = 10 àÁµÃ
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¨ÐµŒÍ§àµÔÁ¹íéÒÊÙ§ 10 àÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 1.
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

	1. 	จงหาพื้นที่ผิวของปริซึมต่อไปนี้	(ความยาวที่ก�าหนดให้มีเป็นหน่วยเป็นเซนติเมตร)

	 	 1)	 ..........................................................................................................................................

   ........................................................................................................................................

   ........................................................................................................................................

   .......................................................................................................................................

   .........................................................................................................................................

	 	 2)	 .........................................................................................................................................

   .........................................................................................................................................

   .......................................................................................................................................

   ........................................................................................................................................

   ........................................................................................................................................

	 	 3)	 .........................................................................................................................................

   .......................................................................................................................................

   ....................................................................................................................................

   .........................................................................................................................................

   ..........................................................................................................................................

	2.  จงหาพื้นที่ผิวของปริซึมส่ีเหล่ียมจัตุรัสท่ีมีฐานยาวด้านละ	 5	 เซนติเมตร	 ความสูง	 10	

เซนติเมตร

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

	1.

	2.  

ค�ำชี้แจง  ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าในแต่ละข้อต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 6.3

1.5

5

4

5

14
20

8

14
4

16

12

227

16.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.3 
17.  ¼ÙŒÊÍ¹á¹Ð¹íÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÇÔà¤ÃÒÐË�â¨·Â�

ãËŒÃÍº¤Íº¡‹Í¹Å§Á×Íá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ¡ÒÃËÒ
»ÃÔÁÒµÃ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ

 ¡‹Í¹·Õè¼Ù ŒÊÍ¹¨ÐãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Å§Á×Í·íÒ
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.3 ´ŒÇÂµ¹àÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃÊÒ Ô̧µ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
´Ùà»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§ 1 - 2 ¢ŒÍ â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹
ªÑé¹àÃÕÂ¹à»š¹¼ÙŒàÅ×Í¡¢ŒÍ·ÕèÁÕ¤ÇÒÁÊ¹ã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สรปุ Wrap-up

สรปุ

1.  ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áº‹§¡ÅØ‹Á ¡ÅØ‹ÁÅÐ 5 ¤¹ áÅŒÇãËŒáµ‹ÅÐ¡ÅØ‹ÁÃ‹ÇÁ¡Ñ¹
¤Œ¹¤ÇŒÒÊ¶Ò¹·Õèµ‹Ò§æ ã¹ÀÙÁÔÀÒ¤ÍÒà«ÕÂ¹·ÕèÁÕÃÙ»Ã‹Ò§ ËÃ×Í
ÃÙ»·Ã§à»š¹ÃÙ»àÃ¢Ò¤³Ôµ

2.  ¹íÒ¢ŒÍÁÙÅ·Ñé§ËÁ´ÁÒ¨Ñ´·íÒà»š¹ PowerPoint áÅŒÇ¹íÒàÊ¹Í
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

ทักษะ

ศตวรรษท่ี 21
ทักษะทักษะ

ศตวรรษท
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

	3.  ปริซึมฐานสี่เหลี่ยมผืนผ้ามีด้านกว้าง	 3	 เซนติเมตร	 ด้านยาว	 4	 เซนติเมตร	 และสูง	 12		

เซนติเมตร	จงหาปริมาตรของปริซึมนี้

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

	4. 	ปริซึมสามเหลี่ยมมีฐานและความสูงยาว	 42	 และ	 45	 เซนติเมตร	 ตามล�าดับ	 ถ้าปริซึมสูง

40	เซนติเมตร	ปริซึมนี้มีปริมาตรเท่าไร

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

	5.  บ่อเลี้ยงปลามีลักษณะเป็นปริซึมฐานห้าเหลี่ยมด้านเท่า	 และมีพื้นที่	 5	 ตารางเมตร	 บ่อลึก	

1.45	เมตร	ถ้าบ่อนี้ใส่น�้าไว้	10.875	ลูกบาศก์เมตร	จงหาว่าระดับน�้ามีความสูงเท่าไร

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

	3.  

	4.

	5.  
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 สรปุ Wrap-up

18.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊÑ§à¡µ¡ÒÃ·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹áÅÐ¤ÍÂªÕéá¹Ð¼ÙŒàÃÕÂ¹·ÕèÂÑ§äÁ‹à¢ŒÒã¨ 
ãËŒÂŒÍ¹¡ÅÑºä»ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ áÅÐ¡ÒÃËÒ»ÃÔÁÒµÃ
¢Í§»ÃÔ«ÖÁ

19.  àÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐàÊÃç̈ ¤Ãº·Ø¡
¤¹ ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 4 - 5 ¤¹ÁÒáÊ´§
ÇÔ̧ Õ·íÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ¡ÒÃËÒ
»ÃÔÁÒµÃ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ

20.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ª‹ÇÂ¡Ñ¹
ÇÔà¤ÃÒÐË�ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ¡ÒÃËÒ
»ÃÔÁÒµÃ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§Ã‹ÇÁ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

21.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐµÒÁà©ÅÂº¹¡ÃÐ´Ò¹ 
áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

สรปุ

 ã¹¢³Ð·Õè¼Ù Œ àÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
·Õè 6.3 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃà´Ô¹´Ù¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ 
ËŒÍ§àÃÕÂ¹ ËÒ¡¾ºÇ‹ÒÁÕ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹ã´·ÕèÁÕ
¢ŒÍÊ§ÊÑÂ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ¨¹¼ÙŒ
àÃÕÂ¹à¡Ô´¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

»ÃÔ«ÖÁ°Ò¹ÊÕèàËÅÕèÂÁ¼×¹¼ŒÒÁÕ´ŒÒ¹¡ÇŒÒ§ 4 à«¹µÔàÁµÃ ´ŒÒ¹ÂÒÇ 
6 à«¹µÔàÁµÃ áÅÐÊÙ§ 14 à«¹µÔàÁµÃ ̈ §ËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ¹Õé
 1. 121 2. 236

 3. 336 4. 428
 5. 515
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.4 พื้นที่ผิวและปริมาตรของพีระมิด
	 1)	การหาพื้นที่ผิวของพิระมิด

	 	 พีระมดิ	(Pyramid)	เป็นทรงสามมติทิีม่ฐีานเป็นรปูเหลีย่ม	มยีอดแหลม	มผิีวด้านข้างเป็น

รูปสามเหลี่ยมที่มีจุดยอดรวมกัน

	 	 การเรยีกชือ่พรีะมดิ	นยิมเรยีกชือ่ตามลกัษณะรปูเหลีย่มของฐาน	เช่น	พรีะมดิฐานสีเ่หลีย่ม

ผืนผ้า	พีระมิดฐานหกเหลี่ยม	เป็นต้น

รูปแบบพีระมิด ลักษณะของพีระมิด

▲ รูปพีระมิดสี่เหลี่ยมผืนผ้า

เป็นพีระมิดที่มีฐานเป็นรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า

▲ รูปพีระมิดหกเหลี่ยม

เป็นพีระมิดที่มีฐานเป็นรูปหกเหลี่ยม

▲ รูปพีระมิดสามเหลี่ยม

เป็นพีระมิดที่มีฐานเป็นรูปสามเหลี่ยม

▲ รูปพีระมิดห้าเหลี่ยม

เป็นพีระมิดที่มีฐานเป็นรูปห้าเหลี่ยม
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 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨à»�´ÀÒ¾ÇÕ Ṍ·ÑÈ¹�à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¾ÕÃÐÁÔ´ã¹ÍÕÂÔ»µ�ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ù à¾×èÍ·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹
¨Ðä Œ́àËç¹ÃÙ»Ã‹Ò§¢¹Ò´ áÅÐÅÑ¡É³Ð¨ÃÔ§¢Í§
¾ÕÃÐÁÔ´ ¡‹Í¹·Õè¨Ð¡Å‹ÒÇ¶Ö§ËÑÇ¢ŒÍ ¡ÒÃËÒ
¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´à¾×èÍà»š¹¡ÒÃ¡ÃÐµØŒ¹ãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´Œà¡Ô´¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒáÅÐÁÕ¤ÇÒÁÊ¹ã¨
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¾ÕÃÐÁÔ´

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè
¼ÔÇ¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´ ̈ Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ̈ Ò¡¹Ñé¹
¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒÍ¸ÔºÒÂ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  Ë¹ŒÒ
ªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼ÙŒÊÍ¹¹íÒÃÙ»ÀÒ¾¾ÕÃÐÁÔ´áµ‹ÅÐÅÑ¡É³Ð
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÇÔà¤ÃÒÐË�Ç‹Òà»š¹¾ÕÃÐÁÔ´áººã´ 
¨Ò¡¹Ñé¹¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº
ÅÑ¡É³Ð¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´

สอน

 นาํ Warm-up

นาํ

1.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊØ ‹Á¼Ù Œ àÃÕÂ¹à»š¹ÃÒÂºØ¤¤ÅµÍº
¤íÒ¶ÒÁµÒÁ»ÃÐà´ç¹´Ñ§¹Õé
• ¾ÕÃÐÁÔ´ÁÕÃÙ»Ã‹Ò§ÅÑ¡É³Ðà»š¹ÍÂ‹Ò§äÃ
  á¹ÇµÍº 

   ¾ÕÃÐÁÔ´à»š¹·Ã§ÊÒÁÁÔµÔ·ÕèÁÕ°Ò¹à»š¹ÃÙ»

àËÅÕèÂÁ ÁÕÂÍ´áËÅÁ ÁÕ¼ÔÇ´ŒÒ¹¢ŒÒ§à»š¹

ÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁ·ÕèÁÕ¨Ø´ÂÍ´ÃÇÁ¡Ñ¹

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  »ÃÔÁÒµÃ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ = ¾×é¹·Õè°Ò¹ × ÊÙ§
     = (4 × 6) × 14

     = 336
   ´Ñ§¹Ñé¹ »ÃÔÁÒµÃ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ¹Õé à·‹Ò¡Ñº 336 ÅÙ¡ºÒÈ¡�à«¹µÔàÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

	 	 พีระมิด	แบ่งออกเป็น	2	ลักษณะ	คือ	พีระมิดตรงและพีระมิดเอียง

  พีระมิดตรง	 เป็นพีระมิดที่มีฐานเป็นรูปเหลี่ยมด้านเท่า	 มุมเท่า	 มีสันยาวเท่ากันทุกเส้น	

จะมีสูงเอียงทุกเส้นยาวเท่ากัน	 และส่วนสูงตั้งฉากกับฐานที่จุดซึ่งอยู่ห่างจากจุดยอดมุมของรูป

เหลี่ยมที่เป็นฐานเป็นระยะเท่ากัน	 มีหน้าทุกหน้าเป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว	 ส่วนกรณีที่สันทุกสัน

ยาวไม่เท่ากัน	สูงเอียงทุกเส้นยาวไม่เท่ากัน	จะเรียกว่า	พีระมิดเอียง

	 	 โดยทั่วไป	สูตรการหาปริมาตรของพีระมิด	เป็นดังนี้

ปริมาตรของพีระมิด	=	13 ×	พื้นที่ฐาน	×	สูงปริมาตรของพีระมิด	=	13 ×	พื้นที่ฐาน	×	สูง

พื้นที่ผิวของพีระมิด	=	พื้นที่ฐาน	+	พื้นที่ผิวข้างทุกด้าน

	 	 โดย	 พื้นที่ผิวข้าง	1	ด้าน	 =	 1
2 × สูง	×	ฐาน

	 	 หรือ	 พื้นที่ผิวข้างทุกด้าน	 =	 1
2 ×	ความยาวเส้นรอบฐาน	×	สูงเอียง

	 2)	การหาปริมาตรของพีระมิด

	 	 ในการหาปริมาตรของพีระมิด	อาจแสดงความสัมพันธ์ด้วยรูป	ดังนี้

พื้นที่ผิวของพีระมิด	=	พื้นที่ฐาน	+	พื้นที่ผิวข้างทุกด้าน

 ▲ รูปพีระมิดตรง	 ▲ รูปพีระมิดเอียง

หน้า

สัน

ฐาน

ยอด

สวนสูง

สูงเอียง

หน้า

สัน

ฐาน

ยอด

สวนสูง

สูงเอียง
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สอน

 สอน Instruction

4.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ¤ÇÒÁÃÙŒàÃ×èÍ§ ¡ÒÃ
ËÒ¾×é¹·Õè¢Í§¼ÔÇáÅÐ¡ÒÃËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§
¾ÕÃÐÁÔ´ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹ 
¹íÒÃÙ»ÀÒ¾¾ÕÃÐÁÔ´áµ‹ÅÐÃÙ»áºº ÁÒãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹¾Ô¨ÒÃ³ÒÅÑ¡É³ÐáÅÐ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè
¼ÔÇáÅÐ¡ÒÃËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  ¾ÃŒÍÁ
·Ñé§ÍÀÔ»ÃÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

5.  ¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ
¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ¡ÒÃËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´ 
â´Â¡ÒÃãªŒÊÙµÃ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ
¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÍ¸ÔºÒÂ¤ÇÒÁËÁÒÂ¢Í§¤íÒ
Ç‹Ò ÊÙ§µÃ§ áÅÐ ÊÙ§àÍÕÂ§ ãËŒªÑ´à¨¹ à¾×èÍ
»‡Í§¡Ñ¹¡ÒÃÊÑºÊ¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ ÃÇÁ·Ñé§¡ÒÃ
á·¹¤‹Òã¹ÊÙµÃà¾×èÍá¡Œâ¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¾ÕÃÐÁÔ´

 ÊÙ§àÍÕÂ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁÊÙ§¢Í§·ÕèÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  «Öè§·Ø¡ÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ
¨ÐÁÕ¤ÇÒÁÂÒÇäÁ‹à·‹Ò¡Ñ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¾ÕÃÐÁÔ´áË‹§Ë¹Öè§ÁÕ°Ò¹à»š¹ÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁ¨ÑµØÃÑÊ â´ÂÁÕ¾×é¹·Õè°Ò¹
à·‹Ò¡Ñº 60 µÒÃÒ§àÁµÃ áÅÐÁÕ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢ŒÒ§à·‹Ò¡Ñº 72 µÒÃÒ§àÁµÃ 
¨§ËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´¹Õé
 1. 110 µÒÃÒ§àÁµÃ
 2. 132 µÒÃÒ§àÁµÃ
 3. 141 µÒÃÒ§àÁµÃ
 4. 150 µÒÃÒ§àÁµÃ
 5. 165 µÒÃÒ§àÁµÃ

ควรรู
ผูเรียน

 ÊÙ§àÍÕÂ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁÊÙ§¢Í§·ÕèÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  «Öè§·Ø¡ÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ ÊÙ§àÍÕÂ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁÊÙ§¢Í§·ÕèÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  «Öè§·Ø¡ÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ ÊÙ§àÍÕÂ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁÊÙ§¢Í§·ÕèÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  «Öè§·Ø¡ÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ ÊÙ§àÍÕÂ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁÊÙ§¢Í§·ÕèÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  «Öè§·Ø¡ÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ ÊÙ§àÍÕÂ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁÊÙ§¢Í§·ÕèÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  «Öè§·Ø¡ÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ ÊÙ§àÍÕÂ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁÊÙ§¢Í§·ÕèÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  «Öè§·Ø¡ÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ ÊÙ§àÍÕÂ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁÊÙ§¢Í§·ÕèÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  «Öè§·Ø¡ÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ ÊÙ§àÍÕÂ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁÊÙ§¢Í§·ÕèÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  «Öè§·Ø¡ÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ ÊÙ§àÍÕÂ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁÊÙ§¢Í§·ÕèÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  «Öè§·Ø¡ÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ ÊÙ§àÍÕÂ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁÊÙ§¢Í§·ÕèÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  «Öè§·Ø¡ÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ ÊÙ§àÍÕÂ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁÊÙ§¢Í§·ÕèÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  «Öè§·Ø¡ÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ ÊÙ§àÍÕÂ§ ËÁÒÂ¶Ö§ ¤ÇÒÁÊÙ§¢Í§·ÕèÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  «Öè§·Ø¡ÊÑ¹¢Í§¾ÕÃÐÁỐ

ยาวไม่เท่ากัน	สูงเอียงทุกเส้นยาวไม่เท่ากัน	จะเรียกว่า	ยาวไม่เท่ากัน	สูงเอียงทุกเส้นยาวไม่เท่ากัน	จะเรียกว่า	ยาวไม่เท่ากัน	สูงเอียงทุกเส้นยาวไม่เท่ากัน	จะเรียกว่า	ยาวไม่เท่ากัน	สูงเอียงทุกเส้นยาวไม่เท่ากัน	จะเรียกว่า	ยาวไม่เท่ากัน	สูงเอียงทุกเส้นยาวไม่เท่ากัน	จะเรียกว่า	ยาวไม่เท่ากัน	สูงเอียงทุกเส้นยาวไม่เท่ากัน	จะเรียกว่า	ยาวไม่เท่ากัน	สูงเอียงทุกเส้นยาวไม่เท่ากัน	จะเรียกว่า	ยาวไม่เท่ากัน	สูงเอียงทุกเส้นยาวไม่เท่ากัน	จะเรียกว่า	
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอย่ำงที่ 27

ตัวอย่ำงที่ 28

ตอบ

ตอบ

พีระมิดแห่งหนึ่งมีฐานเปนรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส	ยาวด้านละ	6	เมตร	สูงเอียง	5	เมตร	และสูงตรง	4	เมตร	

จงหาพื้นที่ผิวและปริมาตรของพีระมิด

วิธีท�า	 	 พื้นที่ผิวของพีระมิด	 =	 พื้นที่ฐาน	×	พื้นที่ผิวข้าง

	 	 แทนค่า	 	 =	 (6 ×	6)	+	(1
2
 × 24 ×	5)

	 	 	 	 = 	36	+	60			=		96

	 	 ดังนั้น	 	พื้นที่ผิวของพีระมิดเท่ากับ	96	ตารางเมตร

 	 	 ปริมาตรของพีระมิด	 =	 1
3
 ×	พื้นที่ฐาน	×	สูง

	 	 แทนค่า	 	 =	 1
3
 ×	(6	×	6)	× 4

	 	 	 	 = 	1
3
 × 36 × 4

	 	 	 	 =	 48

	 	 ดังนั้น	 	ปริมาตรของพีระมิดเท่ากับ	48	ลูกบาศก์เมตร

จงหาพื้นที่ผิวและปริมาตรของพีระมิดฐานหกเหลี่ยมด้านเท่ามีมุมเท่ากันทุกมุม	 สูง	 9	 นิ้ว	 ฐานยาว

ด้านละ	5	นิ้ว	และมีความสูงเอียง	10	นิ้ว

วิธีท�า	 	 พื้นที่ผิวของพีระมิด	 =	 พื้นที่ฐาน	+	พื้นที่ผิวข้าง

	 	 	 พื้นที่ฐาน	 =	 6 × 3
4

 × (ความยาวของด้าน)2

	 	 แทนค่า	 	 =	 6 × 3
4

 × 52 =		64.95

 	 	 พื้นที่ผิวมี	6	ข้าง	 =	 6(1
2
 × 5 ×	10)	=	 150

	 	 	 พื้นที่ผิวทั้งหมด	 =	 64.95	+	150	 =	 214.95

	 	 	 ปริมาตรของพีระมิด	 =	 1
3
 ×	พื้นที่ฐาน	×	สูง

	 	 แทนค่า	 	 =	 1
3
 ×	64.95	×	9

	 	 	 	 =	 194.85

	 	 ดังนั้น	 พื้นที่ผิวและปริมาตรของพีระมิดรูปนี้	คือ	214.95	ตารางนิ้ว

	 	 	 และ	194.85	ตารางนิ้ว	ตามล�าดับ
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6.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ
áÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´ã¹µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 27 
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 28 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 29 ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

7.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ
»ÃÔÁÒµÃ¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  ·ÕèàËÁ×Í¹¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 27 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 28 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 29 
¾ÃŒÍÁ·Ñé§à¢ÕÂ¹ÇÔ̧ Õ¡ÒÃ·íÒÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 
¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃà»�́ âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹«Ñ¡¶ÒÁ
ã¹¢ŒÍÊ§ÊÑÂà¡ÕèÂÇ¡ÑºµÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 27 áÅÐ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 28 ¡‹Í¹·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹¨ÐÃ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»̃ÞËÒ àÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ê‹§â¨·Â�»̃ÞËÒáÅÐ
ÇÔ¸Õ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒàÊÃç¨áÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹
µÃÇ¨ÊÍºÇ‹Ò ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¢ŒÍ¼Ô´¾ÅÒ´ã¹Ê‹Ç¹
ã´ºŒÒ§ àÁ×èÍ¶Ö§¤Òº¶Ñ´ä»ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¿˜§ÍÕ¡¤ÃÑé§

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

สอน

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´ = ¾×é¹·Õè°Ò¹ + ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢ŒÒ§
     = 60 + 72
     = 132
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  à·‹Ò¡Ñº 132 µÒÃÒ§àÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 2.

231



 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอย่ำงที่ 29

ตอบ

จงหาปรมิาตรของพรีะมดิตรงฐานสีเ่หลีย่มจตัรุสั	ทีม่ฐีานยาวด้านละ	14	เซนตเิมตร	สงูเอยีง	25	เซนติเมตร

วิธีท�า	 หาความสูงตรงจากรูป

	 	 ให้	AB	เป็นสูงเอียง	AC	เป็นสูงตรง	และ	BC	เป็นความยาวครึ่งหนึ่งของฐาน

	 	 จะได้	 AC	 =	 	(AB)2	-	(BC)2

	 	 	 	 = 		(25)2	-	(7)2

	 	 	 	 = 	24

	 	 ดังนั้น	 	สูงตรงเท่ากับ	24	เซนติเมตร

 	 	 ปริมาตรของพีระมิด	 =	 1
3
 ×	พื้นที่ฐาน	×	สูง

	 	 แทนค่า	 	 =	 1
3
 ×	(14	×	14)	× 24

	 	 	 	 = 	1
3
 ×	196	× 24

	 	 	 	 =	 1,568

	 	 ดังนั้น	 	ปริมาตรของพีระมิดเท่ากับ	1,568	ลูกบาศก์เซนติเมตร

BC

A

Math Notes
1.	พีระมิดตรงจะมีฐานเป็นรูปเหลี่ยมด้านเท่า	และมีสันทุกเส้นยาวเท่ากัน

2.	พีระมิดตรงที่มีฐานเป็นรูปเหลี่ยมด้านเท่าและมีมุมเท่ากัน	รวมทั้งจะมีสูงเอียงทุกเส้นยาวเท่ากัน

3.		ส่วนสูงของพีระมิดตรงใดๆ	 จะตั้งฉากกับฐานที่จุด	 โดยอยู่ห่างจากมุมของรูปเหลี่ยมที่เป็นฐานเป็น

ระยะเท่ากัน

4.	พีระมิดที่มีหน้าทุกหน้าเป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วจะมีสันทุกเส้นยาวเท่ากัน

232

สอน

 สอน Instruction

 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ä´Œ¨´ í̈Ò
¤ÇÒÁÃÙ Œà¡ÕèÂÇ¡Ñº¾ÕÃÐÁÔ´ã¹¡ÃÍº Math 
Notes à¾×èÍà»š¹¢ŒÍÊÑ§à¡µã¹¡ÒÃËÒ»ÃÔÁÒµÃ
¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 8.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á§Ò¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÒ 3 - 5 ¤Ù‹ 
ÍÍ¡ÁÒ¹íÒàÊ¹Í§Ò¹¢Í§¼Ù Œ àÃÕÂ¹º¹
¡ÃÐ´Ò¹¾ÃŒÍÁ·Ñé§Í¸ÔºÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 
¼ÙŒàÃÕÂ¹¤Ù‹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹¾Ô̈ ÒÃ³ÒÇÔ̧ Õ¡ÒÃËÒ
¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´ã¹¡ÒÃ
á·¹ÊÙµÃ¡ÒÃËÒÇ‹Ò¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ̧ Õ¡ÒÃËÒ 
áÅÐª‹ÇÂ¡Ñ¹á¡Œä¢ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒã¹¡Ã³Õ·Õè¼Ô´

 9.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ
áÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´ã¹¡ÃÍº Math 
Notes

10.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂàÃ×èÍ§
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§
¾ÕÃÐÁÔ´ 

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¾ÕÃÐÁÔ´µÃ§°Ò¹ÊÕèàËÅÕèÂÁ¨ÑµØÃÑÊ ·ÕèÁÕ¾×é¹·Õè°Ò¹ 256 µÒÃÒ§
à«¹µÔàÁµÃ áÅÐÁÕ¤ÇÒÁÊÙ§µÃ§ 12 à«¹µÔàÁµÃ ÍÂÒ¡·ÃÒºÇ‹Ò 
¾ÕÃÐÁÔ´¹ÕéÁÕ»ÃÔÁÒµÃà·‹Òã´
 1. 1,024 2. 1,112
 3. 1,284 4. 1,360
 5. 1,499
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

	1.  พีระมิดฐานสี่เหลี่ยมจัตุรัส	ซึ่งมีฐานยาวด้านละ	2	เมตร	สูงตรง	9	เมตร	พีระมิดนี้มีปริมาตร

เท่าใด

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

	2.  พีระมิดฐานรูปหกเหลี่ยมด้านมุมเท่า	มีฐานยาวด้านละ	6	เมตร	สูง	8	เมตร	จงหาปริมาตร

ของพีระมิดนี้

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

	1.  

	2.  

ค�ำชี้แจง ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าในแต่ละข้อต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 6.4
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 สรปุ Wrap-up

11.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.4 
12.  ¼ÙŒÊÍ¹á¹Ð¹íÒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÇÔà¤ÃÒÐË�â¨·Â�

ãËŒÃÍº¤Íº¡‹Í¹Å§Á×Íá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ¡ÒÃËÒ
»ÃÔÁÒµÃ¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´

 ¡‹Í¹·Õè¼Ù ŒÊÍ¹¨ÐãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Å§Á×Í·íÒ
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.4 ´ŒÇÂµ¹àÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃÊÒ Ô̧µ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
´Ùà»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§ 1 - 2 ¢ŒÍ â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹
ªÑé¹àÃÕÂ¹à»š¹¼ÙŒàÅ×Í¡¢ŒÍ·ÕèÁÕ¤ÇÒÁÊ¹ã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  »ÃÔÁÒµÃ¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´ = 1
3  × ¾×é¹·Õè°Ò¹ × ÊÙ§

     = 1
3  × (256) × 12

     = 1,024
   ´Ñ§¹Ñé¹ ¾ÕÃÐÁỐ ÁÕ»ÃÔÁÒµÃ à·‹Ò¡Ñº 1,024 ÅÙ¡ºÒÈ¡�à«¹µÔàÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

	3.  พีระมิดฐานสี่เหลี่ยมจัตุรัสมีปริมาตร	324	ลูกบาศก์นิ้ว	สูง	12	นิ้ว	จะมีฐานยาวด้านละเท่าไร

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

	4.  พรีะมดิฐานสีเ่หลีย่มจตัรุสัมพีืน้ทีผ่วิ	288	ตารางนิว้	ฐานของพรีะมดิยาวด้านละ	16	นิว้	พรีะมดินี้

มีสูงเอียงเท่าใด

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

	5.  พรีะมดิแห่งหนึง่มฐีานเป็นรปูสีเ่หลีย่มจตัรุสัยาวด้านละ	227	เมตร	และสงูเอยีง	186.20	เมตร	

จงหาพื้นที่ผิวของพีระมิดนี้

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

  .............................................................................................................................................................................................................

	3.  

	4.  

	5.  
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 สรปุ Wrap-up

 ã¹¢³Ð·Õè¼Ù Œ àÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ
·Õè 6.4 ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃà´Ô¹´Ù¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ 
ËŒÍ§àÃÕÂ¹ ËÒ¡¾ºÇ‹ÒÁÕ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹ã´ÁÕ¢ŒÍ
Ê§ÊÑÂ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ¨¹¼ÙŒàÃÕÂ¹
à¡Ô´¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

สรปุ

13.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊÑ§à¡µ¡ÒÃ·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ¢Í§
¼ÙŒàÃÕÂ¹áÅÐ¤ÍÂªÕéá¹Ð·ÕèÂÑ§äÁ‹à¢ŒÒã¨ ãËŒ
Â ŒÍ¹¡ÅÑºä»ÈÖ¡ÉÒµÑÇÍÂ‹Ò§à¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ¡ÒÃËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§
¾ÕÃÐÁÔ´

14.  àÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐàÊÃç¨¤Ãº
·Ø¡¤¹ ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 4 - 5 ¤¹ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ
¡ÒÃËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´

15.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù Œ àÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ ª‹ÇÂ¡Ñ¹
ÇÔà¤ÃÒÐË�ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ¡ÒÃËÒ
»ÃÔÁÒµÃ¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´ ¾ÃŒÍÁ·Ñé§Ã‹ÇÁ¡Ñ¹
µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§

16.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§
¢Í§áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐµÒÁà©ÅÂº¹¡ÃÐ´Ò¹
áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¾ÕÃÐÁÔ´áË‹§Ë¹Öè§ÁÕ°Ò¹à»š¹ÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁ¨ÑµØÃÑÊÂÒÇ´ŒÒ¹ÅÐ 115 
àÁµÃ áÅÐÊÙ§àÍÕÂ§ 78 àÁµÃ ¨§ËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´¹Õé
 1. 30,150 2. 31,165
 3. 32,664 4. 36,145
 5. 39,880
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.5 พื้นที่ผิวและปริมาตรของทรงกระบอก
	 1)	การหาพื้นที่ผิวของทรงกระบอก

	 	 ทรงกระบอก	(Cylinder)	เป็นทรงสามมติทิีม่ฐีานทัง้สองเป็นรปูวงกลมท่ีเท่ากันทุกประการ

และอยู่บนระนาบที่ขนานกัน	 เมื่อตัดด้วยระนาบที่ขนานกับฐานแล้ว	 หน้าตัดที่ได้จะเป็นวงกลมที่

เท่ากันทุกประการกับฐานเสมอ

	 	 พิจารณารูปคลี่ของทรงกระบอกต่อไปนี้

	 	 จะเหน็ได้ว่าพืน้ท่ีผิวของทรงกระบอก	ประกอบด้วยพ้ืนทีผ่วิด้านข้างของทรงกระบอก	และ

พื้นที่หน้าตัดทั้งสองด้าน

    พื้นที่ผิวของทรงกระบอก	 =	 พื้นที่ผิวโค้ง	+	2(พื้นที่หน้าตัด)

	 	 หรือจากรูป	 พื้นที่ผิวของทรงกระบอก	 =	 2πrh	+	2πr2

	 	 	 	 	 = 	2πr(h	+	r)

	 2)	การหาปริมาตรของทรงกระบอก

พื้นที่ผิวของทรงกระบอก	 =	 พื้นที่ผิวโค้ง	+	2(พื้นที่หน้าตัด)

	 	 หรือจากรูป	 พื้นที่ผิวของทรงกระบอก	 =	 2πrh	+	2πr2

	 	 	 	 	 = 	2πr(h	+	r)

    ปริมาตรของทรงกระบอก	 =	 พื้นที่ฐาน	×	สูง

	 	 หรือจากรูป	 ปริมาตรของทรงกระบอก	 =	 πr2h

ปริมาตรของทรงกระบอก	 =	 พื้นที่ฐาน	×	สูง

	 	 หรือจากรูป	 ปริมาตรของทรงกระบอก	 =	 πr2h

hh

r 2πr

2πrxh

πr2

πr2

พื้นที่ฐาน

r

h

πr2
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 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹¹íÒá¡¹
¢Í§¡ÃÐ´ÒÉ·ÔªªÙ‹ÁÒ ¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹
·íÒ¡ÒÃ¼‹Ò¤ÃÖè§á¡¹¡ÃÐ´ÒÉ·ÔªªÙ‹̈ Ð·íÒãËŒä Œ́
à»š¹ÃÙ»ÊÕèàËÅÕèÂÁ¼×¹¼ŒÒ ´Ñ§ã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 
à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹àËç¹Ç‹Ò¢Í§ãªŒã¡ÅŒæ µÑÇºÒ§ÊÔè§
à»š¹ÃÙ»àÃ¢Ò¤³Ôµµ‹Ò§æ «Öè§àÃÒÊÒÁÒÃ¶
·íÒ¡ÒÃÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇ áÅÐ¤íÒ¹Ç³ËÒ¾×é¹·Õè
ËÃ×Í»ÃÔÁÒµÃ¢Í§ÊÔè§¢Í§ÊÔè§¹Ñé¹ä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 สอน Instruction

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ
»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÐºÍ¡ ã¹Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 
¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤¹ÍÍ¡ÁÒ
Í¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ
¢Í§·Ã§¡ÃÐºÍ¡ Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼ÙŒÊÍ¹¹íÒÃÙ»ÀÒ¾·Ã§¡ÃÐºÍ¡ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
´Ù ¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº
ÊÙµÃ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§
¡ÃÐºÍ¡ 

สอน

 นาํ Warm-up

นาํ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãªŒ¤íÒ¶ÒÁ¶ÒÁ¼ÙŒàÃÕÂ¹ ´Ñ§¹Õé 
•  ¼ÙŒàÃÕÂ¹à¤Â¾ºàËç¹ÊÔè§ã´ºŒÒ§·ÕèÁÕÃÙ»Ã‹Ò§
à»š¹·Ã§¡ÃÐºÍ¡

  á¹ÇµÍº

   ¾Ô̈ ÒÃ³ÒµÒÁ¤íÒµÍº¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ â´ÂãËŒÍÂÙ‹

ã¹´ØÅÂ¾Ô¹Ô¨¢Í§¼ÙŒÊÍ¹ àª‹¹ ¶Ñ§á¡ÅÅÍ¹

ãÊ‹¹íéÒÁÑ¹ ¡ÃÐºÍ¡¢ŒÒÇËÅÒÁ·Õè·íÒ¨Ò¡äÁŒä¼‹ 

à»š¹µŒ¹

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢Í§¾ÕÃÐÁỐ  = ¾×é¹·Õè°Ò¹ + ¾×é¹·Õè¼ÔÇ Œ́Ò¹¢ŒÒ§·Ñé§ 4 ́ ŒÒ¹
     =  (115 × 115) + 4( 12  × 115 × 78)
     = 13,225 + 17,940  =  31,165
   ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢Í§¾ÕÃÐÁÔ´¹Õé à·‹Ò¡Ñº 31,165 µÒÃÒ§àÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอย่ำงที่ 30

ตัวอย่ำงที่ 32

ตัวอย่ำงที่ 31

ตอบ

ตอบ

ตอบ

แก้วน�้าทรงกระบอกใบหนึ่งวัดเส้นผ่านศูนยกลางภายในได้	 6	 เซนติเมตร	 แก้วน�้าลึก	 12	 เซนติเมตร

จะจุน�้าได้เท่าไร	(ก�าหนดให้ค่า	π =	3.14)

วิธีท�า	 	 ปริมาตรของทรงกระบอก	 =	 πr2h

	 	 แทนค่า	 	 =	 (3.14)(3)2(12)

	 	 	 	 = 	339.12

	 	 ดังนั้น	 แก้วน�้าจุน�้าได้	339.12	ลูกบาศก์เซนติเมตร

ทรงกระบอกมีรัศมียาว	7	เซนติเมตร	สูง	18	เซนติเมตร	จงหาว่าทรงกระบอกนี้มีพื้นที่ผิวและปริมาตร

เท่ากับเท่าไร	(ก�าหนดให้ค่า	π = 22
7

)

วิธีท�า	 	 พื้นที่ผิวของทรงกระบอก	 =	 2πr(h	+	r)

	 	 แทนค่า	 	 =	 2	× 22
7

 × 7(18	+	7)	 =	 1,100

 	 	 ปริมาตรของทรงกระบอก	 =	 πr2h

	 	 แทนค่า	 	 =	 22
7

 × 72 ×	18	 =	 2,772

	 	 ดังนั้น	 ทรงกระบอกนี้มีพื้นที่ผิว	1,100	ตารางเซนติเมตร	

	 	 	 และปริมาตร	2,772	ลูกบาศก์เซนติเมตร

ถังเก็บน�้าฝนทรงกระบอกที่โรงเรียนแห่งหนึ่งสูง	 8	 เมตร	 วัดเส้นรอบวงภายในของถังได้เท่ากับ	 3.14

ถังใบนี้เก็บน�้าฝนไว้ได้มากที่สุดเท่าใด	(ก�าหนดให้ค่า	π =	3.14)

วิธีท�า	 หา	r	จากเส้นรอบวงของถัง

	 	 จะได้	 2πr	 =	 3.14

	 	 	 2(3.14)r	 =	 3.14

	 	 	 r	 =	 3.14
2 × 3.14

	 =	 0.5

	 	 	 ปริมาตรของทรงกระบอก	 =	 πr2h

	 	 แทนค่า	 	 =	 (3.14)(0.5)2(8)	 =	 6.28

	 	 ดังนั้น	 ถังใบนี้เก็บน�้าฝนไว้ได้มากที่สุดเท่ากับ	6.28	ลูกบาศก์เมตร
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สอน

 สอน Instruction

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨àµÃÕÂÁâ¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº
·Ã§¡ÃÐºÍ¡à¾ÔèÁàµÔÁ 1 - 2 ¢ŒÍ º¹¡ÃÐ´Ò¹ 
áÅŒÇãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ àÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§
¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

4.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ
¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÐºÍ¡
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 30 µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 31 áÅÐµÑÇÍÂ‹Ò§
·Õè 32 ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

5.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ
»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÐºÍ¡ ¨íÒ¹Ç¹ 3 ¢ŒÍ 
¾ÃŒÍÁ·Ñé§à¢ÕÂ¹ÇÔ̧ Õ¡ÒÃ·íÒÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 
¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

6.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á§Ò¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 - 5 ¤¹ ÍÍ¡
ÁÒ¹íÒàÊ¹Í§Ò¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹
¾ÃŒÍÁ·Ñé§Í¸ÔºÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹
Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹¾Ô¨ÒÃ³ÒÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ
áÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÐºÍ¡ ã¹¡ÒÃá·¹
ÊÙµÃ¡ÒÃËÒÇ‹Ò¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ áÅÐ
ª‹ÇÂ¡Ñ¹á¡Œä¢ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒã¹¡Ã³Õ·Õè¼Ô´

7.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
ËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÐºÍ¡ 

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

á¡ŒÇ¹íéÒ¢Í§¹Ñ·ªÒà»š¹·Ã§¡ÃÐºÍ¡ÁÕÃÑÈÁÕ 5 à«¹µÔàÁµÃ á¡ŒÇ¹íéÒ
ÅÖ¡ 10 à«¹µÔàÁµÃ ¨Ð¨Ø¹íéÒä´Œà·‹Òã´
 1. 600 2. 700
 3. 785 4. 885
 5. 900
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

	1. 	แก้วน�้าทรงกระบอกใบหนึ่งวัดเส้นผ่านศูนย์กลางภายในได้	 8	 เซนติเมตร	 แก้วน�้าลึก	 10	

เซนติเมตร	จะจุน�้าได้เท่าไร	(ก�าหนดให้ค่า	π	=	3.14)

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

	2. 	โคมลอยมีลักษณะเป็นทรงกระบอกฐานเปดหนึ่งด้าน	เส้นผ่านศูนย์กลางยาว	1.4	เมตร	และ

สงู	140	เซนตเิมตร	จ�านวน	50	ลกู	จะต้องใช้กระดาษท�าโคมอย่างน้อยก่ีตารางเมตร	(ก�าหนด

ให้ค่า	π	=	3.14)

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

	3. 	หลังคาผ้าใบของเต็นท์มีลักษณะเป็นทรงกระบอกผ่าครึ่ง	 กว้าง	 4	 เมตร	 ยาว	 14	 เมตร

จะต้องใช้ผ้าใบท�าหลังคากี่ตารางเมตร	(ก�าหนดให้ค่า	π	=	3.14)

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

	1.

	2.

	3.

ค�ำชี้แจง ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าในแต่ละข้อต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 6.5
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 สรปุ Wrap-up

 8.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.5
 9.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§

ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§
·Ã§¡ÃÐºÍ¡

10.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹áÅÐ¼ÙŒÊÍ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè
¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÐºÍ¡º¹
¡ÃÐ´Ò¹

11.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¡ÒÃËÒ
¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÐºÍ¡

สรปุ

 ¡‹Í¹·Õè¼Ù ŒÊÍ¹¨ÐãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Å§Á×Í·íÒ
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.5 ´ŒÇÂµ¹àÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃÊÒ Ô̧µ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
´Ùà»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§ 1 ¢ŒÍ â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹à»š¹
¼ÙŒàÅ×Í¡¢ŒÍ·ÕèÁÕ¤ÇÒÁÊ¹ã¨ áÅÐã¹¢³Ð·Õè
¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.5 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ
à´Ô¹´Ù¼ÙŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ ËŒÍ§àÃÕÂ¹ ËÒ¡¾ºÇ‹Ò
ÁÕ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹ã´ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ
à¾ÔèÁàµÔÁ¨¹¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ  »ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÐºÍ¡ = πr 2h
     = (3.14)(5)2(10)
     = 785
   ´Ñ§¹Ñé¹ á¡ŒÇ¹íéÒ¨Ø¹íéÒä Œ́ 785 ÅÙ¡ºÒÈ¡�à«¹µÔàÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 3.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.6 พื้นที่ผิวและปริมาตรของกรวย
	 1)	การหาพื้นที่ผิวของกรวย

	 	 กรวย	(Cone)	เป็นทรงสามมติทิีม่ฐีานเป็นรปูวงกลม	มยีอดแหลมทีไ่ม่อยูบ่นระนาบเดยีว

กับฐาน	และผิวรอบข้างของกรวยประกอบด้วยโค้งเรียบ

	 	 ถ้าเราน�ากรวยมาตัดด้านข้างออก	 และสามารถเขียนรูปคลี่เป็นรูปสามเหลี่ยมฐานโค้ง

เราจะได้ด้านประกอบมุมยอดยาว	1	หน่วย	และความยาวฐานเท่ากับ	2πr

   พื้นที่ผิวของกรวย	 =	 พื้นที่ฐาน	+	พื้นที่ผิวด้านข้าง

	 	 หรือ	 พื้นที่ผิวของกรวย	 =	 πr2	+	πr	 = 	πr(r	+	)

	 2)	การหาปริมาตรของกรวย

	 	 เนื่องจากปริมาตรของกรวยเป็น	13 	ของปริมาตรทรงกระบอกที่มีรัศมีที่ฐานเท่ากัน	และ

มีส่วนสูงเท่ากัน

	 	 ดังนั้น	 ปริมาตรของกรวย	 =	 1
3 × พื้นที่ฐาน	×	สูง

	 	 หรือ	 ปริมาตรของกรวย	 =	 1
3 πr2h

พื้นที่ผิวของกรวย	 =	 พื้นที่ฐาน	+	พื้นที่ผิวด้านข้าง

	 	 หรือ	 พื้นที่ผิวของกรวย	 =	 πr2	+	πr	 = 	πr(r	+	)

ปริมาตรของกรวย	 =	 1
3 × พื้นที่ฐาน	×	สูง

	 	 หรือ	 ปริมาตรของกรวย	 =	 1
3 πr

2h

ยอด

สูงตรง (h)

สูงเอียง ()

ฐานรูปวงกลม

ติดตามแนว คลี่แผออก

รัศมีของฐาน (r)

2πr

h
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 สอน Instruction นาํ Warm-up

สอน

1.  ¼ÙŒÊÍ¹¡ÃÐµØŒ¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ãËŒà¡Ố ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒâ´Â
ãªŒ¤íÒ¶ÒÁÇ‹Ò
•  ã¹ªÕÇÔµ»ÃÐ¨íÒÇÑ¹¼ÙŒàÃÕÂ¹à¤Â¾ºÊÔè§ã´
ºŒÒ§·ÕèÁÕÅÑ¡É³Ðà»š¹ÃÙ»¡ÃÇÂ

  á¹ÇµÍº

   ¾Ô¨ÒÃ³ÒµÒÁ¤íÒµÍº¢Í§¼Ù ŒàÃÕÂ¹ â´Â

ãËŒÍÂÙ‹ã¹´ØÅÂ¾Ô¹Ô¨¢Í§¼ÙŒÊÍ¹ àª‹¹ â¤¹

ÃÙ»¡ÃÇÂãÊ‹äÍÈ¡ÃÕÁ ËÁÇ¡©ÅÍ§»‚ãËÁ‹ 

ËÅÑ§¤Òâ´Á¢Í§ÍÒ¤ÒÃ à»š¹µŒ¹

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ
»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÇÂ ã¹Ë¹Ñ§Ê×Í ̈ Ò¡¹Ñé¹
¼Ù ŒÊÍ¹ÊØ ‹Á¼Ù ŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒ
Í Ô̧ºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§
·Ã§¡ÃÇÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡ÑºÊÙµÃ¡ÒÃËÒ
¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÇÂ à¾×èÍ
ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹à¢ŒÒã¨à¾ÔèÁÁÒ¡¢Öé¹

นาํ

 ¼ÙŒÊÍ¹ÍÒ¨¹íÒËÁÇ¡¤ÃÔÊÁÒÊµ�ÁÒà»š¹
Ê×èÍ»ÃÐ¡Íº¡ÒÃàÃÕÂ¹¡ÒÃÊÍ¹àÃ×èÍ§¡ÃÇÂ 
áÅÐ¼ÙŒÊÍ¹¨Ðä Œ́ªÕéÇ‹ÒµÃ§ Ǿ̈ ã´¢Í§ËÁÇ¡ãº
¹Õé à»š¹ÂÍ´ à»š¹ÊÙ§àÍÕÂ§ à»š¹°Ò¹áÅÐà»š¹
ÊÙ§µÃ§ à¾×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ðä´ŒÁÕ¤ÇÒÁà¢ŒÒã¨ÁÒ¡
ÂÔè§¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¨§ËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ´ŒÒ¹¢ŒÒ§¢Í§¡ÃÇÂÊÑ§¡ÐÊÕÍÑ¹Ë¹Öè§·ÕèÁÕàÊŒ¹¼‹Ò¹
ÈÙ¹Â�¡ÅÒ§¢Í§°Ò¹ÂÒÇ 14 à«¹µÔàÁµÃ áÅÐÊÙ§àÍÕÂ§ 8 à«¹µÔàÁµÃ 
(π = 3.14)
 1. 130.64 2. 175.84
 3. 204.86 4. 254.17
 5. 287.15
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตัวอย่ำงที่ 33

ตัวอย่ำงที่ 34

ตอบ

ตอบ

จงหาพื้นที่ผิวด้านข้างของกรวยสังกะสีอันหนึ่งที่มีเส้นผ่านศูนยกลางของฐานยาว	10	เซนติเมตร	และสูง	

12	เซนติเมตร	(ก�าหนดให้ค่า	π =	3.14)

วิธีท�า	 	 หาสูงเอียงจาก		 = 	 122	+	52

	 	 	 	 =	 13

	 	 	 พื้นที่ผิวด้านข้างของกรวย	 =	 πr

	 	 แทนค่า	 	 =	 3.14	× 5 × 13

	 	 	 	 =	 204.1	

	 	 ดังนั้น	 พื้นที่ผิวด้านข้างของกรวยเท่ากับ	204.1	ตารางเซนติเมตร

จงหาพืน้ทีผ่วิและปรมิาตรของกรวย	ซึง่สงู	24	เซนตเิมตร	และเส้นผ่านศนูยกลาง	14	เซนติเมตร	(ก�าหนด

ให้ค่า	π = 22
7

)

วิธีท�า	 	 หาสูงเอียงจาก		 = 	 242	+	72

	 	 	 	 =	 25

	 	 	 พื้นที่ผิวด้านข้างของกรวย	 =	 πr(r	+	)

	 	 แทนค่า	 	 =	 22
7
	(7)(7	+	25)

	 	 	 	 =	 704

	 	 ดังนั้น	 พื้นที่ผิวด้านข้างของกรวยเท่ากับ	704	ตารางเซนติเมตร

	 	 	 ปริมาตรของกรวย	 =	 1
3
 πr2h

	 	 แทนค่า	 	 =	 1
3
	(22

7
)(72)(24)

	 	 	 	 =	 1,232

	 	 ดังนั้น	 ปริมาตรของกรวยเท่ากับ	1,232	ลูกบาศก์เซนติเมตร

Math Notes
	 กรวย	เป็นทรงสามมิติที่มีฐานเป็นรูปวงกลม	มียอดแหลมที่ไม่อยู่บนระนาบเดียวกับฐาน	และเส้น

ที่ต่อระหว่างจุดยอดกับจุดใดๆ	บนเส้นรอบวงของฐาน	เราเรียกเส้นตรงนี้ว่า	สูงเอียง
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 สอน Instruction

4.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ
¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÇÂ
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 33 áÅÐ µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 34 ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

5.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�» ˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ
áÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÇÂ·ÕèàËÁ×Í¹¡Ñº
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 33 áÅÐ µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 34 ¾ÃŒÍÁ
·Ñé§à¢ÕÂ¹ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 ̈ Ò¡
¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

6.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á§Ò¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒ
¹íÒàÊ¹Í§Ò¹¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹º¹¡ÃÐ´Ò¹¾ÃŒÍÁ
Í¸ÔºÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ 
Ã‹ÇÁ¡Ñ¹¾Ô¨ÒÃ³ÒÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ
»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÇÂ ã¹¡ÒÃá·¹ÊÙµÃ
¡ÒÃËÒÇ‹Ò¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒ áÅÐ
ª‹ÇÂ¡Ñ¹á¡Œä¢ÇÔ¸Õ¡ÒÃËÒã¹¡Ã³Õ·Õè¼Ô´

7.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
ËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÇÂ 

สอน

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐÇ‹Ò¡ÒÃËÒ¤‹Ò¢Í§ÊÙ§
àÍÕÂ§ ÊÒÁÒÃ¶ËÒä Œ̈́ Ò¡¡ÒÃãªŒÊÒÁàËÅÕèÂÁ
ÁØÁ©Ò¡ËÃ×Í·ÄÉ®Õ¾Õ·Òâ¡ÃÑÊ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ ¾×é¹·Õè¼ÔÇ´ŒÒ¹¢ŒÒ§¢Í§¡ÃÇÂ = πr 
     = 3.14 × 7 × 8
     = 175.84
   ´Ñ§¹Ñé¹  ¾×é¹·Õè¼ÔÇ Œ́Ò¹¢ŒÒ§¢Í§¡ÃÇÂ à·‹Ò¡Ñº 175.84 µÒÃÒ§-

à«¹µÔàÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 2.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

	1.  หมวกใบหน่ึงมลีกัษณะทรงกรวย	วดัความยาวของเส้นรอบวงของฐานหมวกได้	28	เซนตเิมตร	

และสูงเอียง	27	เซนติเมตร	จงหาพื้นที่ผิวข้างของหมวกใบนี้	(ก�าหนดให้ค่า	π	=	22
7
)

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

	2.  กรวยใบหนึ่งมีเส้นผ่านศูนย์กลางยาว	12	เซนติเมตร	สูง	14	เซนติเมตร	จงหาพื้นที่ผิวของ

กรวยใบนี้	(ก�าหนดให้ค่า	π	=	3.14)

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

  ..............................................................................................................................................................................................................

	1.  

	2.  

ค�ำช้ีแจง 	ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าในแต่ละข้อต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 6.6
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 สรปุ Wrap-up

สรปุ

 8.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.6
 9.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§

ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§
·Ã§¡ÃÇÂ

10.  ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áÅÐ¼Ù ŒÊÍ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃ
ËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÇÂ
º¹¡ÃÐ´Ò¹

 11.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¡ÒÃËÒ
¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÇÂ

 ¡‹Í¹·Õè¼Ù ŒÊÍ¹¨ÐãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Å§Á×Í·íÒ
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.6 ´ŒÇÂµ¹àÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃÊÒ¸Ôµ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
´Ùà»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§ 1 ¢ŒÍ â´ÂãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹
à»š¹¼ÙŒàÅ×Í¡¢ŒÍ·ÕèÁÕ¤ÇÒÁ¹‹ÒÊ¹ã¨ áÅÐã¹
¢³Ð·Õè¼Ù Œ àÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.6 
¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃà´Ô¹´Ù¼ÙŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ ËŒÍ§àÃÕÂ¹ 
ËÒ¡¾ºÇ‹ÒÁÕ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹ã´ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂ ãËŒ
¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ¨¹¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¤ÇÒÁ
à¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

ËÁÇ¡ã¹§Ò¹¤ÃÔÊµ�ÁÒÊãºË¹Öè§ÁÕÅÑ¡É³Ðà»š¹·Ã§¡ÃÇÂ ÇÑ́ ¤ÇÒÁ
ÂÒÇ¢Í§àÊŒ¹ÃÍºÇ§°Ò¹ËÁÇ¡ä Œ́ 30 à«¹µÔàÁµÃ áÅÐÊÙ§àÍÕÂ§ 17 
à«¹µÔàÁµÃ ¨§ËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢ŒÒ§¢Í§ËÁÇ¡ãº¹Õé (π = 3.14)
 1. 966.45 2. 1,214.60
 3. 1,411.86 4. 1,540.10
 5. 1,601.40
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-up

1.7 พื้นที่ผิวและปริมาตรของทรงกลม
	 1)	การหาพื้นที่ผิวของทรงกลม

	 	 ทรงกลม	(Sphere)	เป็นทรงสามมิติที่มีผิวโค้งเรียบ	ทุกจุดบนผิวโค้งอยู่ห่างจากจุดคงที่

จุดหนึ่ง	เป็นระยะเท่ากัน

	 	 จุดคงที่จุดนั้น	 เรียกว่า	 จุดศูนย์กลางของทรงกลม

	 	 ระยะที่เท่ากัน	 เรียกว่า	 รัศมีของทรงกลม

	 	 จากรูป	ให้	r	แทน	รัศมีของทรงกลม

ดังนั้น	พื้นที่ผิวของทรงกลม	=	4πr2

	 2)	การหาปริมาตรของทรงกลม

  จาก	 ปริมาตรของทรงกระบอก	 =	 พื้นที่ฐาน	×	ความสูง

	 	 จะได้	 ปริมาตรของทรงกระบอก	 =	 πr2 × 2r

	 	 	 	 = 	2πr3

	 	 เนื่องจาก	สามเท่าของปริมาตรของครึ่งวงกลมเท่ากับปริมาตรของทรงกระบอก

	 	 ดังนั้น	 3	×	ปริมาตรของครึ่งทรงกลม	 =	 2πr3

	 	 จะได้	 ปริมาตรของครึ่งทรงกลม	 =	 2πr3

3  

	 	 นั่นคือ	 ปริมาตรของทรงกลม	 =	 2	× 2πr
3

3  

	 	 	 	 = 	 43 πr3

ดังนั้น	ปริมาตรของทรงกลม	=	43 πr3

ดังนั้น	พื้นที่ผิวของทรงกลม	=	4πr2

ดังนั้น	ปริมาตรของทรงกลม	=	43 πr
3

รัศมีทรงกลม (r)

จุดศูนยกลางทรงกลม

เส้นผานศูนยกลางทรงกลม
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 สอน Instruction

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒàÃ×èÍ§ ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ
»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÅÁ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ 
¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 - 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒ
Í¸ÔºÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§
·Ã§¡ÅÁ Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼Ù ŒÊÍ¹¹íÒÃÙ»ÀÒ¾·Ã§¡ÅÁãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ Ù́ 
¨Ò¡¹Ñé¹¼Ù ŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁà¡ÕèÂÇ¡Ñº
ÊÙµÃ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§
·Ã§¡ÅÁ 

สอน

 นาํ Warm-up

นาํ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹«Ñ¡¶ÒÁ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ç‹Ò
• ÊÔè§¢Í§ã´ºŒÒ§·Õèà»š¹·Ã§¡ÅÁ
  á¹ÇµÍº

   ¾Ô¨ÒÃ³ÒµÒÁ¤íÒµÍº¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ â´ÂãËŒ

ÍÂÙ‹ã¹´ØÅÂ¾Ô¹Ô̈ ¢Í§¼ÙŒÊÍ¹ àª‹¹ ÅÙ¡¿ØµºÍÅ 

ÅÙ¡»�§»Í§ ÅÙ¡ÇÍÅàÅÂ�ºÍÅ à»š¹µŒ¹

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹ÐãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¨´¨íÒÊÙµÃ
¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³ËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§
·Ã§¡ÅÁ à¾×èÍ·Õè¨Ð¹íÒä»ãªŒã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�
» ˜ÞËÒà¡Õè ÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè ¼Ô ÇáÅÐ
»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÅÁ ÃÇÁ·Ñé§¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ
à»�́ âÍ¡ÒÊãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ä Œ́«Ñ¡¶ÒÁã¹¢ŒÍÊ§ÊÑÂ
µ‹Ò§æ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢ŒÒ§¢Í§¡ÃÇÂ = πr 
     = 3.14 × 30 × 17
     = 1,601.40
   ´Ñ§¹Ñé¹  ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢ŒÒ§¢Í§ËÁÇ¡ãº¹Õé à·‹Ò¡Ñº 1,601.40 µÒÃÒ§-

à«¹µÔàÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 5.

241



 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

ตัวอย่ำงที่ 35

ตัวอย่ำงที่ 36

ตอบ

ตอบ

จงหาพื้นที่ผิวและปริมาตรของลูกบอล	ซึ่งมีรัศมียาว	14	เซนติเมตร	(ก�าหนดให้ค่า	π = 22
7

)

วิธีท�า	 	 พื้นที่ผิวของทรงกลม	 =	 4πr2

	 	 แทนค่า	 	 =	 4(22
7
)(142)

	 	 	 	 =	 2,464

	 	 ดังนั้น	 พื้นที่ผิวของลูกบอลเท่ากับ	2,464	ตารางเซนติเมตร

	 	 	 ปริมาตรของทรงกลม	 =	 4
3
 πr3

	 	 แทนค่า	 	 =	 4
3
	(22

7
)(143)

	 	 	 	 =	 11,498.67

	 	 ดังนั้น	 ปริมาตรของลูกบอลเท่ากับ	11,498.67	ลูกบาศก์เซนติเมตร

ทรงกลมมีปริมาตร	38,808	ลูกบาศกเซนติเมตร	จงหารัศมีและพื้นที่ผิว	(ก�าหนดให้ค่า	π = 22
7

)

วิธีท�า	 	 ปริมาตรของทรงกลม	 =	 4
3
 πr3

	 	 	 38,808	 =	 4
3
	(22

7
)(r3)

   r3	 = 	38,808 × 21
88

	 	 	 r	 =	 3	9,261

	 	 	 r	 =	 21

	 	 ดังนั้น	 รัศมีของทรงกลมเท่ากับ	21	เซนติเมตร

	 	 	 พื้นที่ผิวของทรงกลม	 =	 4πr2

	 	 แทนค่า	 	 =	 4(22
7
)(212)

	 	 	 	 =	 5,544

	 	 ดังนั้น	 พื้นที่ผิวของทรงกลมเท่ากับ	5,544	ตารางเซนติเมตร
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สอน

4.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãË Œ¼Ù Œ àÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃ
ËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÅÁ 
µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 35 áÅÐ µÑÇÍÂ‹Ò§·Õè 36 ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

5.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤Ù ‹Ã ‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃŒÒ§
â¨·Â�»˜ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ
»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÅÁ í̈Ò¹Ç¹ 3 ¢ŒÍ 
¾ÃŒÍÁ·Ñé§à¢ÕÂ¹ÇÔ̧ Õ¡ÒÃ·íÒÅ§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 
¨Ò¡¹Ñé¹¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

6.  ¼Ù ŒÊÍ¹ÊØ ‹Á§Ò¹¢Í§¼Ù ŒàÃÕÂ¹ 3 - 4 ¤¹ 
ÍÍ¡ÁÒ¹íÒ àÊ¹Í§Ò¹¢Í§¼Ù Œ àÃÕÂ¹º¹
¡ÃÐ´Ò¹¾ÃŒÍÁ·Ñé§Í¸ÔºÒÂË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ 
¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹¾Ô¨ÒÃ³ÒÇÔ Õ̧¡ÒÃ
ËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÅÁ ã¹
¡ÒÃá·¹ÊÙµÃ¡ÒÃËÒÇ‹Ò¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ
¡ÒÃËÒ áÅÐª‹ÇÂ¡Ñ¹á¡Œä¢ÇÔ Õ̧¡ÒÃËÒã¹
¡Ã³Õ·Õè¼Ô´

7.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂà¡ÕèÂÇ¡Ñº
¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÅÁ 

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃªÕéá¹Ðà¡ÕèÂÇ¡Ñº¤‹Ò π Ç‹ÒÁÕ
¤‹Òà·‹Ò¡Ñº 227  ËÃ×Í 3.14 ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÊÒÁÒÃ¶

àÅ×Í¡ãªŒ¤‹Òã´¤‹ÒË¹Öè§·ÕèÁÕ¤ÇÒÁàËÁÒÐÊÁ
ã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ «Öè§¤íÒµÍº·Õèä´Œ¨ÐÁÕ
¤‹Ò·Õèã¡ÅŒà¤ÕÂ§¡Ñ¹àÊÁÍ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

ÅÙ¡ºÍÅÅÙ¡Ë¹Öè§ÁÕÃÑÈÁÕÂÒÇ 21 à«¹µÔàÁµÃ ¨§ËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§
ÅÙ¡ºÍÅ¹Õé (π = 227 )
 1. 31,150
 2. 32,450
 3. 33,660
 4. 38,808
 5. 39,980
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

Math Corner

 รูปเรขาคณิต (Geometric Form) เปนรูปที่มีรูปแบบแนนอน มีมาตรฐาน ซึ่งสามารถวัดหรือคํานวณ

ไดงาย มกีฎเกณฑ เกดิจากการสรางของมนษุย เชน รปูสามเหลีย่ม รปูสีเ่หล่ียม รปูวงกลม รปูวงร ีนอกจากนี้

ยังรวมถึงรูปทรงของสิ่งที่มนุษยประดิษฐคิดคนขึ้นอยางมีแบบแผนแนนอน เชน รถยนต เครื่องจักรกล 

เครื่องบิน สิ่งของเครื่องใชตางๆ ที่ผลิตโดยระบบอุตสาหกรรม เปนตน

 รูปทรงเรขาคณิต เปนรูปที่ประกอบดวยจุด เสนตรง สวนโคงตางๆ และถาอยูระนาบเดียวกันเราจะ

เรียกวา รูประนาบ แตถาเปนรูปทรงที่มีความหนา ความลึก และความสูง เราจะเรียกวา รูปสามมิติ

 ชนิดของรูปเรขาคณิต แบงออกเปน 3 ชนิด ไดแก รูปเรขาคณิต 1 มิติ รูปเรขาคณิต 2 มิติ และ

รูปเรขาคณิต 3 มิติ ในที่นี้จะกลาวถึงเฉพาะรูปเรขาคณิต 2 มิติ และ รูปเรขาคณิต 3 มิติ เทานั้น

รูปเรขำคณิต
Geometric Form

รูปเรขำคณิต 3 มิติ

เปนรูปเรขาคณิตที่ใชในการแสดงรูปราง เชน

รูปเรขำคณิต 2 มิติ

เปนรูปเรขาคณิตที่มีความกวาง และความยาว 

ใชในการแสดงขนาด เชน

สิง่ของหรอือปุกรณตางๆ ทีเ่ปนรปูเรขาคณิต 2 มติิ 

เราสามารถพบเห็นไดในชีวิตประจําวัน เชน

สิง่ของหรอือุปกรณตางๆ ทีเ่ปนรปูเรขาคณติ 3 มติิ 

เราสามารถพบเห็นไดในชีวิตประจําวัน เชน

รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส รูปสี่เหลี่ยมผืนผา ปริซึมสามเหลี่ยม

ทรงกระบอก

กลองนมเปนปริซึมสี่เหลี่ยม

ปริซึมสี่เหลี่ยม

ลูกบาศก

กระปองนํ้าผลไมเปนทรงกระบอก

รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน รูปสี่เหลี่ยมดานขนาน

รูปสี่เหลี่ยมคางหมู

โตะเปนรูปสี่เหลี่ยมผืนผา

รูปสี่เหลี่ยมรูปวาว

หนาตัดแตงโมเปนรูปวงกลม

เราสามารถพบเห็นไดในชีวิตประจําวัน เชน

กระปองนํ้าผลไมเปนทรงกระบอก
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 8.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹º·¤ÇÒÁàÃ×èÍ§ ÃÙ»àÃ¢Ò¤³Ôµ 
áÅÐÈÖ¡ÉÒª¹Ô´¢Í§ÃÙ»àÃ¢Ò¤³Ôµáµ‹ÅÐ
ª¹Ô´ ¨Ò¡Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹

 9.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÇÒ´ÃÙ»àÃ¢Ò¤³ÔµáÅÐ
ºÍ¡ª¹Ô´¢Í§ÃÙ»àÃ¢Ò¤³Ôµ¾ÃŒÍÁ·Ñé§
Í¸ÔºÒÂÅÑ¡É³Ð¢Í§ÃÙ»àÃ¢Ò¤³Ôµ Å§ã¹
¡ÃÐ´ÒÉ A4 ¾ÃŒÍÁ·Ñé§áÊ´§ÇÔ̧ Õ¤Ố  àÊÃç̈
áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

10.  ¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨¼Å§Ò¹áÅÐ¤Ñ´àÅ×Í¡¼Å§Ò¹
·Õè¶Ù¡µŒÍ§ÊÁºÙÃ³� 2 - 3 ¼Å§Ò¹ áÅŒÇãËŒ
à¨ŒÒ¢Í§¼Å§Ò¹áµ‹ÅÐ¤¹ÍÍ¡ÁÒ¹íÒàÊ¹Í
¼Å§Ò¹¢Í§µ¹àÍ§Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

11.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÍÀÔ»ÃÒÂÊÒÃÐ
ÊíÒ¤ÑÞà¡ÕèÂÇ¡ÑºÃÙ»àÃ¢Ò¤³Ôµ

สอน

 »ÃÐà·ÈÊÁÒªÔ¡ÍÒà«ÕÂ¹ä´ ŒÁÕ¡ÒÃ
¡‹ÍÊÃŒÒ§»ÃÐµÔÁÒ¡ÃÃÁµ‹Ò§æ «Öè§à¡Ô´¨Ò¡
ÃÙ»àÃ¢Ò¤³ÔµËÅÒÂª¹Ô´æ ËÅÒÂæ ÃÙ»
àÃÕÂ§µ‹Í¡Ñ¹¨¹·íÒãËŒà¡Ô´à»š¹ÃÙ»Ã‹Ò§ãËÁ‹·Õè
ÊÇÂ§ÒÁ àª‹¹ âºÊ¶�ºÒâÃ¤áË‹§¿�ÅÔ»»�¹Ê� 
Ê¶Ò¹·ÕèÈÑ¡´ÔìÊÔ·¸ÔìËÁÕà«Ô¹ àÁ×Í§âºÃÒ³
ÎÍÂÍÑ¹ ËÁÙ ‹ºŒÒ¹âºÃÒ³Ê¶Ò¹àÁ×Í§àÇŒ 
»ÃÐÊÒ·¾ÃÐÇÔËÒÃ ¹¤ÃÇÑ´ à»š¹µŒ¹

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ »ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÅÁ = 4
3πr 3

     = 4
3 ( 227 )(21)3

     = 38,808
   ´Ñ§¹Ñé¹  »ÃÔÁÒµÃ¢Í§ÅÙ¡ºÍÅ à·‹Ò¡Ñº 38,808 ÅÙ¡ºÒÈ¡�-

à«¹µÔàÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 4.

อาเซียนasean
กาวสู
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

	1. 	ทรงกลมมีพื้นที่ผิว	616	ตารางนิ้ว	จงหาปริมาตรของทรงกลม	(ก�าหนดให้ค่า	π	=	3.14)

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

	2. 	ลูกทุ่มน�้าหนักเหล็กทรงกลมลูกหนึ่ง	มีเส้นผ่านศูนย์กลางยาว	21	เซนติเมตร	ลูกทุ่มน�้าหนัก

นี้มีปริมาตรเท่าใด	(ก�าหนดให้	π	=	22
7
)

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

	3. 	ไอศกรีมมีลักษณะเป็นทรงกลม	ไอศกรีมชนิดแรกมี	2	ลูก	แต่ละลูกมีรัศมี	2.5	เซนติเมตร	

ชนิดที่สองมี	3	ลูก	แต่ละลูกมีรัศมี	1.5	เซนติเมตร	ไอศกรีมชนิดใดมีปริมาตรมากกว่ากัน	

(ก�าหนดให้ค่า	π	=	3.14)

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

	1.

	2.

	3.

ค�ำช้ีแจง ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าในแต่ละข้อต่อไปนี้

แบบฝกทักษะที่ 6.7
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สรปุ

12.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.7
13.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹ÁµÑÇá·¹¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§

ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§
·Ã§¡ÅÁ

14.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ¡ÒÃ
ËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÅÁº¹
¡ÃÐ´Ò¹

15.  ¼Ù ŒÊÍ¹áÅÐ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»¡ÒÃËÒ
¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÅÁ

 ¡‹Í¹·Õè¼Ù ŒÊÍ¹¨ÐãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹Å§Á×Í·íÒ
áºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.7 ´ŒÇÂµ¹àÍ§ ¼ÙŒÊÍ¹
¤ÇÃÊÒ¸Ôµ¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒ ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
´Ùà»š¹µÑÇÍÂ‹Ò§ 1 - 2 ¢ŒÍ â´ÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹
ªÑé¹àÃÕÂ¹à»š¹¼ÙŒàÅ×Í¡¢ŒÍ·ÕèÁÕ¤ÇÒÁÊ¹ã¨ «Öè§
ã¹¢³Ð·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº½ƒ¡·Ñ¡ÉÐ·Õè 6.7 
¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃà´Ô¹´Ù¼ÙŒàÃÕÂ¹ÃÍºæ ËŒÍ§àÃÕÂ¹ 
ËÒ¡¾ºÇ‹ÒÁÕ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹ã´ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂ ãËŒ
¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂà¾ÔèÁàµÔÁ¨¹¼ÙŒàÃÕÂ¹à¡Ô´¤ÇÒÁ
à¢ŒÒã¨

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

·Ã§¡ÅÁÁÕ¾×é¹·Õè¼ÔÇ 512 µÒÃÒ§¹ÔéÇ ¨§ËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÅÁ 
(π = 3.14)
 1. 782.41
 2. 896.15
 3. 994.40
 4. 1,089.81
 5. 1,100.56
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

บทสรุป

	 •	หน่วยวัดความยาว	 ที่นิยมใช้กันในประเทศไทย	 ได้แก่	 หน่วยการวัดความยาวในมาตราไทย	

(นิ้ว	คืบ	ศอก	วา	เส้น	โยชน์)	หน่วยการวัดความยาวในระบบอังกฤษ	(นิ้ว	ฟุต	หลา	ไมล์)	และ	หน่วย

การวัดความยาวในระบบเมตริก	(มิลลิเมตร	เซนติเมตร	เมตร	กิโลเมตร)

	 •	พื้นที่รูปเรขาคณิต	มหีน่วยเป็นตารางหน่วย	ตามลกัษณะหน่วยการวดัความยาวด้านของแต่ละรปู

	 •	หน่วยของปริมาตร	 ใช้แนวคิดที่เกี่ยวข้องกับหน่วยวัดความยาว	 โดยเติมค�าว่า	 ลูกบาศก์	 น�า

หน้าหน่วยวัดความยาวที่ใช้วัดขนาดในสามมิติทั้งความกว้าง	ความยาว	และความสูงในหน่วยเดียวกัน

	 •	ปริซึม	เป็นทรงสามมติทิีม่ฐีานทัง้สองด้านเป็นรปูเหลีย่มทีเ่ท่ากนัทกุประการ	และอยูบ่นระนาบ

ที่ขนานกัน	และด้านข้างแต่ละด้านเป็นรูปเหลี่ยมด้านขนาน

	 •	พรีะมดิ	เป็นทรงสามมิตท่ีิมีฐานเป็นรปูเหลีย่ม	มียอดแหลม	และมผีวิด้านข้างเป็นรปูสามเหลีย่ม

ที่มีจุดยอดรวมกัน

	 •	ทรงกระบอก	 เป็นทรงสามมิติท่ีมีฐานท้ังสองเป็นรูปวงกลมที่เท่ากันทุกประการ	 และอยู่บน

ระนาบทีข่นานกนั	เมือ่ตดัด้วยระนาบทีข่นานกบัฐานแล้ว	หน้าตดัทีไ่ด้จะเป็นวงกลมทีเ่ท่ากันทกุประการ

กับฐานเสมอ

	 •	กรวย	เป็นทรงสามมิติที่มีฐานเป็นรูปวงกลม	มียอดแหลมที่ไม่อยู่บนระนาบเดียวกับฐาน

	 •	ทรงกลม	เป็นทรงสามมติทิีม่ผีวิโค้งเรยีบ	ทกุจดุบนผวิโค้งอยูห่่างจากจดุคงทีจ่ดุหนึง่	เป็นระยะ

เท่ากัน	จุดคงที่นั้นเรียกว่าจุดศูนย์กลางของทรงกลม	ระยะที่เท่ากันเรียกว่ารัศมีของทรงกลม

ค�ำศัพท์

Equilateral triangles  (รูปสามเหลี่ยมดานเทา)  รูปสามเหลี่ยมด้านเท่ามีด้านเท่ากันทั้งสามด้าน	

และมีมุมเท่ากันทั้งสามมุม	บางครั้งเราเรียก	รูปสามเหลี่ยมปกติ

Rectangles  (รูปส่ีเหล่ียมผืนผา)  รูปส่ีเหล่ียมผืนผ้ามีด้านที่เท่ากันสองคู่	 และมุมทั้งสี่เป็นมุมฉาก

รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้าถือว่าเป็นรูปสี่เหลี่ยมด้านขนานที่มีมุมทั้งสี่เป็นมุมฉาก

Rhombuses  (รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน)  รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูนเป็นรูปสี่เหลี่ยมด้านขนานที่ด้าน

ทั้งสี่มีความยาวเท่ากัน	มุมที่ตรงข้ามจะมีขนาดเท่ากัน	แต่ไม่มีมุมใดเป็นมุมฉาก

Parallelograms  (รูปสี่เหลี่ยมดานขนาน)  ในรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน	ด้านที่อยู่ตรงกันข้ามกันจะมี

ขนาดเท่ากันและขนานกัน	มุมที่อยู่ตรงกันข้ามกันจะมีขนาดเท่ากัน
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16.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹º·ÊÃØ»¢Í§Ë¹‹ÇÂ
¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ ¾×é¹·ÕèáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ

17.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹ÊÃØ»»ÃÐâÂª¹�
·Õèä´Œ¨Ò¡¡ÒÃÈÖ¡ÉÒË¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ¹Õé
à»š¹á¼¹¼Ñ§¤ÇÒÁ¤Ô´Å§ã¹¡ÃÐ´ÒÉ A4 
àÊÃç¨áÅŒÇ¹íÒÊ‹§¼ÙŒÊÍ¹µÃÇ¨

18.  ¼Ù ŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÈÖ¡ÉÒ¤íÒÈÑ¾·� ¨Ò¡
Ë¹Ñ§Ê×ÍàÃÕÂ¹ ¨Ò¡¹Ñé¹ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹Í¸ÔºÒÂ
ÃÙ»àÃ¢Ò¤³Ôµáµ‹ÅÐª¹Ô´ áÅÐÂ¡µÑÇÍÂ‹Ò§
ÊÔè§·Õèà¡ÕèÂÇ¢ŒÍ§¡Ñº¤íÒÈÑ¾·�à¾ÔèÁàµÔÁãËŒá¡‹
¼ÙŒàÃÕÂ¹

สรปุ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞà¡ÕèÂÇ¡Ñº
Ë¹‹ÇÂÇÑ´¤ÇÒÁÂÒÇ Ë¹‹ÇÂÇÑ´¾×é¹·Õè áÅÐ
Ë¹‹ÇÂ¢Í§»ÃÔÁÒµÃ ÃÇÁ·Ñé§¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè
áÅÐ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ ¾ÕÃÐÁÔ´ ·Ã§
¡ÃÐºÍ¡ ¡ÃÇÂ áÅÐ·Ã§¡ÅÁ ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ ¾×é¹·Õè¼ÔÇ¢Í§·Ã§¡ÅÁ = 4πr 2

    512 = 4 × 3.14 × r 2

    r = 6.385

    »ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÅÁ = 4
3πr 3

   

= 4
3 (3.14)(6.385)3

     = 1,089.81
   ´Ñ§¹Ñé¹ »ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÅÁ à·‹Ò¡Ñº 1,089.81 ÅÙ¡ºÒÈ¡�¹ÔéÇ

µÍº¢ŒÍ 4.
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ให้ผูเ้รียนแสดงวิธีท�ำในแต่ละข้อต่อไปน้ีค�ำชี้แจง

ชื่อ-สกุล	...................................................................... รหัสประจ�าตัว	..................................... ระดับชั้น .....................................

ประเภทวิชา ..................................................... สาขาวิชา ............................................ หมวดวิชา	.............................................

จุดประสงค์ประจำ�หน่วย

•	 เปรียบเทียบและเลือกใช้หน่วยวัดความยาวได้	 •	 หาปริมาตรในหน่วยวัดต่างๆ	ได้
•	หาพื้นที่รูปเรขาคณิตได้	 •	 หาพื้นที่ผิวและปริมาตรของปริซึมได้
•	หาพื้นที่ผิวและปริมาตรของกรวยได้

เร่ือง พื้นที่ผิวและปริมำตรใบงานที่

6.1

1.	 	แท่งแก้วทรงส่ีเหล่ียมมุมฉากมีหน้าตัดกว้าง	 5.3	 เซนติเมตร	 ยาว	 0.07	 เมตร	 ถ้าแท่งแก้วนี้มีิ

ปริมาตร	636	ลูกบาศก์เซนติเมตร	แท่งแก้วนี้สูงเท่าไร

  ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

2.	 	ปริซึมสามเหลี่ยมหน้าจั่ว	มีความยาวรอบฐาน	30	นิ้ว	ถ้าปริซึมสูง	 15	นิ้ว	 และมีพื้นที่ฐาน	41	

ตารางนิ้ว	ปริซึมนี้มีพื้นที่ผิวข้างและพื้นที่ผิวเท่าใด

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 .........................................................................................................................................................................................................

3.	 	จงหาปรมิาตรของกรวยโดยทีก่รวยมคีวามสงู	25	เซนตเิมตร	และเส้นผ่านศนูย์กลาง	14	เซนตเิมตร

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................
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สรปุ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 6.1 àÃ×èÍ§ 
¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 3 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

 ¡‹Í¹ÁÍºËÁÒÂãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 
6.1 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃ·º·Ç¹à¡ÕèÂÇ¡ÑºË¹‹ÇÂÇÑ´
¤ÇÒÁÂÒÇ Ë¹‹ÇÂÇÑ´¾×é¹·Õè áÅÐË¹‹ÇÂ¢Í§
»ÃÔÁÒµÃ ÃÇÁ·Ñé§¡ÒÃËÒ¾×é¹·ÕèáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ
¢Í§»ÃÔ«ÖÁ ¾ÕÃÐÁÔ´ ·Ã§¡ÃÐºÍ¡ ¡ÃÇÂ 
áÅÐ·Ã§¡ÅÁ à¾×èÍ·º·Ç¹¤ÇÒÁÃÙŒãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
¡‹Í¹·íÒ¡Ô¨¡ÃÃÁã¹ãº§Ò¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¨§ËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ°Ò¹Ë¡àËÅÕèÂÁ´ŒÒ¹à·‹Ò ÁØÁà·‹Ò «Öè§ÁÕ
¾×é¹·Õè°Ò¹ 80 µÒÃÒ§¹ÔéÇ áÅÐ»ÃÔ«ÖÁÊÙ§ 15 ¹ÔéÇ
 1. 900
 2. 1,000
 3. 1,100
 4. 1,200
 5. 1,300
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

4.	 	จงหาปริมาตรของปริซึมฐานหกเหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า	ซึ่งมีพื้นที่ฐาน	71	ตารางนิ้ว	และปริซึมสูง	

12	นิ้ว

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 .........................................................................................................................................................................................................

5.	 	จงหาพื้นที่ผิวข้างและพื้นที่ผิวของปริซึมฐานห้าเหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่า	ฐานยาวด้านละ	5	ฟุต	สูง	

9	ฟุต	และ	15	ของพื้นที่ฐานเท่ากับ	10.5	ตารางฟุต

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................
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3.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
ÇÔ̧ Õ¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ ËÒ¡ÇÔ̧ Õ·íÒ
ËÃ×Í¤íÒµÍº¼Ô´ãËŒÃ‹ÇÁ¡Ñ¹á¡Œä¢

สรปุ

 àÁ×èÍ¼Ù ŒÊÍ¹µÃÇ¨ãº§Ò¹¢Í§¼Ù ŒàÃÕÂ¹
àÊÃç̈ áÅŒÇ ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃàÅ×Í¡ãº§Ò¹·ÕèÁÕ¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§ÊÁºÙÃ³�ä»µỐ áÊ´§¼Å§Ò¹º¹»‡ÒÂ
¹Ôà·È¢Í§ËŒÍ§àÃÕÂ¹ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹æ 
ä´ŒàËç¹¼Å§Ò¹·ÕèÁÕ¤Ø³ÀÒ¾ áÅÐ¹íÒä»à»š¹
á¹Ç·Ò§ã¹¡ÒÃ·íÒ§Ò¹¤ÃÑé§µ‹Íä»

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ »ÃÔÁÒµÃ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ = ¾×é¹·Õè°Ò¹ × ¤ÇÒÁÊÙ§¢Í§»ÃÔ«ÖÁ
     = 80 × 15
     = 1,200
   ´Ñ§¹Ñé¹ »ÃÔÁÒµÃ¢Í§»ÃÔ«ÖÁ à·‹Ò¡Ñº 1,200 ÅÙ¡ºÒÈ¡�¹ÔéÇ

µÍº¢ŒÍ 4.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

ให้ผูเ้รียนแสดงวิธีท�ำในแต่ละข้อต่อไปน้ีค�ำชี้แจง

ชื่อ-สกุล	...................................................................... รหัสประจ�าตัว	..................................... ระดับชั้น .....................................

ประเภทวิชา ..................................................... สาขาวิชา ............................................ หมวดวิชา	.............................................

จุดประสงค์ประจำ�หน่วย

•	หาพื้นที่ผิวและปริมาตรของทรงกระบอกได้
•	หาพื้นที่ผิวและปริมาตรของทรงกลมได้

เร่ือง พื้นที่ผิวและปริมำตรใบงานที่

6.2

1.	 	อาคารหลังหน่ึงมียอดโดมเป็นคร่ึงทรงกลม	 มีเส้นผ่านศูนย์กลางของส่วนที่เป็นยอดโดมยาว 

20.6	 เมตร	 ฐานเป็นทรงกระบอกสูง	 3	 เมตร	 จงหาปริมาตรของอากาศภายในอาคารหลังน้ี	

(ก�าหนด	π	=	3.14)

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 .........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

2.	 	ท่อนไม้ทรงกระบอกมีพื้นที่ผิวข้าง	308		ตารางเซนติเมตร	สูง	10	เซนติเมตร	ถ้าผ่าท่อนไม้ออก

เป็นสองซีกเท่าๆกัน	แต่ละซีกจะมีปริมาตรกี่ลูกบาศก์เซนติเมตร	(ก�าหนด	π	=	3.14)

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 .........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................

 ........................................................................................................................................................................................................
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สรปุ

1.  ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒãº§Ò¹·Õè 6.2 àÃ×èÍ§ ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ
»ÃÔÁÒµÃ

2.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 ¤¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ
Ë¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹Í×è¹ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº
¢Ñé¹µÍ¹ã¹¡ÒÃáÊ´§ÇÔ Õ̧·íÒáÅÐ¤íÒµÍº
â¨·Â�» ˜ÞËÒ¢Í§¡ÒÃËÒ¾×é¹·Õè¼ÔÇáÅÐ
»ÃÔÁÒµÃ ËÒ¡ÇÔ̧ Õ·íÒËÃ×Í¤íÒµÍº¼Ố ¾ÅÒ´
ãËŒÃ‹ÇÁ¡Ñ¹á¡Œä¢

 ã¹¡ÒÃÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ Õ̧·íÒ¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹ 
¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃáÊ´§ÇÔ¸Õ¡ÒÃµÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍº
ãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹´Ù·Ø¡æ ¢ŒÍ à¾×èÍà»š¹á¹Ç·Ò§
ã¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»˜ÞËÒãËŒ¡Ñº¼ÙŒàÃÕÂ¹ã¹¤ÃÑé§
µ‹Íæ ä» ¾ÃŒÍÁ·Ñé§ÍÒ¨Â¡µÑÇÍÂ‹Ò§â¨·Â�
»˜ÞËÒà¾ÔèÁàµÔÁ 1 - 2 ¢ŒÍ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹
à¢ŒÒã¨ÁÒ¡¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

ÍÒ¤ÒÃÊíÒ¹Ñ¡§Ò¹¢Í§ºÃÔÉÑ·áË‹§Ë¹Öè§ÁÕÂÍ´â´Áà»š¹¤ÃÖè§·Ã§¡ÅÁ 
ÁÕàÊŒ¹¼‹Ò¹ÈÙ¹Â�¡ÅÒ§¢Í§Ê‹Ç¹·Õèà»š¹ÂÍ´â´ÁÂÒÇ 18.6 àÁµÃ °Ò¹
à»š¹·Ã§¡ÃÐºÍ¡ÊÙ§ 8 àÁµÃ ¨§ËÒ»ÃÔÁÒµÃ¢Í§ÍÒ¡ÒÈÀÒÂã¹
ÍÒ¤ÒÃËÅÑ§¹Õé (π = 3.14)
 1. 1,121.50 2. 1,314.61
 3. 1,859.77 4. 2,007.80
 5. 2,172.63
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

6
ตอนที่ 1 ให้ผู้เรียนแสดงวิธีท�าในแต่ละข้อต่อไปนี้

แบบทดสอบ
หน่วยกำรเรียนรูที่     

?

	 1.	 กล่องทรงสี่เหลี่ยมจัตุรัสใบหนึ่งมีปริมาตร	64	ลูกบาศก์เมตร	กล่องใบนี้มีความยาวด้านละเท่าไร

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

	 2. ถังน�้าทรงสี่เหลี่ยมมุมฉาก	กว้าง	11	เซนติเมตร	ยาว	15	เซนติเมตร	สูง	1	เมตร	จุน�้าได้กี่ลิตร

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 3.	 ทรงกลมสองลูกมีรัศมียาว	6	เซนติเมตร	และ	7	เซนติเมตร	จะมีพื้นที่ผิวต่างกันเท่าไร	(π =	3.14)

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

	 1.	 กล่องทรงสี่เหลี่ยมจัตุรัสใบหนึ่งมีปริมาตร	64	ลูกบาศก์เมตร	กล่องใบนี้มีความยาวด้านละเท่าไร

	 2.

3.	 ทรงกลมสองลูกมีรัศมียาว	6	เซนติเมตร	และ	7	เซนติเมตร	จะมีพื้นที่ผิวต่างกันเท่าไร	(
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1.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ
¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 6 µÍ¹·Õè 1 à¾×èÍ»ÃÐàÁÔ¹
¼ÅàÁ×èÍ¨ºË¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ â´ÂãËŒàÇÅÒ
ã¹¡ÒÃ·íÒµÒÁ¤ÇÒÁàËÁÒÐÊÁ

สรปุ

 ¼Ù ŒÊÍ¹à¹Œ¹ÂíéÒãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹µÃÇ¨ÊÍº
¤íÒµÍº·Õèä Œ́·Ø¡¤ÃÑé§ â´Â¡ÒÃ¤íÒ¹Ç³¤íÒµÍº
ÍÕ¡¤ÃÑé§ à¾×èÍ·Õè¼ÙŒàÃÕÂ¹¨Ðä Œ́·ÃÒºÇ‹Ò¤íÒµÍº
·Õè¤íÒ¹Ç³ÍÍ¡ÁÒ¹Ñé¹¼Ố ¾ÅÒ´ËÃ×ÍäÁ‹ ËÒ¡
¼Ô´¾ÅÒ´¨Ðä´Œá¡Œä¢ä´Œ

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡ »ÃÔÁÒµÃ¢Í§·Ã§¡ÃÐºÍ¡ = πr 2h
     = 3.14 × (18.62 ) 

2
 × 8

     = 2,172.63
   ´Ñ§¹Ñé¹ ÁÕ»ÃÔÁÒµÃÍÒ¡ÒÈ à·‹Ò¡Ñº 2,172.63 ÅÙ¡ºÒÈ¡�àÁµÃ

µÍº¢ŒÍ 5.
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 4.	 	แท่งตะกั่วทรงปริซึมมีฐานเป็นรูปสี่เหลี่ยมยาว	11	 นิ้ว	 กว้าง	8	 นิ้ว	 และสูง	5	 นิ้ว	 น�าไปหลอมเป็น

ทรงกลมขนาดรัศมีลูกละ	1	นิ้ว	จะได้ทรงกลมกี่ลูก	(π =	3.14)		

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

 5.	 	ปริมาตรของทรงกระบอกและกรวยกลมเท่ากัน	ถ้ากรวยมีความสูง	21	เซนติเมตร	แล้วทรงกระบอกจะ

มีความสูงเท่าไร	เมื่อม่ีรัศมีเท่ากัน

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

  .........................................................................................................................................................................................................

4.	 	แท่งตะกั่วทรงปริซึมมีฐานเป็นรูปสี่เหลี่ยมยาว	11	 นิ้ว	 กว้าง	8	 นิ้ว	 และสูง	5	 นิ้ว	 น�าไปหลอมเป็น

5.	 	ปริมาตรของทรงกระบอกและกรวยกลมเท่ากัน	ถ้ากรวยมีความสูง	21	เซนติเมตร	แล้วทรงกระบอกจะ

ตอนที่ 2  จงเลือกค�าตอบที่ถูกที่สุดเพียงข้อเดียว

	 1. กระดานด�าแผ่นหนึ่งกว้าง	6.8	เมตร	กระดานด�าแผ่นนี้กว้างกี่เซนติเมตร

  1. 68 2.  680 3. 6,800 4. 68,000 5. 680,000

	 2. เหล็กด้ามหนึ่งยาว	72	นิ้ว	เหล็กด้ามนี้ยาวกี่หลา

  1. 8 2. 6 3. 4 4.  2 5. 1

	 3. วงกลมรูปหนึ่งมีพื้นที่	154	ตารางเมตร	รัศมีวงกลมตรงกับข้อใด

	 	 1.	 5	เมตร	 2.	 6	เมตร	 3. 	 7	เมตร	 4.	 8	เมตร	 5.	 9	เมตร

	 1.

	 2.

	 3.
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สรปุ

2.  àÁ×èÍ¼Ù ŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ¡ÒÃ
àÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 6 µÍ¹·Õè 1 àÊÃç¨µÒÁàÇÅÒ·Õè
¡íÒË¹´áÅŒÇ ãËŒ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒ
áÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒã¹áµ‹ÅÐ¢ŒÍË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹

3.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ
¶Ù¡µŒÍ§¢Í§ÇÔ¸Õ¡ÒÃ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ

4.  ¼ÙŒÊÍ¹ãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºË¹‹ÇÂ·Õè 
6 µÍ¹·Õè 2 

 àÁ×èÍ¼ÙŒàÃÕÂ¹·íÒáºº·´ÊÍºàÊÃç¨áÅŒÇ 
¼Ù ŒÊÍ¹ÍÒ¨ãËŒ¼Ù ŒàÃÕÂ¹ÊÅÑºáºº·´ÊÍº
Ë¹‹ÇÂ¡ÒÃàÃÕÂ¹ÃÙŒ·Õè 6 µÍ¹·Õè 1 ¡Ñºà¾×èÍ¹
·Õè¹Ñè§¢ŒÒ§æ ̈ Ò¡¹Ñé¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ÍÍ¡ÁÒáÊ´§
ÇÔ Õ̧·íÒË¹ŒÒªÑé¹àÃÕÂ¹ ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹¤¹
Í×è¹æ Ã‹ÇÁ¡Ñ¹µÃÇ¨ÊÍº¤ÇÒÁ¶Ù¡µŒÍ§¢Í§
¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒáÅÐ¤íÒµÍº·Õèä´Œ¨Ò¡¡ÒÃ
¤íÒ¹Ç³ 

ผูสอน
เกร็ดแนะ

ข้อสอบแนว
คิดวิเคราะห์

¶Ñ§¹íéÒ·Ã§ÊÕèàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡ ¡ÇŒÒ§ 16 à«¹µÔàÁµÃ ÂÒÇ 20 
à«¹µÔàÁµÃ ÊÙ§ 0.5 àÁµÃ ¨Ø¹íéÒä´Œà·‹Òã´
 1. 16 ÅÔµÃ
 2. 17 ÅÔµÃ
 3. 18 ÅÔµÃ
 4. 19 ÅÔµÃ
 5. 20 ÅÔµÃ
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 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Warm-up

	 4. กระจกรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้ากว้าง	45	เซนติเมตร	ยาว	1.2	เมตร	ตัดตามแนวทแยงมุมได้	2	แผ่นเท่าๆ	กัน	

แต่ละแผ่นมีพื้นที่เท่าไร

	 	 1.	 0.28	ตารางเมตร	 	 2. 	 0.27	ตารางเมตร

	 	 3.	 0.26	ตารางเมตร	 	 4.	 0.25	ตารางเมตร

	 	 5.	 0.24	ตารางเมตร

	 5. ปริซึมมีฐานเป็นรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้าที่มคีวามกว้าง	3	หน่วย	ยาว	4	หน่วย	และสงู	15	หน่วย	จงหาปรมิาตร

ของปริซึมนี้

	 	 1.	 105	ลูกบาศก์หน่วย		 2. 	 180	ลูกบาศก์หน่วย

	 	 3.	 157	ลูกบาศก์หน่วย		 4.	 72	ลูกบาศก์หน่วย

	 	 5.	 56	ลูกบาศก์หน่วย

	 6. แท่นปดปายประกาศมีลักษณะเป็นปริซึมสามเหลี่ยมด้านเท่าและมีมุมเท่ากัน	 โดยมีด้านยาวด้านละ

1	เมตร	และแท่นสูง	1.5	เมตร	จงหาพื้นที่ผิวข้างที่ใช้ปดประกาศของแท่นนี้

	 	 1.	 3	ตารางเมตร	 	 	 2.	 1.5	ตารางเมตร	

  3. 	 4.5	ตารางเมตร		 	 4.	 5	ตารางเมตร	

	 	 5.	 6	ตารางเมตร

	 7. ปริซึมสี่เหลี่ยมจัตุรัสอันหนึ่งมีพื้นที่ผิวข้าง	280	 ตารางฟุต	 และปริมาตร	490	 ลูกบาศก์ฟุต	 ข้อใดเป็น

ความสูงและความยาวของฐานปริซึมตามล�าดับ

	 	 1.	 10	ฟุต,	8	ฟุต	 	 	 2.	 8	ฟุต,	10	ฟุต	

	 	 3.	 10	ฟุต,	7	ฟุต	 	 	 4. 	 7	ฟุต,	10	ฟุต	

	 	 5.	 6	ฟุต,	10	ฟุต

	 8. ทรงกระบอกมีเส้นผ่านศูนย์กลาง	14	นิ้ว	และสูง	18	นิ้ว	ถ้าต้องการน�ากระดาษมาปดรอบข้าง	จะต้องใช้

กระดาษอย่างน้อยกี่ตารางนิ้ว

	 	 1.	 700	ตารางนิ้ว	 	 	 2.	 722	ตารางนิ้ว	

	 	 3.	 752	ตารางนิ้ว	 	 	 4. 	 792	ตารางนิ้ว	

	 	 5.	 822	ตารางนิ้ว

	 9. กรวยกลมสูง	12	นิ้ว	รัศมีฐานยาว	5	นิ้ว	กรวยใบนี้สูงเอียงกี่นิ้ว

	 	 1.	 5	นิ้ว	 2.	 6	นิ้ว	 3.	 10	นิ้ว	 4. 	 13	นิ้ว	 5.	 18	นิ้ว

	10. ทรงกลมมีเส้นผ่านศูนย์กลางยาว	14	นิ้ว	จะมีพื้นที่ผิวกี่ตารางนิ้ว

	 	 1.	 600	ตารางนิ้ว	 	 	 2. 	 616	ตารางนิ้ว	

	 	 3.	 1,617	ตารางนิ้ว	 	 4.	 4,312	ตารางนิ้ว	

	 	 5.	 5,410	ตารางนิ้ว

	 4.

	 5.

	 6.

	 7.

	 8.

	 9.

	10.
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5.  ¼ÙŒÊÍ¹ÊØ‹Á¼ÙŒàÃÕÂ¹ 2 ¤¹ ÍÍ¡ÁÒáÊ´§ÇÔ̧ Õ·íÒ
¾ÃŒÍÁÍ¸ÔºÒÂ¡ÒÃáÊ´§ÇÔ¸Õ·íÒ Ë¹ŒÒªÑé¹
àÃÕÂ¹

6.  ¼ÙŒÊÍ¹áÅÐ¼ÙŒàÃÕÂ¹Ã‹ÇÁ¡Ñ¹ÊÃØ»ÊÒÃÐÊíÒ¤ÑÞ
à¡ÕèÂÇ¡Ñº¡ÒÃËÒ¾×é¹·ÕèáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ

สรปุ

 ¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹Í‹Ò¹¤íÒÊÑè§¡‹Í¹·íÒ
áºº·´ÊÍºáÅÐ¡íÒË¹´ÃÐÂÐàÇÅÒã¹¡ÒÃ
·íÒáºº·´ÊÍºãËŒªÑ́ à¨¹ ÃÇÁ·Ñé§¡ÒÃÍ‹Ò¹
â¨·Â�»˜ÞËÒËÅÒÂæ ¤ÃÑé§ ¨¹ÊÒÁÒÃ¶
ÇÔà¤ÃÒÐË�ä´ŒÇ‹Ò â¨·Â�¡íÒË¹´ÍÐäÃÁÒãËŒ 
â¨·Â�µŒÍ§¡ÒÃ·ÃÒºÍÐäÃ ¨Ò¡¹Ñé¹¼ÙŒÊÍ¹
à´Ô¹ÊíÒÃÇ¨¼Ù Œ àÃÕÂ¹ã¹ÃÐËÇ‹Ò§·íÒáºº
·´ÊÍºËÒ¡¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕ¢ŒÍÊ§ÊÑÂã¹¤íÒ¶ÒÁ 
¼ÙŒÊÍ¹¤ÇÃÍ Ô̧ºÒÂã¹¢ŒÍÊ§ÊÑÂàËÅ‹Ò¹Ñé¹ãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹à¢ŒÒã¨ÁÒ¡¢Öé¹

ผูสอน
เกร็ดแนะ

 ÇÔà¤ÃÒÐË�¤íÒµÍº 

 ÇÔ¸Õ·íÒ ¨Ò¡  »ÃÔÁÒµÃ¶Ñ§¹íéÒ·Ã§ÊÕèàËÅÕèÂÁÁØÁ©Ò¡
    = ¡ÇŒÒ§ × ÂÒÇ × ÊÙ§
    = 16 × 20 × 50
    = 16,000 ÅÙ¡ºÒÈ¡�à«¹µÔàÁµÃ
   à¹×èÍ§¨Ò¡ 1,000 ÅÙ¡ºÒÈ¡�à«¹µÔàÁµÃ = 1 ÅÔµÃ
   ¶ŒÒ 16,000 ÅÙ¡ºÒÈ¡�à«¹µÔàÁµÃ = 16 ÅÔµÃ

µÍº¢ŒÍ 1.
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up

พื้นที่และปริมำตร
ค�ำชี้แจง	 ให้ผู้สอนประเมินผู้เรียนในระหว่างเรียน	แล้วท�าเครื่องหมาย	✓ลงในช่องที่ตรงกับระดับคะแนน

ข้อเสนอแนะ

ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ

	17	-	24	 คะแนน ดี

	 9	-	16	 คะแนน พอใช้

	 1	-	8	 คะแนน ปรับปรุง

สรุปผลการประเมิน				

ลงชื่อ.....................................................................................ผู้ประเมิน

                 .........../............................../....................

.......................................................................................................................................................................

.......................................................................................................................................................................

รำยกำรประเมิน
ระดับคะแนน

3 2 1

วัดและเปรียบเทียบความยาว	พื้นที่	และปริมาตรในหน่วยมาตราวัดต่างๆ	

1.	 เปรียบเทียบและเลือกใช้หน่วยวัดความยาวได้อย่างถูกต้อง
	 และเหมาะสม

ค�านวณพื้นที่และปริมาตรจากรูปทรงที่ก�าหนดให้

1.	 หาพื้นที่รูปเรขาคณิต

2.	 หาปริมาตรในหน่วยวัดต่างๆ

3.	 หาพื้นที่ผิวและปริมาตรของปริซึม

4.	 หาพื้นที่ผิวและปริมาตรของพีระมิด

5.	 หาพื้นที่ผิวและปริมาตรของทรงกระบอก

6.	 หาพื้นที่ผิวและปริมาตรของกรวย

7.	 หาพื้นที่ผิวและปริมาตรของทรงกลม  

รวม

แบบประเมิน
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สรปุ

1.  ¼ÙŒÊÍ¹»ÃÐàÁÔ¹ÊÁÃÃ¶¹Ð¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹µÒÁ
ÃÒÂ¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹ â´Âà¡çº¤Ðá¹¹¨Ò¡
¡ÒÃ·íÒ¡Ô¨¡ÃÃÁÃÐËÇ‹Ò§àÃÕÂ¹ áÅÐ¨Ò¡
¡ÒÃ·íÒáºº·´ÊÍºãËŒ¤ÃºµÒÁÃÒÂ¡ÒÃ 
áÅŒÇÊÃØ»¼Å¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹µÒÁª‹Ç§¤Ðá¹¹·Õè
¼ÙŒàÃÕÂ¹ä´ŒÃÑº

2.  ¼ÙŒÊÍ¹á¨Œ§¼Å¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹ÊÁÃÃ¶¹ÐãËŒ
¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹·ÃÒºÇ‹Òã¹¡ÒÃàÃÕÂ¹àÃ×èÍ§ 
¾×é¹·ÕèáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ ¼ÙŒàÃÕÂ¹ÁÕÃÐ Ñ́º¤Ø³ÀÒ¾
ÍÂÙ‹ã¹à¡³±�ã´ à¾×èÍãËŒ¼ÙŒàÃÕÂ¹áµ‹ÅÐ¤¹
¹íÒ¼Å·Õèä´Œä»à»š¹á¹Ç·Ò§ã¹ ¡ÒÃ¾Ñ²¹Ò 
ËÃ×Í»ÃÑº»ÃØ§ÃÐ´Ñº¤Ø³ÀÒ¾ã¹¡ÒÃàÃÕÂ¹
¢Í§µ¹àÍ§ãËŒ´ÕÂÔè§¢Öé¹

Ë¹ŒÒ 252
à¡Ãç´á¹Ð¼ÙŒÊÍ¹
 

 ã¹¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹ÊÁÃÃ¶¹Ð¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹
àÃ×èÍ§ ¾×é¹·ÕèáÅÐ»ÃÔÁÒµÃ ¼Ù ŒÊÍ¹¤ÇÃ
»ÃÐàÁÔ¹¨Ò¡¤Ðá¹¹à¡çºÃÐËÇ‹Ò§àÃÕÂ¹ áÅÐ
¤Ðá¹¹ÊÍº·ŒÒÂË¹‹ÇÂ â´Â»ÃÐàÁÔ¹µÒÁ
ÃÒÂ¡ÒÃ»ÃÐàÁÔ¹¨¹¤Ãº·Ø¡ÃÒÂ¡ÒÃ áÅŒÇ
¨Ö§¹íÒ¤Ðá¹¹·Õèä´ŒÁÒà·ÕÂºª‹Ç§¤Ðá¹¹µÒÁ
à¡³±� à¾×èÍÊÃØ»ÃÐ´Ñº¤Ø³ÀÒ¾¢Í§¼ÙŒàÃÕÂ¹
à»š¹ÃÒÂºØ¤¤Å

ผูสอน
เกร็ดแนะ

252252



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

ตำรำงลอกำรึทึมสำมัญภาคผนวก
0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 	1	 2	 3 	4	 5	 6 	7	 8	 9

10
11
12
13

14
15
16
17

18
19
20
21

22
23
24
25

26
27
28
29

30
31
32
33

34
35
36
37

38
39
40
41

42
43
44
45

46
47
48
49

50
51
52
53

0000
0414
0792
1139

1461
1761
2041
2304

2553
2788
3010
3222

3424
3617
3802
3979

4150
4314
4472
4624

4771
4914
5051
5185

5315
5441
5563
5682

5798
5911
6021
6128

6232
6335
6435
6532

6628
6721
6812
6902

6990
7076
7160
7243

0043
0453
0828
1173

1492
1790
2068
2330

2577
2810
3032
3243

3444
3636
3820
3997

4166
4330
4487
4639

4785
4928
5065
5198

5328
5453
5575
5694

5809
5922
6031
6138

6243
6345
6444
6542

6637
6730
6821
6911

6998
7084
7168
7251

0086
0492
0864
1206

1523
1818
2095
2355

2601
2833
3054
3263

3464
3655
3838
4014

4183
4346
4502
4654

4800
4942
5079
5211

5340
5465
5587
5705

5821
5933
6042
6149

6253
6355
6454
6551

6646
6739
6830
6920

7007
7093
7177
7259

0128
0531
0899
1239

1553
1847
2122
2380

2625
2856
3075
3284

3483
3674
3856
4031

4200
4362
4518
4669

4814
4955
5092
5224

5353
5478
5599
5717

5832
5944
6053
6160

6263
6365
6464
6561

6656
6749
6839
6928

7016
7101
7185
7267

0170
0569
0934
1271

1584
1875
2148
2405

2648
2878
3096
3304

3502
3692
3874
4048

4216
4378
4533
4683

4829
4969
5105
5237

5366
5490
5611
5729

5843
5955
6064
6170

6274
6375
6474
6571

6665
6758
6848
6937

7024
7110
7193
7275

0212
0607
0969
1303

1614
1903
2175
2430

2672
2900
3118
3324

3522
3711
3892
4065

4232
4393
4548
4698

4843
4983
5119
5250

5378
5502
5623
5740

5855
5966
6075
6180

6284
6385
6484
6580

6675
6767
6857
6946

7033
7118
7202
7284

0253
0645
1004
1335

1644
1931
2201
2455

2695
2923
3139
3345

3541
3729
3909
4082

4249
4409
4564
4713

4857
4997
5132
5263

5391
5514
5635
5752

5866
5977
6085
6191

6294
6395
6493
6590

6684
6776
6866
6955

7042
7126
7210
7292

0294
0682
1038
1367

1673
1959
2227
2480

2718
2945
3160
3365

3560
3747
3927
4099

4265
4425
4579
4728

4871
5011
5145
5276

5403
5527
5647
5763

5877
5988
6096
6201

6304
6405
6503
6599

6693
6785
6875
6964

7050
7135
7218
7300

0334
0719
1072
1399

1703
1987
2253
2504

2742
2957
3181
3385

3579
3766
3945
4116

4281
4440
4594
4742

4886
5024
5159
5289

5416
5539
5658
5775

5888
5999
6107
6212

6314
6415
6513
6609

6702
6794
6884
6972

7059
7143
7226
7308

0374
0755
1106
1430

1732
2014
2279
2529

2765
2989
3201
3404

3598
3784
3962
4133

4298
4456
4609
4757

4900
5038
5172
5302

5428
5551
5670
5786

5899
6010
6117
6222

6325
6425
6522
6618

6712
6803
6893
6981

7067
7152
7235
7316

 4 8 12
 4 8 11
 3 7 10
 3 6 10

	 3	 6	 9
 3 6 8
 3 5 8
 2 5 7

 2 5 7
 2 4 7
 2 4 6
 2 4 6

 2 4 6
 2 4 6
 2 4 5
 2 3 5

 2 3 5
 2 3 5
 2 3 5
 1 3 4

 1 3 4
 1 3 4
 1 3 4
 1 3 4

 1 3 4
 1 2 4
 1 2 4
 1 2 3

 1 2 3
 1 2 3
 1 2 3
 1 2 3

 1 2 3
 1 2 3
 1 2 3
 1 2 3

 1 2 3
 1 2 3
 1 2 3
 1 2 3

 1 2 3
 1 2 3
 1 2 2
 1 2 2

 17 21 25
	15	 19	 23
 14 17 21
	13	 16	 19

 12 15 18
 11 14 17
 11 13 16
 10 12 15

	 9	 12	 14
	 9	 11	 13
 8 11 13
 8 10 12

 8 10 12
	 7	 9	 11
	 7	 9	 11
	 7	 9	 10

 7 8 10
	 6	 8	 9
	 6	 8	 9
	 6	 7	 9

	 6	 7	 9
 6 7 8
 5 7 8
 5 6 8

 5 6 8
 5 6 7
 5 6 7
 5 6 7

 5 6 7
 4 5 7
 4 5 6
 4 5 6

 4 5 6
 4 5 6
 4 5 6
 4 5 6

 4 5 6
 4 5 5
 4 4 5
 4 4 5

 3 4 5
 3 4 5
 3 4 5
 3 4 5

	29	 33	 37
 26 30 34
 24 28 31
	23	 26	 29

 21 24 27
 20 22 25
 18 21 24
 17 20 22

	16	 19	 21
 16 18 20
	15	 17	 19
 14 16 18

 14 15 17
 13 15 17
 12 14 16
 12 14 15

 11 13 15
 11 13 14
 11 12 14
 10 12 13

 10 11 13
 10 11 12
	 9	 11	 12
	 9	 10	 12

	 9	 10	 11
	 9	 10	 11
 8 10 11
	 8	 9	 10

	 8	 9	 10
	 8	 9	 10
	 8	 9	 10
	 7	 8	 9

	 7	 8	 9
	 7	 8	 9
	 7	 8	 9
	 7	 8	 9

 7 7 8
 6 7 8
 6 7 8
 6 7 8

 6 7 8
 6 7 8
 6 7 7
 6 6 7
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 	1	 2	 3 	4	 5	 6 	7	 8	 9
54
55
56
57

58
59
60
61

62
63
64
65

66
67
68
69

70
71
72
73

74
75
76
77

78
79
80
81

82
83
84
85

86
87
88
89

90
91
92
93

94
95
96
97

98
99

7324
7404
7482
7559

7634
7709
7782
7853

7924
7993
8062
8129

8195
8261
8325
8388

8451
8513
8573
8633

8692
8751
8808
8865

8921
8976
9031
9085

9138
9191
9243
9294

9345
9395
9445
9494

9542
9590
9638
9685

9731
9777
9823
9868

9912
9956

7332
7412
7490
7566

7642
7716
7789
7860

7931
8000
8069
8136

8202
8267
8331
8395

8457
8519
8579
8639

8698
8756
8814
8871

8927
8982
9036
9090

9143
9196
9243
9299

9350
9400
9450
9499

9547
9595
9643
9689

9736
9782
9827
9872

9917
9961

7340
7419
7497
7574

7649
7723
7796
7868

7938
8007
8075
8142

8209
8274
8338
8401

8463
8525
8585
8645

8704
8762
8820
8876

8932
8987
9042
9096

9149
9201
9253
9304

9355
9405
9455
9504

9552
9600
9647
9694

9741
9786
9832
9877

9921
9965

7348
7427
7505
7582

7657
7731
7803
7875

7945
8014
8082
8149

8215
8280
8344
8407

8470
8531
8591
8051

8710
8768
8825
8882

8938
8993
9047
9101

9154
9206
9258
9309

9360
9410
9460
9509

9557
9605
9652
9699

9745
9791
9836
9881

9926
9969

7356
7435
7513
7589

7664
7738
7810
7882

7952
8021
8089
8156

8222
8287
8351
8414

8476
8537
8597
8657

8716
8774
8831
8887

8943
8998
9053
9106

9159
9212
9263
9315

9365
9415
9465
9513

9562
9609
9657
9703

9750
9795
9841
9886

9930
9974

7364
7443
7520
7597

7672
7745
7818
7889

7959
8028
8096
8162

8228
8293
8357
8420

8482
8543
8603
8663

8722
8779
8837
8893

8949
9004
9058
9112

9165
9217
9269
9320

9370
9420
9469
9518

9566
9614
9661
9708

9754
9800
9845
9890

9934
9978

7372
7451
7528
7604

7979
7752
7825
7896

7966
8035
8102
8169

8235
8299
8363
8426

8488
8549
8609
8669

8727
8785
8842
8899

8954
9009
9063
9117

9170
9222
9274
9325

9375
9425
9474
9523

9571
9619
9666
9713

9759
9805
9850
9894

9939
9983

7380
7459
7536
7612

7686
7760
7832
7903

7973
8041
8109
8176

8241
8306
8370
8432

8494
8555
8615
8675

8733
8791
8848
8904

8960
9015
9069
9122

9175
9227
9279
9330

9380
9430
9479
9528

9576
9624
9671
9717

9763
9809
9854
9899

9943
9987

7388
7466
7543
7619

7694
7767
7839
7910

7980
8048
8116
8182

8248
8312
8376
8439

8500
8561
8621
8681

8739
8797
8854
8910

8965
9020
9074
9128

9180
9232
9284
9335

9385
9435
9484
9533

9581
9628
9675
9722

9768
9814
9859
9903

9948
9991

7396
7474
7551
7627

7701
7774
7846
7917

7987
8055
8122
8189

8254
8319
8382
8445

8506
8567
8627
8686

8745
8802
8859
8915

8971
9025
9079
9133

9186
9238
9289
9340

9390
9440
9489
9538

9586
9633
9680
9727

9773
9818
9863
9908

9952
9996

 1 2 2
 1 2 2
 1 2 2
 1 2 2

 1 1 2
 1 1 2
 1 1 2
 1 1 2

 1 1 2
 1 1 2
 1 1 2
 1 1 2

 1 1 2
 1 1 2
 1 1 2
 1 1 2

 1 1 2
 1 1 2
 1 1 2
 1 1 2

 1 1 2
 1 1 2
 1 1 2
 1 1 2

 1 1 2
 1 1 2
 1 1 2
 1 1 2

 1 1 2
 1 1 2
 1 1 2
 1 1 2

 1 1 2
 0 1 1
 0 1 1
 0 1 1

 0 1 1
 0 1 1
 0 1 1
 0 1 1

 0 1 1
 0 1 1
 0 1 1
 0 1 1

 0 1 1
 0 1 1

 3 4 5
 3 4 5
 3 4 5
 3 4 5

 3 4 4
 3 4 4
 3 4 4
 3 4 4

 3 3 4
 3 3 4
 3 3 4
 3 3 4

 3 3 4
 3 3 4
 3 3 4
 2 3 4

 2 3 4
 2 3 4
 2 3 4
 2 3 4

 2 3 4
 2 3 3
 2 3 3
 2 3 3

 2 3 3
 2 3 3
 2 3 3
 2 3 3

 2 3 3
 2 3 3
 2 3 3
 2 3 3

 2 3 3
 2 2 3
 2 2 3
 2 2 3

 2 2 3
 2 2 3
 2 2 3
 2 2 3

 2 2 3
 2 2 3
 2 2 3
 2 2 3

 2 2 3
 2 2 3

 6 6 7
 5 6 7
 5 6 7
 5 6 7

 5 6 7
 5 6 7
 5 6 6
 5 6 6

 5 6 6
 5 5 6
 5 5 6
 5 5 6

 5 5 6
 5 5 6
 4 5 6
 4 5 6

 4 5 6
 4 5 5
 4 5 5
 4 5 5

 4 5 5
 4 5 5
 4 5 5
 4 4 5

 4 4 5
 4 4 5
 4 4 5
 4 4 5

 4 4 5
 4 4 5
 4 4 5
 4 4 5

 4 4 5
 3 4 5
 3 4 5
 3 4 5

 3 4 4
 3 4 4
 3 4 4
 3 4 4

 3 4 4
 3 4 4
 3 4 4
 3 4 4

 3 4 4
 3 3 4

ตำรำงลอกำรึทึมสำมัญ (ต่อ)
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254254



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 	1	 2	 3 	4	 5	 6 	7	 8	 9
.00
.01
.02
.03

.04

.05

.06

.07

.08

.09

.10

.11

.12

.13

.14

.15

.16

.17

.18

.19

.20

.21

.22

.23

.24

.25

.26

.27

.28

.29

.30

.31

.32

.33

.34

.35

.36

.37

.38

.39

.40

.41

.42

.43

.44

.45

.46

.47

.48

.49

1000
1023
1047
1072

1096
1122
1148
1175

1202
1230
1259
1288

1318
1349
1380
1413

1445
1479
1514
1549

1585
1622
1660
1678

1738
1778
1820
1862

1905
1950
1995
2042

2039
2138
2188
2239

2291
2344
2399
2455

2512
2570
2630
2692

2754
2818
2884
2951

3020
3090

1002
1026
1050
1074

1099
1125
1151
1178

1205
1233
1262
1291

1321
1352
1384
1416

1449
1483
1517
1552

1589
1626
1663
1702

1742
1782
1824
1866

1910
1954
2000
2046

2094
2143
2193
2244

2296
2350
2404
2460

2518
2576
2636
2698

2761
2825
2891
2958

3027
3097

1005
1028
1052
1076

1102
1127
1153
1180

1208
1236
1265
1294

1324
1355
1387
1419

1452
1486
1521
1556

1592
1629
1667
1706

1746
1786
1828
1871

1914
1959
2004
2051

2099
2148
2198
2249

2301
2355
2410
2466

2523
2582
2642
2704

2767
2831
2897
2965

3034
3105

1007
1030
1054
1079

1104
1130
1156
1183

1211
1239
1268
1297

1327
1358
1390
1422

1455
1489
1524
1560

1596
1633
1671
1710

1750
1791
1832
1875

1919
1963
2009
2056

2104
2153
2203
2254

2307
2360
2415
2472

2529
2588
2649
2710

2773
2838
2904
2972

3041
3112

1009
1033
1057
1081

1107
1132
1159
1186

1213
1242
1271
1300

1330
1361
1393
1426

1459
1493
1528
1563

1600
1637
1675
1714

1754
1795
1837
1879

1923
1968
2014
2061

2109
2158
2208
2259

2312
2366
2421
2477

2535
2594
2655
2716

2780
2844
2911
2979

3048
3119

1012
1035
1059
1084

1109
1135
1161
1189

1216
1245
1274
1303

1334
1365
1396
1429

1462
1496
1531
1567

1603
1641
1679
1718

1758
1799
1841
1884

1928
1972
2018
2065

2113
2163
2213
2265

2317
2371
2427
2483

2541
2600
2661
2723

2786
2851
2917
2985

3055
3126

1014
1038
1062
1086

1112
1138
1164
1191

1219
1247
1276
1306

1337
1368
1400
1432

1466
1500
1535
1570

1607
1644
1683
1722

1762
1803
1845
1888

1932
1977
2023
2070

2118
2168
2218
2270

2323
2377
2432
2489

2547
2606
2667
2729

2793
2858
2924
2992

3062
3133

1016
1040
1064
1089

1114
1140
1167
1194

1222
1250
1279
1309

1340
1371
1403
1435

1469
1503
1538
1574

1611
1648
1687
1726

1766
1807
1849
1892

1936
1982
2028
2074

2123
2173
2223
2275

2328
2382
2438
2495

2553
2612
2673
2735

2799
2864
2931
2999

3069
3141

1019
1042
1067
1091

1117
1143
1169
1197

1225
1253
1282
1312

1343
1374
1406
1439

1472
1507
1542
1578

1614
1652
1690
1730

1770
1811
1854
1897

1941
1986
2032
2080

2128
2178
2228
2280

2333
2388
2443
2500

2559
2618
2679
2742

2805
2871
2933
3006

3076
3148

1021
1045
1069
1094

1119
1146
1172
1199

1227
1256
1285
1315

1346
1377
1409
1442

1476
1510
1545
1581

1618
1656
1694
1734

1774
1816
1858
1901

1945
1991
2037
2084

2133
2183
2234
2286

2339
2393
2449
2506

2564
2624
2685
2748

2812
2877
2944
3013

3083
3155

 0 0 1

 0 0 1

 0 0 1

 0 0 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 0 1 1

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 1

 1 1 1

 1 1 1

 1 1 1

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 1 2

 1 2 2

 1 2 2

 1 2 2

 1 2 2

 1 2 2

 1 2 2

 1 2 2

 1 2 2

 1 2 2

 1 2 2

 2 2 2

 2 2 2

 2 2 2

 2 2 2

 2 2 2

 2 2 3

 2 2 3

 2 2 3

 2 2 3

 2 2 3

 2 2 3

 2 2 3

 2 2 3

 2 3 3

 2 3 3

 2 3 3

 2 3 3

 2 3 3

 2 3 3

 2 3 4

 2 3 4

 2 3 4

 3 3 4

 3 3 4

 3 3 4

 3 3 4

 3 3 4

 3 4 4

 3 4 4

 2 2 2

 2 2 2

 2 2 2

 2 2 2

 2 2 2

 2 2 2

 2 2 2

 2 2 2

 2 2 3

 2 2 3

 2 2 3

 2 2 3

 2 2 3

 2 3 3

 2 3 3

 2 3 3

 2 3 3

 2 3 3

 2 3 3

 3 3 3

 3 3 3

 3 3 3

 3 3 3

 3 3 4

 3 3 4

 3 3 4

 3 3 4

 3 3 4

 3 4 4

 3 4 4

 3 4 4

 3 4 4

 3 4 4

 3 4 4

 4 4 5

 4 4 5

 4 4 5

 4 4 5

 4 4 5

 4 5 5

 4 5 5

 4 5 5

 4 5 6

 4 5 6

 4 5 6

 5 5 6

 5 5 6

 5 5 6

 5 6 6

 5 6 6

ตำรำงแอนติลอกำรึทึมสำมัญ

255

255



 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 	1	 2	 3 	4	 5	 6 	7	 8	 9
.50
.51

.52

.53

.54

.55

.56

.57

.58

.59

.60

.61

.62

.63

.64

.65

.66

.67

.68

.69

.70

.71

.72

.73

.74

.75

.76

.77

.78

.79

.80

.81

.82

.83

.84

.85

.86

.87

.88

.89

.90

.91

.92

.93

.94

.95

.96

.97

.98

.99

3162
3236

3311
3388
3467
3548

3631
3715
3802
3890

3981
4074
4169
4266

4365
4467
4571
4677

4786
4898
5012
5129

5248
5370
5495
5623

5754
5888
6026
6166

6310
6457
6607
6761

6918
7079
7244
7413

7586
7762
7943
8128

8318
8511
8710
8913

9120
9333
9550
9772

3170
3243

3319
3396
3475
3556

3639
3724
3811
3899

3990
4083
4178
4276

4375
4477
4581
4688

4797
4909
5023
5140

5260
5383
5508
5636

5768
5902
6039
6180

6324
6471
6622
6776

6934
7096
7261
7430

7603
7780
7962
8147

8337
8531
8730
8933

9141
9354
9572
9795

3177
3251

3327
3404
3483
3565

3648
3733
3819
3908

3999
4093
4188
4285

4385
4487
4592
4699

4808
4920
5035
5152

5272
5395
5521
5649

5781
5916
6053
6194

6339
6486
6637
6792

6950
7112
7278
7447

7621
7798
7980
8166

8358
8551
8750
8954

9162
9376
9594
9817

3184
3258

3334
3412
3491
3573

3656
3741
3828
3917

4009
4102
4198
4295

4395
4498
4603
4710

4819
4932
5047
5164

5284
5408
5534
5662

5794
5929
6067
6209

6353
6501
6653
6808

6966
7129
7295
7464

7638
7816
7998
8185

8375
8570
8770
8974

9183
9397
9616
9840

3192
3266

3342
3420
3499
3581

3664
3750
3837
3926

4018
4111
4207
4305

4406
4508
4613
4721

4831
4943
5058
5176

5297
5420
5546
5675

5808
5943
6081
6223

6368
6516
6668
6823

6982
7145
7311
7482

7656
7834
8017
8204

8395
8590
8790
8995

9204
9419
9638
9863

3199
3273

3350
3428
3508
3589

3673
3758
3846
3936

4027
4121
4217
4315

4416
4519
4624
4732

4842
4955
5070
5188

5309
5433
5559
5689

5821
5957
6095
6237

6383
6531
6683
6839

6998
7161
7328
7499

7674
7852
8035
8222

8414
8610
8810
9016

9226
9441
9661
9886

3206
3281

3357
3436
3516
3597

3681
3767
3855
3945

4036
4130
4227
4325

4426
4529
4634
4742

4853
4966
5082
5200

5321
5445
5572
5702

5834
5970
6109
6252

6397
6546
6699
6855

7015
7178
7345
7516

7691
7870
8054
8241

8433
8630
8831
9036

9247
9462
9683
9908

3214
3289

3365
3443
3524
3606

3690
3776
3864
3954

4046
4140
4236
4335

4436
4539
4645
4753

4864
4977
5093
5212

5333
5458
5585
5715

5848
5984
6124
6266

6412
6561
6714
6871

7031
7194
7362
7534

7709
7889
8072
8260

8453
8650
8851
9057

9268
9784
9705
9931

3221
3296

3373
3451
3532
3614

3698
3784
3873
3963

4055
4150
4246
4345

4446
4550
4656
4764

4875
4989
5105
5224

5346
5470
5598
5728

5861
5998
6138
6281

6427
6577
6730
6887

7047
7211
7379
7551

7727
7907
8091
8279

8472
8670
8872
9078

9290
9506
9727
9954

3228
3304

3381
3459
3540
3622

3707
3793
3882
3972

4064
4159
4256
4355

4457
4580
4667
4775

4887
5000
5117
5236

5358
5483
5640
5741

5875
6012
6152
6295

6442
6592
6745
6902

7063
7228
7396
7568

7745
7925
8110
8299

8492
8690
8892
9099

9311
9528
9750
9977

 1 1 2

 1 2 2

 1 2 2

 1 2 2

 1 2 2

 1 2 2

 1 2 3

 1 2 3

 1 2 3

 1 2 3

 1 2 3

 1 2 3

 1 2 3

 1 2 3

 1 2 3

 1 2 3

 1 2 3

 1 2 3

 1 2 3

 1 2 3

 1 2 4

 1 2 4

 1 2 4

 1 3 4

 1 3 4

 1 3 4

 1 3 4

 1 3 4

 1 3 4

 1 3 4

 1 3 4

 2 3 5

 2 3 5

 2 3 5

 2 3 5

 2 3 5

 2 3 5

 2 3 5

 2 4 5

 2 4 5

 2 4 6

 2 4 6

 2 4 6

 2 4 6

 2 4 6

 2 4 6

 2 4 6

 2 4 7

 2 4 7

 2 5 7

 3 4 4

 3 4 5

 3 4 5

 3 4 5

 3 4 5

 3 4 5

 3 4 5

 3 4 5

 4 4 5

 3 5 5

 4 5 6

 4 5 6

 4 5 6

 4 5 6

 4 5 6

 4 5 6

 4 5 6

 4 5 7

 4 6 7

 5 6 7

 5 6 7

 5 6 7

 5 6 7

 5 6 8

 5 6 8

 5 7 8

 5 7 8

 5 7 8

 6 7 8

	 6	 7	 9

	 6	 7	 9

	 6	 8	 9

	 6	 8	 9

	 6	 8	 9

 6 8 10

 7 8 10

 7 8 10

	 7	 9	 10

	 7	 9	 11

	 7	 9	 11

	 7	 9	 11

	 8	 9	 11

 8 10 12

 8 10 12

 8 10 12

 8 10 12

 8 11 13

	 9	 11	 13

	 9	 11	 13

	 9	 11	 14

 5 6 7

 5 6 7

 5 6 7

 6 6 7

 6 6 7

 6 7 7

 6 7 8

 6 7 8

 6 7 8

 6 7 8

 6 7 8

	 7	 8	 9

	 7	 8	 9

	 7	 8	 9

	 7	 8	 9

	 7	 8	 9

	 7	 9	 10

	 8	 9	 10

	 8	 9	 10

	 8	 9	 10

	 8	 9	 11

 8 10 11

	 9	 10	 11

	 9	 10	 11

	 9	 10	 12

	 9	 10	 12

	 9	 11	 12

 10 11 12

 10 11 13

 10 11 13

 10 12 13

 11 12 14

 11 12 14

 11 13 14

 11 13 15

 12 13 15

 12 13 15

 12 14 16

 12 14 16

 13 14 16

 13 15 17

 13 15 17

 14 15 17

 14 16 18

 14 16 18

	 15	 17	 19

	 15	 17	 19

 15 17 20

 16 18 20

 16 18 20

ตำรำงแอนติลอกำรึทึมสำมัญ (ต่อ)
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256256



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 	1	 2	 3 	4	 5	 6 	7	 8	 9
1.0

1.1

1.2

1.3

1.4

1.5

1.6

1.7

1.8

1.9

2.0

2.1

2.2

2.3

2.4

2.5

2.6

2.7

2.8

2.9

3.0

3.1

3.2

3.3

3.4

3.5

3.6

3.7

3.8

3.9

4.0

4.1

4.2

4.3

4.4

4.5

4.6

4.7

4.8

4.9

5.0

5.1

5.2

5.3

5.4

.00000

.09531

.18232

.26236

.33647

.40547

.47000

.53063

.58779

.64185

.69315

.74194

.78846

.83291

.87547

.91629

.95551

.99325

1.02962

1.06471

1.09861

1.13140

1.16315

1.19392

1.22378

1.25276

1.28093

1.30833 

1.33500

1.36098

1.38639

1.41100

1.43508

1.45862

1.48160

1.50408

1.52606

1.54756

1.56862

1.58924

1.60944

1.62924

1.64866

1.66771

1.68640

00995

10436

19062

27003

34359

41211

47623

53649

59333

64710

69813

74669

79300

83725

87963

92028

95935

99695

03318

06816

10194

13462

16627

19695

22671

25562

28371

31103

33763

36355

38879

41342

43746

46094

48387

50630

52823

54969

57070

59127

61144

63120

65058

66959

68825

01980

11333

19885

27763

35066

41871

48243

54232

59884

65232

70310

75142

79751

84157

88377

92426

96317

1.00063

03674

07158

10526

13783

16938

19996

22964

25846

28647

31372

34025

36609

39128

41585

43984

46326

48614

50851

53039

55181

57278

59331

61343

63315

65250

67147

69010

02956

12222

20701

28518

35767

42527

48858

54812

60432

65752

70804

75612

80200

84587

88789

92822

96698

1.00430

04028

07500

10856

14103

17248

20297

23256

26130

28923

31641

34286

36864

39377

41828

44220

46557

48840

51072

53256

55393

57485

59534

61542

63511

65441

67335

69194

03922

13103

21511

29267

36464

43178

49470

55389

60977

66269

71295

76081

80648

85015

89200

93216

97078

1.00796

04380

07841

11186

14422

17557

20597

23547

26413

29198

31909

34547

37118

39624

42070

44456

46787

49065

51294

53417

55604

57691

59737

61741

63705

65632

67523

69378

04879

13976

22314

30010

37156

43825

50078

55962

61519

66783

71784

76547

81093

85442

89609

93609

97456

1.01160

04732

08181

11514

14740

17865

20896

23837

26695

29473

32176

34807

37372

39872

42311

44692

47018

49290

51513

53687

55814

57898

59939

61939

63900

65823

67710

69562

05827

14842

23111

30748

37844

44469

50682

56531

62058

67294

72271

77011

81536

85866

90016

94001

97833

1.01523

05082

08519

11841

15057

18173

21194

24127

26976

29746

32442

35067

37624

40118

42552

44927

47247

49516

51732

53902

56025

58104

60141

62137

64094

66013

67896

69745

06766

15700

23902

31481

38526

45108

51282

57098

62594

67803

72755

77473

81978

86289

90422

94391

98208

1.01885

05431

08856

12168

15373

18479

21491

24415

27257

30019

32708

35325

37877

40364

42792

45161

47476

49739

51951

54116

56235

58309

60342

62334

64287

66203

68083

69928

07696

16551

24686

32208

39204

45742

51879

57661

63127

68310

73716

77932

82418

86710

90826

94779

98582

1.02246

05779

09192

12493

15688

18784

21788

24703

27536

30291

32972

35584

38128

40610

43031

45395

47705

49962

52170

54330

56444

58515

60543

62531

64481

66393

68269

70111

08618

17395

25464

32930

39878

46373

52473

58222

63658

68813

73716

78390

82855

87129

91228

95166

98954

1.02604

06126

09527

12817

16002

19089

22083

24990

27815

30563

33237

35841

38379

40854

43270

45629

47933

50185

52388

54543

56653

58719

60744

62728

64673

66582

68455

70293

	 95	 191	 286

 87 174 261

 80 160 240

 74 148 222

	 69	 138	 207

	 65	 129	 194

 61 121 182

 57 114 172

 54 108 162

 51 103 154

	 49	 98	 146

	 47	 93	 140

	 45	 89	 133

 43 85 128

 41 82 123

	 39	 78	 117

 38 75 113

	 36	 73	 109

 35 70 106

 34 68 102

	 33	 66	 99

	 32	 63	 95

	 31	 62	 92

	 30	 60	 89

	 29	 58	 87

 28 56 85

 27 55 82

 27 53 80

 26 52 78

 25 50 76

	 25	 49	 74

 24 48 72

 23 47 70

	 23	 46	 69

 23 45 68

 22 44 66

 22 43 65

 21 42 63

 21 41 62

 20 40 61

	 20	 40	 59

	 19	 39	 58

	 19	 38	 57

	 19	 37	 56

 18 37 55

 381 477 572

 348 435 522

 320 400 480

	296	 371	 445

 276 345 414

 258 323 387

 242 303 364

	239	 286	 343

 216 271 325

 205 257 308

	195	 244	 293

 186 233 278

 178 223 267

 171 214 255

 164 205 244

	156	 197	 236

	150	 189	 227

 146 182 218

 141 176 210

 136 170 203

	132	 165	 196

	127	 160	 191

 123 154 185

	119	 150	 180

 116 145 174

	113	 141	 169

	109	 138	 165

 106 134 161

 104 130 156

 101 127 152

	 99	 124	 148

	 96	 121	 145

	 94	 118	 141

	 92	 115	 138

	 90	 113	 135

 88 110 132

	 86	 108	 129

 84 106 127

 82 103 124

 81 101 121

	 79	 99	 119

	 78	 97	 116

	 76	 96	 115

	 75	 94	 112

	 74	 92	 110

 667 762 858

	609	 696	 783

 560 640 720

	519	 593	 667

 483 552 621

 452 516 581

 424 485 546

 400 458 515

	379	 433	 487

	359	 410	 462

	342	 390	 439

	326	 372	 419

 312 356 401

	298	 341	 383

 285 326 367

 275 314 353

	264	 302	 339

	255	 291	 328

 245 281 316

 237 271 305

	229	 262	 295

 223 255 286

 216 246 277

	210	 239	 269

 203 232 261

	197	 226	 254

	192	 219	 247

 187 214 240

 182 208 234

 177 203 228

	173	 198	 222

	169	 193	 217

 165 188 212

 161 184 207

 158 180 203

	154	 176	 198

	151	 172	 194

	148	 169	 190

 144 165 185

 141 162 182

	139	 158	 178

 136 155 175

 134 153 172

 131 150 168

	139	 147	 166

ตำรำงลอกำรึทึมธรรมชำติ
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 	1	 2	 3 	4	 5	 6 	7	 8	 9
5.5
5.6
5.7
5.8
5.9

6.0
6.1
6.2
6.3
6.4

6.5
6.6
6.7
6.8
6.9

7.0
7.1
7.2
7.3
7.4

7.5
7.6
7.7
7.8
7.9

8.0
8.1
8.2
8.3
8.4

8.5
8.6
8.7
8.8
8.9

9.0
9.1
9.2
9.3
9.4

9.5
9.6
9.7
9.8
9.9
10.0

1.70475
1.72277
1.74047
1.75786
1.77495

1.79176
1.80829
1.82455
1.84055
1.85630

1.87180
1.88707
1.90211
1.91692
1.93152

1.94591
1.96009
1.97408
1.98787
2.00148

2.01490
2.02815
2.04122
2.05412
2.06686

2.07944
2.09186
2.10413
2.11626
2.12823

2.14007
2.15176
2.16332
2.17475
2.18605

2.19722
2.20828
2.21920
2.23001
2.24071

2.25129
2.26176
2.27213
2.28238
2.29253
 2.3026

70657
72456
74222
75958
77665

79342
80993
82616
84214
85786

87334
88858
90360
91839
93297

94734
96150
97547
98924
00283

01624
02946
04252
05540
06813

08069
09310
10535
11746
12942

14124
15292
16447
17589
18717

19834
20937
22029
23109
24178

25234
26280
27316
28340
29354

70838
72633
74397
76130
77834

79509
81156
82777
84372
85942

87487
89010
90509
91986
93442

94876
96291
97685
99061
00418

01757
03078
04381
05668
06939

08194
09433
10657
11867
13061

14242
15409
16562
17702
18830

19944
21047
22138
23216
24284

25339
26384
27419
28442
29455

71019
72811
74572
76302
78002

79675
81319
82938
84530
86097

87641
89160
90658
92132
93586

95019
96431
97824
99198
00553

01890
03209
04511
05796
07065

08318
09556
10779
11986
13180

14359
15524
16677
17816
18942

20055
21157
22246
23324
24390

25444
26488
27521
28544
29556

71199
72988
74746
76473
78171

79840
81482
83098
84689
86253

87794
89311
90806
92279
93730

95161
96571
97962
99334
00687

02022
03340
04640
05924
07191

08443
09679
10900
12106
13298

14476
15460
16791
17929
19054

20166
21267
22354
23431
24496

25549
26592
27624
28646
29657

71380
73166
74920
76644
78339

80006
81645
83258
84845
86408

87947
89462
90954
92425
93874

95303
96711
98100
99470
00821

02155
03471
04769
06051
07317

08567
09802
11021
12226
13417

14593
15756
16905
18042
19165

20276
21375
22462
23537
24601

25654
26696
27727
28747
29757

71560
73342
75094
76815
78507

80171
81808
83418
85003
86563

88100
89612
91103
92571
94018

95445
96851
98238
99606
00956

02287
03601
04898
06179
07443

08691
09924
11142
12346
13535

14710
15871
17020
18155
19277

20387
21485
22570
23645
24707

25759
26799
27829
28849
29858

71740
73519
75267
76985
78675

80336
81970
83578
85160
86718

88251
89762
91250
92716
94162

95586
96991
98376
99742
01089

02419
03732
05027
06306
07568

08815
10047
11263
12465
13653

14827
15987
17134
18267
19389

20497
21594
22678
23751
24813

25863
26903
27931
28950
29958

71919
73695
75440
77156
78842

80500
82132
83737
85317
86872

88403
89912
91398
92862
94305

95727
97130
98513
99877
01223

02551
03862
05156
06433
07694

08939
10169
11384
12585
13771

14943
16102
17248
18380
19500

20607
21703
22786
23858
24918

25968
27006
28034
29051
30058

72098
73871
75613
77326
79009

80665
82294
83896
85473
87026

88555
90061
91545
93007
94448

95869
97269
98650
2.00013
01357

02683
03992
05284
06560
07819

09063
10291
11505
12704
13889

15060
16218
17361
18493
19611

20717
21812
22894
23965
25024

26072
27109
28136
29152
30158

 18 36 54

 18 35 53

 17 35 52

 17 34 51

 17 34 50

 17 33 50

	 16	 33	 49

 16 32 48

 16 32 47

 16 31 47

 15 31 46

 15 30 45

 15 30 44

	 15	 29	 44

	 14	 29	 43

 14 28 43

 14 28 42

 14 28 41

 14 27 41

 13 27 40

 13 27 40

	 13	 26	 39

	 13	 26	 39

 13 25 38

 13 25 38

 12 25 37

 12 25 37

 12 24 36

 12 24 36

 12 24 35

 12 23 35

 12 23 35

 11 23 34

 11 23 34

 11 22 34

 11 22 33

 11 22 33

 11 22 32

 11 21 32

 11 21 32

 11 21 32

 10 21 31

 10 21 31

 10 20 31

 10 20 30

	 72	 90	 108

	 71	 89	 106

 70 87 104

 68 86 103

 67 84 101

	 66	 83	 99

	 65	 82	 98

	 64	 80	 96

	 63	 79	 95

	 62	 78	 93

	 61	 77	 92

	 60	 76	 91

	 59	 74	 89

 58 73 88

 58 72 86

 57 71 85

 56 70 84

	 55	 69	 83

 54 68 82

 54 67 80

 53 67 80

	 52	 66	 79

 52 65 77

 51 64 76

 50 63 76

 50 62 74

	 49	 62	 74

 48 61 73

 48 60 72

	 47	 59	 71

	 47	 59	 70

 46 58 70

 46 57 68

 45 57 68

 45 56 67

 44 56 67

 44 55 66

 43 54 65

 43 54 64

 42 53 64

 42 53 63

 42 52 62

 41 52 62

 41 51 61

 40 51 61

 126 144 162

	124	 142	 159

	122	 139	 157

 120 137 154

 118 134 151

	116	 132	 149

 114 130 147

 112 128 144

 111 126 142

	109	 124	 140

 107 122 138

 106 121 136

 104 118 133

 102 117 131

 101 115 130

	 99	 114	 128

	 98	 112	 126

	 97	 110	 124

	 95	 109	 122

	 94	 107	 121

	 93	 106	 120

	 92	 105	 118

	 90	 103	 116

	 89	 102	 114

 88 101 113

	 87	 99	 112

	 86	 98	 111

	 85	 97	 109

	 84	 96	 108

	 83	 94	 106

	 82	 94	 105

	 81	 93	 104

	 80	 91	 103

	 79	 90	 102

	 78	 90	 101

	 78	 89	 100

	 77	 88	 99

	 76	 86	 97

	 75	 86	 96

	 74	 85	 95

	 74	 84	 95

	 73	 83	 94

	 72	 82	 93

	 71	 82	 92

	 71	 81	 91

ตำรำงลอกำรึทึมธรรมชำติ (ต่อ)

258

258258



 สรปุ Wrap-up นํา Warm-up  สอน Instruction  สรปุ Wrap-upWarm-up

x ex e-x x ex e-x

.02

.04

.06

.08

.10

.11

.12

.13

.14

.15

.16

.17

.18

.19

.20

.21

.22

.23

.24

.25

.26

.27

.28

.29

.30

.31

.32

.33

.34

.35

.36

.37

.38

.39

.40

.41

.42

.43

.44

.45

.46

.47

.48

.49

.50
.6
.7
.8
.9

1.02020
1.04081
1.06184
1.08329

1.10517
1.11628
1.12750
1.13883
1.15027

1.16183
1.17351
1.18530
1.19722
1.20925

1.22140
1.23368
1.24608
1.25860
1.27125

1.28403
1.29693
1.30996
1.32313
1.33643

1.34986
1.36343
1.37713
1.39097
1.40495

1.41907
1.43333
1.44773
1.46228
1.47698

1.49182
1.50682
1.52196
1.53726
1.55271

1.56831
1.58407
1.6000
1.61607
1.63232

1.64872
1.82212
2.01375
2.22554
2.45960

.98020

.96080

.94177

.92312

.90484

.89583

.88692

.87810

.86936

.86071

.85214

.84366

.83527

.82696

.81873

.81058

.80252

.79453

.78663

.77880

.77105

.76338

.75578

.74826

.74082

.73345

.72615

.71892

.71177

.70469

.69768

.69073

.68386

.67706

.67032

.66365

.65705

.65051

.64404

.63763

.63128

.62500

.61878

.61263

.60653

.54881

.49659

.44933

.40657

1.0
1.1
1.2
1.3
1.4
1.5
1.6
1.7
1.8
1.9

2.0
2.1
2.2
2.3
2.4

2.5
2.6
2.7
2.8
2.9

3.0
3.1
3.2
3.3
3.4

3.5
3.6
3.7
3.8
3.9

4.0
4.1
4.2
4.3
4.4

4.5
4.6
4.7
4.8
4.9

5.0
5.1
5.2
5.3
5.4

5.5
5.6
5.7
5.8
5.9
6.0

2.71828
3.00417
3.32012
3.66930
4.05520
4.48169
4.95303
5.47395
6.04965
6.68589

7.38906
8.16617
9.02501
9.97418
11.0232

12.1825
13.4637
14.8797
16.4446
18.1741

20.0855
22.1980
24.5325
27.1126
29.9641

33.1155
36.5982
40.4473
44.7012
49.4024

54.5982
60.3403
66.6863
73.6998
81.4509

90.0171
99.4843
109.947
121.510
134.290

148.413
164.022
181.272
200.337
221.406

244.692
270.426
298.867
330.300
365.037
403.429

.36788

.33287

.30119

.27253

.24660

.22313

.20190

.18268

.16530

.14957

.13534

.12246

.11080

.10026

.09072

.08208

.07427

.06721

.06081

.05502

.04979

.04505

.04076

.03688

.03337

.03020

.02732

.02472

.02237

.02024

.01832

.01657

.01500

.01357

.01228

.01111

.01005

.00910

.00823

.00745

.00674

.00610

.00552

.00499

.00452

.00409

.00370

.00335

.00303

.00274

.00248

ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล
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 นาํ Warm-up  สรปุ Wrap-up สอน InstructionWarm-up  สรปุ Wrap-up

บรรณานุกรม

กวิยา	เนาวประทีป.	2554.	Examination	Notes	คณิตศาสตรเพิ่มเติม.	กรุงเทพมหานคร	:	หจก.	ส�านักพิมพ์ฟสิกส์

เซ็นเตอร์.

ธนกาญจน์	ภัทรากาญจน์.	2553.	คณิตสาระ	ม.	ต้น	:	เลขยกก�าลัง	สมการก�าลังสอง	พาราโบลา.	พิมพ์ครั้งที่	1.		

กรุงเทพมหานคร	:	ส�านักพิมพ์แห่งจุฬาลงกรณ์มหาวิทยาลัย.

 . 2554. คณิตสาระ	 ม.	 ต้น	 ระบบสมการเชิงเส้น.	 พิมพ์ครั้งที่	 2.	 กรุงเทพมหานคร	 :	 ส�านักพิมพ์แห่ง	

จุฬาลงกรณ์มหาวิทยาลัย.

 . 2555. คณิตสาระ	ม.ปลาย	ฟงกชัน	ฟงกชันพหุนาม	ฟงกชันเลขชี้ก�าลัง	ฟงกชันลอการิทึม.	พิมพ์ครั้งที่1.	

กรุงเทพมหานคร	:	ส�านักพิมพ์แห่งจุฬาลงกรณ์มหาวิทยาลัย.

 . 2553. คณิตสาระ	ม.ต้น	สมการ	อสมการ.	พิมพ์ครั้งที่	2.	กรุงเทพมหานคร	:	ส�านักพิมพ์แห่งจุฬาลงกรณ์

มหาวิทยาลัย.

พรรณี	ศิลปวัฒนานันท์.	2558.	พิชิตข้อสอบสบายๆ	ใน	3	วัน	คณิตศาสตรเพิ่มเติม	ม.ปลาย.	กรุงเทพมหานคร	:	

หจก.	ส�านักพิมพ์ฟสิกส์เซ็นเตอร์.

 . 2558. แบบประเมินผลตามตัวชี้วัด	คณิตศาสตรพื้นฐาน	1	เล่ม	2.	กรุงเทพมหานคร	:	หจก.	ส�านักพิมพ์

ฟสิกส์เซ็นเตอร์.

 . 2558. แบบฝกหัดรายวิชาพื้นฐาน	คณิตศาสตร	3	เล่ม	1.	กรุงเทพมหานคร	:	หจก.	ส�านักพิมพ์ฟสิกส์

เซ็นเตอร์.

 . 2558. แบบฝกหัดรายวิชาพื้นฐาน	คณิตศาสตร	2	เล่ม	2.	กรุงเทพมหานคร	:	หจก.	ส�านักพิมพ์ฟสิกส์

เซ็นเตอร์.

วิจิตร	เพชรแดง.	2556.	สื่อเสริมรายวิชาพื้นฐาน	คณิตศาสตร	2	เล่ม	1.	กรุงเทพมหานคร	:	หจก.	ส�านักพิมพ์ฟสิกส์

เซ็นเตอร์.

ส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี,	 สถาบัน.	 2552.	 หนังสือเรียนสาระการเรียนรู้พื้นฐาน	 คณิตศาสตร

เล่ม	1	ชัน้มธัยมศกึษาปที	่4	หลกัสตูรการศกึษาขัน้พืน้ฐานพทุธศกัราช	2545.	พมิพ์ครัง้ที	่8.	กรงุเทพมหานคร	:
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